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^ Chriftianifiimo Galliarum Regi,Garolo IX. 

FRANCISCVS FLVSSAS CAK- 
DALLA ROBVR, IMPERIVM, 


IBERAS artes liberos decere viros, commune rationis 
efflagitat elogium Generoflilimc Rex, Nihil inclyto prin- 
cipe liberius , cuius numine natura prius aftri<Si, liberi 
fiunt homines. Qiiod rarius prudentis ac integritaris 
{pccimcn , quam veri fludiaqusque libertate prscelicn- 
tis confequendi cupiditas? veritas nimirum eatenus Jrbera 
dircitur,quod ab antiquiflimis abfolutiflima virtus, funiraumque bonum, 
comperta fit: quod nec a materia turbatur, neque corpore obruitur, nu- , 
d um, con (picuum, immutabile, auguftum,acaItcracionis expers. Ea de cau- 
la circa maceries fiuc ea qute ienfu deprehendi polTunc, corruptioni altcra- 
tioniquc obnoxia, omnfqueconftantiapriuata, minime inaeftigandam ve- 
ritatem clfe fuademus -• fcd circa incorpore.a foJius mentis Dbic(5ta,n ulli ca- 
lumnia: vel aftutiffi fubditarveritas nanque contra hominum ingenia, calli- 
ditatem, Sviblertiam, (e perfeipiara tuetur, flabili compta libertate. H^c ad- 
modum artes difliplinafque fouet liberas, indita cis religione, qua genera- 
libus inftitutis nihil limitandum, reprimen dum, immutandumuc cedar. Eft 
enim radius prim^ ac vera: folius e&ntia-, cuius inftar hqc ab humili & te- 
nui primordio, pr^cipuos mentis ornatus fcu humans conditionis ful- 
gores, in tatn immenias difciplinarum cuexic copias. Qjaid mirabilius fic 
pr^ftantius quam quod exiiipundli rudimcnto,tam ardua & humanis qui- 
bufquc ingeniorum viribus abftrura.cxcramus Geometri? arcana? CHiid 
tanto fublimiusincrcmcnco, quam afigno omnis quantitatis experte tara 
imraenfiinumcrofaque manare quantitatum theoremata , vnico veritatis 
Iplendorcnixa? Qujdars? quiddifciplina? quam veritatis fidus afleeJarNon 
cuiuis etenim periti? congruit generalia prafcripcavndiquc veritatem adi- 
pifei, nullis verb cogi reflriiflionibus : icd iis foiis ,quas ideo difciplinas, 
quod difccnccsvniuerfalipr?rcripta lege nulla protfus incidente rcuocandi 
dogmatis labe doceant, proprie antiqui Philofophix cultores nuncupa- 
runt, rum eriam quodprofiecmium mentes regulari mathefium cuicui fre- 
quenter adnixas,infrcquentiorem fui commenfurandi habitum acincclli- 
gentiam, fuapre natura prouehant. Nimirum eorum qui difliplinas perin- 
de fcrutantur,vc carum virtutibus Sc dogmatum dignitate fruituri.Non au- 
tem qui primordiis vteunque perceptis, in plcbcios ita fcuiunc,vc fcla pre- 
fulgcndi caula illas perluflrafie facis fupecque propalent. Q_uorum itaque 
animi cupido eofplcndorc fuit ornata, quo genuinos difciplinarum affla 




tus(quos Plato a naturahuman? menti collatos opinatur) reminifd, fcu 
intclligcnti? f^pius conferre ftiiducrintrhi Mathefiu limplicitatcm a quouis 
fuco vacuam , non folum candoris animi tcftem, verum & eius incelligcn- 
ti9efreau(5triccm,quaPhi!ofophiq legibus quaque regenda fubeunt,fuo 
commodo captant, Platonis decretum fequuturi : qui pliilofophis erudien- 
dis fuo lumini pr^fcripferar, nullum fine Geometria ingrefiurum, his voci- 
bus vetansjgcnerofaphilofophi? documenta a quoquam geometria: exper- 
te fcrurandaeflcrpr^cipuos mentis apices philofoplii? adipifeend?, a Geo- 
metris primordiis oriundos annuens; non ab his qu? agris tantum metien- 
diSjlineis planiTuc ducendis, aut equidem ?dificiis conftruendis, c^tenTque 
fenfuum pr?ftigiis duntaxat nituntur: verum ab hacnatnr? proflantia ( qii? 
abexilibus admodum geometri^ initiis, in ramimmenfum mentis orna- 
tura prodiit) quod fepius confideratis terminorum rationibus, f^pius item 
rationum proportionali ilIafocietatc(a quamir? emergunt quantitatum 
conferendo, fingulati certitudine docendi huic difciplino admodum pecu- 
liari)ordinc difeendorumpreter humanas vires longe difpenfatOjraenshu- 
manainde habitu confcquuta fit,afrcquentioribus in fli tutis adeptu.Qui 
quide habitus, veritate, ratione, fymmetria, ordine, rciiquifquc geometei? 
fubtiliflimis viribus mente illuflrans,ca philofophio capeflende, codeds le- 
gi quibuflibet nodis foluendis frugifero, cuiuisdifcibiliaiTequcdo prsmu- 
nir. Quod fihuius habitus ad fcnluum cxcquia traducendi fint terus ( fen- 
fusnanque hominivclutimintios ac fatellites conceffit natura, feruili o- 
pers obnoxios,tum proprio muneri incumbentes) hsc Imperio adraini- 
ltrando,populis rcgendis,bcllis indicendis,prsliis committendis, machinis 
conftruendis, aggeribus ducendis, ac fenfim geometrico reliquo ornatu in- 
fedos fenfusinnouar. Vitia demum(qus ab antiquilfimis irrationales ma- 
terio vitores diffla funt) omni otio dcflicuta, propria vi retundit, ac mirum 
in modum mentem humanam laxamentis obnoxiam &fordefcentcm ex- 
citat, geomctricarumquc virtutum Audio in mentem politica acphilofo • 
phica prudentia decoratam, paillm deuehit & excitac.Haud fecus quam ve- 
ro & pis religionis fufccpta fides flabilis, animam fuapte natura irx feu exi- 
tio deiiiniflam,in sternum falutis suum diuina clementia latam regenerat. 
Qus fingula fui generis nouum hominem edere dicuntur.Ncc cftquod 
difciplinarum ac philofophis principia a religionis conforrio explodamus. 
Solebant nanque veteres i€gyptij aphilofophorum coetu, facerdotes ad re- 
ligionem elicere , a facerdotum vero focictate, Regem, Perfs autem ne vl- 
iumquenqiiam in Regem admitti patiebantur, qui non antedifciplinam 
fcientiamque magorum pcrccpifict. Nec omittendum quam profuerit 
propagands catholies fidei tantis patribus,preclara difciplinarum ac phi- 
lofophis prudentia. Summus nanque artifex tam egregios animi ornatus, 
fuo obfequio futiles eflenon pertulit. Non parum igiturdifciplinarum ac 
philofophie documenta conferre obrequijCChriftianiffimc Rex) femies,in 
difponenda mentis fagacitacc, ad ea quo regio fublimitati congruunt, reli- 
gioniquc capefTends primordia. Ea nanque his qusfenfibus obaudiunr, 
longcptiftantioradoccntur.Namvc amaioribnscradituni_eftjquecunquc 

fenfus 


fcnfus mouentjidola funt, & vancqucdam adumbrationes. Qccvcrofen- 
fuum organa fubtcrfugiunr, ad pulchram bonumquepcrtinent, cuius be- 
neficentia iulliti^piis adiuncl^funr, mentem cui tota paict hominis natu- 
ra decorantes. Vt igitur generofe menti ;Inclyte Princeps ) iibero veritatis 
lliidio nitenti , artes ac diiciplinas certo & vero quibufuis aliis pr^ftantcsj 
omnique pigmento vacuas, adhibeam, Mathefes haud equidem difccndas 
quinirao(cx Platonis rcnrcntia)reminirccndas contemplare qu^ib.-oriun- 
turenim earum tyrccinia,ab intimis humana: inteliigenti? anfradlibus, 
qua a primo mentis habitu condico dcliteicunt. Machefium igitur prar- 
ftantiflima geomettif elementa abEuclide per maiorum manus reccpta,in* 
terdum temporepropulfante manca fiue fcedaca, pro viribus fideliore cura 
rcftituca, Scpreterantcceflorum ipem integrata, folidorumcccptaperacta, 
principia quibus totius difciplin? ftatus nititur,in veram theorematum in- 
tclligcndam rcdafta, tu? maicftati defero,raunus inqiiaexiguu, tua tamen 
gencrofitas id perenis honoris mihi indulgeat, gratu habes: videbor naque 
mihi non modicis viribus opera adolcfccrcjac plus geometrica incunabula 
auribus mortalium infudifTe, fi tatum abs tua fublimicace decus attingam, 
fufeepti laboris. Candor etenim tux virtutis , nccminus expaS-ata a teneris 
annis indoles,ncdum ftudiofos dicam, fcd etiam hos quorum debiles cona- 
tus rerundir gcomccric? fubtiliratis acumen, in huius difciplin? amorem 
fufccpto munere ciebit. In hoc autem operis tu^cclfitudiniconfccrandi 
votum me rapuit (candide Princeps ) non imperita? arguti?, non balbutien- 
tia fcripca,non harum inuentionum obtufi conatus, tanti principis dignita- 
te aIieni.Sed tu? fublimiratis imperium ter geminis vocibus obteftas (dum 
Aquitaniam tranfeurreret qua tantum tui vifendi mihi beneficium conti- 
^itjhos nimirum labores vtcuqucpcrlullratos exponi, tu?^;cclfitudini di- 
cari fieu confecrari. Obedientiam autem facrificio pr?ftantiorcm, obfc- 
quiiimquc votis cdo<fius,vt^; muneris indi<fJi tantum ncrccufcm decus.’ 
Quinetiam his pr?tcrmifsis qu? pra:pollenr,immenrus in te virtutum cu- 
mulus, necnon tua in me ineffabili beneficentia, vultus bcneuolus, longe 
vitra bene merita erga tcobfcquia gratus apparens. Quo non folumScy- 
thas aut barbaros, fed etiam quantumuis feras gentes tuo numini fubige- 
res.Hoc munus tu? amplitudini in obfcquij monimentum & pignus amo- 
xis offero , & vcluti cenfum quo tuo candori me deuimaum profitear, re- 
pendo . Q^d licet tanta maicftatc fit indecens , tua clementia fufee- 
ptum, dignitatis in fc vires concepturum non dubito, Tuiquc culminis 
vmbram in hxc rcftituca pcrluftrandi , difciplinarura cultores pellicere 
quofque. Quod faxit Deus optimus maximus , tua: maicftati perpetuam 
felicitatem preftoIanti,viiam,imperiuro, ac vires fua ineffabili clementia 
cumuIans.E Cadilliaco ad dccimumnonum Calcn . Septembreis, Anno rc- 
paratsfalutis 15^5. 



^fiCA3(^0L0 "NONO GAhLO^VM G 1 IN Vi 

CT I SS I M 0 S E M r E R Sj' E V G V S T O ^ G V L 1 EL- 
mi (^aluimontani infupremo Parijien. Senatu patroni. 

Carmen. 

£ V C L I D £ Snouushk, quamjit mutatui al Hio, 

Vulgus quem nuper credidit efe,'viden? 
Crimeneratmagnu’nte(crede]mathemata,Princeps, 

Cernere, tam longa femifepulta dic. 

Frattcijcus Flujfas cladem mijeratus acerham, 

Ocyus e tenelsrhh<ecredtuma trahit. 

Ecce tuo iujfuivt par eH)okemperat:atque 
In mundum redigit:mandat Cp' Uda typis. 

Pellere barhariem regno, reuocare athefes: 

Gloria deuiBi non minor hoBis erit. 

Denique quod jit adhuc njiuus tua maxima laus eH, 

Eucli des flygiis huc reuocatus aquis. 

^anque tihi acceptum referent hoc C A 7(^L £ nepotes: 
zAutoris tua 'velgloria maior erit. 

zAD zA MP LI S S I MV M ILLVSTXISSI- 
mumque principem T). Francifcum Fluffatem CandaUam, 

Steph. fdManialdus CUracius. 

F 7{^A N C I S C E,amiquo')'entensdefanguine7(egum, 

^a; fuperas,morum noklitate genus. 

Dum repeto titulos ($r auita trop£a tuorum, 

TAum recolo z-ejira regia Jceptradomits, 

Dum quoque fujpkto dmn<e mentis honores. 

Et cultum variis artilsui ingenium, 

Nefch,nohilkas an maior Qilendeat m te, 

iIM aius an ingemum:miror 'vtrumque tamen, 

FCoc magis admiror, tetra amhitione remota, 

PuUkapriuatis quod kna protuleris. 

Intentis (ludiis 'feterum monumenta renafci 
£fjicis,exempta fid prius illuuie. 
lam per te Euclidis lucent satx^K,uigentque 
Clarum deque tuo lumine, lumenhahent, 
legale eB faBum,regalia fcripta nitori 
I I^ddere, 'Virum hoceBnoklitaris opus. 

FEas artes quondam Feges traBare folel>ant, 

FTos quoque principibus dijcere cura fuit. 
eArctbus his “Ryges magna incrementa dedere, 

^roh pudor, has artesnunc didkijfe pudet. 



TuF N C I S C FjtuisfdueantJinumhaccepus, 

T^Hitiies jludia hcec.quceiacuere diu. 

Et proceres nojirosjtmlli hjiammalis amore 
^am ce fcelici G allia firce tulit'. 

Jam numeros al^acofi.Elo^ue injntluere metas 
Teducejefirihit Gallica noitltcas, 
nyJfikeperpecuaJurguncpriscQniafamce, 
ingenio partum eH iam fine morte decus. 

oAd eundem. 

Te domus imperio ^fieptris CandaUea facra, 

NoFiUum primis inferit ordmihus. 

Te decas ingenij.mentifcjue indufiria filers, 

TJoSlorum primis inferie ordinilsas. 

^uidmirum,princepsUceris,ataulfque colende. 

Si doBum G>' ^erenohile promis opus? 

EUKAftrflso -ue/iiei ij>« 

♦cJlisfjiurAaTTcuiipfpMojciig^viiff. 

Ta 

2)Sf Trf^KaMWoW^a?, 

EWiiAeti/Inf Jiaati OSI KKioiS 

I. IBODINI cAD F\ANCISCVM 
Flujfatem Candallam. 

Si gentile decus, firegum filendorauorum, 

Prtfcdquenolsilitant 'veneranda ftemmatagentis, 

Tloiilitate tua 'vix vlia eB clarior y/quam. 
cAt minima eH laudum de multis ifla tuarum: 

J'datntua te 'virtus, yerdz laudis auara 
^S^ens,atqueexiinius,doBifiimeCandala, candor. 

Et quos offauh fapiens tihi Pallas honores, 

JlluHrant multo melius quam 'veflra propago. ■> 

^udmproaui clan Creti de fanguine T^eges, 

•Aurea quam teciis laqueanaiunEiafuperbis. 

^IN EVCLID EM F\AN C I SC ! FLVSSJTI 
Candalla ‘viri nobilifi. lo.Aur a tus • 

./^ternas mortalis adhuc Ji quis volet arces 
Scandere, athereos dinumerareglobos. 

Spemerefiquii humum fugiente per aera penna, 

nSUeiirlque modiifydera quaque fuis, , 


Si qtiis ad aHra 'volct raptus, cxleHi^tis aures 
Contemplatrices injiruijfe choris. 

Euclideorum legat ha:c elementa idremm, 

Wdw tres ad reliquas ars facit 'vna gradum. 

Ille fed implicitis >vt certius in lahyrinthis 
‘Tofit inoffenfas ire, redire yicvs. 

Francifeus Candalla dahitfinuofa diarum 
Interpres cuius reddit aperta lalor. 

^oFtlitas aliis latas Jtt quarere terras. 

Et fundos fsndU continuare nouis. 

Tu ccelum fielldfquepetens,tanto facis illis 
^ohilius, quanto noliliora petis, 

oAT) E\ANC1SCVM CANDALLAM EX I L- 
lujirlfima Flujfatum familia oriimdsm,de Euclide eius opera refiituto, 
&<libro de Stereometria locHpkiato,Carmcn, 

Si quid nobilitas ^ forti in peUore 'virtus, 

Candale,Jtncerte laudis habere poteH, 

Ff/ec propria eH,qua tu memorans origine,gentii 
JJ^tibidpatrumJlemmate manat honos. 
zAnnam quis nefeh qua rexit F annonis ama, 

Francijci effe amitam.Cafark ejfe attlaml 
^is confobfmas patris, de fanguine Fuxi 
Tres alias nefcit projiluijfe deas} 

Hinc quimneannU (^fceptriexurglt honore 
Carolus magni Principis omen habet: 

Efi Annitpronepos, dotali haciure Fritannos 
Imperio adiunxit rex Ludouice tuo. 
niroxima "Fegma oArragonum qua l^egia neptis 
Et magni fertur (faflonis ejfe foror. 

GaBonis illius qui dum 'viUriciafigna 

Hijjano atque Italo 'viBor ab hoBe refert, 

"Eauenna eB teBis,qudmforte ^nobile letum 
Oppetiit, patria 'viBus amore Jua. 

Tertia Nauarra eB.qtia FuxiC injigniagentis 
Perpetua natis lege tenere dedit. 

Sic nemo illuBris regni moUliur habenas, 

^in tibi cognato fanguine iunBus erit. 

Sunt equidem praclara ijlhac,^ Principe digna, 

^alia qua pafim dicere magnafolent. 

FJec tamen hacquanuisjint in te 2(egia,apud te 
Pondera pracipuct nobilitatis habent. 

Sed qua nunc tali tantum fe iaBat alumno 
Virtutis, Jhnperlatss tibi prima fiiit. 



Te wufce decorantihidem decus addere mufis 
/ »£en}j certant tot manimenta tui. 

€n quondam Euclides terrdmqus ^ Jydera menfus, 

^ua yel Jumma petunt, qua 'vel ad ima cadunt. 

Temporis attrim carie, caligine merfiu, 

Difficili rerum cognitione fuit. 

Sed nunc quam facilis, quam clarui integer exit 

Te duce,^ irradiat 'vindicis orajui. 

^in Zp* dum JoUdi menjuram corporis addis. 

Crede tibi Jolidum tepeperijfe decus. 

Namperit argentum, perit auricopia diues. 

Et qukquid rerum maximus orbis habet. 

I^obilitas yera eH 'virtus, 'virtute paratur 
Gloria, qu<e nudo e(i meritura die. 

Eiufdem ad eundem. 

Mobilis is 'vuIgo esi ad quem labeatibue annis 
De claro patrum fiemmate manat honos. 

At cuiyirtutis laus pulchro e pcEiore Jurgit 
A doBis dici nobilis ille /olet. 

Viraquelaus, Francijce,tua eji,tunobilkergo 
Aut fe iudicio fallit 'Vterque fuo, 

‘ 7 . Adamfonus Scom. 

de FX^NCISCI F LVS S AT 1 S C AND ALL^ 
in Euclidem commentarits,cArnoldi Tuiolij in academsa IBurdega- 
lenfi J. V. D. Carmen. 

Dum maria, ^ terras radio metitur, ajlra 
Euclidescampis latus in Elyfiis. 

^uocum Chryfppus,quocum Plato, Pytagordfque 
^bcum flazcmenus ludit Anaxagoras. 

Ludit tf! Tpfcles,zArchita,Thebnque,Con6iique, 
Archeftlas,Zeno,Pappus,zAnaximenes. 

^ecnon quiparuo circundedil athera fitro . 

Fecit Inhumana fydera mente regi. 

Fecit ^'vtpatri£ de^for callidus yrbis. 

Incuteret magnas holiibus arteminas: 

Ecce Jciens terra ^cxlo quacunque geruntur. 

Et qu£cunque mari nuntia fama 'venit: 

Et 'volitans quot habetplumas,tot lumina pandit 
Oraqiie,w Euclidi talia 'Voce refert. 


Ecijuid opu! fuerat mandare mathemata lilris, 
Compojuit mira quos tufu arte lahor? 

^id decuit tantum noSlu 'vi^ilare diuque, 
laBurdmque oleifsHinuijfe £rauem? 
piando tui lilrri mendis interpretis horrent, 
p^t nunc fi 'videas diffiteare tuos. 

■^ute cum dixijjet, gemuit Megareim heros, 
Signaque trijihia non dubitanda dedit, 
z/^tque louemjubithjupplex adit,e^ rogat, aura 
P? liceat paucis anteriore fui, 

• Donec librorum errorem purgauerh omnem, 
terfpof int,e^Jine labe legi. 

Excipit AltitonansfaSiis extenderefamam 
Haud dubii 'vitaconcomitante licet. 
aSldorte obita fedenim rediuiuum exurgere in auras 
'iSldortalem fati iura fuera negant. 

Vhumpojfe fnmt fieri, 'vt cum corpore tsita 
Exiit, in corpus fit reditura nomm. 

Sic fidius 'vates animam Jufiepit Homeri, 

Sic animam Euforbtts induit cydthalid£. 
Quique prius pifies captabat arundine Pirrhui, 
‘Tj/thagora in corpus tranfiit ille nouum. 
Vndedare ytpofis meeHis folatia rebus, 
^efisquifuerasfirmanouandatibieSi. 

‘Sn ego Flujfatumformalo ex Jemine corpus. 

In quod Mercurio te decet ire duce. 

St te Fraruifium dicet quicmque 'videbit. 

Tu tamen tali nomine notus eris. 

Hac-vbi dlBaJouis mjju Cyllenius 'vmbram 
Sufieptam Euclidisfimma per afragerk: 
FrancifciqueiUam Flujfath corpore claudit. 

In tali latam fide manere diu. 

Inde fua Euclides quotquot confcripfirat,omm 
Srroris 'vitw liberat arte libros. 

St yitio terfis offert Francifius.eofdem 
^ifquefuo terfis dgenitore putet. 



de cAuJa,quoque numinis afflatu h<ec reftima fint dementa, 
modesio lepori Fr.Fluff.CandaUa, Salutem. 


V M A N * conditioni olim a fummo maximo asionum & motuum au- 
dorcconftruase,quato cattera creata egregiis prsecellebat muneribus, 
tanto recept» dignitati tuend* toto pedtoreincubendum erat,omni<|j 
itudio cundla huic aliena propuIfanduiii,quo tite fuiceptis cius digniia* 
tis{i^lIdiis,expeditiorfieret adlionum & motuum conformis opificis 
numini operatio:excludcretiir autem humani confilij truculenta labes, 
qua fingulx eius vnitates>arfidu3 mora admotis impense vinculis a bo- 
narum adJionumccEptisreuocanturj&qus fenfibus tanquam corpora 
vel materies attrcftantur,fiue quxintelligentis ratiocinanti fummi opificis imagini,velut c- 
ius eflenti® communicant.Hanc ignorantiam, & religionis antiftires & philofophorum pro- 
ceres, omndfque difciplinarum ac lapienti* cultores pati conlcnlu denominarunt. Cuius cfi 
fentia (fi qua foret) inter ea qu* more eorum quf mala funtjpriuationidemerfaiacetjab om- 
ni habitu,a quo ver* eflenti* Iplendorem conlequuntur,prorfus eiedla, at virtutum tamen iU 
ludvnicumculmenintelligendamfundituseuertere.abhumano confottio delercjac innu- , 
meris artibus abigere molirur,quibus ab *temo priuatio habitum opprimere tentatift nan- 
que virtus, animi habitus natur* moderationi confcntaneus, Cognitio autem , *tetn* intel- 
ligentisradiusjqusfuadiipcnlat ftudiainftar feminis opportune in terram difpofita lparfi,in- ■ 
crementum a proximis inchoat, tandem pullulante ac adolefcente ftipite,in gemmas turge- 
icit,ac demum in frondes vicinia pofiidentcs propagatur, quoad finem a confiitutione fibi in- 
ditum fceiix aflequatur.Hanc fuiipfius agnitioncm,admodum veteres prudentifsimi comen- ' 
darunt.qiu patefieret aditus, ferutandi rerum lufceptarum audorero.Qmquidem optimos ille : 
maximus.qudmq; per fuiipfius notione quoad fingulorum pertulerit capacitas,lu* cognitio- 
nis depulfa ignorantia confortem efficiat, in his gradus fiuc differentias obferuans , quibus 
quo quilibet ignorantifpotiflimam partem a fe pepulerit, tanto fe cognitioni feu intelligentij 
diuio* demerfum comperiet.Nam vt a maioribus receptum cft, ignorantia malorum origo, 
incuria& ignauia gignitur,negligcntia vero alitur & increlcit,dilei5taq} fenfibus horainu radi- 
catur, inde tanquam ab antiquis & h*reditariis fedibus molefie reuocatur,tum maxime cum 
Iffo cuidam cerebro pr*tenfa Icientia, patentem ignorantiam infinuar, fallis deinceps innu- 
meris fyllogilinis ibidem tutandam.Ver* itaque cognitionis lumen adeutes,per varios quot 
que tcJorumincurfus, ignoranti? caliginem propullarcjimploratis qu* defuerint viribus ope- • 
r? eft precium. Qui ideo amorem clementiffimiillius patris, munera fummi maximi liberalit i 
fimiq; monarch*,difcipIinam prudentifsimi *tern?qj intelligenti* fontis, mibi cociliare cu- 
piebam, propellendam a me potifsimiim cucaui, virtuti ac ffudio infenfam ignorantiam, vt qu? 
fi tamen non radicitus euulla,(altcm proviribusconcufla,quidquara (tenue quauis) donorum 
illius ineffabilis eflenti* contingerem, per qu? meatus afforct *tern? ac immenf* bonorum 
plenitudinis confiderad*.Nampropri*imbecillitatisanimaduerfio,pr?cordia in cupidinem 
intelligend* *tern* virtutis exto!lit,eadem caula qua contraria contrariis curari depofeunt, 
cupiditas aurem leu incelligcndi ftudiumjpropenfam animi voluntatem ac labotem vrget,l3- . 
borpoflmodum etiam mediocris qu?dam attingit, improbusdemu,abantiquisomniafubi- 
gere docetur.H*cfingula mente voluentijfubiit inter morasdifcernendum,acdil<:utiendum 
quibus ftudiis a fummo omnium moderatore fufeeptam mentem fulceptuturoq; quonda in- 
genij incremetum fubiicerem,cui forio animi impetu incumbens, nullum no moui lapidem, 
tum Icibihum, artium fingti]arum,profeffionum,difcipIinarumq; fcopos,vtrumquc coniedos 
mihi propofuije quibus qu* virtuti & veritati coniundiffimafore cernerem , diuinis aufpiciis 
delcda prolequerer,felc abimprouifo mihi offert luris illa prudcnti3,cuius effedu ( mortaliu 
contagiis vitiato) iuraquandoqjiniurias mutuo fibi mortales ingerunt,hanc pro foribusal^- 
dans argumentum leu materiama nequitia ac humanorum Icclerum contagione ducen tem 
bipanitamreperiiin eam Icilicetjcuiusdecretaa vitis probatis conflituta lunt,qui a quouis 
tranquilli animi perturbatore liberijtcmqj fuam no agentes,illa cuius vere rationem animam 
eile fatemur iurifprudcntiam *dificarunt.A!teram autem comperimus,cuius landiones a vi- 
ris res fuas agentibus edit* lunt,& proinde his obnoxiis p3flIoDibus,quibus plurimum folenc 
iDdui,qui proprii fadi cenfores autiudiceslelccoprobane (mortalium naquevtplurioiuqmP 
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^ue fibi proximus adeft) Hanc non raro extra boni vfiriq; confortia degere , nempe cum aci 
bitum reuocandam potentiam, vtrsquc confundiinturjtuni ius iniuris conglobantes, procli- 
iiius perturbatos fuarum potentiarum effeflus generant, arquuroqsfajpius pcrfonattim, quafi 

iullum venerandum compellunt.Mcdicinamvcr6fctutans,huiiis originis potiflima cauiam, 

ab effrenatis cupidinibus humana corpora infeitia alterancibus>fcacete concepi, quare liu- 
mansBConditionihisadmodumpropefenccelTariam fateor.Hacartera vocari cohibcr,cam 
pr^fertim qitz corpus curat, doi5tifsirous ille Plato, quoDiam,inquit,nuIIam eorum quat afferr, 
qualia fintnatura habet rationemjeamqi coquinariam nuncupat,a gymnafticadifterminans; 
attamen illam non exigua obferuanti3,fcdluaduftus nccefsitate amplifsimo cultu digna ha- 
beri reor.Rhetoricam autem non efTeartem opinatus eft Plato, qiiiniino peritiam quandam, 
cuius caput ac ftudium eft adulatio, & ideo quidam natuta turpe exiftimat:binorum naq; rhe- 
torum ad ft inuicemcaufasagentiumjaltervt plurimum rem turpem iliadere aut vtcrqj co- 
natur. Dialedlicam differendi facultatem eo quod omnium fcictiarumficvnica via fiimmo- 
pere commenda t,qux cuiuflibet oblativerum Icutari docet,cam itaque cuiuis fcietia: necef' 
ferio conducere fatebimur.Grammaticam demum fatis indicat cius vnica authoritas ( vfus ) 
ra[ionc,methodo,ordine,omniqjverarumdircjplinatu energia dcftitutus. Is nanque vius do- 
cendorum turbida& concitata quouis ordine poflpofito venaturcle mcta.Prreter has perplu- 
res mihi propofui difciplinas arte libera «eque & mechanica qiitercndas, innumerafqi intclii- 
gibilium fpecies. 

Cum itaque omnium acfingularum naturam datis viribus perqiiirerem,vt demu illas mihi 
deligerem, qu$ animi notitiam certo veroque illuftrarentsilludque audirem (de mathemati- 
cis) Ciceronis aPythagora,anumetisfcilicct& mathematicarum initiis proficifciomnia,ac 
in liimmo apud illos honore geometriamfuifle,itaque nihil mathematicis illuftrius efie, plu- 
refqucphilofophorum fententias, geometriam csterafqj mathefes fummoperc commenda- 
res, nonnihil diuinitatis his inefle dilciplinis arbitratus fum, ac aliquod numen prs fefecre.eis 
fo!iscommunicandum,quiintel]igendi veri, non qui cotentionis aut fpedatus cupidi fucrinr, 
ac perinde difccntium mentes praesteris eoufque in virtutis & veritatis rapere auiditatCjar- 
que pra cateris ha difciplina certitudini & veritati funt familiares. Quapropter non arbitra- 
tus Ium has qua confufojinftabilijincettOjaut turpi niterentur fundamc to,erudicnda mentis 
humanacondign3S,iedcaspracipu^carpendasconieci,quavircuti &veroharentcsjanima 
intelligentiam in priorem fui ortus formam cultu perfciierante excitant. Hiiiufmodi potifsi- 
mam haberi liquet,r3crarumlitcrarumledturam,qua prior ac genuinus anima candor, diuina 
clementia dono perennis reftituirur,&obftroiftus primi parentis laplu perpetua felicitatis 
aditus, cuique mortali referatur.Hanc fubiequuturas ratus fum vero certoque illuftracas ma- 
. thefes fiue difciplinaSjquatum intelledlum natuta tam mira arte genitur^ anima copuiauit,vt 
quicquid in eis quantumuis abftrufum obiicituranima di(cendum,ididem non dilcerefed ve- 
rius reminifei doceat efle Plato:ha nanque difciplina ex principiis eidem anima familiaribus 
nulloaliunde condiidio famulatii,fua quaque conflruunt theoremata. Qi^ademu non per no- 
uam alicuius documentinoiitiamjfed ex primordiorum iam notorum fola reminifcentia.rae- 
tifeu anima innotelcunt.Principia nimirum fi per fe cuiuis raciocinanti anima innotefcanr, 
ciim menti ofFeruntur,non ab illa ideodifci,(cd fanius reminifei dicemus, tanquam prius feita. 
Abiis rurfiisconftru-fta theoremata priora, ac illorum progrediente obfcquio progenita, fola 
arguendi vi ( cuique ratiocinanti anima infita)ex afiumptis principiis fluunt. Ratiocinantis 
nanqueamma potifsimiisvfus eft,ex praferiptis antecedentibus veris, confequentia deligere 
neceflaria. No aliud itaque a tcminifc^tiadifciplinarum adeptionem ellefatebimur.Hacinde 
anima peculiariainftituta,omnisptorfusdo!icxpertia,vero virtiu^quefcdulonixa,neg!edis 
peritiis qua humanoru contagioru innumeris anfradibiis fiin t polluta, propenlb animo am- 
plcdfendas duxi.vt olim candor ille ingenuus anima, continuis huius vita illecebris opacatus, 
dilcendi ocio reuiin(cat,acdemumfaufto diuina clementia munere, difcrplinariim ftrudlori 
vnicOjfiatvnus. Hac interdum mihi ingenio voluenti, ac apprime contradam dilcendi fititn 
cxtinguereparanti,occurruncprocella,quibus amicorum potiisimumimpulfu, in principum 
aulas me veffu cognominis ncceisicaterepcri,quoIocotantuabeft quemqphilofopharipof 
fe,vcaulicorum tam frequentes verfutiadifciplinarum exolam fimplicitatem conculcantes, 
potius captandi principis ingenui infidias,quam artium principia edoceant. Huic impedime- 
tofocceisit illiconegotiorumprincipisgcrendoruapparatusjcui iugis perpetuo neditur fe- 
dulitas, mentem fycophantiisfollicitans. Confluunt infuper innumeri vafri, & folcrtcs queru- 
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li.fuatela admoiientesjquibus incautam audientis mentem iuo commodo aucugcnt.Quan- 
doquepij fupplicesjquorumfufcipicndafunt patrocinia principi conferenda. Rurliis Jubeuni 
frarijjinuolucra proferentes, mille fuppilandi technis obnoxia jnecnon principis Ripatus 
copia, rtipis vt plurimum auida:demum lecretoru feriptores innumeris negociis expediendis 
onuftijibide fubit cogedafinagoga,rebusdigerendisaddi(^a:quf omnia tranquillam mente ita 
dilccrpiint,ac variis telis impetunt, a difciplinis non tantum aliena,vcrumetiam in ipias tanto 
tumultu piignantia,vt ne qua menti luperlit quies, turbato concitatoque tranquilli animi mo- 
tu.His randem lirtibus me liberum aut expeditum fore, per tot rerum diferimina ratus,in de- 
teriorem incidi fillamrquse quidem neceflaria duro litigio rcdimendacogererjillifqj vrcunque 
reparandis,plus inrumptumcftlaboris,cure,temporis,(umptus,labefa< 2 iq 5 ingenij,quampot 
fine longe adept* vtili tatis vires fuppcditare.Q^antuautem difciplinis afiequendis deuotam 
mentem difccucienc tam feruentiu telorum inlfruftse copiae,philofophiam auentibus diicer- 
nendum refcrorcummaxitneperuerfoprorfusinmeabvrgcntibus ordine.retum moderatio 
difciplinarum prscefferit tempore notitiamiatqui difciplina: tcipublicf nioderandte ptrebent 
aditum,non autem ad dilciplinasrclpob. Turbatus eadecaufa hic ordo,p!ane labores occur- 
rente Mincrua impenfos,cruciatus effccit.Nam abadolefccntia maturilsimos atatis annos, 
principum reiqjpubl.temperandis rebus nulla difciplinarum fulccpta notitia difiipaui, variis 
quidem obnoxius infultibus.Sedquimihi infultus aut cruciatus fuerunt, a quapluribus vt vo- 
luptates obuiis vinis fiifcipiuntur.Abiisnimirumqui genitali horofeopo in aulicarum illece- 
brarum cultus propiilfi func:illique poft habita ratione obaudientes, ambitimi , iatellitia, 
primatus, difsidia, ac huiufce animi turbandi fcatebras, virtutis vice venerantur. Alij nan- 
que procliui genio iniuriis cienturimpingendis, alij vero tollerandis fuapte natura aftrin- 
guncur,vnde fit vt difciplinarum aflequendarum innata vrgente genio cupiditas, tot variarum 
machinarum incurfibusrepulla,non parum morf fcu impedimenti fiibtilioribus attingendis 
pafiafit,qu£e ne annos,nedies,fednc dicam ferehorulas, turbulentiores tanti temporis parti- 
culaSjfibipotuitafciffcreiTumprsefcrtimquod quaque tantum intetruptiisima his difcipli- 
nis afiequendis ftudia mihi licuit adhibcre,eancgato prorfus mortalium fubucntu,rurbata ve- 
ro immortalium literarum cultura, vtcumque earum principia confequi fuit opereprecium, 
otij cum rarafiuit egeftas.Interhacdifciplinarum cupidus, cumprimum Euclidis limina vix e 
foribus falutare,vt quo morejquo difcendi apparatu, quaue mentis imagine, in hac elementa 
me adigerem praragirctanimusjoccurritingrcdientihjcgeomitricoruraelementoruferies, 
a Campano & Theone expofita,tum ordine,tiin3 & nuracroprincipiorumfeu pcnuria,quan- 
doque eorundem luxu a fc mutuo difcrepantia.Q^ palam feciuntduos aut plures Euclides 
fuine,aut equidem vnius Euclidis tantam fluxifle (temporis iniuria)geomerricorum elemen- 
torum iadluram,qus a fe legata principia ac theoremata ad nos vfque migrare non pafia fit, 
eaprtefcrtim puritate qucE tantum geometris culmen adeptum viru decebat. Principia nan- 
queincxpofitacxtantjquandoque tranfpofitajfiueeorum aliquae prstermifis propris fum- 
ptiones,rationum ac proportionum primati) ortus, arithmetices geometris conferend? cau 
fa,quadifcrcti numeri confufaconcinuafiint illuftcaturi:certarum&incertarum quantitatum 
particularis origOj& pleraque aliapafsim occurrentia, licet histanquam flabili harum difci- 
plinarum fundamento totius feientis nitatur flatus, qui primordiorum foliditate deftitutus 
fludiuans , certitudinis vulgari prsftantiapriuatur. Q^bdfi quifqj iiiaduiius libidine princi- 
pianonperfpedotoriusoperis contextu vi(3:iitum Ic confidat, isfspiufcule difciplins me- 
thodumpropugnans impinget in rudes ac obftantcs ( inexpofitis rcdle principiis) fcopulos, 
quippe diuerfcs geometris partes, diuerfis principiis indigere confiat, pofteriores femper 
prioribus demonftrantes.Nihilo fecius difciplinasappetcns,prioribus Arithmetices elemen- 
tis vtcunque tum furtim,tum violentia raptas labentis temporis impendi particulas, quarum 
fubfidio confu&s geometris quantitates difcretione numerorum illuftratas ( quoad fas eflet) 
conciperem ( Continuis nanque edocendis idem confert difcrctio,quod agris arentibus le- 
tamen) ac demum Euclidicollatas temporis iniuriaimpofturas ingermanu geometris fcn- 
fum ( ab eo vt verifimile cft prius editum) reftituerem,mih!que his artibus inftituendo , tcrla 
Euclidis elementa pararem, quibus optatarum difciplinarum primordia capeficrem . Q^od 
prideina me inftitutum tot terroribus returum,roties intermifliim, negotiis aliud vrgetibus, 
deinde repetitum, aliquando tandem & vtcunque ab!blutumperegi,priuatis tantiim cdibus 
ac neceflariis conferendum mihi proponens, ciim plus nacios eflem otij. Sed longe aliud acf- 
pto coniuniftorumluppeditac fuffragia,quifcduleinftanr,cau(3m agunt, lyllogifantvrgutafc- 
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^ulitate impetuntjinnumeris artibus moliiintufjhofquc fudorcs lucem fiibire fibi depoftulac» 
<iuanuis impeudente culpa efferendos, vtilitati publica; (vt aiunt) toto pedore fibiquc confu- 
Icntcs. Atego contrafi votis obtemperans, fcriptumpriustancumdellinatum parietibus, ia 
publicum mox profcram,prolixiori nec pcrluftratiim fludiOjimininet prtefens periculu, quo 
cuique liceat rulliciSt inculti voluminis pro libidine cenfuram agere, fiquidem ( huic obuius ) 
tam iugi cura dignam impendere velim operam, qua fingulas huius ccepri repeda particulas. 
Impenfi laboris memor, pr$fciurq;futuri, rem prorlus inexpe(5btam,&: iupra vires fubco nc- 
gotium;cnfubeftfencda,quafrequentior corporis valetudo m3la,fenfusfubigit,luminu con- 
currit imbecillitas, qu® huius fudoris potifsimum tempus pr®ripuit,exquo fit me tanto repe- 
dandi voluminis labore terreri.Q^re ne quid in me durum offendat amicoru molelHa,Cliri- 
ftianiisimiRegisaftridusiuifujid vniimpofcomodefteledor, nempe huius artis feripta, pro- 
lixiori cultu vilenda fuifle, reliquis qiiifque fcibilibus perfuafum habe,cftque demonftrationu 
pert*(a vt plurimum argutia, cuius intclligetianonfecusattencum quamgnauum cultorem 
flagitat . Quocirca fi quid ibi acquirat ledoris fcdulitas geometricam locupletans eruditio- 
nem hadenus non vifum,huius artium vnico ftcudori referat gratias, quod fi ibidem rude 
quidpiamautinexcultum offcnderit,h®cribi perpendat, duros mihihuius difciplin®progreA 
Ius fuifle, debilem conatum obfcquiodefiirutum.Tandem toties intermiflam ac interdum re- 
petitam opetam,quocuisfciundis horulisvtcunque tetrainatain,in!apfusahquospropenfio- 
remfuille. Humana nimirum conditio,non modo adardLia,verumetiam ad familiaria quan- 
doque impingit, quamobrem hfc illi vnicO fummo concrcdam,cuiusbeneficeqtia longe plu- 
ra quam rite fufeepta mihi coilata funt.Qi^ vtinam arque iterum vtinam illius clementis nu- 
tui morem gcrannfuorum feipfos metiendorum obfequio dcferuiannotiiimque (cui propen- 
se humana indulget imbecillitas) ab ingeniis (difciplinarucultu excitatis) propulfent. V ale. 

Prsfatio. 


Prxfatio. 


/ difciplinctrum 'i/erdm mteSigenuam coje^ui n;el\nt,fili ma£K 0 pe' e cer- 
tum JuadeAnc eat nulli humano JenJui fubiacereyJedJalUu metis otie^um cf- 
Je,ciim maxime jstjjtis extra imelh^entiam fnt,acquicquid fta opcr,a nanci- 
Jcuntur menti feu intelligenti<c. difeernendum offerant/i-t mentis inteUigentia 
conjhrs,^ 'vnica injuper artis capax, difiiplinas a certis inuiolalitthiu principiis nuBt- 

que-jinjunm dsfe^uiohnoxiis ortas ejje concipiat. Mulla plane JenJuum externorum olsje- 
qula fcientiasoptare liq^uet. ^od ft difciplin£poteiia ad aclum reuocanda Jit, quis in 

Jcieiia Jiu^us(moriali!im 'vtilis oLfequio)colligacuT jcrutarl cupimus, tum eam inprax im 
refolusntes, duros illos ac admoduminjiexihilesfettjlu adartispnecepia conjequendafaut 
•verius quamproxime fas fit imitanda)fleclendos ejfcmtelligamus , ft quas artis leges m- 
fraclas ac integras fujceperh animus, eas quamprope iKjequi[licet minus praclse adimple- 
re ) yaleant jinfuttm operaf quidem perfeBio fi qua eliJntelleBiua erh,heteroelittim >e- 
ro Jenfuum exequium, neque enim filis fenjihus huius defeBus imponeda funt caujle, Sen- 
Jiis nanque(fenjl(>ilittm ad intelligililia feri nuncij) fine materia omnis operis funt exper- 
tes,qitaqmdem materiaperfeBiones iotelligsntia minime exequi in fi patitur. Scretitias igi 
tur mtelieBui,praximyero earufenjibus ac materia conuenirefuapte natura cocludcmus. 

Vi autem quis certarum ficietiarum [qua ferte difeipUnte dici merentur) ingrejfus requt 
ratur, paucis exponamus . Eam ortfsm a principiis inchoari dicemus, quUpus nihil prius tra 
dipose>i,aquo illagignantur , qua ideo tanquam difeipUnarumprimte ejfientia exijlhnari 
delseni,quod eorum certitudo cuilihet ratiocinami anim£ fn tam familiaris nota,fi fi 

lis focibus iUudprincipium refinantil>us,nulIo caufs pracedentis argumento illas proban- 
te requifito,fas cuique certa atque yerijiima JeJe offeram.Principiorum autem tres profere- 
mus jjiecies , 4'Jfnitlones , petitiones , ^ communes fintentias . ‘7>iffniticnes etenim cum 
Jlnt tantum nominum libere rebus impojttarum expcjitiones , iBa nihil pne fe ferunt caufe 
eas generantisjibertas nanque Juarfi aBionum caufas prafiare non cogitur, xittamen libe- 
ram denominationis impofitioncm.illicojiquhurneccjfaniu eivfdem denominationis ifits, 
ne cadat in paralogyfmum dijcipiina methodus itaque libera fuit impojitio,neccjfa- 

rlam polimodum fulp/ius objemationepeperit. Petitiones fcro(quaspofiulata dicimus) ex 
diff nitorum ffu partim ftimpta;, ferum tam familiares ft nullus in eis appareat foluen- 
dusratiocmantiammis nodus, eo quod praeter f Bos argumetipriejligias,poliulatorum fe- 
ritates annuenda per feipfasfatUfuperquepatent.Comunes f ero dicemus fententiasfquaji 
theoremata domeilica)qu<e caufam proponunt, fubfequentem effeBumnuBa inteUigcntle 
dijfcultategener3ntem,caufam autem illam hjpothefim efie quam fequiturjentcntt^ con- 
cluJio,dk!miis.f/as principiorum JpeciesJubJcquuntur theoremata ac problemata, fibitpfis 
ante , oMpofipofitaJmxta demonBradorum exquifitam Jeriem,qtt£ idcirco ftraque pro- 
pofitiones dicuntur,quod ad methodum confiquendam,nobis proponantur, Jub problematis 
aut theorematis fieck. Theorema itaque exponemiu.propofitam efie orationem qu^ ex hy- 
pothefilibcrejumptanecejjariam conclujionem oriri profert. Meceffariam quippe dicemiu, 
Jlfumpta hyothefis caufa ftiff.cknsfttern,effeBu generandi qui coclujio dicitur, non autem 
necejfariampro fnica & foU fumsntes. Vnica etenim fumpta hypothefi diucrfiis generari 
coelajionesfiiphts fas erit. Aifbi in theoremate ex ajfumptahypotheji aliqua fumiturccn 
chJso,que prohypnhefifitrnpta, concludat eamquapriiss fuit lypoth fis, hoc theiTcm.tftbi 
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C 0 ',ucrfiin} ticcejfam producit aUud . Nam ft qua fuit cuclufiopro hypcthcf fi;ma!iir,cam 
pro coclujione quaprii*- fuit hypoiUfs n c ce jje pariet: fcj,poJkrior prioris couucrfa dicetur, 
priorque pojierioris. His equidcmxonuerfts fepiits 'Vtetur £.ncltdes,Jt futuris dcmonJlran~ 
dis 1'tmjqHe pramittendoi ccnjcatfm minus alteram tantumpariem qti.t fuo expto fuerit 
'vtiUor, educet. 

Prohlema autem, orationem propojitam ejfe dicemus, cuius Q/ casijdm hypothejim 
occuhauimusfolam concluJionempropcnentes,rel'iclageKitricc caufa inquirenda, qua pro~ 
pojltum excitet efferum, f/mujrnodi etenim prcpojitwnes conuerfaenon halent, cum nul- 
la in ipjtshypothejis proponatur, qua in concluftoncm connerti pof itpit oHendimus in theo~ 
remate ,fed 'vnica Jtmplex proponitur ahfque hypothefi conclujio, cuius inteUi^tntia ah 
inquirenda caufa eam^eneranie dependet. Hias demum p,-opojitmes,quas diximus quan. 
doque theorematum, quandoque 'ieroprohlematu gerere efffem , non ex fe dermnjiratas 
ajfirimui,fed d notis principiis prhes ortas quo priores docentur, poflerkres t-ero d prinepiis 
^ prioribus Jlmiliter najci patefient, quo ordine 'vera dfcipHnarum cotexta methodus re- 
peritur , eo Jcilicet quo priores caufopSfleriores^enerant effectus , generale quidem in qua- 
uis dijcliplina certitudine innixa proceptum. 

^uia 'vero Euclidis p^ocipuum captum fuit Geemetrto principia edocere , quo cum 
res continuas Qf ideo conjvjds difcHtiant,t:ylrithmetkes principiis, 'i/t ad faciliorem intelli- 
£entiam perducantur, fuhiri appetunt. Geometriam ifitur nihil aliud ejpjentiemus,quam 
artem qua maioris, minons, cJ?* eequalispatefit natura , eius 'teih Geometrioimkum ef 
fe ohkElum quantitatem . cHrithmetkam autem dijcernendi effe dicemus feientiam, qua 
cim Geometria commune halet diulnum illud prinapium , quod 'vnitatem nominamus, 
^alilet enim Geometno ma£nitudo ■z.na dicitur. Arithmetici yero priorem tantum x/- 
nam denuntiant , edmque infecalilem ac omni diuifionejtuc dijeretionepriuatam , quia 
tamen corfujionem Japiusparit contusu- Geometria proprium ,mifcelit Euclides (feome-^ 
tricis principiis ea arithmetkoruprincipicrum elementa,quafuaarA^eometrk§ clarius edo\ 
cendo, facere fatkapparelut . Geometria etenim efivnicits/coptis quantitas, quaialjque, 
Arithmetices auxilio)tam confufam 'vrgente diferetorum inopia difcer.tilus offert, 'vt illis 
quid tantum mam, minus, 'vel aquale fuerit exponat , quanto quidem maius 'vel minus. 
Arithmetices ttelinquens fuljtdio . Fblens ifitur Euclides Geometria inteUi^endofacilk- 
res perquirere aditus, eit.jde principia per Arithmeticas diJiinBiones,ylipar erit, explana- 
re non dedi^alitur. 

^antitatem priori difiinSiione fecuit cHriHoteles in continuam ^ diferetam, centi- 
nuamque (jverum geometria julieEium ) in lineam,Juperfickm,Jolsdum,tet^iis,(^ mo- 
tum proprie diBas quatitates diffinxit, ^liquas 'cero qua ntah(s,mmus, aut i^quale pro- 
ferunt, per accidens qualitates dici, non autemproprie 'foluic, infupermatus minus, aut 

magnum ^ paruum,quantitatis mminepriuari. Sura enim potius quatit atum reffeEius, 
quam quatitates,necin quantitatis pradkameco ca recipi ,fid in relationis vel adaliquid 
pradicamento fatim coaptari. Maius etenim minoris relatiuumefi,^ contra minus ma- 
ioris . Tandem quatitatis proprium concludit aqualitatem.vel inaquaUtatem effe,qucdJo 
nat veram quantitatum differtntiam,quemadmodum qualitatum Jlmile ^dffimi 

le diffirentiamproferunt.Coniinuami^tur dixit eam quantitatem, cuitispartes copulatur 
aliquo communi termino , quo quidem in vnkam Qf indi/cretam magnitudinem confuse 
edeuM .Diferetam autem quantitatem dixit cAnBotelts effe numerum vocalem ora- 

— - . _ - - - tioncrn 



praefatio. 

‘•<"'«":<=‘nimqu^kmpmcimU,c>mmm}nrinimcmi,m£,p(,!pimJedftmperJ:fcnu 
pmmnmt, pmcfmm tatum comptmms.fiitiai -vmtaK, acmmtri mimn, , 

f‘‘’‘‘‘m^ims.Sm,l'ner(p.a,m„hproUuJ^td^fm€j,aimismmo,Mommcom- 
pnmm. fihunmcim JiSh&permmm, li qdd mhm liaieam (Smmcm urmimm, 
ad quem copuUta in ’vnum coeant, fed 'Unitatum more feparata:quare fuarum magnitu- 
dmumcertwrem ac diJiwcinrcmparmntmteUlgentiam.Hasitaquema^niutdmes quan- 
titatem hakere dicemus Arithmeticam, oh earum d numeris fumptam diferetionem. 

C-m littur continuarum quantitatum conceptus fukiliora difemat negotia, fcilicet eas 
habitudines qu£ tam Geometricis quam Arithmeticis quantitatibus conueniunt (diximus j 
enim Geometria Z^Geometricaru ^ Arithmetkam ma^nitudinucomprehedere refpe- \ 
Bus,nan tamen eam facilitatem qua perdijeretionem illa exprimuntur habitudine's)rudi- 
met a^qcometrica afubtilioribus inchoabinuis principiis, eo quod quauis alia difciplina fubw 
herjit Geometria, naque linea plani ac folidi naturam docere colentes, d figno ordiemur, \ 
veluti temporis & motus ab injianti, ponderis autem dmometo methodum aggrediemur. \ 
C um necjtmum magnitudinis, nec inflans temporis,iteque momentum ponderis,quidpiant 
infehaleant,fldtantumprmcipia,termm,flueUmitesflint,dquibuseo>-umnafciturincel-' 

ligentia.quia -vero difereta cognitioni ac intelligentia leuius captanda flfe offerunt, nec in fe i 
aliqmdhabent cohfufum,difcretorum principia, primum ab 'i nitate ordiuntur, qua exfe i 
determinata plane cognita, nempe diferetorum numerorum generans naturam exhibe- \ 
turfliflretarum quantitatum minima, 

Ytaute qua de Euclide yero Geometria cultui reducenda ceoerimus, paucis tradamus 
Suclide imprimisgeometrkaru traditionis facile principem profefli,eiiis demon ftrata ea cer 
titudine fulcienda effe exiflimauimus, qua principia, quaque fle exponantitr,yt flngula Ju§ 
natura dignitate conferuet. Diffinitiones nempe quibus totius difciplina nititur flatus, in ger 
manu fenjum interpretanda haBenus extant.Necnon curandum vteum dffnhis conuer 
fa progrediente difciplina, alteri diffinito mn adhareant.Poflulata 'vero 'vltra prius coceffa 
nihil expetant. Communes autem flntetia, adeo familiares habeantur, >1: nulla atgumen- 
ti optata jpeck earii yeritaspropalada Jtt.PrcpoJitiones demum aprmcipiisgenna,hocpr§- 
flripto dijponantur, 'vtfubflquentes dprioribus ,non autem apoflerioribus demonHranda 
flnt, ac earum demonftrationesfolis difciplina legibus conflruenda tanta religione decore» 
tur,ne ydum in cis demonflrandis intercedat mecanki inflrumenti iuuamen. Quippe £u- 
clidis a Campano (^Theone hucvfqus nobis tradita quadam principia actheoremata de- 
monflratknibus ornata, mathematica religioni repugnare cernimus: quandoqueexpofltio- 
nispenuria,qHandoque‘vcroeiufdemJiniflrafumpthne.Infuper{quodprepoderat)nonre-‘\ 
Be flsflipiutur Arithmetices obfequia.quibus ratiocinati leBori Geometria confufas quan- 
titates diflemendas tradidit Euclides, numerorum prolatis quibufdam feUBis rudimen-, 
tisiper quanon numerorum praflrtim tradendas leges fujcipk,fed quantitatum confufk- 
rum (continui caufa ) naturam, numerorum famulatu diflemere conatur, 'VtpoHmodum 
per diferetionem [qua fbla qualitatis certitudine meti poteH inflrer e) certas ab incertis quan \ 
titatibiis, natura traditione loge diuuljas, ac inukem incomparabiles effe proponat, \ 
nulli nempe dferettoni communicantes eidem, ac demum qua de folidis diBa fuerint , im-l 
perfcBa, nec adoptatum ab Euclide fine perduBa fuiffe,fed manca nsel heteroclita, qua\ 
dfcentibus ab ipfo Euclide fufceptapradicariU’.tati'viri decus oBo theorematum,decimo-\ 
quinto libro perficiendo reliBorum obliuione maculantes. | 
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cJh hh Itaque difsidiis tudata Geometria £iiclidcrcli^a pniiciput.t^fi extra 
'Ziefie difciplhiiefcnem difiraBa ccmeics, quodque harum difciphnarim natura, tantage-- 
neris nobilitate, cateras artes fcibilidqucprxcellat , ht Inter eas ccrtitudiius {qua: jentatis 
eH mdiuidua comes}merhh primatum ftbi 'vcndket , certitudinis hiii!ss(^ prowde yen)a- 
mamiSimi , conatus ‘viriumque operas Euclidi reftituendo impendere 'voluimus, quibus 
eaquLgeometrk^ mmobftficre Yifafunt, in 'veram difclplin^geomeirka methodum re- 
ducamus, commendata eafacilitate qua legentibus Theonis feripsa iuxta Zamberti{gr£ 
eorum exemplarium interpretis)'verJIonem(qiiam/ibi familiarem tam confecutifuntjno- 
Hne lingiue voces formarenkamur,difcentibus obaudire capientes. Textus necr.on demon- 
flratwnes ipfius difccndi finum fequentes quamproxime lkebit,proferemiis, ne locutionum 
diuerjitas diffcikm conceptu demon^ratmem diffciliorem referat. TDiffnitmesinfuper 
ea expofitionefociatiimus, quam verum Geoineirice cultum appeterejumus arbitrati, ilU 
etcnimpracipuum Geometria fulciunt culmen. Demonfrandi autem argumenta, d Cam- 
pana ac Theone reliBa,')'! plurimum infequemur, qua: Ji quandoque d Geometrica finceri- 
tace recefferim.in alia demonjlrata mutanteSyhuius difciplina: integritatem tuebimur. "Ee - 1 
l;quavero[reieBisJuperfluhymquam breue fas erit copendwmcogenies,ne traditionispre- 
lixitas dficili confujionem implket,f:ruato attamen hoc ordine, quo cuilibet Pariato theo 
remati occafionemlfiqua fucrifmonsto ad fnem eoUato exponamus, quo ff! alteratmis 
caufam,& veritatis effeBus,patefacere conabimur , maxime vb\ vrgens yariandi nego- 
tium incubuerit , quia vero in demonjlrandis theorematis occurrmtpartiatU , quandoque 
mn prius expoftis primordiis demonHrandx, corollaria fepiufcule contuimus, aut equidem 
propofiiones, quibus modico vel potius nullo tedio, integra fequentis theorematis conclude- 
tur derHonJiratio .Cum autem adprxcipua geometrisi rudimeta yentumerk, rationesfii- 
licet0’proportiones,hisexponedisprolixioresejfe cogemur, prxeipue circa diffnitiones,fub- 
tiliorum huius difipUtta partium fundamenta tolerantes. Exifhmauimus etenim fedata 
exemplaria Euclidis fijfe,tum quidemtemporislruculeiia, tum e^hominum incuria,vt 
tefiatur Zambirlus fa in Euclidem perPpeBiue liminari, f tineis ^ carie lacerata com 
periffe Euclidis exemplaria, tanta quidem egefla:e,vt qua iuxta veram huius difciplins: 
mentem, fuorum principiorum ordine fffultam reflituenda ejfent, ea interpretes fb cornu- 
nem aliarum pro ffionum praxim dirigenda efferati, diffituiiones ^proinde theorema- 
tum fntentias in exteros fenfi.s diJirahentes,/ilcntio non tantum permulta vtilia,fed Gn 
necejfaria pratermifre, quidam vero eorum Intelligentiam fere pertingentes, expoftiones 
truncae, ac veluti h-eftantesprotule^t.Hacobfirudces, nec minus vera dif iplinarum in- 
telligentia auidi,qudm dignitatis tanti viri cultores, quid in horum principiorum vero cen 
ceptu abjirujum effetmquiretes,quo illorum yeritas d quouis calumnia incurju tutanda ef 
fei. Tfgperimus Euclide difereta Arithmetices exequia in auxilium continuorum exponen- 
dorum implorante,aitquos eius interpretes. Arithmetices cum Geometri^ rudimentis prin- 
cipia confudijfe,ac vtraque eade interpretatione elucidanda fore exiHimaffe,dtfreti d con 
tinuo latam illam non venerantes dijcrepanuam,tum ^ natura, methodo ipjis aba- 

temo infitam magnitudinis feiheet naturam pro aBione qua ipfi elucidand§ confertur f- 
mentesfm id fere delufi funt,vtpro fabHamia accidens exponendum ejfe arbhratijsnt.ne- 
pe multiplicem magnitudinem pro ipficoUata multiplicatione recipiendam ejfe coniecermt, 
ac alia plura qua latius poHhac nAltif imi nutu ojlenfuri fumus, ab impropria rudimen- 
ftorum expofitione genita . 


Caterum 
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Ceterum tres numerorum Ulsrifextum e re^ionefequentes , ecque yt reliqui ah Euclide, 
tnrudimetorum Gcometricorumgr Atiam elucidandorum, non in Arithmetice edocendam 
prolacijunf.is nanque numerosi arcanam continuarum ideo confufarum quantita- 
tum intellipentiam exponendam Jua dijcrcthne ftmpjit,tum etiam 'vt illam exprimat in- 
ter quantitates natura dtliantiam, qua quantitates habitudinem certam acperccptihilem' 
inter fe hahcnces,de/cijcunt ah iis qua incertum, indeterminatum, ac penitus oh omni tuta ' 
intelii^entla. detru/imirnerje hahent rejpeclum .,^iihus explicandis fi quos offenderi- 
mus Terminos , noeram quantitatis naturam relinquentes , non 'verehimur aptiores intelli- 
£endie methodo conferre, qua etenim ffo proprio difficilia Junt,per impropriasvoces exprej 
Ja, facile omni tuta intelligemiapriuaripojfe credemus . Si quid ifttur extra communem 
'vfum huic adaptemus negotio, idud facilioris intedigemia captanda gratia propojimm ejje 
exiliimemus,non enim qua eloquentiam,fed qua Geometriam ajpehiant, difeutienda Ju~ 
fcepimus . Ciim autem ad /olida properahlmus trium dimenjionum /olido cuique propria~ 
rum,quafdam certis quantitatihtss, incertis alias exprimi reperiemus , certas enim elucida- 
bunt numeripneertas 'vero d certis remotas oHendent iidem,'vt fujius decimo lihro dicetur. 
Horum autem /olidorum lihros quinque poli decimum de/crip/it£uclid€s,quorumhinos i 
priores de filidis in genere nuncupari nioluit . Tres^jero po/ieriores de corporibus ^nt Gra- \ 
coexemplari habetur)horum licet eadem /it fere /uhliantia,hinorum priorum attamen ge- j 
neraliainomnia fUda^roluitperJcrihi documenta . Polieriorihus'vero tribus /olidorum 
regularium texturam edoceri 'voluit , qu£ quidem regularia folida finito numero conclufa \ 
( fcilket fenario )arhiiores d reliquis feparatas leges, eorum corporum conHruEiiones /eu \ 

affinitates dicibiles amplecletes,his tribus poBremis coegit libris, qui itaque de corporibus lo \ 
qui diBi Juni . Sed quia trium horum priorem tantum tran/iulitTheon, TpJicles'verore- j 
liquos, Campanus autem in omnes fcripft, 'veremur has diuerjitates aliquid corruptionis ■ 
generaffe . Nam dscimiquarti theoremata ah Euclide profitetur feJccpiJJeCampanus, 
decimiquinu 'vero i}. At Tpficlcs decimoquarto,quatuor, decimoquinto aute quinque tan- 
tum ab eodem recepiffe fatetur Euclide.f/orum itaque aut certe Campani in decimuquar 
tum luxus, in decimumquintum 'vero impia, autsquideTpficlisin 'vtrofquepenuria 'vn- 
de oriatur, relinquimus, ^are decimiquarti opm coparationefolidorum decimotertio de- 
ffriptorum nili cernentes, qua huic Euclidem contulijfe arbitramur, conferemus eidem, re- 
liqud fi qua neceffaria fuerint fuis locis reponentes. 'Decimiquinti autem ab Euclide necef- 
fariam theorematum captam feriem,’vno fcilicet Niginti conclufam problemate aggre- 

dientes. Campanam comperimus duodecimo feupenultimo theoremate, yigimicptatarum 
ab Euclideinfcriptionum, duodecim tantum demonflrari po//e(quas fcilicet is demonfira- 
re conatus ejl ) dicentem , nonnulUfque debilibus admodum argumentis illud idem confir- 
mare cupientem, ^aft Euclidis captum <virespratergredi concluderet, qui nempe 'viginti ■ 
folidorum regularium damofirandasfufcepi/fetinfcriptiones.duodecmtantumadimplef- 
fe potui/fet Inauditum faltem nuUafide dignum illud arbitrati fed potias elapfos temporis 
ambitas id nobis iniuria cotultjfe,ytqua integra dejerip/erat Euclides ,di/feSiaJeHjoarie 
yitkta ad nos perduciafuijfe fuafimas. Ne igitur tantum huius yiri depereat nome , huic 
decimoquinto peragendo, tam ferio incubemusjudore,quo(diuina opitulante clementia jna 
tneris omnibus abflutum ilium reBituamus, mentem doBsfmiillm Euclidis quampro- 

ximeli:ebite'vefligiofequentes.Acin/uper eidem decimurnfextum de fohdorummfcripto- 

rum,ad circunferipta re/feBu feu affinitate dtcentemfociabimus.Prias inchoatam felido- 
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rum regularium melli^entiam pivjcquentes, qua decimotertio defcriptafolidajcquenti de- 
cimoquarto ad je coliaia fitnt:ftcq^ decimoquhito dejcripta erunt, pojiremo decimofexto co- 
ferenda 'venlent.T^emum quanam arte componantur hatc regularia Jolida, compojttdque 
qualia producant corpora, demonHratii argumentis docuimus ,Juliiungentes leui quodam 
tompendio, qua ratione JtngulisregHlari{>i4s,Jinguldqueillis regularia infcrilrantur admo- 
nentes, qu? fujtus ni fuijfet temporis parcitas demonflrationibiis illujlrajjcmiis,jed hccc ocit 
lamLeBornuUo negotio confequetur. Hac autc haBenus difcuj?imtts,'vt legenti facilitas 
elemerorumgeomeiricorumadaugendorumpateat,ac in dies ditior fue locupletior euadat 
' huius dijiiplina methodus. Nam qua circa regularium f gurarum latera, bafes, aut folida 
\ conferri pof ut hahitudines,numero fere mfinita najcentur , eorum igitur nojiro decimojex- 
toaliquapropoJuiJfe/iiJfciat.Tandemyt inter hacperfeBafolidaJyaternaquidpiamno- 
I fcamus infidere necejiitudmis , Opujculum terminando folidorum labori contulimus illud 
quo pulcherrime /olida in mixta /eu ab ipjts compojtta transferantur ,fiuequid C” quale 
toniuttSia componant, folidum oHendamus . Tum etiam de /olidorum regulariumn atura 
; quadam /ubimximu5,/uhleuandii ingeniorum laboribus non parum utilia, T^eliqua /l»^ 
diojts huius di/ciplina militibus adimplenda relinquentes. 
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^Euclidis Megarenfis Mathematici clarifsimi 

ELEMENTA GEOMETRICA LIBRIS Q^VINDE- 

/Ibus temporis iniuria contra(5tis,rcftiEuca:adimpletis prxeer maiorum 

fpem, qua; hadtenus deerant folidorura regularium conferentiis ac in- 

fcriptionibus.Audorc Erancifeo FlulTatc Caudalia. 

T)£CUO^ST\zATIO^ZJ^ SVQLIDIS 

Liberprimas. 

Diffinhio prima. 

IGNVM. cft cuius pars nulla. 

^iageometriam^agifnw cuitu vnicumohieSium ejl quantitai^Signim tjje 
diffimmus^otam fubintelligentes,cu 'tm nttUa ejl fars quantitatis, vt tum diffi- 
nito conteerja diffinitio^notam cuius nulla fit quantitatis pars,fignam elfi in- 
telligat,quanittatemages'.2^llim auUmpartemfedtantunt animi conceptum: 

Cuiufiihet quantitatispartem optatam, vel locum limitantem, diuidentem, aut 
defignantem. Suod equidem in temporis ipuantitate infians,veluti in pondere,momentum , idem 
efie dicemus^qua nihil metiuntur fed tantum limitant. 

"Diffinitio fecunda. 

Linea vero cft, longitudo non lata. 

.^uoniamGeometria tres recipit dimenfionesdongitudinem, latitudinem, fiilicetdrf ‘ilimita- 

temS^n 'fero quantitas vnam tantum habet dimenfionem. Ea longitudinem tantum habet. Ea 
propter lineamprimam quidem omnium dimenfionem, longitudine filamuSa vero latitudine aut 
altitudine dotat.Sjtare eius longitudo quantitas dicetur, eius vero latitudo aut Juhlimitas,fignum 
tantum recipit, hoc eJl determinandi,limitandi,aut defignandi virtutem: Metiendivero JoUs lon- 
gitudines, nullas autem laiitudines,vel [ieblimitates fiifiipit negotium. 

Diffinitio tertia, 

Lines autem limites funt,figna. 

Limites linea figna vocat, Eo quod limitare fst alicuius quantitatis progreffum terminare, quia 
vero longitudo linea cum fit fila in linea dimenfio,jumit fibi terminum limitemfiue defignatorem 
fignum,quod quide aque vtillavtitur reliquis dimenfionibus, latitudine fcilicet (fi altitudine,hoc 
e fi nulla.Terminatur itaque aut limitatur linea progrejfissfigno. 

Diffinitio quarta. 

Rc<fta linea eft,qus ex squali fua interiacet ftgna. 

Signa Unea(ad eam vere rectam diffiniedard) ex aquali interiacere dicit. Cum quauis in oblata 
linea figna conceperit animus inter extremos linea limites.Hacferie interiaceant fiue interponan- 
tur, vt ex aquali nujquam fubfiltando fiue declinando,ab extremorum mutuo recedant ajpeclu. 
Sed inter extrema linea figna adaquate iaceant. 

<JM O 2^/ T V tM. 

Hanc diffiniuit Campantss reBam efi t,qua a pSBo adpunBum hreuifiime exteditur.qua dif- 
finitio veram rectitudinis JubJlantiam non concipit.ReBitudo etenim linea in declinationis priua- 
tione,fine in eo fitu quem extremorum fignorum linea aJpeBus indicat, confifiit,r. o» in breuitate. 
"Lp^s ideo 7 heonem fiquemur. 
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D-^fninos. 

Superficies cft, que longitudinem, 5 c latitudinem tantum habet, 

Cccundi diffinitione^^rimam er vmm tMtum haberi dimenfionem in lineajnunc -.'era 

fup(rji:ici recundam(i]Mbinae praefert dirnenfiones)attrihuemusMl>tudmemj]uide&Utilu- 

dmem: nuo etenim obfequio linea legit udmes tantum metitur, eodemfuferjiaes dogitudines & la- 
titudines menfurat.fedcum tertia careat dimcnfione,fiilkelfihltmitate, etuefublimitatem esprt- 
melfigni fiblimitas,qu£ nulla vtriufque efl. S£od aut em ad tertiam attinet dimenfwnem,fcdicet 
folidorumprim i vndecimi docebit quandoque dtffinitto.prionbus his decem libris qua taniiim ad 

binas priores dimenftonesjpeCiant, interdum diSluri. 

Diffnttto 6 . 

Superficiciextrema funt linea:. 

^a ratione diximus linea progrejfim figno terminari fiue limitari, Jic dicemus ftiperficieipro- 
grejfum ter minari vel Imitari linea, eo quod eandem habeat altitudinem cum fuper ficte, qua nulla 
est. Terminamus igitur, limitamus aut concludirqusjuperf cient lineh: qui termini, extrema Jiinf 
ipfius fuperfeiei. 

Diffinitio 7. 

Plana fupcrficics eft,qus.ex squali fuas interiacet lineas. 

Huic diffinitioni maxime conducit quarta huius : earum etenim idem fere eft fenfus, Sjiana^ 
arte fingula recia linea figna inter extrema iacent nufquam jubfultatia vel declinantia : eadem o- 
mnes in plana fuperficie ducta linea inter iacent ex aqualifiioc efl,inter lineas fuper fetem termina 
tes,vt proxima diximtssdiffnitione,nufquama mutuo extremarum afeSufubfultantes aut de- 
clinantes,fiHe inaltitudinem extra mutuum extremarum ajpeclum tendentes. 

Diffmitto 8. 

Planus angulus eft, duarum linearum in plano fefe tangentium , 8c non 
in rectam iaccntium,adinuiccm faila inclinatio. 

Quoniam his decemprieribus libris de lineis reilis ^ circularibus,quaquidem in fiperficit pla- 
na defcribuntur/iicluri fumus. Intelligemus planum angulum , efe eum qui in fuper fete plana ah 
hislineisfetangentibus^cinf inclinantibus defribitur.^ngulus etenimeji linearum tanoen- 
tium fifi inclinatio.^nguli vero magnitudo in fila inclinatione confifiit,qua vnicum menfirem 
habet circuli circa fe ambitum,vt latius dicemus trigefima tertia fiexti. Siautemdua reUainre- 
£lam coeant fefe tangentes, ille contactus licet in plano fit, nullum efficiet angulum, eb quod nulU 
fit inclinatio. 

Diffinitio 9. 


Quando autem continentes angulum re£tc line? fuerint, Reflilineus 
angulus nuncupatur, 

Reciilineum angulum a reltU comprehenfiim li- ~ jys 
neisv0cat,vt reliquorum dijferetiam ab eo nefiamus. \ \c / / \ 

T^mzangulummixtumdicerepoJJumus arecta ^ y \ \/ / \ 

curuacomprehenfiumcverbcuruilineumfimilitere^ / B \ 1 

d: fid hunc quidem concauum,illum vero conuexum.Omnes tamenplani dicuntur anguli,vt dif- 
ferant a folido,qHemvndecimo libro fauente Supero, diffiniemus', horum autene infinita funt di- 
tserfe delineationes. t 

Diffinitio IO. 

Cum vero rcdla fuper redam confidens lineam, vtrobiqi angulos aqua- 
les adinuicem fecerit, redus eft vterque ?qualium angulorum, & qu? fu- 
petftat reda, perpendicularis vocatur, fuperquam fteterir. 


Profiquens anguli naturam exponit aqualem inclinationem aquales efficere angulorum quan- 
titates. Cum enim dicit reSiam fuper rectam fiantem, hocfituquoaquos vtrobique formet an- 
gulos, eofdem reitos.vocitari. Id fatur, eb qubd eadem linea fi antis ad propofitam vtrobique fiat 

inclina- 
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, qu^quidem ^qudii exiflens , aquales denominat dntuUs ,hot- 
<i«erec}os.S^av€ropiferjlai reiUpcr^endicularif eo dumr,qKod7ia- 
ura uce, quagrauM deorfum dirigit, in planum ab humanis cultum aqua- 
li vndtqstefacia inclinatione pendeat, ac ad omnes recias lineas in eo plano 
tam tangent es^ngulos aquales efficiat,vt latius defer ibet -andecimJliber. . 


'H/iJJinitio II. 

obaifus angulus, maior eft redo. 

Diffnttio 12. 

Acutus vero, minor cft redo. 

lam oflendimm linearum inclinationem anguli effeere magnitudinem. 

Sed cum inc linationem maiorem exijlimemus, maiorem linearum accejjum 
fiue a reUa recejfum: minorem vero, recejjum ear undem-, ad redam autem 

accedentium,dicemus maiorem inclinationem ,minoremproducere angu-- 

Ium: Et proinde minorem inclinationem,maiorem efficere angulum, vt his videmus exemplis re‘ 
£ias, angulos a (fis confiituentes,eb quod aque adaperiantur fiue ad fe inclinent, aqaos efficiunt a 
^ B angulos. Et ideo{per decimam definitionem) redos. ^ia vero reda angulum c confiituen- 
' tes,plusad^eriunturfiue recedunt a fiipfis, quam recedant illa qua angulum uredum confiitu- 
ttnt, ab eisfadus angulus c,maior redo dicetur: quiaeconuerfi angulum d confiiiuentes, minus 
adaperiuntur,fiueplus inclinant reliquis redum componentibus, coadum d angulumidcirco mi- 
■ norem redo,acutam efficiunt, eo quod d acutiori cujpide, c vero obtufiori forment. 

D lanitio 13. 

Terminus eft,quod alicuius eft extremum. 

^ucniam cuiujud quantitatis extrema eam concludunt fisis terminis.dicemus terminos ejje ea 
extrema qua magnitudinem coardant-.quem quidem terminum aliqui finemvocarunt,eb quod 
Juppofito in oblata magnitudine motu, ao intima parte ad extremas, vhi extremum aliquod eo mo 
tu attigimus,ihi huius motus finem reperimus. Sedaptior eius fiubfantia denominatio per extre- 
mum nuncupatur,ne in finis ejr principi/ d^erentias incidamus. 

TDiffinUio 14. 

Figura, eft que fub aliquo vel aliquibus terminis comprehenditur. 

Figuram iuxta pracedentem diffinitionem, dicimus ejJe eam, qua fub aliquo extrem 0 concla 
ditur,aut equidem finhpluribusifisb vnotantum extremo {hoceji vnicatantum linea) concludi- 
mus circulum,ceni (edionem: in folidis verb,Jpharam; vnica fiiperficie,Jpheroidem, (f huiufino- 
diplana^filida: fub pluribus vero,Juperficies pluribus redis fime cumis lineis comprehe>fiis,fili- 
da pluribus planu contenta. Sjsorum omniumtermini Junt,ficilket planorum, linea, folidorum 
vero fifperficies. Ssi‘t vero figna lineam Imitantia, nihil quantitatis concludere po/Junt, linea ea 
• limites,non terminos efie dicemus,cum infinita nihil componere pofiint, nec igitur concludere, 
Diffnitio 15. 

CirculuSjcft figura plana, vnica linea contenta, qufcircuferentia appel- 
latur, ad quam ab vno figno introrfumexiftente, omnes prodcuntcs,red^ 
line? adinuicem funtfquales. 

/iac diffinitione circuli nec i/lumrotundum,nec quidem eiusfiignssm medium efie dicit. Conclu- 
dit autem necefikrib ex ea redarum ab vno interiori figno ad ambitumaqualitate, d circunfe- 
renttam in rotundum, ^fiignum in medium ferri: hunc autem ambitum, circunferentiam deno- 
minat, quaquidem ah vno figno orta, eoufque figuramcircumit, donec vnde orta ed,redeat. 

Diffniiio 

Centrum vero circuli,illud fignum appellatur. 

Diameter circuli cft linea reda per centrum ada exparte vtraque circun 
ferentia tciminata qu^e circulum bifariam diuidic. 
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Sufficit reiiam lineam per circuli centrum a^am ejfi in vtrafijue cir- 
■cun ferent ia partes , vt ea circulum bifariam feccet. ea regularitas 

qua ornnes a centro reBa fiunt aquales. Ofiendit a centro recias ad njtraf 
que partes dtametriaqualiter circunferentiam attingentes, efiper qua fi 
uis area partes hinc (fi inde fimper aquales , arearum aqualitatem ne- 
cefjario producere. Vt a centro lad-vtrajquepartcs diametri u b qualibet 
duci a aquantur, aquales areae metientes. 

Tfiiffinitio iS. 

SemicirculuSjcftcomprehcnfafigurafub dimetiente &fumptaacirculi 
circunferentia. 

Cum dixerimus figuram fitb terminU contineri., cam qnajub dime- 
tiente ^circuli circunferentia quamtoUtt dimetiens atotocirculi am 
bitu concipitur, fimicirculum dicit,comprehenfiem quidem ha duobus ter- 
minis,fcilicet a c diametro, ^ a s c circunferentia. 

Diffinitio 19. 

Seciio circuli, cftcomprehenfa figura fub redia linea & circunfcrcnti? 
parte. 

Hanc dtffimtionem repetit Euclides tertio libra, quinta diffinitione, cuiquidem plus conuenit 
quamhuic. Esi enim eafigura,feHio cir- ^ ^ 

culi qua inter reciam lineam (fi circum- 
ferentia circuli partem concluditur. Cam- 
panus fi T heon ac aliqui iuniores,prater- 
gracum exemplstrfiixerunt hanc intelligi 

maiorem aut minorem femicirculo, ampli- 

tudinemhuiusdiciionis tollentesiquod alienumaverofinfit arbitrati fumus ^curnaque dimidU 
toiius,feciio vt tertU vel quarta dici pofiit, vt AjB vel c. 

Diffinitio 10. 

RedtilinccC plan<e figura func,cju<e fub redis lineis continentur. 

In genere diffinit reciilineas quajlibet a redis lineis comprehenfirs,vt particularius aliquas ea- 
Tumposimodum edoceat. 

'Dijfinltio II. 

Trilatcr? figura funt,qua fub tribus redis lineis continentur. 

'Diffinitio 11. 

Quadrilatera figura funt,qua fub quatuor redis Uncis , coprehedutur. 

Diffinitio 13. 

Multilatcra vero figura funt,qua fub pluribus quam quatuor redis li- 
neis, comprehenduntur. 

.^a his quatuor diffinitionibus in genere expofuit de redilineis figuris, diflributt in eas po- 
ttfiimumfigura5.^uarum vtilitas Geometria plus conducere videbitur: reliquas fub multiiatera- 
rumgenerali relinquens denominatione. 

Diffinitio iq. 

Trilaterarum porro figurarum ^quilatcrumcft triangulum fub tribus 
aquis lateribus contentum. 

Diffinitio zj, 

Ifofccics au^em eft,quod duo tantum fqualiahabcc latera, 

I>ffinv 

I 

i 
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TDifJinitio 16. 

Scalenum vero eft, cjuod iriain^qualiahabet latera. 

"Diffinitio %-j. 

Infupcr trilatcraram figuraram . reaangulum triangui □m eft, quod ha- 
bet rcfirum angulum. ^ 

Cimi„ <ri W, Uni!imng,l„ ,fi f,p,,fat mda.rfailf, S dtmmi- 

ne reaangulum triangulum, eo quod-vnum reaumcumflures habere nottpoj]it,pofideat. 

Diffinitio z8. 

Ambligonium autem eft,quod obrufum habet angulum 

quolibet triangulo , duo remanguUeffemnpof 
Jt»hdijJictliieiduoobiuperuntquitfeqHimaioresreais exisiunt. Ea de re ab vno tantum obtu- 
Jo, Ambligonium denominabitur a -voce gree a defromftum. 

Diffinitio 25?. 

Ojiigonium vero eft, quod tres habet acutos angulos. 

ytpracedens angulus gracam concepit denominationem, jicOxigonium ah acuto angulo deno- 
minabimus id quidem quod tres habet acutos angulos flue aquales fiue inaquales, hoceli^ quod nul- 
lum reciumaut obtufum habeat . Horum etenim triangulorum veluti tria efficiemus genera, fi iU- 
cet Recf angulum, A-mblicronium, RcftanBnia. ^ 

Oxigonium.^orum quodlibet rur- 
fusin Jpecies fubdiuiditur :puta Re- 
clangulum in ifofcelem ^ Scale- 
num'. Ambligonium fimiliter in 
ifofcelem ef Scalenum; Oxigenium 
'verbin AEquilaterum,lfoficelem^ 

Scalenum:qHodlibet et enim A Equilaterum eU Oxi- 
gonium, tres habens acutos angulos. Reliquorum ve- 
ri) vtrunqucj, ififieles fcilicet ^ Scalenum, Oxigo- 
nia,Ambltgonid vel ReSIangula, quandoque funt, 
vt hu docetur f guris. 

Diffinitio 50. AEquiUtetum. Ifofcelcs. Scaltnum. 

QuadrilatcrariS autem figurarumjquadratum quidem cft,quod & ^qui- 
laterumacrcilangulumeft. 

Diffinitio 31. 

Alterolongius eft, quodrc(il angulum quidem, fcd squilatcrum non cft, 

Regularespriusquadnlaterasexpomtjiguras, incipiens 'a quadrate-.quod cum latera aqualia 
^angulosaqualeshabeat.recios habere cogitur, Nam omne quadrilaterum quatuor reciis angu- 
los aquales efficit , vt caligemus 3 2 primimac etenim angulorum aqu alitas , oppofiterum laterum 
aqualitaiemnecejjarib producet, ^uare Alterolongius dicimus , quod aquiangulum , hoc eji,re- 
Hangulumfedaqutlaierum non eli,cum oppojita tantum habeat Utera aqualia. 

■Diffimji. 

Rhombus cft,qu? sEquiIatcra,redre( 5 tangula non eft. 

Diffinitio i}. 

Rhomboides vero eft, qus ex oppofico latera & angulos habens aqua- 
les, neque/Equilaccranequc Rcdtangula eft. 

Spioniam omnes f gura reciilinea qua numero laterum triangulum excedunt, pojfunt in varia- 
tis laterious angulos variarem. Ha ^ diffinitiones nihil aliud k ^ i immutant quam 
unguiorumvarietatemptonvariatu Uteribiss, Sn* etenim figura Suadratum dicla e/?, variatis 

A~if 
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■vcroi^lierola»{ii<idifiapiily»iil- 
/./ Uter Hm,fedlitn:u>n ‘indiculorum -varietate fiiU^Rhomhdxdcs dicetur . ,^‘clwel emm harum la- 
tera oppojitaye^an^u- " ' ( ' ” 

toi oppejims aquales 
hahet.Priorumautem 
lingriLe otipojitos ha- 
bent aquales, vt his 

docetur exemplU. ^adratum. ' iAlterolongiu. 

'Diffinitio lA- 

Prircr has autem rcliquaquadrilaccrajTrapcha appellantur. 

vitra eas de quibus ll>cutifumus,qHadrila- , j , 

teras figuras Trapeftavocaf.Ea fciUceipla- ' / / 

•a,quanecaquiangulaJuntnecparaIleliscom- ^ 



Rhombus. Rhomboldes. 


prehenja lat eribus, -vt hac K(fiz. 


Diffinitio 35- 


/ 


/ 


Parallclar,re(fl£ linea; funt, qucc in eodem exiftcntcsplano.&cxvtraque 
parce in infinitum produdarnon concurrunt. 

H ac diffinitio notanda propter eius frequentem ■vfiim, erit. Sunt itaque Parallela, recia linea, 
(quasvocanit Campanus f/^Equidjianies)meademplana fnpcrficie dejeripta -vel concepta, ea 
tamen arte,quafemper (fi vhique, inter e.is aqualis dutant ia intercipiatur. PerJficHum igitur erit 
fifemper aqnidifient'. nunquam eas contungt,'vel concurrerem. 

Diffinitio 56. 

Parallelogrammum, eft figura plana, quatuor redis lineis contenta; qua- 
rum quarliber oppofitcefibiinuicem funt parallela:.. 

Hanc diffinimus figuram tanquam genus ad trigefimam^ tres eam fequentes, quas compre- 
hendit infie Parallelogrammum , (fi nihil infiperquatibet etenim earum (fi niill.t aha latera opfo- 

fita parallela habent, ^^adecaufaautemprater Euclidem,eiiiS diffinitionem apponmiis,facilem 

patebit. -e 0 quidem quod f aptus hac dicftonc non dtffinita primo libro 'vtitur.efi tam confuse, vt Ex- 
agonum quandoque ^4 primipro Parallclogrammofiumipofiit .cum ems latera fianuuli.quaex 
oppofito aquentur, dr dimetiens illud bifariam fecet , quodeffet abfurdoabfurdius. ^ 

S 6 fiyVNTV\ n^OSTVL-^ToA SIVE POSITIO- 
nesfimflices,a nuUU pr^mifihdedufia ,quM concedi nobis optamus ad faciliorem 
artis pro£reJfum, quatftidem nudo argumento poteU mens rationalis denegare. 

T^oHulatum primum. 

® omni figno in omne fignumredara lineam ducere. 

\ 'ffiS"mc»»fi'nitfenfui.ytahomnifigmrHenteconcepto(^cttmaUudnon 

, ^ akudfignumyltneam rectam excooitare-.quodquidemaque faci- 

j yhftt» ipfnm concipere. Nam lineam aut [ignum,qualia ars 

- - ■T' poffHmuspercipienda,(ed tantum concipi- 

‘Httpptnohisars tradidit perfecla. ^:e itaque externis exequen- 

truntjenjibus ,per artis intelligentiam mente conceptam , dirioenda e- 
runt, vt eam quamproxmi valeant , imitemur. ^ 

'ToHulatum fecundum. 

Redam lineam terminatam in continuum rcdiimqtic producere. 

Pofiula- ' 
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^ofiuUtitm tertium. 


Omni centro & intcruallo. circulum dcfcriberc. 


^E^TEV[TIAE,SZ>AE eo eA TO- 
««‘‘“'“itferum^uUTtalhUtuufmfeJltmisftmfUees.umllafrremiffudiiuElre, 
^^^^^onexifientemfiertpoHuUnt.Sentenciie ^erh commune s^anditionaUmpr £- 
miQumnecejfariofeiluemes.remiam exiftentem nos fentire cupiunt: ^dpreeter^ 
miferunt Qtmpamts^ Theon: f/',c nanque duas inter T^ofttdatamifcuit Senten- 
tias: lUe vero tres.relinquemes fracum exemplar, quod noflro iudtcio approUndut» ' 
videtur hoc loco. 

‘Trima. 

V cidem xqualia, & adinuicem funt aqualia. 

Secunda. 

Et fi squalibus xqualiaadiiciantur, tota erunt «cqualia. 
Tertia. 

Etfi ab squalibus squaliaaufcrantur,qusrclinquun- j 

tur, erunt squalia. i 

Quarta 1 

Et fi inrqiulibus squalia adiungancur, tota erunt insqualia. ^ 

.^inta. 

Etfi ab insqualibussqualia auferantur, reliqua insqualia erunt. 

Sexta. 

Qus ciufdcm funt duplicia, adinuicem fune squalia. 

Septima. 

Et quseiufdcm funt dimidium, squalia fune adinuicem. 

Bi/!as,fixiamjcilicet ^feplimampejitit tantum Euclides, quibus cuntiAi reliquae quantitatum 
multiplicationes fiue in augmentum fiue in decrementum exienji,cemprehenfi Jint . 7<(am cum 
ait eiu/dem duplicia aqualia adinuicem ejfe, intelligit haudfecus eiujdem triplicia aut quadrupli- 
cia aut alia quauu multiplicia inter fe aqualia effe: necnon dr dicens eiu/dem dimidia aqua e/'t^, j 
ilEco concludit, eiujdem tertia, quarta, quinta aut alia quauis idem decrementum eiu/dem multi- J 
plicantia, inter /eaqualta ej/evt con^endio con/ulat. | 

OSiaust. 

Et qus fibimccipfis conucniunt,<equalia funt adinuicem. 

S tbimetipfis conuenire dicuntur magnitudines, cum earum /tngnU quantitates /mgulis compa- ' 
raia,aquales reperiuntur ,001 cuiu/ibet totius partes partibus alterius quoad quantitatcmcen- 
ueniant,hoc esirationaliargumenlo{nonautemexperieniia)conuenire cognita, ida/unt aqua- 
lia, vt longitudo longitudini , latitudo latitudini , /ublimitas /ublimitati, reiiarum inclinatio in- 
clinationi, ^ reliqua id gemes. 
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J^ona. 


Totum eftfua parte maius. 

Relptniuum ejftdicemui totum id farte>n,cumfmtfihi reUtiua^parsetenimCtometrka^ue^ 
libet i totoabsiralinm ejl, aliquid ei relinquens^uod latm decebimmprima diffuiticne quinti. 

Decima. 

Omnes anguli refti, aquales adinuicem funt, 

Zdndecima. 

Si in duas rcdlras lineas, reda incidens linea interiores & ad eafdem par- 
tes angulos, duobus re£tis minores in plano fecerit, Re£tas lineas in infini- 
tum produdas, concurrerenccclTe cft ad eas partes, inquibusanguli duo- 
bus rcdtis minores exiftunt. 

Huius notitia ii trigefima quinta diffinitione oritur oh inclinationem: nam fi hina linea reiia^ 
in quas reSia incidit, efficiant binos interiores angulos, (jr ad eafdempartes linea incidentis , duo- 
bus re^is minores, clarum esi binas lineas ad fe inuicem inclinare, e^quantoplus inre^ium,lon- 
gumque producentur, plus accedent ad fiipfas,quoufque altera alteram fecet. Suare fiquitur 
omnem linearum reciarum inclinationem infinite in plano produclam , tandem angulum predth 
cere^. 


Duodecima. 

DusrcdjelinccC fuperficiem non comprehendunt. 

pracedente nafeitur hac : nam vt fuperficiem concludant dua linea , in figno concurrere.j 
tas oporteuSuodfi ab eo figno in reddam continue pr educantur, fimper maius producent interuaU 
Ium, nufquam itaque fiperficiem claudent. 


Eudid- 



re^aM,?»aior eji(f er hyptleJiTn^MterualloKD, cir- 
culus fecihit re&amh i,feccetint.^uare a e eidem a» <e- 
qualis erit^per I J diffinitionem. Et proinde a e ^ o ( eidem 


SSEVCLIDIS DEMONSTRATIO- 
num reftitutarum Liber primus. 


■ VPER. datarc£ta linea terminata, triangulum squilatc-' 
rum conftituere. — — ' 

Sttpropojita reSia a b terminata in -^^ten 

A:interualigauteme,^circHlueducaturt o, y/ / 
^^^'i-poflulatum,centro'item%,interuallp-&t., / / \ \ ! 

circulus ducatur K c-.mniid hG,ai reciU:Dico / / \ \ ' 

*’'i‘C”gulumKiGaipuilaterumeJJei,SuoniampercircHUdffinitio- f / \\ t 

^cmreiia KCyeqHalueFlre£iaA's:^{pereandem')sc,eidemh'Ba- j / \ \ i 

^tntlu erit: Sequetur itaque ex prima communi finientia ag, ob// \\ 

(eidem ut. aquales) e ffe ^ adinuicem aquales. Super dataitaque \/ 
re^a linea terminata a t, triangulum a g b aquilaterS cdjiituimus. T ^ 

Propojitio fecunda. ‘Prcllema ' ' 

Ad datum fignum,datiE redta: linetc squam rcdl'am lineam ponere. , 

ESlofignum datum Kidatavero recta ^G,ducatur | 

recia,fi(perqua(perpracedentem) triangulum ■ \ i 

aqut laterum confiituatur a b d . extendatur o hi» \ 

1 ,^ D B?» t,Centrozinteruallo-i Q,circulus defiri \ 

l>aturGi,per ^ pofiulatum,centrorurjusts,inler- p, | 

uallot)\,circulusfiat\\.-.I)icorectdK\.aqualemefi / 7 " |I»; 

fi reCfaG^ pofitax S^oniamaquales funfai .,-0 1 . / \ / J . 

retta,per ij diffinitione, <^EqualesitemJuntDh,Gl \ / l / | 

t> t,perpracedentem. Reliqua igitur aqua- i \ / / ' 

les erunt per I communem fententiam,\^tquomd. \ . \ // . 

aqualiseJlt6,recia-hv.peri^diffinitionem,Re6ta \ ' \ // '■ 

A L ^ B G (eidem b i aquales) erunt adinuicem a- \. \ // 

quales,pericommunemfintetiam,x^ddatumita- ' 

quefignum h,data reita linea b o^equam rectam At 
pofiuimus. 

n^ropoftiotertia. ‘Trohlema^, 

Duabus datis insqualibusredtis lineis,amaioriminori,xquamrcdtain. 

lineam abfcindcre. ^ 

sint data reSiainaqnales hsmaior, cminor,addatu\ 'f- 1 

fignii hdataQ,aqualdpinatHr ho^perprafatd, centro h,in-\ / \^ j 


^ GinaqualibusreStislineis,'amaiori a b minori aquam o, .'5 

reStam lineam abfiidimus a e. 1 

‘Tro^ofitio quarta. 

Si duo triaguladuo latera duobus lateribus aqualia, habuerint alterum 


'Tropojiiio prima. 


ndrtihlema. 
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alteri Sanmlum angulo .TtiualJ.fabaiqtialibusrcaiscotentum.Sdbanm 

fluoquc bali iqualcm habebunt, Sc triangulum triangulo xquum cric ac^ 
rcliqiiiangulireliquisangulisxquales erunt, alter alteri atquis lateribus 
fubctnfi. 



Smttriangulorum m o&-D-&z,duo late- 
ra as, kg, duobus D E, D r aqualia , Infufer 
auguU B A o, E D z pnt aquales-.Dico bafes b g 
(jrst ‘tquales ejje,^ reliquos quiad s^oaa 
gulos,reliquis qui adt^z, aquales eJJe:^_uo- 
mamlfer hypothefm) aquales funi a b d e 
reiia. Diflantia fignorum a ^ b, diftantUfi- 

qnoruniD e^sconuenit,nee»on quia aquales 

''&ntAG efozre^ia.dtJlanliafgnprHmA&z, , ’ , , 

G diUantia denorum d & z conuenit. Surfus, quia aquos angulos comprehendunt reUa a bw- - 
cumreBU il d z, conueniet inclinatu, reda a g ad redam a b inchnauoni reda d z ad re- 
dam D s,per odauam diffinitionem . ?iam aqualitas angulorum a b inclinationum aquaUtate 

dependeUequeturitaquefignorumsado & sad z dif antias feuinteruaUaconuentre,cumm. 

teruallorum differentia ab inclinationum diuerfitate nafcatur. Ipfa ita^ figna b e z comu^ 

gentesreda.aqualeseruntil^mfi alteramaiorejfetaltera,&incl, natio inchnationematorefet 

%ontrapofitum,quodfierinequit,&ideoconuenientearumquantitates.Stigttur triangulorum \ 
B G D E xfingula quantitates ftngulUcomparata,aquales fuerint, triangula k b c,^ d e z,Jj- 
biipfisconueniunh&proinde aqualia funt per odauam communem fententiam. ^are& reli- 
qui anguli qui ad b& G reliquis qui ads&z aquales erunt, cum triangula fibiipfisconuenuint: 
Si itaque duo triangula, duo latera, duobus, . 


kM 07^1 T FdbC. 

K^Ueram demonfirationem huic quarta exhibere cogimur, ne pr abeat ur aditus„ quo vUa me- 
chanicorum 'o futim infirumenta indemonftrationes incidant. l^mCampanus acTheon hanc de- 
mon[lrantes,triangulum triangule fuperponuntangulum^ angulofiue latus laUri,demonf ratto- 

nempotius injlrumentopalpantesuquam ratione frmantes: quod tanquam prorfus alienuma vero 

difciplinarum cultu reqcientes,aliam demonfirationem abfque figura, anguli feu linea tranjpofith 
ene, protulimus ratione elucidatam. 

‘Tro^ojitlo quinta. 

Ifofcclis trianguli qui ad bafim fune anguii,adinuiccm funt squales: & 
productis squalibus rc(3:is,quifub bafi iuntanguli,adinuicem squales 
erunt. 

sit triangulum ififieles a b g, habens bina latera a b , a G 
inuicem aqualiaiDico angulos qui ad bafim b g aquales ejje:in- 
Juper,fi producantur reda a b, a g, efficientes fub bafi angulos 
B Q I, G B z, dico eos effe aquales, Seccenturprctenfa a i, a z .e- 
qualestper tertiam huius .ducantur^ G i,o z ,aquales erunt 
reda b z , o i,per tertiam communem fintentiam . ^jsoniam 
aquales funt ai,kb, ipfts a r, a Gper hypothefim,ef angulus k 
communis, hafis b i,hafi o z aqualis erit. Infuper anguli a i b, 

A z o{per quartamhttius')funt aquales,necncnef anguli kZB, 

A G z.Suia vero triangulorum b z g ^ o i b aqualia funt 
latera b z, i Gypfis g i. i angulus bzg ,ipfiB\ c, reliqui 
(^per pracedentem) reliquis aquales erunt, fiilicet zbq o b, quifitb bafi bc, necnon boz, 

ipfi o Bi: Si autem ah aqualibus angulis a b i, a o z, aquales auferantur g b i , ^ o b z: 
reliqui k BG,&kG Bjjui adbafim{per tertiam communem fintentiam)erunt aquales.lfifielis ita- 
trianguliquiadbafimfunt ang^li^admuicem^ efic. 



^ 0 2 (^ 1 . 


liberprimvs. <j 

Tranjliilimits ifojcelium triangulorum pluralem vocem in fingularem, ne incumbant difccntes 
fuper comparatione angulorum plurium IjoJcelmm adinuiccm,fed tantum comparationi angulo- 
rum cuiujlihet ififielie ^ eiufdem inter fe. 

'Tro^ofmo 6. 

Sitrianguliduoanguliequalcs adiuicem fuerint, aquales quoque an- 
gulos fubcendencia lacera aqualia erunr. 

Sittriangalumai Kiequos habensangulosQ K-i ior-.Dko later* 

A G ^ A-B {eos fiibtendcntia) aqualia eJJe:,^HodJ} non Jint,efio aliquod 
eorum maius{fiilicet ab)^* maiori b a reda auferatur y aqua minori 
A c.yfitf^BOyConiungatur^-OQ.S^oniamAQcfoBfuntaqualesy co- 
muni eis addita a afina a g, g Bybiniso b, b g erunt aqualeSyperfecu- 
dam communem fintentiam,^uia vero duo triangula v bGj^^a b g 
habent duo latera d b, b Cy duobus a g, o b aqualia,^ augulumo a c, 
angulo A GB{perhypothefm)aqualem:bafes igitur og, (fu b aquales 
habebunt{per quartam huius) triangulum dbg triangulo ab g ,<«- 
quum erit {per eandem)^ minuSyCumfit in maiori comprehenjumyquod fieri non poteii. Ipforum 
igitur A B ^ A G laterum nullum esi maius, aqualia igitur fient. Si ita^ trianguli duo, ^c. 



rPro^ofitioj . 

Si Mimitibus alicuius rcftf linc^du^redt^adfignum concurrant ab c- 
ifdcm limitibus in plano & ad eafdcm partes, due ali? ad aliud fignum, du- 
abus primis altera alteri eundem finem poffidcnci, equalc? non confti- 
cuencur 



oW o T y dM. 


Eb quod quodammodo confufius hoc theorema tradiderit T heon, nos altquas eius voces facdio- 

ri compendio mutauimus, ne binas aliasbinUprioribuslmeis aquales in genere optari putemus, 
fed binas tantum ah eodem limite linea fimul exorientes, inaquales probari fibttnuicem, ac tinas 

relicuas fimihtertnaqualesyhaudfecusoflendemusbinasin t, concurrentes ac binas mo concur-. 

rentesfimulaquales fieri non tojf:,per inaqualitatemangulorum ad a & a neceffiru) cccurrente. 
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"l^ro^ojiiio cBttua. 

Si duo triangula, duo latera duobus lateribus alterum alteri qqualiaha- 
buerint, & bafim baH aqualem : angulum quoque fub aqualibus redis co- 
tentum (jqualem habebunt. 



MO N ITVM. 


Huius alteram demonfirationis f artem rejecaaimus eo quod trianguli tTanJ}ofuione vteretur^ 
quod quidem mechanicum jpeBat negotium a vera matheji alienum, fojita anguli qui ad z hi^o~ 
thefi ex quarta huius jumfta. 

Pro^ofttlo mna. ProhlemA 4 . 

Datum angulum redilineum bifariam feccarc. 


G,exrecfk aute K'B hCyequa- 
les admuicem feccentur{ fer fecundam huius) ad a e, ^ 
coiunCia d e fuf er ea{f er frmamhum) fiat triangulum 
aquiUterum o c Ej comungaiurvero k c.Dicoredia k c 
angulum datam b a o bifariam fiecare, quoniam triangu- 
lorSkVQ ktcbinaldtera ad jAC biniski,kcfinta- 
qualia,& hafis d c hafiu c (fer f rimam huius ) aqualis, 
angulmdgiturvkC angulo tkc(ferfracedentem)erit 
aqualis , Datum igitur angulum b a 0 bifariam diuifimus r/ 
fer redam fcilicet ac. ' 

Profoftih decima. 



Prohlem* 


Datam redam lineam tcrminatam,bifariam feccarc. 


Esio data reda d b ,fufer iffi vero d b( f er f rimam huius) trian- 
gulumaquilaterum confiituaiur hc-&,ficcetHr bafiv i offofitus an- 
gulus c bifariam ( exfracedeute) fer redam c o : Dico d b redam 
ficari bifariam in c..^oniamtriangulorumt)G c ^ b c c^duo la- 
tera D c c o duobus B c, c G, junt aqualia , ^ anguli g c d g c 
aquu lateribus coraentiaquales,fer confit udienem^bafis igitur o d 
G%( fer ^.huius)aqualeserSt. Datam igitur redamv b bifariami» 
o ficuimus. 



Profofth 'vndecimA. Prohlem» 6. 

Data: rcdxline2,afignoin ea dato reda lineam ad angulos redos ex- 
citare. 


Suffo* 


7 


Liber primvs. 

Supponatur djtarecla a b, inquacontingensfi- 
gmm Q ftmatur, ah ipfoG verjuf \ &t,aquales 
aud rtSld foce emar o p g e. Super recia vero d e 
triangulum aquilaterum^per primam huius) cofli- 
tuatur D c s.,coniuncla c c:Dicg c o ad angulos re- 
£los data a b excitari, cum triangulorum d c g ^ 

'B c G duo latera ct> tso^duobusGB E.a,Jintdqua- 
lia , dr bajis c o communis per conjlruUionem ,per- 
fiicHum eris {ex oclaua huius)angulum.c o p angu- 
lo Cgs, dquum eJJe.Cumenim c G reBa fuper re- 

Slam conftflens KB,angulosc gd CGByVtrobique fi g B 

aquos fecerit, rec^ifint bini illi anguli, ^c.per i o. diffinitionem huius . Data igitur recia a Bj i 
fignoGineadato reSlam lineam zQadangulosreHosexcsiauimus. 



Pro^ojttio duodecima. Prohlema 7 . 

Superdatam re^am lineam iniinitama datofigno quod in canon cft 
perpendicularem reftam lineam ducere. 

Sit data reda linea infinita a ■s,fignum vero extra 
eam fit g, S umatur item contingens aliud figmm, vitra 
lineam a b ad partes oppofilas ipfi nsttque ■a,Centrove- 
ro o inseruallo c d, circulus fiat e p i , per 3 postula- 
tum, ^uent ficabit reda a b, ciim Jit inter G(yx> po- 
fitaficcet infignis j dr t,coiungantarque g i, o e, Secce- 
tur vero ei bifariam duda c T..§_uoniam triangulorum^ 

" ■ T G E T duo latera o t t i duobus c, t t bJui 


““loalia, per confirudionem-. dr bafis GibafiGt.,peri^.d!ffnituinem.z./ingulus itaque Gti an- 
gulo GTi{dquu lateribus contento) dquus erit,per odauam huius. Redaigitur a t Juper redam 
A B vtrobique aquales angulos g t e, c t i efficiens, redosefficiet,per lodiffinitionem.Superda- 
tamigitur redam infinitam kb a figno g quod in eanon efiperpendicularem deduximus. 

‘7ropojith decimatersia. 

Cum reda linea fuper redam confiftens anguIosfccerir,au£ duos redos, 
aut duobus redis aquales efficiet. 



Efio reda a b fuper redam d g angulos efficiens. Dico eos 
redos effe , aut duobus redis aquos . ^^od fi redi fint anguli 
ABC A B D -j^Htum confequimur , Sin minus fuerint redi, 
K^dredamn o (p-fignuminea b ad redos excitetur Bzper 
1 1 huius, Suoniam redi fint e b d e b g anguli,zydngulum 
autem ab g excedit TedusBB,G,anguloBBu-.^ui quidemex- 
cejfis E B A redo e b d sundus,reliquum duorum redarum e b g 
^E B D complet. Bini igitur ab o dr ab t> fimul Jumptianguli 
duobus redk aquales erunt. Cum redaigitur ab fiper re- 
dam D G confifensangulo^ fecerit autduos redos, aut duo- 
husredis,^c. 



^ropoftiio decmaquarta. 

Si ad aliquam redam lineam atque ad eius fignum dux redx linee vtro- 
bique dudx angulos duobus redis squales in plano & ad eafdcra partes 
fcccrintjin redum fibiipfis red<e lines erunt. 

B 
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rtffam a b &eii^’fignum t,hin^ recl^ 
n c (1-.B D ulrobiqite ducantur . T.ffictant autem ad reCiam k b 
^ eafdem eius f artes angulos abo aedT^/cbo cb t> duo- 
bus reclis aqssos, Dtco rcEUs b G b d w rectum fibi iffis ejfe. St 
emm t d non fit in rectum iffius s c ,ft ipft a o tn re itum alia 
^qiiapid B i, JSjtoniam anguli abo a b d duobus aquifoUent reiits 
{^erhyffothefim)ablato angule d b e relicjui abo a b e duobus 
rectis minores erunt . Sequetur igitur reitam a d /u^er reit am ^ 
G B E confifientem,angulos duobus rectis minores efficere^quod efi G 

ahftrdum,€x iq huius.T^n igitur cadit alia in reitum ipf bo 
quamreitaBD.Si igitur ad aliquam rectam lineam,(fc. 

, •xr nu T T ISr !M . 


Huiuspropofitionisaliquasmutaumus particulas fcilicetadeardemfartesyutperciftamusam 

aulosquiduobusrecfis aquaridebent,fieriexbinis duitis ad eafdem partes data a b ,nonautem 
%xduabasadtotam a b produiiam.^are duas' adinuicem cumdata diximus-, in eodem autem pU 
no,obfolidorum a planis fititras d^ere»tias,efc. 


Propojtiio dec'maqu'intct. 

Sidu? rcdcC lineae fefefccuerintjangulos qui circa verticem funcoppo^ 
iitijsquosadinuicemcfficienc. 

Sint dua reit a ab do fefe fccantes in e , Dico angulos qui ad e funt 
ex oppofito.fcilicet a e d beo vel a e o b e d aquos efe adinuicem. 

Cum enim a e d a e o duobus rectis fini aquales, per 15 huius fmiliter 
per eandem a e o o e a duobus reiiU,communis auferatur a e g. Reli- 
qui A e D BEO aquales erunt,per 5 ccmmfentent. Similiter patebit re- 
liquos a E 0 B E D aquales ejje,cum fint cppofiti.Si itaque dua reiia linea 
fefe fecuerint, angulos qui circaverticem funt oppofiti^aquos Adinuicem 
efficienti 

iM O 7^1 T V (ja. 

Huicaddidimus particulam{_oppofiti)vi exprimamus quiad verticem aquales reperirentur 
anguli, quod non exprefiit T heon. 



CorroUariunt. 


Hinc fequicurbinas redas iefe fecates angulos quatuor redis jeqiios ad verticem efficere. 
Cum fit ad vtrajque partes reiia fuper rectam confifiens per i j huius,^ proinde quaflibet re- 
ctas in plano adfignumidem concurrentes , quatuor reilis aqms efficereiiiam hinaearumpro- 
duiia adverticem,reliqaarumquodlibetinclinationemconclude»t. 

Propojitto decimajexta. 

Omnis triangulivnolatercprodudto exccriorangulus vtroque interio- 
jc & oppofico maior cft. 

Trianguli abo, producatur latusB o tnvDi- 
coangulum exteriorem a o nynaiorem effe quo- 
libet interiore oppofito ,jcilicet ipfi, 0 ab, vel 
o B A. Seccetur bifariam latus a g in B,ducatur b 
B,cui produiia in \ aqualis fat,B T^coniunita 
Q,quoniamtriangidorum\GB ^b ab duo late- 
ra :^E,E Gyduobus B E E A aquantur (per confiru- b 
itionem) ^ aquos comprehendunt angulos i^E o, 

BBAadverttcem,{perpracedentem.) Reliqui igi~ 
tur angttliBG\,BA s (per quartam huius)aqua- 
les erunt,^ bafis,(f triangulum triangulo. Otia- 
tor igitur erit totus a o d exterior, ip(o o a b inte- 




LIBERPR-IMVS. 8 

fxteniii Utere ificIo^Qin o,du£ia^ ao p C, relicuum angu- 
urn c B t^minorem ^-^gulo a 6 d, hoc eft sg'i off ofito,Haud ficus Jiet froduiio qaeuu trian- 
gnh Utere. Omnis itaque triagulhjno Utere froducJo ^c. 



‘Tropofitio decmafeptma. 

Omnis trianguli duo anguli, duobus rc^is funt minores omnifariam 
fiimpti. 

Exponatur triangulum abc cuittsUtusvnumsaproda- 
catur is b g h: Dico binos trianguli angulos a ^ c ^ 

AOB duobus reSlismisores eJJe.Ctmenimrecla KO Japerre- 
&um E D conJiJiat,efficit angulos duobus reclis aquos h c b ^ 

A o t>,pcr 1 5 huius, '.^tquiper procedentem a g j> maior eH 
angulo AS o. Duo igitur a g b,a b o minores erunt duobus 
reSlis{cHmfintminoresipfis AGSyhQ d hinU reSis aquali-^, 
bus.Similiter ojiendentur reliquihini,produ3o eo qui circa 
eos Utere.Omnis igitur trianguli ^c. 

Pnpofitio decimaoSiaua'. 

Omnis trianguli maius latus maiorem angulum fubtendic. 

Trianguli a b g tnaius Utus fit a g t>:Dico an- 
gulumquemjubtendit A o ejfi maiorem triangu- 
li4ngulunI.<..y^hipfi a ofecceturrecla as aqua- 
luA B. '..Angulus ita^AS s reliquo As-oi^perq 
huius) erit aqualis, cumfintadbafim. Sedangu- 
lus AD s exterior tnteriore d g b maiore^, per 
l6 huius . Multo igitur maior erit angulus AS o 
eodem do s, cumfit continens asd angulum re 
liquo AD B aqualem. Similiter fi ponatur ipfi o b 
aqualis osoftendemus angulos o ss,oss ad bafimaquales , (fi exteriorem oss interiores as 
mamem,'^romde totum OBA^niulionMioremipfo b a o.^Jvtaior igitur erit angulus as c quem 
maius latus a g fiubtendit. Omnis igitur trianguli, (fic. 

Propojttio decmanona. 

Omnis trianguli fub maiori angulo maius latus fubtenditur. 




Trianguli ab o maior angulus fit qui ad b: Dico maius 
ejje A G Jubtendens angulum B,2(am fi aliud quoddam trianguli 
latus fiilicei a b ejfit maius, angulus o ejfit maior {per praceden- 
tem.) Similiter fiso ejfit maius,angulus a ejfit maior, (contra hy- 
pothefim) qua fitpponit angulum b maiore, igon igitur erit aliud 
latus matus Utere a g jubtendente maiorem angulumyiec aquale, 
quoniam ejfint aquales anguli adlafim (per quintam huius ) co/t- 
tra pofitum fiupponens alterum maiorem. Maius itaque erit a o. 
OmnU igitur trianguli fub maiori angulo maius latus Jubtea- 
ditur. 


Propojltio 'vigefimtl. 

Omnis trianguli duo latera reliquo fune maiora, quomodocumque 
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Ej{<)iria>iiiiilumk'&c.DiceduoeiusquxUbet\aterare- ^ ^ 

liquoeffeffMiDra.Extendiituraliquod eius Utas %k ino, 

fit^ dqualis a e a c coutunSia d c , quoniam a d c / / 

hCDangUli{fer ^ primi)/»»! aquales, maior eht talus / j \ 

octangulo ACD.TrianguliigiturBocmaius erit lalus y j \ 

B D fubtendens maiorem angulum d c b latere b c fubten- ■ / 

dente angsduc-ot.SedlatusBobinisB k,kCdquumfuit, / , 

pofitaeji enim ktstpfi AC aqualis. Binaigiturth, a c re- / \ ^r. 

liquo tc /untmaiora/imiliterpatehiit reliqua. Omnis igi- 
tur trianguli duo latera (jrc. 

0 7^1 T V 

Potuit breuius hanc demonjlrare Campanus per diffinitionem recla linea , cum omnis linea re- 
cia 'a figno ad fignum fit breuifiitna, duo latera reliquo /equitur efie maiora : fid quia hac defirftia 
potius quam diffinitio fuerit, ab ea demonfirando abftinuimusfio quod eius non meminerimus. 

"Tropofitlo 'vigejtmaprima. 

Si trianguli a limitibus vniuslatcris bin? redis introrfum conftituantur 
ad fignum , qus coniunguntur, reliquis trianguli binis lateribus minores 
quidem cruntjmaiorcm vero angulum continebunt. 

Trianguli Asod limitibus tefic bina linea 
SD GD ad fignum D introrfum confiituantur, 
extendatur toin t:Dico coniunilas b d , o o 
mtnores effi reiiis s a, a g dr maiorem angu- 
lum continere. Erunt (_per pracedentem) ba, 

A imaioresipfi b e : comuais apponatur GB.Erl(ta 
B A, A E , B G maiores ipfis b e , e G.Sed{per eandem) i> e * maiores ipfa t> g, communis ai- 

daturis b, erunt ce, sd b maiores ipfis gd, d eluito igitur b a, a e, e g fiunt maiores ipfis bo, 
D G.Praterea angulus TsBGmaioreJtinterioredpoppofitoB ab. Similiter bis c ipfi isB.c,per i6 
huius. Multo igitur maior erit BD G{quemconftituant introrfum coniun5la)angulo b a q triangu- 
li AB G. Si igitur triangttlialimitibus-vnius lateris bina reila,(fic. 

MON IT VM. 

Diximus prater Theonem reSias introrfum confiitutas, ad fignum confijtai : nam fi vfque ai 
trianguli educerentur latera,'uere maiorem angulum quo quomodo efficerent, fid quandoque ma- 
iores effient , contra propofitum , nos ideo non tantum introrfum , fid (fi ad fignum eas conflitui 
petimus. 

Propofitio 'vi^efimafecunda. Prolkma 8 

Ex tribus redlis qus funt rribus datis rciftis squales, & quarum dus qus- 
libet reliqua fune maiores, triangulum conftitucrc. 



Monitum, 
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Pmon.uutt,roh 'l^’l 7 '^^'f”L 

VZ Z77! 7 

exceptwmmfwc ns(nc 7 ,memappon:tmu,,prorfas ind,g,i„mmath/fL ^ 

Propofuh 'vigefmAtertia. Prohlema 5.. 

Ad datam rectam lineam, & ad eius figtmm, dato angulo reailineo, s- 
qualcmangulum rcailineum conftitucrc. 

Sit data ren a linea a b ^angulut vero datus cui 
at^ualis dandus ejl^jit e o v>,ConiuHgaturi-D,ipJtvero S 
CD aqualdponatur Ki,per s hmus.Ex tribu, autem I 
rediu trtbus datis <t T, ge aqualibus , fiihcet 

AI Az i.i{perpraceden.)fiattriangidumkii.Cum 

autem triangula o e d a z i habeant duo latera duo- 
btss,^ bajin io bafizt aqualia, Et {per 8 primi)reli- 
quos angulos ihzipjissoz aquos habebunt.^dda- 
tam Itaque reSfam a b dato angulo i.gt> ad Jianum k 
aqualis angulus zKi conjlitutus efi. * 

Propoftih 'vigejsmaquarta. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus alterum alteri aqualia ha- 
buennr,angu!um vero angulo maiorem fub a:qualibus redis comprehen 
lum,&baiim baii maiorem habebunt. ^ 

Sint duo inagula a s g,d e z duo latera duobus 
lateribus aqualia habentia, fiilicet kzipJiDt.^ 
uGipJtD i,angulumverbz ag angulo zzz ma- 
iore. Dico bafim ZGhaftii maiore ejje.^onia 
3 A 0 angulus maior eji t.x>z angulo , t^d Ji- 
gnum D perpraceden . conjlituatur angulus e & i, 3, 
aqualisangulo bag dato. Et ipfi kg aqualis fit 
oiyconiuncjazi izpSumautemzKG tDian- 
gulijint aquales,(^ aquu lateribus contentijtafis t(per^ huius) aquales erunt. Praterea 

quoniam aqualis eji t>zipfi'si\,quiadbajimangulit> z i,d i z {per^ primi) ftnt aquales. Maior 
autem esi angulus 2 z tipjh d z i,totum fiilicet juaparte. Maior igitur erit fibiaqualitst z, Multo 
itaque maior erit 2 zianguloziz minore. tJHaius igitur erit (per 1? huius) latus ei trianguli 
Ez \,latere2Z.Sed2i ipfiiGz efi aqualis. Ipfii igitur G 2 fubtendens maiorem angiilum,reliqHa 
zzfubtendente minorem maior erit. Si itaque duo triangula duo latera duohsss lateribus alte- 
rum, (fis. 

Propofitio 'vge^rtfaquinta. 

Si duo triangula duo latera duobus lateribus alterum alteri squalia ha- 
buerint, bahm vero bafi maiorcm,anguIum quoque fub «equalibus redis 
lineis contentum, angulomaiorcm habebunt. 

Sint duo iriagula A b c,d e z duolateraduobus ^ 

aqualia habentia, ^ bafim b o baji e z maiorem; 

Dico quod angulum b a g angulo e d z maiorem 
habebunt. Spod fi aquales ejfit zAoefizDz an- 
guli aquis lateribus comprehenfi, bafis (per 4 hu- 
ius) aquales efifint, contra hjpothefim , quod fieri 
non potePix Si vero bag angulus minor credatur 
angulo2t)Z Bafis 2Gbafi2zminorerit(perpra- 

S 
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, n ^ ivl'‘*^0.}lis,«ec»urnr 

ceJmcmWicdJimilnerpoJitoebumrct.T^oneJi.gUu^ a c angulus tpji i 

ipfi:Ergo?n.iiornecejJarideril.Sntaqiieduo tr/angala,(^-c. 

Pro^ojitio yi^cftmajcxta. 

)S duobus angulis alterum alteri 
lateri a:qualc,aut qua: fimuia:quis 
fubtendunt angulos, reliqua quoque latera 
ri,& reliquum angulum reliquo angulo x- 

Sint triangula a b o d e z, duos angulos duobus 
aquales habentia, Jcilicet a b c a o b iffis dee dee 
^ vnum lattes -vm aquale: Sint primo ea, que aquis ad- 
iacent angulis yfiilicet-zG ipfit.-L latera aqualia: Dico 
reliqua b a ipfi e d ^ a o ipfi d z necnon b a o angu- 
lum ipfii-DZ aqualia ejje. Mjfbd fi hac hypothefi a b ^ 

D E mn fint aquales, fit a b maior, (fi ipfi zo aqualis po- 
natur {per g primi) B \.S^oniam duolatermi b g 
duobus E D E z fiunt aqualia , (fi aquos angulos t b g 
dez continent^TriangulorumsiQ edz reliqua 
latera&anguliaqualia{perqprimi) erunt-, angulus igitur i o b angulo d z e equus ertt.jed ipjt 
d z E aqualis pofitus a o b ipfi igitur aob equus erit angulus i c B,parsfctltcet toti, quod efi ab- 

fiurdum.T^n efi itaque maior aliqua ipfiarum a & otaquales itaque erunt ,fimili deduclionepate- 
hit aquales eJJe a g^di .Secundo vero fiupponamus latera a b d e equos angulos a o b, d z » 
I fubtendentia aqualia efiJe.Duo reliqua latera lateribus (fi angulos angulis aqualia efie, quod fi non 
I fint,fiit % c latus maius ipfe e zfipfiverb e Zyaqualisponatur b -s,quoniam b t b a reSisi. z e o,(fi 
j angulus B angulo Baquantur,per eandem ^huius , triangulorum b a t ed z latera ^ angulia- 
qualiaerunt.Eiii^turBt AangulusyipfitBZtsaqualis ;CutBG Aequus pofitus efiifequeturitaque 
A T B exteriorem ipft agb interiorieppofito equum eJJe,contra 1 6 huius, quod efi mpofiibile.Tgfi 
efi igitur aliqua ipjarum b o e z mator altera , aquales igitur fiunt reSla b c ^ e z adinuice. S ed 
quiaaquales fiimiliter ofienfie fiunt ab & os. ^anguli abg o tzequales.Igitur (per q primi) 
iafies AC vz (fi reliquianguli reliquis aquales erut.Si itaque duo tnangula duos angulos duobus 
angui fi, efie, 

M O T V M. 

^oniam dicit triangula aqualia efife que duos angulos duobus aquales habent. Si modo vnum 
latus lateri aquale habeant, aut quod equis adiacet angulis, aut qnodfub vno equaliumangulorum 
fiuhtedetur.Sjiodquidem analogum efi,nam fi in altero triangulorum latus adiaceat, in reliquo ve- 
ro fubtedat vnum aqualium angulorum,falfim erit equa efife trtangula-.quare diximus aqualia la- 
tera fimul adiacere, aut fimul opponi aqualibus angulis . Hac enim animadaerfiio i o. decimitertq 
demonfiranda proderit. 



Si duo trianguiaduos angi 
babuerinCj& vnum lacus vni 
angulis.aucqua: fimul qquos 
reliquis lateribus alterum alte 
qualem habebunt. 


xqualcs 

adiaecne 


Propofitlo •vigefimafepuwa. 

Si in binas redias incides redta linea in plano angulos alternarim xquos 
adinuicem fecerit, parallelte erunt fibiipfis redftelinea:. 


In binas reSlas a b o d incidat recla e z efficiens angulos 
alternos,fiilicet Atz, Bzoyequales-.dico reflas ab,^ c d efi 
fie paradeles.Siautem opponatur eas non efie parallelas,concur^ 
re nucum fint in eodemplano,cocurranl in i, triangulum erit 
Eiz, cuius exterior angulus a e z interiori oppofito e Zd e-~ttr 
quus efiet cotra 1 6 huius, quod feri non pofijet, non igitur con- 
currunt,paralleU itaque fiitnt , per n diffinitionem huius. 
Similiter ofiendetur per exteriores,^ oppofiitos,vt ofienfium 
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"l^rofoJluo^vlgeJlmtioEiaua. 

^ Si in binas rectas lineas rcdlaincidens linea in plano.cxteriorc angulum 
interiori & oppofico ad eafdem partes ?quale fecerit, aut interiores ad eai^ 
dem partes duobus redtis arqualcs, parallciiE cruntadinuicemipfercdta: 
ijncx. * 

Incidatreiia^z inbmasreiixi k%,c,ii , efficiens ex~ » 

tericremangidum-Eitinteriori oppofitei-: r> aqaalem: ’ \ 

Dico K i GD fara’lelase(Je ,^^oniMi{ferhyfothefini)^ ^ 

angulo E I B aquus eU:i t d angulus^ eide e i b aquus e (i „ \ 

A I T qaiadvertice^fer i y huius, Biniita^ a i i t d tT —as 

^qvaleserdt,fericom.fent.qHiquidemfuntalterniJffie \ 

igitur AB ‘^t>[g€rfrafaum)eruntfaralleU.i^dficun ^■ 

dum.S,merioresadedfdefartes b t t, i r d duobus redis pnantur aquales. Reda z i in redam 

^^f>‘^^”^>‘^>>gulosAi^Bir,duobHsredisaqtsaleseffictt,periqhuius,fedBiscSirt>duobus 

redtiaquosper hypothefmfimiltler efficit. Cornum itaque b i t ahUto, reliqui a i t i t t>( alterni) 

erum aquales, prq commfentent.I’arallelaigitur{^er^racedsntem)erunt ab o d reda. SiitL 

quetn binas redas lineas reda incidens, ^c. 


Propojttio z/igejtmanona. 

Inparalleksreaasredta incidens linea, angulos alreruatira fibiipfiss- 
quales, & exteriorem interiori oppofito,& ad cafdepartes squaicm,ac in- 
teriores ad cardem partes duobus redtis (jqualescfScit. 

In parallelas AB od incidatreda Bz,quas(ecceiin 
I t; Dico E z efficere angulos alternos ait no aqua- 
les.Si enim non credantur fit aliqua earum minor, fit- 

licet I T D , quoniam itaque fitper redam a b confifiens 
z 1 duobus redis aquos efficit angulos ait t i b. 

K^dditur autem ipfiTiBaliusxiD minor ipfi ait. 

Bini igitur t i b i t d duobus redis minores efficiut 
angulosiSequetur ita^ redas a *, o d adeas partes conc... 
interiores confiflunt,per 1 1 comm.fenienliam:nonigilurefientparalleU,comrahJpothefim,quod 
efiet ahjurdum.-^Equalesitaquefint A\t iTt>angulr.DicoinJuperexterierem eib interiori 
oppofito ad eafdem paries. Ipfi i t d aqualem efie, cum e i b aquus fit ipfi ai r^qui ad -verticem, efi 
eidem a i t ofienfi-.s fit aqualis i t D,fiquetur e i b aquari ipfi i t T>,per i .commu.fintent; Dicepra- 
terea interiores adeajdepartes duobus redu aquales efficere , fcilicet ipjos b i t i t d . Cum enim 
reda z i fitper ab cenfiJiesrtngulcsAn,Bir(perzq huius)hinis redis aquos efficiat. <^Equus 
auteipfi A n ofienjus fuerit n Drjequetun ro^Bt r aquales binis redis angulos preducere.Dua 
bus itaque redis aquales erut b i TjI t d interiores adeaJdempartesJn parallelas igitur redas re- 
da incidens linca,(fic. 

Propojttio trigejima. 

Q^einplano eidem redi:^ line? funcparallclf, Seadinuicem funtparal- 
lel?,auc in rectum pofit?. 
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Sint «f/.e A B (3'<3 D inpUno cidermz parnUeU^non 

niiteminreciam fit£:Dico paralUloi^inct-'^ '/ » 

dat m SiU recfa i t K,fr// a i t angulus angulo i t z alter- ^ ' 

no squaliSyper pracedentetn.Sed tdem\t z exteriOTyipJt ' 

T K D intertoTs oppojlto ad eafdem partes, e[l /imiiiter a-c K_ „ 

quald,per eadem.lgitur A i t k d {eidem i t r aqua- / 

les') adinuicem erunt nqualesyper \.comm.fententiam,<jHi quidem At t ^ t hd J antalterni.Paral- 
leU igitur erunt ipfe a b o t>, per zq huiue.Sji* itaque etdemrecia linexparalieLe nec inTedium^ 
poftu. 


\^d fecundum autemf nt eidem a iparalleU binae ? S. 

non autem adinuicem; Dico quod cx> ed fnt m re^umpo- j 

fte,quia non finlparallelaycpcurrent igitur ipfift in C D e" 

figno autem d contingens recfa ducatur ficans a B,ft ea d o, 

ipfa efficit angulos a o d d" o d c duobtts reclis aquales yperpracedentem, a c d ipp ode alter- 

nOyper eandem.e^nguli igitur Qoc(f<s Di duobus reSiaJunt aquales.Si itaque ad aliquam re- 
cani a Dydua c d iD angulos duobus reBis equos efficiantyipfi{per \^httius)indireBum erunt, 
igitur eidemfuut paralleley^ adinuicem JuntparalleUyauttn reBumpofita, 
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Cilm omnis theorematum texture contineat binas partes,hypotefm fiilicet dt confquent/am. 
Et vere hypothefis ea fit natura,vt hec vnica fit caufa fufficiens ad eum efieBumproducedum^ qui 
cenfquentia dicitur yinimaduertendum duximus huius theorematis demonUrationem no efie ve- 
re fllogifinum,quem vocat riHoteles epiftemoniconfiioc eH -ficientificum. 7{am ex huius hypo- 

thefiyquaTheonfpponit binas reBas eidem parallelas ^non necef artum fiquitur fbiipfis paral- 
lelas efie.Fofiunt etenim bina eidemparallela efie^dr ta- 
men concurrere^efideo no erunt parallela, vt exemplo. — — 

Eidem a reBa erunt bina % <fc parallelayamenprodu- £ ^ 

Ba concurrent,fi idempofiideantplanummonigitur fi- 

hiipfis parallela erunt. Si autem reBas s c eandem lineam dicere velimus, fallimur, cum fit fButn 
continaum.Pratcrea hypothefis ponit binas eidemparallelas efie,nih'dque aliud optat, tum demum 
vt inuicemparallelas fiatuat fwtipfis,nec adhucficiens fiproduBa cocurrent.Executionem etenim 
debet prae edere propefitio.fila namque exeeuiio concurfiim earum an fit-fiocet: non igitur aliter 
quam exequende,an reBa b c concurrant an non,percipiemus,hypothefis itaque conclufionemge- 
neras,ea integritate debet ornari, vtcunBa qua conclufionis necfiitatinexia obfislunl,eapruae- 
tia detrahantur,qua fila hypothefis pofitio,conelufionem theorematis necefiariam exhibeat, idem 
diximus optari planum,vt generalis fiat huius figura demonfiratio. Nam ablata plani hypothefi,re 
Ba K I tres reBas propofitas no necefi trio ficcai, quinimo rectam e zforfin extra idem planum in 
Jublimi omitteret . .^jsare geometria parallelis inplano fkppofitis, binas ac difiunctas adhibet con- 
clufiones,vt in genere propofitademonfiret.S^od fi fimpilcemvelit nec difiunctam adhibere con- 
clufionemyam ab hypothefi idemplanu reikityvt diuino auxilio 9 . vndecimi docebit, que fuppof- 
to Jlmpliciternec difiunctimparallelas fore concludet ,\.^lias infinita reciafupponi debuerant re- 
cta parallela vt conflaret theorema. 

Pro^ojiiiotn^ejlmaprma. Prohlemaio. 

Dat? redte linee infinic?, per datum fignum quod in ea non cft, paral- 
lelam rcitam lineam ducere. 

sit datum fignum A,dataverolinea infinita o b,/» 
qua fumatur contingens fignum d, coniuncta a d, 

rcBamautemhDyfignumqueeius h,angulo Av» aqua- g /1 

lis confiituatur in eodem plano d az, per primi, pro- 

duBa z A in ts .Quoniam in binas reBas Gs zzreBa ad incidens, angulos adb DKzalter- 
nos aquales efficit. Parallela erunt reBa o b zi,perzq huius. Data itaque reBalinea infinita, 
fer datum fignum quod,fiyc. 
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ii integritatem conpruantes^TheontsvocihKSfaulHlumdkredicogiTKur.lnquit enim il- 

le,per datum fignum data rccfafaraUeUm rectam lineam ducere, ^uid tum fi i» eadem prapefita 
detur ftgnum, aut equidemextrapropojiiamfiibiinre^um coUccetar.perea ftgna parallcUduci 
mimmepotefir. .Quare ne m rectum apponatur extra Ulam fiignum, infinitam diximut . vt autem 
reliquaparallela dari valeat, datum extra eam fignnm propofiuimus. 

Propoficio tri^ejimafecunda. 

Omnis trianguli vno latere produiSbo exterior angulus, binis interiori- 
bus & ex oppofito cft aqualis. Et trianguli tres interiores anguli , binis re- 
(iiisfuntqqualcs. 


E.x-pon.ttur a b c triangulum cuius vnum latus b g pro- 
ducatur in uiDico exteriorem angulum a c d aquum efie bi- 
nis interioribus a ^ b oppojitis„ Perfignum o recta b a paral- 
lela fiat o E 5 exprafatadn parallelas autem ab eo incident 
B D , angulum o e d interioriefi oppoJSto a b o aqualem effi- 
cit,per2phuiiss.Rurfiusin eafilem, ab eo incidens retia a o, 
angulum age alterno o ab aqualem efficit, per eandem. To- 
tus itaque exterior a o i>,^/»^A BG o AB eflaqualUMterio-' 
ribus ^ ex oppofito. d ficundum autem : Dico tres cuiujuic trianguli interiores angulos dttobui 

retiis aquari.Cumenimrccfa A 0 fiuper reciamets ccnfiifiens,angulos aox>^ ko b duobus reStis 
aquos efficiat, per huius,Sed aoso ofienfius eU binis qui ad A^einterioribus aqualis effi. Re- 

liquus itaque a q b interior {fiihiipfii aquus) tres interiores trianguli angulos, binis ac b a g d 
aquales efie concludet, ef proinde binis reclis (ex prima comm.finten.')aquos. Omnis itaque Irian- 
gulivno latere produtioexterior,<fic.. 



CoroUarium primum. 

Si triangulorum bini vnius anguli , binis alterius squales fuerint , reliquus reliquo aqualis 
erit. 2 tam ex fecunda huius pane, tres quorumuis triangulorum anguli, tribus aquales exi- 
flunt,nempevtrique duobus reClu. oA blatis itaque binis aqualibus, reliqui (per primam fenteni) 
aquales erunt. 

CoroUurlum fecundum. 

Ex hac fceliciccr elicere 
pofllimus cuiuflibet poligoni 
angulos tot binis rctfiis aqui- 
ualcre,quottriangu!a poligc- 
miin fuicipit, angulos in po- 
ligoni angulis confticuentia. 

/'/ autem demonfiremus quot 
poligonis incidant triagula, Di- 
cemsis angulorum Poligoni nu- 
merum,fiemper binario triangu- 
lorum numerum fitperare.Tgam 
cuiuflibet propofiti poligoni ab vno quouis angulorum ad fingulos oppofitos ductis rectu, hac defiri- 
buntrir trianoula.Quia vero duo proximi remanent anguli non oppofiti, nulla intra figuram ad il- 
los linea duci polefi, vt his patet exemplis .Quoniam in trigono nullus efi oppofitus angulus, nul- 
lapotefidticireciaabanqulo inangulum,qna tpfium in bina aut plurafeccet triangula , in trtan- 
gulum cadens , in quadrangulo vero , vna dicitur ad oppofitum angulum , qua tantum in bi- 
na ipfium fecat triangula. Pentagenum vero in tna, Exagonumin quatuor,Exptagcnum in quin- 
que , & fic infinita , numero angulorum , numerum triangulorum comprehenfirum binaria 
femperexcedente.Qtfid autem plura vel pauciora poligonis cenuenire nonpofiint triangula, hac 
legeprafiriptis,patet.Cum quodlihel horum tri.ingulorHm,angulispoligonoTi:m duarum rectorum 
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^t^igulorS q Itant itaiem conferal/cquetiir quinque triangula eontulijfeeftageno decem angulos re- 
c7o s, quatuor uero exagono ocio angulos reTlos^ tria autem pentagono fix rc Uos^auo tnfupcr qua- 
drilatero quatuor reclos^rilatero vero vnicum duos reciosper lutus demonfirata.^jiod Ji plura 

deJcrihereniurdnipfitpoligoniitriangula,eoriimangnlipluribusaquipollerentrcllis,Jcdcr pau- 
cioribus, eadem itaque quantitas fiipfi maior vel minor eJJet,qu'od ejjet ahfurdiim. 7{on igiturplu- 

ra vel pauciora ipfisconuenient triangula, angulos in poligonorufnaKgulishahentia.il ac in irre- 
gularium figurarum tipis docere voluimus, vt certior pateat regularium methodus. Caterum cur» 
ofienderimus angulorumpoligoni numerum, fimper binario numerum triangulorum excefiijje, 
manifeftum erit duplum angulorumpoligoni numerum, excedere duplum triangulorum nume- 
rum {hoc eJl.fingulorumrectoruma triangulis co/latorum,quifimperipfis triangulis duplus e fi) 
duplo binarq, hoc e fi quaternario.vt latius quandoque demonfirahit vndecima fiptmifii quidem 
ifiuddemonliratione egeat. Sjiare fiquetur angulos exteriores cuiujlibet poltgoni , quatuor re- 
elis aquales ejje, vt pateat in pentagoni figura. Cum in qualibet figura angulus interior ciim exte- 
riore,duobusreliisaquipolleant,ex 15 huists. Sequetur interiores ^ exteriores fimul Jumptos, 
totidem reciis aquiualere, quotus esi duplus angulorum poltgoni numerus, nam quilibet duos re- 
Slos proferet . Sed duplus numerus angulorum poligoni numerum angulorum rectorum intrinfi- 
corum quaternario excedit. Relsqui Igitur exteriores quatuor reSiis aquales erunt in quouispoli- 
gono, 

Propojtilo irigefimAterttA. 

/Equas & parallelas ad cafdcmpartcs rc6l^ line? coniungentes, & ipf? 
?qualcs & paralie]? funt. 


Sint aquales parallela reSta linea a e c d, coniurt- j> 

gant autem eas ad eafiiem partes a G,ad alias vero eafdem j 

E D, coniuncta o e; Dico a o e d aquales efie , parallelas, j j 

quonid in parallelas a e c d incidit c E,angulos a e o e o d / j 

aquales efficit,per huius. Triangula igitur a e c,i> o e, / / 

vnum angulum KEG.Cui t> c Eaqualem,^ duo latera a b'^ ^ 

E G, duobus D o G E aqualia habeniia,eff cient per ^prmi.bapsK c eo aquales.Et reliquos angu- 
los A GE^OEGaquales.lnbinasttaquereitasK G,E-D,reSlaG Eincidensgtn^los UGE(fioEG 
alternos aquales ejficiens, parallelas efie rectas a geo indicat, per iq huius. Parallela itaque^ 


eafidtm,epc' 


Propofuio trigefimaciuATtA. 


Parallclogrammorum locorum Iatcra,qua; cx oppofito 6c anguli, «qua- 
lia funt adinuiceni, 6c dimetiens ea bifariam fccat. 


Sit paralleUgrammum AE GT>,Cttis4slat€raoppofita fint 
AB OD^AO bd; Dico A B, ^ G D aquolta efie ,Jimiliter 
& AGipfi Ev,,<p infuper angulos cppofitos aquos efi , ac di- 
metientem 0 B illud fecare bifariam. Sluoniam parallela 
fint per 3 6 diffinit, huius ae^go, necnon a o ^ b d, »» 

eas cadens reSla g Eamgules aeg,(Po c b aques efficit, in- c 

fiper A GE,(fioB Galternos,peri9 huius,Et proinde totum a b d toti oga angulum.TrianguU 
igitur A B o G E duos angulos aeg a & e duobus d c b d b o aquos, flatus g e commune ha- 

bentia per 26 huists funtaqualia,efi reliquos angulos a AE go E,ac reliqua Utera Goipfi a b^ 
A G Uteri B D habent aqualia. Parallelogrammi igitur a b g d loci Utera qua ex oppofito,A c Ute- 
ris D,efiAE ipfiai), &anguliA-.anguloo,efiAE-DipfioGA,fintaqualiaaitmetienff sGparalle- 
Ugrammumfeccat btfariamdn a b g d g b aqualia triangula. 

Corollarium. 

Refta parallclogrammura quoaifinodo fccans bifariam, & eius dimetientem bi&riam 
if-cabit. _ - 
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rea.,mfmtl,hgr.„„„ 
dimilimicm hfirum If, relt, o c 

Jfcans btfurmmpdtrallelogrammum a b e ^^dimetiemem -ve^ 
roausvn in^qualiter m i . Sit autem i e maior jrortiene i d. 

& reSidi I D atjuahs ponatur i o^pert/ne o JiTnu^ipfis a d b e 
farallela ducatur o tfer^l huius.Triangtdoruitaque eoi 
c DI hmianauh^hmttfitnt a^uales/cilicet i o ? ^ i u c:,per 29 prtmi 6-txr.itr. 

y?«» O . » c,D,mul,,anmr-, a.fd,m,f,„Ung,d„m . . 

quecs r>ce^i2i>,commune auferatur trapf/iumQ 2 

aquumefe/edfninm ofenfum, qucdfertnonpoteji. ReBa Litur Zlm Ti^^a ^ ° 

^‘*’^,di>nettemrneminaquaiiterrtonfec 4 bL^areaqnditerfi^^^^^^ 

O 7^1 T r iJif. 

Propoftfio tn^e/matiuma. 

Parallelogramma in eadem bafi & in eifdem parallelis exiftentia adin- 
Ulcem funr <cqualia, ^ 'ucima, aain- 

S intfuper eadem iaJiio& in eifdem paralleli a z b c, pa. 
rallelogramma abdcc^ebzg: Dico ea a sdg e b^ 
z c parallelogramma ejfe aqualia. Cim parallelogramma fint ^ 
aquales erunt fingnU a » c?" * z reBa ipfi b g qua ex eppofito, 

prpracedentem,ef igitur adinuicem .Communi eii adda‘ur 
^^>aqualeserHnt KB&-az:Sed K Bipfit>G,(ir%t.reBa Gi 
<Pppofitd) aquantur .per eandem.t^ngulue vero e a b angulo 
^'c>GaqutfseJl,cuminp 4 rallelasABT,QcadatBA,per 29 hu- ^ 

ites.Trtagulatgitur,A i^b&d g z (per q. huius) funt aqualia-.Comum ver^o abUto die, reliauum 
ADiB trapefium,reliquo zii o trapefo aquum ertt.perq comm.fenten.Eifdemirapefiilutem 
commune addatur ^ i 0 trtangulurn , totum a b d g parallelogrammum tott b b 2 oZqmm erit 
Parallelogramma itaque tn eadem hafi ^ in eifdem paralleli%c. ^ ’ 

tJM 0 7^1 T y <yrt. 

Cum hac ^deinceps optabit Euclides triangula & parallelogrammaineifdem ejf Paralleli, 

”ontnfdemtpfoac7ujnulUgemtufedinparalleliaqualikfejpatiodiuulf^^^ 
^^^J<>f‘*’»f^^oquodGeometrtaquantitatem^ontatumfttumaJpeBet.2^^ 
diJpontmus(qHodltcet)addemonJirandorum facilitatem. ^ 



Propojitio trigejimafexta. 



Triangula in eadem bafi Se in ciidem parallelis conftituta, adinuicem 
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sint triangula a b o ^ d b o,in eadem bafi b g ^eifdemfa^ 
raMis KO,s’^.Dico htc&Xi-B c triangula ejjeae]nalta. Per 
Jignu Qzecia-B D,paralkla ducatur Q i,peT ^njcro ipfi KOpa- 
ralLela fiat e b, concurrentes cum recla a oproducla inftgnd z 
^ i. Parallelogramma erunt fer 5 6 diffinitionem 

huittS,qua{^per i") huius') fiunt aqualia. Sedparallelogrammi 
E o dimidium efl f. b c^tTiangulum.Ipfius'ver'o b 2. dtmidium 
efioB Q,per 54 huius: funt enim a *, b o dimetientes. T rian- 
gula itaque Q (fimo aqualia fiunt adinuicem,perq.comm.fiententiam.Triangida igitur in ea- 

dem bafi cf in eifidsm . 



Pro^ofttio tri^eJttnaoBaua. 

Triangula in xqualibus bafibus&in cifdem parallelis conftituta, adin- 
uicem fune xcjualia. 

Sint triangula K b g,d c z, in aqualibus hafibut b c,' 

Cf in eifidem parallelis b z, a n.-Dieo ea ejje aqualia.Perfit- V 
gnum z recla g d parallela fiat z t. ipfi 'vero a g parallela ' 
fit iB,pr.oducla kt>in r ^ ini. Parallelogramma erunt 
G T, 01 ^aqualia per ^6 huius. Et cum eorum demetien 
tes fitnt D z ^ A Byparallelogrammorum aqualium, dimi- 
dia erunt triangula A B G, D G z,per q^huius ,qua{per q 
commu.fiententiam) fiunt aqualia . T riangula itaque ir, 
qualibus bafibus,(fi in eifidemparallelss confiituta. 



\ Profofttio trlgefirnoiitonii. 

T riangula xqualia,in eadem bafi ad cafdcm partes confticura.in eifdem 
funcparallclrs. 

Proponantur triangula k g b, b c d aqualia, juper eadem bafi 
c D inplano confitituta ,ad eafidempartes k b : Dico parallelas effi 
A B o et, quod fi kB non fit ipfi g d parallela, fit alia ^uada k e 

ferfiignum a refla g d parallela ,ceniunPli( eo, e g .Cumautem 
triangula a g b ^ e o d fint in eadem bafi ^paralleli, ea erunt 
per qq huius aqualia.\^Equale igitur efilEGTidpfi kG ts. Sed ei- 
dem k GSsaquumfiuitB gt>, igitur b o DtetumipfiE c t> parti erit 
aqt(ale,efuod fieri nequtt. Similiter fit e gv fit ipfi BG-dymaiuso- , 
fiendetur,per fignum igitur k ipfi ab alia quam a b parallela non 
ducitur. Sjsare parallela fiunttk b,g b.T" riangulaigiturin eodem plano, (fic. 



Comllarium. 


Idem {equitur in parallelogrammis : 7(d fifiuper a b reSla bafi fue- 
rint parallelogrdma aqualia abcb^abg E,necefie efi ea efie in eifi 
demparallelis. Si autemnonfied extra,velintus,'vnum eorum conjltr 
lHr,ipfik Bcnaquumfi.fBi intus confiitutum.I dem igitur Biaquum 
eidem a d, aquale erit reliquo a b o e . Cuiquidemaquum eli k e cx>, 
per q j huius,^primam communem finietiam.Pars jcilicet toti , quod 
esi abJurdum.Tpon igitur cadit extra vel intus.In parallelas igitur ca- 
dunt aqualia parallelogramma fuper eadem bafi. 



(Corollarium fecundum. 


Infcrtab hac CamnanuSjLinealecans bifariam duo trianguli latera, reliquo e{l parallela. 

Cum autem trianguli k b edatera a 3,a c fiSlafint bifiariam,aqualia erunt kesi (fi tst afimiliter 

& 




liber primvs. 

° ^ (ru»t aqualia a ec' 

O-c D E(6^r I ‘:>>rn.Jemcttim)fedeafHpere4deb4iv.iconliiumn 
tgiturf.ntpar4Uld,^ , ^ ^ 

K^^cdno Uura.rdiquo a c ^ 

‘Tropojith quadrag^y?w4. 

Triangula xqualia in a:qualibus baflbus ad eaf- 
dcra partes conliicuta^in cifdcm funr parallelis. 

rro^^antur fuper ^qudihu, hfihus b o o e , trkngnU 

A B D G ^J^q^di-i^ade^dempartestnplanoconptutiDi- 

coc^effemcifdempardleUs a d,b e. Si ueronon credatur a d 
eJ/eparalUUrecla b %.fitpcrfignum a 4 /« a xMfi b » 

faralUU^commcfa i i.TrianguU itaque k z Gdr zo z erunt 
aqualia {per q 8 huius ) fid eidem aos ponitur aquum b o b 
triangulum. Igitur zGz^DOzerut admuicem aqualia, pars 
fiilicet miyquodjierinonpotefi. 2 (pn igitur per fignum a ipfi 
b zaliaparallelaeritquam a ti.Triangula itaque aqualia in a- 
qualibus bafibusad eajdemparles confiituta., cp-c. 

Propoftiio quddragefimaprmu. 

Si parallelogrammum & trungulom tandem bafiin habuerint. & in eif- 
dein fuerint parallelis, trianguli parallclogrammum duplum erit. 

Parallelogrammuns a b d o ^ triangulum a e b ean-i. 

dem habeant bafim A%,&in eifdem fint parallelis a b,e d.- 
Dico parallelogrammum abdo duplum ejfe trianguli 
A B z,ducaiHrA D dimetiens paralleiegrammi ^aqui- 
dem bifariam fecat ipfum,per 5 4 huitts. Duplum itaque 
erit A B o D trianguli a b o.Sed At> z ipfi a zz {fuper ea- 
dem hafi ) a quum esi, per j 7 huius ^parallelogrammum 
igitur A B G^ D, trianguli a e d duplum efi.Si itaque paral- 
lelogrammum ^triangulum eandem, (fic. Idem ojiende- 
turfitper aquis bafihteemamfiuper alia bafi aquali reciakzconfiitutumparallelogrammumppfi 
A B Gt> aquum erit {per ^6 huius') ^ ideo trianguli A-S.Z duplum. 

Propofteio quAdragefimafscunid. ^rohlema lu 

Dato trianguloiqualcparallelogrammum confticucre, in dato angulo 
reitjlineo. 

Dfio-datum triangulum a b g datus ve- 
ro angulus c d h, oportet iam in dato angu- 
lo cn v-,aquale parallelogramum ipfi ab o 
cos/ituere. Sectetur b g bifariam in e du- 
Sla A BAdreciam d h figntm^ eius d, an- 
gulo E B A aqualis angulus ponatur udi. 

Reclaver'oBBaqt!alisfittovi,ipftaute ba / 
aqueturo i^tanclaiv^tqualiaeruni abe '- 
(^in^irtangulaper qprimi.Per fignum nreclax) cparadelafitvn^per fignum vero i ipfi hd 
parailelafiat ic,ficans K r.inr.,paraUelog!anmnmer 'it Qv>r.n,per ^6 dtffinil.huius.Et duplum 
trianguliuDi^per pracedentematit aqurtm fuit ABB.Duplus igitur erit CD i. n ipfisss a bb, cuius 
duplam efi AB a, per 5 8 huius: ipju itaque ABO^cttzn fiunt aqudia,per 6 comfintentiam. Da- 
to igitur triangulo aquale parallelogrammum ^c. 
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Pnpojttio quailrn^ejimatcrtia. 

Omnis parallciogrammi Joci eorum quar circa dimetientem funt paral- 
Iclogrammorum fupplemcntajiibi inuicem funt xqualia, 

Sit parallelogrammHm a b g d , cuius dimetiens Jit a c. Circa 
dimetientem vero exijlant et i z farellelogramma, eorum vero 
fipplemenU (reliquumtotius b d reiiituentid)Jlnt b k, k ntDicv 
ea ejie nqualia , quoniam dimetient a o Jecat bifariam parallelo- ■ 
gramma b d ^ i z^aqualia erunt a e k, a t k> adinutcem, ^ k i o 
ipfzz G,necnon Ai Gipf KOG , per ^i^primi.Si igitur ab aqua- 
libus abc^adCj aqualia tollantur , a s k, k i G , ipfs a t k, 

K 2 G, reliqua i%, ti -olper q communem fententiam) aqualia e- 
runt. Omnis igitur parallciogrammi loci, cfc. J 

Idem Jequetur licet que circa dimetientem communemangulum non habeat toti: nam ab aqua- 
libus aqualia ablata femper aqualia relinquunt , quapropter communemangulum optari non di- 
ximus, 

Propojtuoquadragejimetqueirtti , ProUema 12. 

Ad datam redam lineam dato triangulo icqualc parallclogrammum 
conllitucrcjdato angulo tedJinco xquiangulum. 



Sit datareclalinea Ai , datum vero triangulum G. ^---1 ?_= ^ 

datus autem angulus v,oportet ad rectam Aiparallelo- / 

gra nmumcoIiituereiaquianguLumipJio, aquale vero \ z' 

ipfi G.Troducatur AireSIa ims^ddatamreciam Ai \ y/ 

&Jignu eius t, aqualis angulus ipfi d dato ponatur {per \ 

vigefimam tertiam huius) e b i. Dato autem triangulo \ y/ 

G,aqualeparallelogrammum ponatur indato angulo ii \ f — ^ 

'&i:fitqueiZii,pers^i.huius,perfc'.aturqueparalle-\ N -/ 

logrammum a ifftfi a i t b , coniundia diametro t b, ^ — 2 — ^ 

qua producatur in v^in quem concurrat extenfa Zi&tipfi vero z k parallela Jit t 1, recla autem 
z t, parallela ftt k z,produfla 1 b w m. ^oniam parallela funt ii e k i b m t a i recla,^paral 

lelatlemjuntiiz i i&i- an; dimetiens vero t i t^parallelogranma erunt{pcr qS.diffiniti- 

enem)A i,l z m circa eundem dimetientemt «.(perconfirudlionem) erunt a i e m. Eord 

Itaque fupplementazi,iLeruntadinuicemaqualia,perpracedemem:Sedipftzsaquumeii odea 

fum G triangulu.ParallelogrammumigiturA b m i.{eidem 2 b aquumfriangulo Gaquum eritper 
I .communem fententiam.Sj*ia vero angulus a b a,angulo e b i ad verticem aquus efi,per i y 5 «. 
ius-.etdemporro e b 1 aquus eft datus d angulus. Ipfi igitur d dato, aquus erit asm angulus. K^d 
datam itaque reclam a b, dato triangulo c, aquale parallelcgrammum a b m t condit uimus dato 
angulo oaquiangulum, inangulofiilicet Aia. ’ 


•i. an; dimetiens verbs i ■e.,parallelogranmaerunt{pcr qS.diffiniti- 
■a eundem dmetientemt niperconflruSIionem) erunt Ai(fiiu. Eord 


Pnpofttio 4;. ProUema.ii 

Ad datam redam lineam, dato redilinco a:qualc parallelogrammum 
conltruere, dato angulo rcdilineo xquiangulum. 

Sit reCIiltneum quoduis a b o d ,cuiits Jisbiendat angu- 
lum i AO rellasx), (fi fic reliquos {quotcunque fuerint) 
angulos,re 5 iilinett tn triangula refeluentesyjcilicet abv, 

EDO. Data vero recla fit i h> datus angulus efio e, 0- 
portetadreilam 1 H,parallelogrammum confiruere ,a- 
quale reciilineo a iGoiaquiangulum veroipfii..K_/id 
datamreclam h nfignum^ eius e ,aqualisipfit. angulus 
ponatur h l f,per 2q.huius.Dat0 quidem triangulo a b d 
adreclam h n^angulumq^ h l f, ipfudato aquianzulum, 
aquale paralliloorammumconfiituatur h L c a,perpra- 
cedentemiadreUam vero m c,angulumautem m c F,a- 

quale 




liber PRIMVS. 

X m,UU ig^Mr tit. m rtBi mluur^r jo 

2«*» ™ W » . D d- . „ „ail,„ . . „ ,i„ 4 , „ 

‘pi-ngul,.m.'^djFU„ ,gi,„ „a,F, „ L,i„ „*/,«. . . „ ^—.ktJudonJ- 

/ L H K iconJlrinxi?rm dato angule 's.aquiangulum^ntmfe in angulo -av f. 

^Ol^ITV M. 

huk^f.f,mfg,r^J,f„,u in.m.hgwa Jau.fidipf dau 
*^‘“‘»'>g'<to-C‘‘tnenimcogtnmraddatamrecfamiiajaffilkareJ>erfpicuumeIi non femper lineam 
datam,ad datum ejfe angulum,quarejuffcit in 44 dixtffi,ad datam lineam, & dato anoule aqut- 
^ngulumfarallelogrammum^Tiangulo aquum defcribendum,-vt fojimodum eiue auxilio, per hac 
CM'^‘treciiltneoaquumfara/Ulogrammumdefcriher€fofimi4s,prapt etenim illud defirihi ad 

datam reUam quam ad datum angulum, cum eidem ad datam re^am fofito,anmlU6 dato aquian- 
gulus facile coaftetur,vt geometria flue amplietur quam refringatur facultas.ld fracauetes ejfe 
necejfartum ad aliquas fexii demonftrationes,quibus non in dato angulo, fed ipfi aquianzulum fit 
faraUelogrammum. e> j u i i. t 


Prohlemct 14. 



‘Propojttio quudra^ejimafexta'. 

Exdara reda linea, quadratum dcfcribere. 

Data relfa fth-i, cui adrecios excitetur ad fignum a reEia a d ,fer 1 1 
huius, ipfi A s aqualis ponatur a c,cui per fignu b paralleladucatur b Q,tpfi 
•vero A B,per fignu g fiat faraSela o c. Ciim enimparallela fint quatuor re-C 
Eia , par allelogrmmum erit {per ^6 diffinitionem) (fi aquilaterum, per ' 

3 4 huius , cum b c , c g fmt ipfis a b , a g aqualibus , aquales , t^uia ve- 
ro angulus A reElus efi,efi c {per eandem) reEluserit. Inparallelas autem 
AG, Bccadens ^^'^■/tngulos a^b duobus re^isaquos{per 29 huius) effi- 
cit,reElus esi quidem A,reBusigiturerit B,(fi reEiusproinde a g c,exop- 
pofito,per 3 4 huius ■<^tquiquadrilaterum,aquilaterum, fi- reElangulum 
eji ABC G,quod igitur quadratumeritper 3 o diffinitione. Ex data itaque^ 
reEla AB,quadratumdefiripfimus AB c c. 

Propojitio ({HAirageJimafepumA. 

In triangulis redangulis,quadratum quod a latere redum angulu fub- 
tendcncc iit,Kquum cft quadratis qu-c fiunt cx lateribus redum angulum 
continentibus. 

Efio triangulum a s g , habens angulum bag 
reElum.-Dico quadratum quod fit ex latere s c,a- 
quum ejje eis qua fiunt ex lateribus a b a g reclum 
angulum continentibus . Deferihantur quadrata 
{ph-pracedetem) exABAcfi-B G,fcilicet a s z i 
A o s T B g Bti.ReEiis autem b d,g Bperfignum^ 

A parallela excitetur a l ,per 5 1 huius,parallele- 
gramma erunt b l G l, neEiantur a e, a d,b e, g z. 

.^oniam triagulorum a b d z b o anguli ab» 

^ z B G fint aquales, ciim confient reEio ^ angulo 
a B o finguli,fi aquis continentur lateribus, nem- 
pe eorundem quadratorum lateribus a B,Bvdpfis 
Zbbg aqualibus^qualia erunt triangula a b » ^ 

ZB G.Cumautemin reEiam b a bina- g a,a \ duos 
re^os e fficiunt, tota iG inreElumefi,per tOf huius, 
fimiliter reliqua b T.Cum infiper triangulS ab» 

(fiparatlelogrammu b i.,fintfupereadembafi^eifdemparallelisBi>A'ifinpluefi%i.ipfius ab» 




E V C L . E L E M E N T. G E O M E T. 

c&ZpatJldl . B I o.*»;»» r/l bWb») » b « ■ idgMr , i f.r.,Ucl,gr4„mm 
& I » ZudnvmMuUim mangd.nm » . d B • o crmtt S md, 

',r,„rZm,f,iidm4srelip,mqmdnum4 0 KT.BBito?./» o b#.S».. ,j«„ba . 

2 i ^ A 0 K T quadmami b o e d erunt ^qudia-.^frowde quadratum quod jit ex b o aquutn 

ejl eU qua fiunt ex a o later ibue. In triangulis itaque reilangulis quadratum quod k laie- 
re^drc. 

Profojttio qiiadra£cJtTnAoSlaHa. 

Si trianguli quod ab vno lacerum quadratum, xquale fuerit binis quar 
ex reliquis trianguli lateribus quadratis, angulus comprebcnfus fub rcli- 
quis trianguli duobus lateribus, rcdlus erit. 

Sit AB G triangulum, cuius latus o b effciat quadri- ^ 

tum aquale binis "ex reliquis lateribus a o ab quadra- Xj 

tis:DicoangulumJubiffis AG KBCom^rehenfumfctlicet / 

B A G^reciumefe.\^‘d reSlamGA fignumque eius k fer- j 

fendicularis excitetur At), qua fitaqualisifji kz,(^con- -A/^ / 

iungaturTs G. Et quoniam ad^a oreclaiffis sa&ag / 

fint aquales, ex ipfis ATS d-AG quadrata, aqualia erunt \ / 

eisquaexsA ag quadratis, Sed eis qua ex An ac, \ / 

aquume(l,ferfracedentem,quodfitex G-o,cumfitrecius ^ \/ 

D A G angulus. Ergo eis qua ex ba a c,aquumerit ideni^ ^ 

quodexD G,Eis autemquaex 2 A a a,aquum ejl fer hyffothefim quod ex b igitur ex 

c D E G quadrata funt aqualia, ^froinde recfa b g o d funt aquales. Triangulorum itaque 
AB G^A GD duo latera An a G,duobusA2 a G,(^hafisnGbafiG2 funt aqualia-.angulus igitur 
B a G,angulonA GreSioaqunserit^er % huius, ^ itaque re£ius.Si igitur trianguli quodabvne 
laterum qaadratum,aquale fuerit,efc, 

M O T F M. 


His duabus froximis frofoftionibus, innumeroja admodum conferrentur aquifta,f iam ex- 
fojuiffet Euclides quid fit raiio,fiue f rofortio, qua namque arte fufer datam confiituaturreUns 
anguluslineam,quidve fit lineafotentia,quorumcumad finem fextaventum fit, aliqua abhis 
orta enarrabimus, interim his qua ad futura demenfiranda necefijarib exhibentur contenti. 



ISEVCLIDIS DEMONSTRATIO-' 

num reftitutarumLiberfecundus. 


Diffinitio prima. 

8 ^^S®MNE parallclogrammum rc6l-angulum, fub duabus rc- 
angulum comprehendentibus rcitis lineis, dicitur 
contineri. 

Expofuiwus ^6 difjinit, primi, quid jit parallelogrammum, Genns inquam 
quadrilatera cempleciens , fcilicet quadratum , alterolongius , rhom- 

yum,^rhemhoide»i.Cumemmqmdratumaut alterolongius cemple&imur, 
parallelogrammum dicimus reaangulum,e'o quodvnica Jittantumre&i anguli quantitas. Cum 
vero rhombos aut rhomhoides inteUigimus , ea tantumparallelogramma in genere nuncupamus, 
'2^mnec ea ambligonia,nec equidem txigonia dicipojjunt , cum ex veroque angulorum genere Jifi~ 
gula consiruantur,obtufis fcilicet ^ acutis,quoritinJinita esi quantitatis diuerjitas, redivero an- 
gulivttica.S^are defjiniens hac Euclides fib quibsts menjuris determinetur jiue exprimaturpa- 
ra/ielogrammum,i/lud exprimi dicit fub duahtec reciis angulum recium continentibus,e'o quod ea- 
rum reSiarumfimper fimilis inclinatio (^qua anguli quantitatem efficit^aquales metiatur area 
magnitudines, ^md fi bina reSia ad obliquum angulum{acutum fcilicet aut obtufum)ccnsiitue- 
rentur,ille metiendis 'fiiperficiei longitudini & latitudini non conuenirent.Superfcies etenim citm 
fer 5 diffimtionemprimi expomtur.,eJl,qua longitudinemlatitudinemque habet. Cum autem ad 
longit udtnem comparanda erit latitudo,earum bina menfires reSia linea, fifi ad reUos ficcant an- 
gulos, vt dicemus q diffinitione tertq de diltantia a centro, ^ tertiam geometria dimenfonem, il- 
las vtr afquead r e SI os angulos rurfumficare, fcilicet fuhlimitatem. Tjam is reSlus angulus vnica 
inclinatione linearum cornpoftMS,eandeni pro fua linea longitudine exprimit latitudinis quanti- 
tatem,nihilfibi de alia dimentione fitmens. ^ubd quidem non efficit acutus aut obtufus, eo quod 
vtriufque eorum infinita fint diuerfitates inclinationis linearum. Parallelogrammum igitur di- 
xit Euclides reSiangulum fub duabus reSlum angulum continentibus exprimi , altera ea- 
rum longitudinem reliqua vero eius latitudinem nulla fallacia exprimat , vt doceamus hac 



I 
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z. 

Omnis parallelogrammi loci, eorum qua: circa dimcnticnrcm angulutn 
communem efficiunt parallclogramorum , vnumquodque cum bmisfup- 
plsmencis gnomon vocetur. 

Gnof^tonetn diffinit Euclides reliquum caiufiiis farallelogrum- 
t»i ablato farallelogramm], circa dimetientem-,(fi ad angulum con 
fiitutOtVt fi tollatur garallelogrdmumz k'a loto b j>.,reliquumic 
cum binis t . b,e d fiufflementis dicetur gnomonfimiliter fi tollatur 
E c , 4^ eodem b d, reliquum gnomon erit. Hac enim diffinitio om- 
nia comprehendit parallelogramma,fcilicet quadratum, alterolon 
gius, rhombum, rhomboidem, 

MO N ITV M. 

Deerat huic diffinitioniprout eam Campanus ^ Theon meminerunt,parallelcgrammum quod 
circa demetie t em efl, angulum communem cum toto efficere,vt necejjario hac lege gnomone feciffi 
dicatur, quod uidebimus Dei beneficio,! 6 propoflibriJexti.Smilitervtcirca demetiente circa efi t 

dicatur,optariillumangulum cumtoto habere commHnem,x>.^ r 

^ vt hoc exeplo parallelogrammufiilicet o e, circa dimetien- 
temc z totius Kt/ ,parallelogrammifimilefimiliterqucpo- 
fitum efie videmus, ^ tamen quia communem angulum to- 
fino habet,reliqui( non efficit gnomonem. Vt itaque finior 
fit huius fentetia,diximuspraterTheonem^Campanum, 

I auferendum parallelcgrammum vt gnomonem relinquat, 
communem angulum cum toto efficere. Satavero hac parallelogrammi circa dimetientem adan- 
I gulum commune confiitutio-pluribus fexti ^ fiquentiu demonfi rationibus inferuiet,vtile fuit hoc 
\pralibare,vt eumpoftmOdumde confiitutione parallelogramt circa dimettente loquemur, angui» 
cumtolocommunemefficerenecefiario,tu?nfimditerefiepofitumintelligemus. 

; Propefeio prima. 

I Si fuerint dua: linc^,quaru altera in quodcunque fegmentafecce- 

tur, re(ff angulum comprebefum fub duabus, $quum cft eis qua: abinfe(Sa ' 
& quolibet alterius iegmenco rcAangulis continentur. 

Exponatur dutereSiaK^ZG,quarum6Q,ficceturm 

D ^ e; Dico reUangulS coprehenfim fub a latitudine,^ ^ ^ 

' B o longitudine, vel contra,<sqaum ejfe reBdgulis fimul r t _ 

j fumptis,(bh k<jrto,fibAifi-D £,fub A E G. ^drccJa 
; perpendiculari excitetur £ i,qu4t aqualis ponatur ipfi k, 

\ ® o, parallela fit n,per q i primi,Ipfivero i b 

■ parallel e fint c t.d k, b x,recf angulum erit zr,per ^4 
' primi,reBHs efi enimangulusi b \>dtaque(freliqui.Cum 
• einmparalleUfinti-e,cr. el Cif,per conflruciionem, 
fimddter^£Q,iy,para!lelogrammttmerit {per ^6dif- t. 

\fntttonem primi) b K,fub 1 1, b contentum.efi recfangulum. T^am in parallelas b i,d k, cadens ; 
B r,,angulos ' b » k btnis reciisaquos efficit,per29-primi.RecJusautem esi 1 b i>,c^ reliqui ioi ■ 

^f’fiPP^f‘^‘’-^^<Pf!^prtmi)fient.^arereBangulumeritT,zfubTsx,T>£,^reoJangulum£-v\ 
comtrchenfi.^lqm!pfi^aqualisel}£x,cu, aquales ponuturi,e.drt.vper%Apymi 

-Tr-^rre^ 

fifil J' -rTr ^ ^fquetur , quodfib duabus a ^ b o reBangulum, a- ' 






liber secvndvs.' 

Propoftth Jccunda. 

Si refla litlcafacctur vccunquc ejuj fub tora & que 
comprelienduntur reflatiguia.cqualia funt ei quod ex 

Seaeu, reS, a e d Ma „am„^ 

<«<4 A B &q„tUba A o. o »,c5. » , figmrmtnmf- 

tpji A sperpedicularae^ ^qndisfiat Kz,peTfecio a b k z 
recitguU.Ipfisforro a z, b k faralUU fam per g & xdfi- 
gn<i{ex-i iprim)recia g e, i> c . quadrautmerh a k cum 
ftrtt aquales Ki ^ h z,. Reciangulaveroernnt k e, g q,^ 

D z,qua fubtota K%(hoc (st \z)^quotlibeifigmentBru_ : , 

A G> G D, D E, contenta fiUicel a g, e z, o d, c e ^ d z ^ ^ ' 

quadrat^i k z .quodfcilicet ex tota conJlituunt.sUiaque recta linea a b feccetur 'uUuque in g&d, 
qua Jub tota n s(vdA z)& quolibet fegmentorti a c, o d, d b comprehenduntur reclangula.aqua- 
ttajunt et, quod ex tota a b/# quadrato, fitlicet ipfiKszi. Huius breuior ex prima fiet demonftra- 
tto-.qma a b,a x fiunt duareifa^quarumaltera a b -utcunque ficatur. Et ideo reclangulumfiub binis 

^t.{hoceB quadratum ex KTs)aquum esi eis ^ qua a tota Kzinfiecia, (fi quolibet fiegmenterum 
fiuntreciangulis t.-i^Gc,(fisoz, 

Propojtch tertia. 

Si re£ta linea fcccetur in figno, reilangulum fubtota & altera Tegmen- 
torum comprehenTum, f(juum eft ci quod fub fegmentis comprehenditur 
re(Sangujo & ciquod exprsdicto fegmento fit quadrato. 

Proponatur recta linea a b fiecta in fiigno G-.Dico re- A' 

Ei angulum fiub a b a c comprchenfinm ,tequii efije re- 
aangulofiub a o, o b comprekenfio,-una cum quadra- 
to recta k G-yEx h G quadratu defiribaturQier a^iS pri 
mt)K G, D x^fiperficiatur rectangulum o z,quoniam 
aqualis efi Kiipfii k G,reiiangulu fiub k b, a g erit kx. 
fipS recta eH totaxsT,per ^oprimixquiaverb aqua- 
lis ejiov ipfi A G , rectangulum c z erit fiub tegmetis si b 

A G,G x.quod-vnacumquadratoex kQ,hoceJl,k ■o^efificitrectangulU kz quod fiub tota (fi koprio- 
rifigmento, Siitaque recta linea ficcetur in figno rectangulum fab tota,^c, 
tM 07^1 TV<J\d. 

Dixerat T heon rectam lineam fiecandam(pjtcunque')quod tranifulimus in has voces (iss figno) 
ne rectam pluribus fignis fecare volentes,aliqui huiedemonfiranda impingeret, ^uodidem in fi- 
quente obfieruabmus. 

'Tropofiitio fuarta. 

Si redta linea iccceturin figno, quadratu quod fit ex tota, ^quu eft qua- 
dratis que fiut ex Tegmetis, & ciquod bis Tub Tegmetis cdtinccurrcdtagulo. 

Recta kz feccetur in figno G,ex Kxverb fiat quadratuml^per 0^6 pri-^ 
mi)ks,zD: Dico k-B,-£.Baqutim ejfie quadratis exuo^ex g xfiimtd- 
ac re£t angulo bis (umpto fub a o, g b figmentis . Ipfi c b aqualis ponatur 
B K.Pfr fiignum o tpfis a d b zparallela ducatur o z , ipfis vero abde pa-y 
ra/ielafitTK.,per^i primi^^Honiampara/leUafi/nl omnes oppofitare- 
ctaparallelograma fiunt G k,t z, a r, i E,^fr ^6 diffinit. primi.Cum au- 
tem angulum communem habeant fingula cum quadrato a ssd, ipfa re- 
ciangula erunt , perprimam diffinitionem huius . Caterum cum aqualis 
fit snipfiok^cfi k i recta xz, reliquant, ipfi ko^aqualiserit^peri com-o s 

munem fententiam,eifdemque aquales erunt ti,iz,td, d z,oppofita latera, per idprtmt. 



ilibet Tegmentorum 
totafitquadrato. 





E V C L. E L E M E N T. GEO. 

Itum igitur erit OY. ex reCl.x^ r^quadratumitenn x,exretUKC..^i.i vero reefisa k 
CreiY..tqu-xltsfunt Ki&t- i.,reUangnlA ki \ifuhreilU t{hoc eji s 0 ,« ic ^ rk.k \) conti- 
nere bis dicentHr.SedquudmtHmex a %iotnJioc eji k b t d stquu cjl^quadratis k e,c njiocejl t z 
df <5 reclangule bis Jiib a g,g b hoc eU ai (jr 1 tfugflemenlis. Si itaque recia linea ficcetur in 
Jigno, quadrat umjtyt- 

Propnjiiio tjuinta. 

Si redta linea fcccetur in figno bifariam, &aIio figno per inxqualia, re- 
ctangulum comprehenfum fub inxqiialibus Tegmentis totius, vna cum 
quadrato eius, qux inter fcdionescit, xquum cft ci quod a dimidia fic 
quadrato. 

Proponatur recfalwea A t^Jeciabifariamin g,b,^- n & 

iiiaqualiler autemino.Ex dimidia veroi^per t^6 N. 

primi) quadratum dejersbatur^t Qi.z,ipfiii> a- 'k I' 

qiialisponaturtKperJictatur^rcciangulu-B mka | 

parallelogrdmum^er fignum d reciis b z o e {per \, i 

51 primi)parallcla jiat d r i: D ico reciangulum"^ 

comprehenjumjiib ADTs i cum quadrato o G,a- 

quum ejje quadrato b e quod \ dimidia b G^cum bi-^ \ _ 

«.« D B B 0 binis B M s z fint aquales,reliqua d g m z ^ 

erunt aquales, quare ^ eis oppofiU t t t i aquales erunt, per ^ exprimi. T^m parallelograma fint 
BT TE o T ■iz,per q6 diff.primi.^jtadratuigitureriti. 1 ex recia v g, quia injupertma: b zbd 
binis 6 G^safuerunt aquales. S^adratu erit x)u,ac aqualia erutreciangula b t b t.,per qg pri- 
mi,ipfi vero b l aquumesi o r.,per eandem,equalia itaq^ erunt g k b i, commune addatur d t. 
Reciangulumo mxquum erit gnomoni l b b \,ipfis rurfus commune addatur i\.,reciangulumtsz. 
cumquadratoii.,aquumerit eidem gnomoni ^quadrato \ x.,hecejl toti quadrato ex b G.Sedn^ 
ej quodfub a d d ijnaqualibus jequentis,cum -it fit quadratum.Sed i l efi quadratum reiia d o 
quainterjeciiones esi. Reciangulum itaque conarehenfum jubati ts kimequalibus feomeniis,hoe 
efi t)t.,vna cum quadrato rePIatsG qua inter ficiionesefi,nempei^,aquii efi quadrato Gzquod 
Amedias G.Siigiturreclalineaficcetur in fiignobifariamefialiofignoperinaqualia^c. 

'cM O 2^1 T V gM. 

rJH utar e cogimur aliquas demonfiradi rationes, eb quod Theon videatur fupponere qua ad 2 a 
fexti expeciantjcilicet rectam d t aqualem efi recta d b ducta diametro, (fiper s parallela recta 
A i,vt probet A T aquumefe e i quodfub a d d 2.^ot quidem fua confiructio vix-patitur,ante- 

quamhbr.Jexto circa dimetientemexifientiafimiliatoticoncludantur^ippervehoficsillas an- 
gulorum c opar at fines tandem exprimeret.Infiuper hanc recta K%in figno,ac alto fiigno diximus fi- 
candd,in quoduis aquales aut snaquales partes tndefinita,ne decidat demonfiratio, 

Propfitto fexta. 

Si redtalinca bifariam feccctur, adiciaiurque ei alia rciita in redtum ' 
quod fub tota cum appofita &: appoiita comprehenfum redlangulum, vna 
cum quadrato quod fit a dimidia, xquum eft ci quod fit ex dimidia &ap- 
pofita tanquam cx vna,dc{cripto quadrato. 

Sit retia KO bifariam feBaperG,adiiciatur autem ei A n i» t» 

quaptamalia b d in retium: Dico quod fub totacumap- 

pofita A B D appofita b d reciangulum, vna cum qua- 
drato ex dimidia o i,aquum effe quadrato quod fit ex di- 
midia G E ^appofita io,tanquamexvnicaGt>deJcri- ri 1 

ftc.Defcribatur{per^g primt)ex Qvquadratum ge 

zD,ipfi vero d b appofita aqualis ponatur o m ; per fi- 
gnum vero M vtrifque a d e z paralUla ducatur km. 

PerfignumitemEbinis GE d zparatlela fint tr i/ruK 

{crqiprimi.CfimenimrtciaEto aqualtspefinajifat&^ E z a ^ 


t 



^■ber secvndvs. 

•>?««&</„ ,J,„ , 1 . Cmmune ,JJ„„ „ {/ ,„„ /“ i, igmrrdtqm t z 

‘Tropojttio fepiima. 

aicto le^mento. S. a quod a reliquo rcgmcir to fit quadrato. 


■ j ' I- vuuipjciiei 

L quod a reliquo fegmcrico fic quadrato, 
f,S4 » . ■i-.BinqMextm^tirq.mi, figmi- 5. 



i r CS- • 

Umm o]tmjif.mgu i,», ^ 4S„ | 

y»* i a . o,ef „ ,W„« jW/< z O fei,,,. aifziz. ' 

«reara. j„y„» „ ;/ 

«e . vzej%a„ o i,„a a . ,,4,.m.f., i ^ 

Jffi ?” A , » , lmll,l4f,t 2 ! , ;a«fc, f„ qu,ir,t4 

cf 0 2 y.,*» 2 A . o rf., c 2 « . «.E,i.f,,,„,a.„,.l.,„ l , 2 .«y 
«2,j£i-A . , o>22/ . lfh.q,.Uf,f,„,f„il,u;^ ua4„gul,„ 

. c,y»a quie tum quJrau , c qmdfdlicet ft k ,diq„ » i ^ 

A “ 1 “ V ' ' yitiiqmk, ,i,m nmfimmqmdqfudradmi,,, amdnuu * i./rdiudc 

o 4fm.lf„„f,4 4,..lu,f.m„amg.lcf,h 4 , ,0 id f.„f,l, h.c ef M, .T 'c 

q.frd,^df,ir,i.q..fi^^^^ .Ld.,, .LZnZ lltldrl 

dmtdS. " ‘ mj!gm,qu4 extau&qmaifigmrmm immnaa qua- 

Corollarium. 

dr,?„rSi”rr;T„!“S^^ 

^amfuuf,„:ai„uov,r',mimrf,utquadma,XKu a. o aqualia ,f rtBamulM f,!, 
AB ^o,„„m,&u,f.f,rquadr.UifJiu,ao eucagu, qu, au aut,di,u,iJ„m, o. ‘ 


Propojitio oclaua, 

Sr refla linea fccceturin figno.rcflangulum cotnprehcnfom quater fub 
rota,&quouisfegmeniorum.cumeo quod cx reliquo fegmcntofit qua- 
drato.aiquumeftciquodfit cx tota,& priori ficgmcnto (tanquamab vna 
' delcnpray quadrato. 

ReSIalmea Ksficcttur infigno G^diiciatur anlem ei in re-^ %■ 5 a i 

cdumdtqHiiliscuiuufeg7»ent0rum,fit^ b mqualis ifji ag: Dico j 
recfangHlumfuh a b a o quater fumptu»i,cu>n quadrato reliqui 

fegmenti o s,aquume]Je quadrato quodftexh e compojiea,fiilt-r ^ ^ “ 

cet ex tota a b ^priori figmento a c cui aquatur t e. Defiriba- 
inr extota Ai quadratum (^per q6 primi) AQ deji^ag aqua- 
les ponantur A F ^ c ii,reliquaigitur tmipfic-B aqualis erit,f er 

3 commufinten.Perfigna o 6 p parallela spfis a c e d ponantur^ P 

{per ? I primi) o r b reliquis autem a^ c d perfigna f pa- 
• ralleUfintv ikl jJ-m h oo. Q uoniam quadratum efi a x>-,recla- 

gHUermtper^q.primi,ti<fi^r..Et cum AGG-tipfis ki tia - - .k i ;i 

” D iij '. 


J7 
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Utcribm conrprchenfafer ^6 {>nmifed Jiib a n a c.hoceft 

F A cmi,<r,a- F R fnb c.dem laterum q,Ma,e:StmiUur k p ^ p R ^ 

tur^qualia.Cumaule^'}»‘‘lesJiittAi?v.,&c%i^^qu‘ileserHt^imihtcr 6 rW i n n o o Ka 

eidem b c. aquales eru/u.K^ngulus aule 1 1 R rec 7 >ti ell,Reliquiis Uaquc R i k rdlue cnt,per 13 

primtMmditer&rdiq.uquadrangulixi^o^,quodigtlHrquadratumcriU&exrcU^^^ 

lOQBprodKclum.^nd Itaque quater frb AS kq comprehcnjumdioeejt a'& bp ps 1( f,<-«ot 
quadmoreltqm fegmentu^ s,hoceJl iti o t^aquumejl eiquodpextotaK^,&jrmifegmcmo 
A G B ^■Jctlicet ex tota a e quadrate a D.Siignur rcUa l/xeaficceturixfigm,&c. 

Propojttio nona. 

Si redialineafeccctur bifariam, &pcr inxqiialia, qus ab inxqualibus 
fegmencis totius fiuiK quadrata, Dupla funt cius quod a dimidia , & eius 
quod ab caquxinter fecSiones cit quadratorum. 

Seccetur bifariam recia a s in c,(f tnaqua- 
Uterin oiDico quadrata inaqualinm ad d b du- 
pla ejje quadratorum dimidia ac, (jreius qua 
inter fictiones ep,fiilicet o i>dpfi a b, ad fignum 
o perfedicularU excitetur a s, qua quidem aqua- 
lis ponatur alteri redarum AO Gs. ConiunTtis 
autem As^sSfperfignumt) ipfi o sparadela Jiat 
D zper z ojero recta * 0 parallela Jit, i z, per q i 
primi, dulfa a z,>^oniam aquales funt o a c e 

o B recta, qui ad hafes anguli funt aquales, per 5 primi, fcilicet oae gea oe s,Cum autem 
AOE reSiue Jit, reliqui o e a, o a e dimidq recti huius erunt, per fecundam partem 5 2 .primi:recius 
igUuT er tt AES angulus. Cum enim inparallelast o 2 d cadat si^anguli d z s (fi z(per 2 9.pri~ 
mi)aquales erunt.Similiter (fizziiffizs B,cum in parallelas o b, i z cadat b e. Sed eidem r e d 
aquus fuit i szxilaquehiniizzefi 11. z aquales erunt, fimiliter ^reliqui ozs^tizz.Buo igitur 
latera triangulisiz fcilicet ie.,iz aqualia erunt-.fmilitern z , d b trianguli z s\>,per 6 primi, 
aquales vero funt 1 zefiG ejer qq.primjcnm parallelogrammum fit i D,perqS diffinit. primi, 
.^oniamtgitur aqtsales funt A 0,0 s,quadratum recta hzduplum erit quadrati reStas o ,per 
ap^primtfimtliter quadratum t z,duplumquadratiiz fue recta ox>,per eandem-. fid quadratis 
As(fi£z aquum est (per eandem)quadratum recta a z,cum ft rectus a e z oflenfus. .Quadratum i- 
taque Azduplumefi quadratorum ag (fi ct>: quadrato autem kz aquahajunt qua ex a d^dz, 
vel ■asfihiaqualhquadrata, per qq.primi,cumaquusftZDS exterior interiori rettozGs.IpJa 
igitur ex a d,d b inaqualibus figmeniis,duplafiint quadratorum ex a c dimidia ^ c D qua inter 
fictiones efi.Si itaque recia linea ficcetur bifariam, (fiper inaqualia,^c. 

Propojiih decima. 

Si redfa linea (ccetur bifariam, apponatur autem ei quapiam refia in re- 
dtunrquod cxtotactim appofita &quod ex appofita fimul fumpta qua- 
drata^dupia funt cius quod ex dimidia & cius quod ex compofita ex dimi- 
dia & appofita tanquam vna,dcfcriptorum quadratorum. 

Secceturhifariam a b recta in figno o, cui appo- 
natur in rectum quapiam b d .• Dico qua ex ao dr 
B D quadrata dupla fore eisquaexA 0 (fi Gts qua- 
dratis, excitetur ipji a s perpendicularis e G,adf- 
gnum a, qua aqualis ponatur recta A Q vel a s ,pa- 
rallela ducantur fcilicet d z ipfi o s,(fi e z , reSta, / 

G diper -pi.primt. Extendatur autem z d ini,^a- 
qualis funiipfis)s,coninnciis Ae,s\^ AtreStisi 
Quoniam parallelogrammi o z, latus z d ipfi o e, 

per 3q.primi,estaquaie-.G i.veroipfiGs.Sed(fit,i,ipJit>i,t0ta igitur zi loti ars aqualis erit-.dr 
proinde ipfi i z ex oppofito. J^d igitur ex e i quadratu duplum erit quadrati lzvcIg \>,per 4 7 
~ primi 



{ 



I a d . iLrhri l~!Zsf‘T " ‘ ""•^« -«‘r. m o „ a j aa- 

A » I . Sj<adr4Usmiare-< a e i 9 frimi,&iu^ue nctin erit 

o j Kieorumauie ex t.Q e'-r 


'7ropQfnio^ndccm<t Prohlema .. 

Datam rafflam lineam terminatam ita fccarc. vtquoa fub tota & al 
fcSeiito quXt . ='qu“m fit ei quod iit ex tclii 


tJUO 


'^il'^‘‘t‘tt^^recta,ex<]iia(per ^t;prim)fatejuadrata7nK-e.-D c,cu-'^ 

tHS 'vnum latas a g bifariam feccetur in i,comuKCta e z,extendatar e k- 

^>^^7<9-ponataraquallsiffi^^recia^Z-.exKZVerbdefirihaturquadra- 

tum A z 1 T zyfroducatur i t in a-.Dico a b reaamitafctam effiat pro- 
pojitumfuit.Cum enim a o bifariam feccetur in i,iff autem a g quapia 
A t.tYectumappentiur,rectangulamfub g z,zxcomprehenfim'vnaa 
quadrato ex a ertt quadrato ex ^ z,per tS huius, hoc eft quadra- 

to ex E vfbs aquali.Sed quadratum ex-sneu qua ex uu Az(perA-7 pri 

>ttt^^qmmesJ.^oditaquefib g z,z a^«4 cumquadrato ex a l^quS^ 

es ^'^&‘i'-airatoex Ai.Commune autemtoilatur ex a e 

quadratumfequetur rect angulum z k quadrato a d aquam ejfe.x^ qui- 
bus rurfus commune auferaturrectangulum a t.. Reliqua fcilicet rectan- 
^tlum-isJubititotad^-T ^altero fgmentc,(y quadratum AZit,quod 

pex A T reliquo fegmento^aqualia erunt. T^am b d aqualis esi ipfi a a J ~z, 

tott. Datam itaque re diam ita ficamus ■vtfiitpofulatum. 

Propoftuc duodecima. 

In ambligoniis triangulis . quadratum quod fit l latere obtufiim an- 
gulumlubtcndencc, maiuscfteisqu? fiunt aiateribusobrufum angulum 

comprchcndentibusquadratis,recb3ngulobiscomprchcnrofub vno eo- 

xumquiE funccirca obtufum angulum, &fibiin rcdtum appofita linea, 
intcrobtufum angulum S:pcrpcndicuIarcraai'ciiquoopporiro ansulcfi- 
bidcmilTam. ah o 
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(luadratuw qmdfitkUuu ehlufiim anpiitm 6-c. 

(J\t 0 7^1 T roit. 

Theoretndtis ordinem quodammodo 'variammiu^eo q uodCant^anus ^ T hcon obfcurius difcen~ 
tibustradiderine. 


Propjttio dccimatertia. 

In exigoniis triangulis quod ex acutum angulu fubtcnden te fit quadra- 
tum , minus crt cis qu? ex acutura angulum comprehendentibus lateribus 
fiunt quadratis, rcctangulo bis fumpto fub vno eorum qu^e funt circa acu- 
tum angulum, & eius parte in ter acu tum angulum & perpendicularem ab 
oppofito angulo fibi demiflam fumpta. 

sit oxigomum triangulum A 2 c,Cttiusvnumacutorumangu~ ^ 

lorumfubtendat a Zq,fctlicet iffrm o. fignoaute a inoffofitutn / \ 

Utus B G (vnum quidem eorum qua funt circa acutum angulum) / \ 

demittaturferfendicularU kXo-.Vicoqt.adratumlateru K^(angH~ / \ 

Ium acutum Q fihtendentu)minuc efebinisquadratU ex K o / \ 

reUangulo hisfumfto fuh b c o D , quoniam comparanda Junt ma- / \ 

gnitudines quadratorum^ex mad qtiaex Oi.Difcamus / \ 

priusquadratumreilaK a (per primi)aquuej?e quadratu qua / \ 

funt ex k a, i> c:hu addamus quadratumipfus Qi^uodaquipol- / \ 

let (f quidem ei addamus quadratum » Ci)qaadrato b retlar f ^ 

gulohis fumpto fuh -i G, atsper q huius.Bina igitur k o, G^aquipoUent (cum quadrato t>g) qua- 
dralis-iO-yk-Df^o G,^infuper reciangulobisfub b g,gi> fumpto. <^h his etenim auferamus 
quadratumto G^ipfscommuneadditum).SequetHrquadrataex kG,G i,aquari quadratis ex kOy 
'jt o^acinfuperreiiangulo bis fumpto fub b c,g o.^^tquiquodex kt.aquuesi(per a,qpTimi)qtta- 
dratis a D, b t>fequetur itaque quod ex a -kfubtendente angulum acutu g, minus efe binis qua- 

dratis,qua ex hOyG^acutumangulumkQ^cbprehendentibusreldangulohisfempta fub vno eo- 
rum qua circa acutum angulumfcilicet b g, (jr eius parte c r> inter acutum angulum ( f - perpendi- 
cularem ah oppefto angulo k(fcilicet a t>)fibi demifjam fitmpta , In exigoniis igitur tridgulis,quod 
ex acutum angulum fublendente latere quadratum minus esiy^c. 


Quoniam Theonis compendium potiufquamdemonfret confundit hanc, cogimur aliam tradere 
non -multo prolixiorem demonf rationem eodem argumento fuffultam. 

Propojitto dcclma<pu<trtii. Prohlema 2. 

Dato redirilinco squale quadratum conftitucrc. 

Sit datum reciilineumks, cui aquum 
quadratum oporteat conftituere.ConBi- 
tuantur bina quauU recta ad rectum an- 
gulum c G 0 5 datam autem rectam 
G x,,dato rectilineo a b aquale parallelo- 
grammu conslituamu-s, angulo recto aqui 
angulum , per 4y primi,sitque c o de/ 

Extendatur autemciin rectum, ^pona- 
tur t.1 aqualis ipfit.x>. Recta porro c t bi- 
fariam feccetur in \,centrover'o i inter- 
ualla ic vel iz fimicirculus ft c i z ^ 



produca- 


liber secvndvs. 

T’-o^'<f‘>‘'<r-af,'vcrfui-xconiu>7cUTi.^omamtmmrecUr-. ■ 

^‘]«‘’l“n'>f-,reciaagulii>ncomprch€}3rumfubhi^qualibttscrr'-~ ^ "v 

^quMisfitsffiiYeSianguLumfublim, c e izidemeritcumreLngulo c a.Reclan^ulowt^r 

T^fito.DatutitqHereiiilinea M aquale qitaJraittmconHituemHscx rsrec/a, ^ ^ 


iSEVCLIDIS DEMONSTRATIO- 
num reftitutarumLiber tertius. 


X>iffinhio i. 

■ E QJ7 ALES circulifuntquo- 
rum dimetientes, vcl ejua: ex eo- 
rum centris, funt squales. 

^^Equalitutem circulerum a b ^ c b 
ideo ab aqualitate dUmetrerum vel fimi- 
diametrorum futnit , quod circulue vnka 
fiemidiametri reuolutionc manente vno eiitt extremo^defiri- 
hatur. SjMre fi maior fuerit fimidiameter, maior circulus defiribetur, fi minor minor, fi aqua- 
lis aqualis. Si itaque aquales fint,qua ex centro,necejfirium erit circulos ejfi aquales. 7{amfit ma- 
ior ejfit qua ex centro, ^ circulus maior effit reliquo. Eadem enim comparatio ex integris diame- 
tris potefi Jumioton equtdem potefi dimidium augeri fine duplicis augmento. 



Dtffinhto r. 


Redla linea circulum tangere dicitur, qu^ circulum in plano tangens 8c 
vtrinque produdl-a, circulum non feccat. 

Licet linea recia ad circuli circunferentiam plures pofiint incum- 
bere inclinationum varietates , tamen eam felam linea inclinationem 
ad circunferentiam circtdumtangere dicemus, qua tangens efiver- 
fus contacium produc}a,circulum non fecat,vt circulum ab tanget 
recia c b, eb quod ea producia int>,circulum tangit ini,nontamenfi- 
cat. Hac e fi cuilibet circunferentia vnica inclinatio linea recia ; nam 
reliqua omnes inclinationes linea c b , immoto fiffto b circulum fi- 
cahunt. 

Diffinitio 3. 

Circuli fefc adinuicem in plano tangere dicuntur,qui tangentes fefein- 
uicem non fccant. 



idem in contaciu circulorum mutuo quod de linea ad 
' circulum contaSiu dicit , vt circulus a b circulum b d tan- 
gere dicet ur,eb quod in figno b tantum concurrantfn eodem 
exisientesplano. Similiter b c ipfism s d tangere dicetur, eb 
qubd tangens nonficat.Si enim fefefecarent,fieretfuperfi- 
cierum contacius,vel potitu communitas, non tantum vnius 
figni. .^are circuli lacius folumvnicum commune admit- 
ttt cum tangente fignum,vt e. 



DffinUio 4. 

In circulosque, vel magis a centro retiis linesdiftare dicuntur, cum a 
centro in casperpcndicularcs xqualesvclmaiores fuerint. 


Dislantum 



liber tertivs. 

DiHAnu,im fine latitudinem metitur Euclides fer longitudinem 
reBaUncsrelhs cffcknlisanfidos ad frofofitam,'vt tn circulo a b 
c i> injimtafofnntdefcrtbi linex^quarumnsnaaque fltts-vel minusa 
centro diUabit reli/jna. / d tantum intelligamus reciamdisiare ma^it, 
qua maiorem,aqH'e autem qua aqualem, a centro fifiifiet demijfam 

ferf endiciilarem,vt f^zaqiii 'a centro G dijiatiffi o Q^eb quod a cen- 
tro Q ineaaferfendiculares o o o p Jint aquales ^magisuero dislat 
eadem K n reliquat. \,quiainK t,rKaior cadit a centro ferfendicularit 
c o,quam in 1 1 cadat o h. S militer menfus ejl Euclides trima diffni- 

tionejecundirecianguli latitiidmem,fer lineam qua ad longitudinem ejju.ti rcceosanguiosytiiti 
diximus . Sjta autem obliquum efficiunt angulum recta,huius menfitra oh angulorum insiabilita- 
tem funt incafaces. 

Diffinitio 5. 

Sedio circuli efl;, figura fub reda linea & circuli circunferenti^ parce 
comprehenfa. 



Refumit boc tertio Euclides feciionis circuli diffinitionem, zp pri- 
mi diffinitione exfojitamy-vt facilius fuhfequanturproximadiffinitio- 
nes..^idfi;ilicetjit feciionis (fi in feciione angulus. .S_uia njero 1 9 pri- 
mi eam expofumus,nulla {frater hac) prolixitate flentur, 

Dsffnitio 6 . 

Sedionis autemangulus eft,qui comprehenditur 
fub eadem reda linca,& circuli circunferenti* parte. 



; 



Seciionk angulus dicit ur,is quem efficit feciio fola,fcilicet e fi ea incli- 
natio linea curua quam efficit cum re^a circulum ficante, -vt ch cur- 
staadkt retiam vel d b curuam in b a reciam , efficiunt angulum fe- 
(iionisfita quidemmaiorisfiUavero minoris feciionis, Variatur autem' 
hic angulus perfeSiionum variationem, vt maior jeSio maiorem, minor 
vero minorem efficiat angulum. 

Diffmio 7. 

In fcdionc angulus cft,qui continetur fub duabus redis a finibus red? 
fecantis ad aliquod circunferentia: fignum concurrentibus. 

DiferentiamponitinterangulumfeElionuprafalum ^ hunc, 

f nem infeclio?teej]edicimus,eo quod huncficitofufeipiat,a limili- 
HS reEla a c fecantis , in quoduis circunferentia a b c fignum , d 
concurrentibus rectis K-& ^ c b comfrehenfiim.Simililer in maio- 
tifeclionereliquus KDcdiceturangulusfiiiequidem anguli iuxta 
fetlionum varietatem reciproce variantur, vt maior feciio mino- 
rem,minor vero maiorem concipiat angulum, 

"Z)iffn'iuo oElaua. 

Cum vero continentes angulum a centro reda:, ^ /r j’ • 

aliquam fufcipiunt_circunfercnriara,in illa anguli magnitudo effc dicitur. 



E V C L. E L E M E N T. GEO. 

Tres inirderum ffecks diffmlfciltcetficHonis^^ infechosie^n- ^ --s. 

'rulu.in cir%nfercnlia conpiutosM^t: circuli exijte-^ / \ 

\empfpiif quo pacio anpth dicatur mag/titiide, qua ctrcuf ^repia / \ 

circulivmcamrecipitfia quantitatis comiiem,eam fiilicet quafuf ! ^ 

cipiuut recia angulum in centro conptuentes.vt angulus * a d tanto 1 j 

maior angulo b a c dicetur, quanto circunfercntia 6 cis ab eo fifce- \ I 

pta. maior erit reliqua b c a minori angulo s a c fufiepta. In hif et- \ \ / 

enimangulis angulorum differetiapfferentiamfupptaramcircun- 

ferenturum feqHunlur,quod ficus ejl in proxime dtffinitPfiec7iond 

fcilicet & inficiione,qiia quidem, licet fequantur fieciionum exceffum, non tamen excejjus diffe- 

rentiam.^ngHliitaquemagmtudo eaeritquapercircunferentiafiufcepta exprimetur magnitu- 
dinem,^^ perfecte docebimus ^gfexti theoremate. 

Diffinitio 9 . 

Sedtor autem circuli eft,Ggura contenta fub duabus in centro redlis an- 
gulum conftituentibus,& circunfercntia ab eis futnpta. 

Huius dr prace dentis veram demonjlrabit intelligentiam 53 

fextt.2(amfecl0rcirculinihilaUudeJl quamfigurafiuepars eacir- 

culi,quamfufictptuntrecleincentroangulumconfiituentes,d;-ab eis / \ 

circunferenliafufiepta,vt irigonu KZCvelkio.Sjnquidemfi- / \ 

Horfimperfimicirculominor exhibetur, alias fi fiilicet aqualis autj B — 

^pfimaioreffet,nullaficretadeasparteslinearum^.^■a^iinclinatia,\ / "X , 

necproinde angulus vt Kit-DCyComprehenfus fuh dimetiente \ / / 

dr femicircunferentia a c d t.,hic quoque fecior fiquetur circunfe- \ / W-o 

rentiarum fufieptarum differentias,quemadmodum (fi angulus, vt 
exponet eadem 5 3 fexti. 


"Diffinitio 10. 

Similes fedtiones circulijfunr qus angulos arquos fufcipiunt,velin qui- 
bus anguliinuicemfunt squales. 

Similes fecHones bifariam diffinit, prius quidem eas qua ^ 

angulos aquosfufciptunt,vecumanguli b ac^f i o aqua- 
les erunt, tunc fecHones s c t ^ f g k fimiles dicentur efie,p /\\/7 \ 

HrBDC<^FOO fimiles erunt. Secundo autem diffinit fimi- [ \x j j 
les fiiHones in quibus anguli erunt aquales. Diximus et- \f\ly' 
enim 7 diffinitio ne,quis fit in fiiiione angulus, eius nam^ o 

adallerumaqualitas,ficfionum fimililudinem pronunciat, 
fiue inter aquales vel inaquales circulos reperiatur,vt cum 

in feHionibus f g k,b c e anguli f k o,* e c fuerint aquales, 
fiHiones illa fimiles erunt, fimilit er & reliqua r o o ^ b c d r*Ao anguli f o g b d c fuerint a* 
quales, in quouis circunferentia figno exifiant. 

Monitum ad diffinitiones. 



Secunda diffinitione diximus linea ad circulum contacium in eodem fieri plano. Reliquis dif- 
finitionibus aliqua iranfiulimus.,ntaxime fexta,qua diximus angulum fiecdionis eadem recfa qua 
circulumfecat,(fieademcircunferentiapartequafeclionem efficit,contineri,ne intelligatur Jub 
recla (fi circulf circunferentia angulus contingentia velalius quiuis ab hoc angule. Et infuper 0- 
clauaper quam Theon fuppontt angulum in circunferentia fieri,Campanus vero eundem in cen- 
tro,quod maximam arguit incertitudinem huius intelligentia.Sji^te exifiimantes eam non fuif- 
fe EucltdU mentem,cum iam qua ad angulos in circunferentia expellant 7 dtffi. docuerit, in cen- 
tro vero (at is docebit p diffinit. Sed qua angulorum magnitudines quadam earum comuni habitu- 
dine patefaceretper circunferentia quantitatem deprompta, qua vnica angulorum rejpeHus fiue 
quantitates lucidius fi' pracisettdmodum explicat , hanc anguli magnitudinem a circunferentia 
contineri dixi mus, non angulum.Circunfierentia etenim angulum in centro confiitutum contine- 


\ 



liber TERTI VS. i, 


ProhlentA ] 



lligefttiam. 

Propojuioprima. 

Dati circuli centrum inucnirc. 

IndatocytuloKQ b iproducaturcotingensaliquareSia a b, 
hifprMmin d -^ferfigminvero-aferpendicuUris excitetur 
V’ '^Tr ^ • -0'« ^ff^^re z centrum circuU a o b e. 

i>duo ji nonjitjupponatur almdftgnum i centrum ejfe coniunefis ia, 

1 D, I 1 A, I s erunt aquales adinuicem, per i y diffinitionem 

prtmt. e Kt>,z-s3fliniaquales^^ir>communis.Triangulaigi- 
lttrinto,tv>t/unt aqualia, (^aqmangaU^per ^primi.K^Equalisi- 
gitur erit ID langulas, angulo i d K,per eandem, reSlus igitur erit 
•vterquejer i o diffinitione primi, ^tqui i r> b, reffas minor o d b 
recto ejjei,i DA -veroreclusmaior gd Areclo^contradecmamcom- 
t”«nemfententiam,quodeHahfurdum.7Hjnitaquealiudp0tefifuppo 

ni centrum ab ipfi z. Dati itaque circuli a g,:a t,centrumz inuenmas. 

Corollarium. 

Si in circulo, re£ta aliquam redlam biferiam & ad angulos redlos lecucrir, in fecate erit cen 
trum cuoiU.CumoffeJumJit non pojfe ejfe alibi quaminrecta c z, bifariam ad rectos fecante 
ipfamAi. 

Propofitio fecunda. 

Si in circuli circunfcrencia duo fjgna vtcunque fumatur, ca coniungens 
rciSaintra circulum cadir. 

In circunferentia circuli a b G,duo -vteSque figna a b fufeipiantur qua 
coniungat relia a v.Oico eam rectam intra circulum cadere . Circuli abc 
(^perprafatam') centrum fit D,coniunIlisD A.,DB,angulus'ver'oAD-s,bifa- 
riamfeccetur ductaD i,per p primi-.quoniamenimbina D A,D BfimisDS, 

D z, ^angulus AD,i angnlo sDi.fiijit aquales, triangulorumD AZffiDBZ- 
anguli D E B, D E A(aquts lateribus Jubtenfi)aquales erunt, per 4 primi. Se- V 
eliigiturerunt,per 10 diffinitionemprimfmaior ideo erit DZB anoulus ^ 
angulo DBG, per iq primi. Maius itaque e^t latus DB latereoE^perip 
primi.Sed Dtefi ex centro, reStaigitur Dzminor ea quaexceirofintracirculumcadit.TIamfi ex- 
tra caderet, effet maior. Sivero in circunferentia aqualis ,per i y diffinit. primt^ ^proinde reStst 
A E B tntus cadit. Si igitur in circuli circunferentia duo figna,(fic. 

Tro^ojtftoterfta. 

Siincirculoredta per centrum exrcnfa, redam per centrum nonexcen- 
tefam bifariam fccueric,adangulos redos eam fecabit . Et fi ad angulos rc- 
dos eam feccec,6c bifariam fecabit. 

In circulo AB GD^rectaGDper centrttmzextenfa^reltamB k nonper 
centrumextenfim bifariam in z feccet-.Dico o d ad angulos reStos ficare 
rectam A t,consungatur z a, e b recta.Cum enim aquales fintreltaz EjE z 
rectis z a e z,^quaacetro bafisB e bafiAZyangulusz z b angule a 2 Ef-( 
quuserst, per Bprmi.SeStus erit tgiturvterque G z Bcf Gz A, per 10 dif 
finitionemprimi.Recta itaque G D reliquam a b ad rectos Jecat.'^dficun- 
dum autem^feccet eam ad reltos: Dico o b bifariam ficare recta a b. I^am 
trianguli kbb qui ad bafim an^li, e b a e a b Junt (per y primi) aquales. 






evcl.element. geomet. 

' ,.^.7 5 (;mt(Pcrhypothefmyqmks.Seliquus igitur rel>quo{per i6frmn)&Uuis a 2 

SiigitHrincircdoreaa}ercemrumcxtenfi,Tcaam,&^ 

Propojiiio quarta. 

Siin circulo bincc rcai non per centrum extSfc fcfcinuiccm fecucrint 
fefe bifariam non fccabiinr. 

Pe fchiaukem fucent in e; Dico qHbdmnfecabuntJejc bifariam. Siijcifia- 
turiperprmum hnius ) circuli us cv centrum uconmnch z e . ^uib ini- 
po/sMi cumfialiqu-a duci po/int,qua bifariam jejejucent ,Jmt a 0 b d. » 

^^dearfmfemomconiur.aarcSiaz^,cffcict{perpraccdcntcm)an- 

gidosz^ B & i ^Kreaos,& igitur aqudciperi o communem fini cntiam. 

CMaiorcm quidem z e n minori z i.A,quodeHiMpofiihUe. Cadit enim z\_, 

qiMpcr centruminvtrafijnerePfas KQ np.nonigitura tqua - - 

■fl ■»'" •»»«»“' ‘gdir <» erafc S/» u« 

' per centrum extenft>&c. 

‘Tropofitio quinta. - 

Si bini circunfetcntiiC in plano fe inuicem fccuerint.non erit carum 
idem centrum. 

Fnf„M„ Uru ,i,eu,f„mU.. o li-i . o circ.br.mJfhitJ.m 

pla»oficaMiHmin^&ci-.Dicononeffeearamidemcentrum.Us.odfipopibh 

le fuerit idem ejfefit e centrum vtriufque, & comungatur t<i,& intcrQ & 

s ducatur alia qteauihficansbinaccircHnferentiac inz&ffilgj nz 

niam enim^ 0 ejl ex centro circuli m c,ea aqiialif eritipfi e z.JiHiaujero 
eadem e c eflex centro circuli i b g,m erit aqualis reSa e iper 1 5 diffinitio- 
nem primi. Seaa igitur c z e 1 eidem e g squales, adinutcem aquales erunt. 

ma, orfcihcetminorhfiod fieri non poteft.Tioneritighurearumtdcmcen- 

trum.Si itaque bina circunferentU ineodempianofie,^c. 



ijti O-j^TTFLM. 

.Quoniam agimus tantum de circulorum circnnficrentiis hoc &fequenti theoremata, diximus 

lococircnloriim.cinnnfierenihufefifccatK&infiperincodcmplanopraierTheoncm&Campa- 

nim dicendum efe curauimus..^odomiffum efficit binos circulos vel arciinferentiasfiefipojjefi- 

careJ.icettdemcentrimhabeant,velieticircdimaioresmfi>h.eramundifiilicet horifon.meridia- 

nus,coluri,& reliqui quot cunque idem mundi centrum habentes, hoc errore fcpmfcde pofi hac ab- 
ntetur Theon, circdumfiiliccr pro circitnferentiafumcns, hoc efifiiperficiem pro linea,qiia quam 
difiideentdudkandum relinquimus. 


Prnpofim fiexra. 

Si dux circunfcrcncix feinuicem tetigerint, non cric carum idem 
centrum. 

sina circunferentia a b o deo fefi tangant in o; Dico nonefic 
earum idem centrum. Quod fi idem credatur efje ceninm.fiit z, (ficon- 
iungatnr zc(f alia quadam a centro z.ficans binas circunfierentias in 
Ts, .Quoniam z ejl centrum circuli a b c, refla zisipfiza aqualis 
erit.Quiafimiliter idem z efl centrumcirculi tszd.reaa z^ eidem 
zcaqualiseritperxq diffiniiionemprimi.tpfa itaque z r zs eidem 
7- G aquales, adinuicem erunt aquales, pars Jeilicet toti, quod fieri non 
fotefi.2{on erit igitur mtm idem centrsm,Si ergo dua circunfierentia^^c. 

- - . _ . - 'Propofittt 



LIBER TERTIVS. 

Pro^ofttia fepuma. 


Si in diametro circuli aliquod fumatm'figniim,quod centrum circuli 
non Iitjab coque in circunferentiam aliqua; rctiia: procidant, maxima erit 
in qua centrum, minima vero reliqua. Aliarum autem proxima centro, re- 
motiore maior cft, Bins autem foium rcifl^iinc? aquales, ab eodem figno 
in circunferentiam cadunt, ad veraique diametri parces. 



Jm circulo AB 0 D J/tmatur alitjuod fignum x^quod centrum 
mnfH,ahiffo'vero z incircun/eremiamplures cadunt re£le,fci~ 
licetzi zo zi Z'c>,inquaquidemz-afrodn£Uin\fitcentrii 
z:Dico omnium rectarum, ajtgno z produStariim , maximam e(fe 
A z in quaesi i centrum, minimamvero reliquam z D,drinfi- 
per z B proximiorem centro e, quam remotiore maiorem ejje. 

..Quoniam enim produttis eo n,trianguli bbz duo Utera ^ 

; B E B z reliquo b z funt maior a,per z Q primi, quibua aqualia eSl ^ 
reSta KB.z.Reldatgitur ae z maior esi ipfi 3 fimiliter ma- 
ior erit reliquis o z i z, ^ quibufinnque afigno z du6lis,fcm- 
per enim binis triangula Uteribus eii aqualis, e^iaverobina s h 

E z bhsis c E B zjunt aquales, angulus -vero b e z , angulo o e z maior e fi, bajss itaque b z baji o z! 
maior erit,per zi^primi, fimiliter 6-0 z maior erit ipfiiz.^iaautem latus ib binis iz zb; 
! tninsss eli,ipf -vero i e aqualis e fi b t,ipja igitur d e minor eB binis 1 z z i.Commnni vero ablata 
ztfqnetssrz vs minorem ejf qualibet aliaafgno zprodufta. ^uaigiturper centrum fiilicetzn- 
maxima,reliquavero zB minima erit, aliarstmvero qualibet centro proximior, remotiore maior 
ojienfa ef,vtz-Lmaior recta 0 z,cademverb o z maior aliazi,^c.<.^dvLtimts>n autem,adre- 
£tamze.fignumqueeiiist. angulo itz aqualis constituatur, per 23 primi z^r, coniunfta zt,I 
Cnmig!iuraqnalesfnti-Ez^Tzzanguli,bina£iE Ezbinisst.itzefbafis zi zi advtrap 
que partes diametri aquales per qprmierusit.Sedipfiz nulla aha abipfezr potest dariaqualis.. 

2^m f detur alia quanis zt-ipfzi aqualis, ea aquabitur eidem z s,qaod fieri no potefher it enim 
remotior vel proximior centro-, non igitur erunt aquales , vt efienfint efl. Si itaque in diametro 
circuli aliquod fsmatHrfgnum,^c, 


Propojim oEiaua, 

Si extra circulum fufeipiatur in plano aliquod fignum, ab eoque in 
circunferentiam ducanturaliqu^ retic.quarum quidem vnaper centrum 
cxtcndatiir,rcliqui2verb verunque ifi cauam circunferentiam cadentium 
redarum, maxima cftqu^per centrum ducitur. Aliarum autem femper ei 
qu9 per centrum tranfit propinquior remotiore maior cft.In curuam vero 
circunferentiam cadentium redarum, minima cft eius qu? per centrum 
pars exterior. Minime verb propinquior femper remotiore minor eftjbin? 
autem tantii red(j line? ab co figno in circunferentiam cadunt aquales ad 
vtrafque partes diametri. 


f 
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XioiMtiir cx!r.i cirad/im a e cjigniim d, a quo m circu- 
lum ducuntur dtu £ rcfU.quurum E7,vt f>er centrum irunjeat 

D f.,recanscirainfcrentiamini,crccnirimijit M.rcliquuv - 

ro-JtrtnquefintT,^^ i> l ml mt 

MO K-t Mz.^onkm cnimDKcJl ■tqiidis binis i>» m f, 
quu quidemfuntmaioresiffa o%ferz ofrtmupfi tg‘t’‘r d a 
Uiquu E muior cfi. Rurfuc cdm .equdcsfint binu d m m e 
■btnis D M M 7. ^ ungulum D M E mulor ungulo o m z, & bujis 

D E bufi-D z {perzqprim)maiorcrit.EteademdecuuJa dz 

ipfa D G maior eritproximior quidcmremotiore earum qua 

in cauam cadunt circunferenttam.Caterum cum d r.tC.iajint G| 

'unicats ^maiores^ab ipjis auteaqualesto/lanturv.i.i^ it^i, 

reliquaigicurtssparsexteriorem quaper centrum, ipfi t> k 

minor ejhfsmditer & minor ipp apnditur. Et quia 

triangulits Liidhmitibas 'i/niac laterd Dii, bina recta tn- 

tror&m ad fionum Kconjiituuntur HK d K.lpfi reliquis mt- — 

mres funder z i prim^qualis autem eji m x »)>/?« l. /?7/«r i> k minor emt reliqui 

iegeDi.m> 0 pj_ ^’fJ„f,^„f^i„i.,i^aualisconflitualurDiis,coniunc7aDB,binaDM 
.w( o f minar, dmU, r- 

K d- » » #. I &,.S,.s.ar 

ium fufcipiatur„&c. 

Propjttlo tionitt 

Siin circulo fufeipiatur aliquod fignuoi, Sc ab co in circunfctcntiam 
cadant plurcs quam du^red? linc{ {quales, rufccptam Cgnum centrum 
cft circuli. 

EPcirculiss\-BO,mqaofufcipiaturfignum aliquod d, a que 

incircunferentupluresquamduareiiaduEiaDk db DCjint 

aquales adinuic?:E>ico lignum Dcfe circuli ccntrum.Contunga- 

turun B G recl£,qua feccenUr bif artam in i&f- Producantur ^ 

autem&D dr id quanlnmuis,quoniamaulcmbina latera \i,D * •• 
bini B E D.z&bafisnDhaftDi aquatur.i^nguU ABodret- 
(per 8 primi) funt equales,igitur & retli eriint,per lO 

tionemprimi,Jimiliter^anguliDzt d z a.Reiia igitur d bJc- 

cans rediam ab in circulo btfariam dradreElosp fe habet cen- 
trumcirculi.Haudfecus dicemus de recfa ZD,per corol.prima 

huiusdn -veraque icitur B D dr tD erit centrum. Si igitur viri- , , /■ . 

que f^rit figi, m commune centrum, &filamfemonemD communem haheam/equeturDctrcuk 

ejfe centrum.Siitaque in circulo fiuficipiatur aliquod fignum df ob eo,d}'t. 



Monitum y.S.^9f>‘opoJitionM. 


Quoniam dixit Theon a fiigno in circulo exifiete in circulum reBam duci, quod mxta eius dtf- 
fnitiones videtur ndtculum,ciimtam tUudfignumfiumptumfit in ctrculo,loco etenim areunfe- 
r entia circulum fumpferai.Diximus tn circunferenttam reBascadere.Communts verofml hum 
& duarumpracedentium defecfus ifie,quo pofihacpluriesabutetur,vt aut^ qui textus filos qua^ 

doqueperlecentambiguilalemfaciliuseuitent,diximuspofiremaparteduarumpracedentium,bi- 
nllinensaquales,nenautemduas,eoqubdplures duabus aquales bina drhina danpofitnhideo 

diximus binas. vt comunBim dua non diuifim plures duabus exifiimenlur dan aquales. 

Trepofine 




Vropojttio 'vndecima. 

Sibinx circunferentix in plano fcfe introrfum tetigerint, rc£l:a linea 
coniangcns carum centra ciea:a,in contadum circunferentiarum cadit. 

circSfcrenth a b o ^ a D i « fignt a fefe introrfum tSganl, * 

Jufertdemflanum. t^figno autem k ad -unitta earum a bg cen- 
trum filicet z,pr oducatur re&a a z t^uantumuu: Dico in reSia uzef 

f-vtrumque earum centrum, ^od fi non credatur ftreliquumcen- / 

tru tpji^ ACE extra kztn x,j>duSfa z i /» o e i d t recla a i^uo- 
mam bina a i,i z, maior es funt reliqua a z ^fer 2 o primi , i a ■wifw & 

tOiquaacentrofuntaquales.Tolaigitursiizaqualubmis kt izt ^ 

nt^&proinde tota d i z maior erit ipfa a z.Sed&minor, cumftfars e 
recia zt, qua aqualis eJi ipfi k z,qHa ex centro, quod ferinonpotesi. 

Reliqua igitur circunf er entia a d e centrum , non eii extra reciam 
/ ^ A^ erit vtrunque earum centrum. Si igitur hina circunferentia inplane fefe in 

n?ropoJitto duodecima. 

Si binx circunferentix fefe exterius in plano tetigerint, centra earu con- 
iungensredaper contadumtranfit, ' 

Binacircunferentia a d a g ,fefe exterius tangant 
in kfuper plano: Dico reiiam eorum centra coiungentem 
per kfeciionemlrafire: fi autem non,tranfiat per o d,//- 
quez ODI reSIa,z^\veroftntcenlTa,coniun&tszk. 

1 a, triangulum erit a z ijtabes duo latera a z a i. reliquo 
z I maiora, per 2 o primi. Sed zkipfza (qua ex centro) l 
esiaqualisyi a verbtpfi i d. Binaigitur a z a 1 (binis z o ' 

iti)aquales,re 6 laz\minoresfunt,reftduoQti,(fmaio- -- 

t^ttosienftfintiquodejlabfurdum.T^npotefiigitur reiiaconiungens centra circunferentiarum 
z i,atibiquam per contactum a tranfre. Si itaque hina circunf er entia,efc, 

Propojitto decimatertla. 

Circunfcrentiacircunfcrenciamnon tangit in pluribus lignis vno,ccli 
extra,etfi incus tangat. 



E V CL. E I.E W E N T. G EO M. 

t.w,Mji firitipl. 

. o A » /»«« <» o » 

Aaa™ i AAW, « .J„n,„^ . rrfto. ?.Af " 

aua,mlrMift,tir 

(i fieri toffit-AUtts contactus in K^coutmlUs i a,i o, 

K A, K o . Sjiouiatn igitur circunfercntU a b o 6'' 

igitur kr-xduoUtera k f r.Jiavnotantum.Si-verocredanturfefetantere 

,paiiiContac7u?ncadet,per 1 1 f,uius,^utfit^.Bf 

■ Cir,.,4<r,.m „«^» 5 « 

tts^luribusfigmsvno,&c. 



< aquales, -cum fint ex cetris. T rianguli 


Propojtiio decima fuartd. 

In circulo, jcquales refi? xqualitcr diftant a centro.S: qu{ aiqualiter iji- 
ftant a ccncro,£E<^uaIes adinuiccm fune. 

sint in circulo ki> d areeJa xt t>G aquales : Dko eas 
G t> aqualiter dipre-a cttro.Sufcifiatur{prfrmam huius) cen- 
trum E, a quo terpendicuUres in ipfas kt&oti demittantur % z 
E i,per I z prtmpfil fer tertiam huius)hifariamfecabunt f 

k^f^ao.ReBaitaque kZ(^GieruntaqB4les.Sedex kt&i-G ■ 

quadrata qm ex reStis fiunt aqualibus, aquantur^fer ^qpnmt) [ 
quadratisexkz z^,&exoi i^,cuangulikZ^&Gi^fintre-\ 
c}i.i_yih aqualibus autem ex kz,zziffisex GIIZ quadrati^ \ 

aqualia auferantur qua ex Azelr^x quadrata.Reliqua ex zz& 

I E quadrata,erunt aqualui,fer^ communemfententkm.Etfro- 

aqualiter^&c. 



Propojttio decmatjuinta. 

In circulo maxima quidem cft dimetiens , reliquarum autem , femper 
propinquior centro remotiore maior cft, 

* * ^ tncir- 


liber terti vs. 

c D // dimetiens a d , centrum vero e, cui proptn- 
^<^qu.imz MDtcoreaarumtncircuL LhtLrL 


In circulo M ,,,p . 


-'.U..ll.r.r’'‘‘^J: ^^^qudiu^ngulumvero^tnungu 

■^remfr,..^-.. L.l.L.,..^ 


- 


t,m Mng„U « I » 3- '"'^‘'“'“''•‘'^■•«mfRnuin cir.ulo.Cin 

y3 rf/ 4»«» ,M M „ „„S , TZiZii •■■‘"•'"«it" H Ao”>) w*«. Oj 



‘Tro^ojitio decimajexta. 

Qija; a diametri circuli extremitate ad angulos reflos in plano ducitur 
extra iplum circulum cadit, & in locum inter reflam lineam & circunfe- 
rcntiam,altetareaa linea non cadet. Et lemicitculi angulus omni angulo 
acuto rcailineo maior cft.rcliquus autem minor. 

Ducatur fuf er extremitate diametri h-i circuli k gs ad an- 
gui os reclasdinea re^a c a £.- Dico re clam c a e extra circulum C 
cadere, < 7 r inter a e redam ^ a o circunferentiam , nullam re- 
dam cadere Imeam.Et infiper angulum b a g # maiorem omni 
angulo recl limeo acuto., reliquum vero Gu^effe minorem omni 
quoque angulo redilineo,Sit centrum Vtx^d primumautem 
qua adredos angulosad extremitatemdiametriducitur extra 
circulum cadit. 2 {am fi intra caderet vt reda a g, coniunda d c 
trianguli kt) g ifofcelisquiad hafimanguliejfenttequales^fiili- 
cefOKG ^rti GK.per y prmi.,<.^tquiredus efi x,AC,redus 
igitur ejfet d o a, &proinde duo anguli alicuius triaguli duobus “ 

redis aquales ejfent,quodesi ahfirdumyCx 1 7 primi, Igon igitur cadit reda ad angulos redos (k" 
per extremitate diametri confiituta intra circulu(n.,§_uare cadet extra vt reda d e. 

Secundo inter redam k circHnferenttamkQ,nHlla reda linea ad fignumkconllituipotefi, 
Sienimfierialiterpofiit,eftoredak centro autem -oinipfim a z perpendicularkmitattur 

D I. .^oniamenim angulus x> i a redus efi,erit(per 1 8 primi)maior v&ipfatst, .^od producit 
abJurdum.Tqam o \ quaminor effit, extra circulum pretenditur,tdeo maior effet ^ minor -quod 
fierimnpoteftiHulla igitur reda inter a e ^ a c cadet . Tertio quod angulus a uojub dimetien- 
te ^ circunferentia contentus,maior fit omni acuto redilineo patet.Tgam quilibet acutus redili- 
neus angulus minor erit redo a ki,per 12 diff nitionemprimi.Siitaque fit maior idem acutusyost- 
gulo fimicircttli G Kn.ls fecahit redumn a e per redam inter ua circunferentiam o a confii- 
tutam, -Q^d impofiibile osfenfism efi.Si vero fibi aqualis credatur, reda circunferentue in pluri- 
hus fignis congrueret, contra 4. diffini.primi, 2 ^n erit igitur aliquis acuttss redilineus angulus 
maior angulo fimicirculi, nec proinde reliquo o uacontingentia minor, nec quidem aqualis. Erit 
igitur angulitsjemicirculi maior omni acuto redilineo (fi itaque angulus contingentia minor omni 
eodemacuto..^aigituradiatnetricirculi,(fic. 

Corollarium. 

Huicafll-quimur redam adiametri circuli extremitate ad angulos redos eredam, circu- 
lum tangere invno tantum figno,namfiin duobus tangerecipiaciiculumlecaret (per 2 hu- 
ius) eo quod intus caderet. 

F ii 
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S^oniam cognitio fmehuiusconiin^entUarigitUirtteUigentiAaUtjuas Ut iiii^qtud.imnnln.vd- 

uerfwne dtgna huc adducenda ejfe arbitrati jntnuc. Campanm iumoribas reliquit anxnun r^mJ dg 
anguli contingentia natura fenlirent,cuni dixit nonualere argutnentum, hoc lianjit .i mworiad 
matus per omnia media, ergo tranjii per aquale ^non antmaduertens qua de re tacuent Euclides 
hnius anguli naturam., cum dicit, rurfiis nce valere hoc argumentum,contingit reperire matus 
minus eodem, ergo contingit reperire .tquale. Euclides etenim his prioribus Itbrislinearum.angu- 
lorumjfitperfctcrumac f gurarum originem tanidmedecens^quidad natura eorum fcrtitad.e,py<t~ 
ter hac requiratur, pojlerioribus conternabat documentis.Fluraque pradocet quorum naturamin- 
qnirentes eoufque curiss'e,vt ne quidem contenti juisdicldfucnmus.Repericnuis quamplura in- 
ter fi nu/la quantitatis difcretiomt nobis propalaripoJfe,ob natura dijiantiam, qua quidem natura 
diHerfitas,vnico fitioperis decimo Itbro traditHr,viiuxta methodinaturamfiertiora quaque pra- 
fatadebiliorafubfequantHr,idqueexpeclandummaxime difienlibus conuenit.Tgam ciim edocet 
EuclidesparalielogrammorHmconsiruBionemilibroprimoacficundo') lateribus ac dimetientibus 
ernatam,fi quis vellet eoruni laterum ac dimetientium qualitates comparare admuiceni,ciim fiint 
omnes lineafiapius decideret. Recia linea item (vndecimo fecundi theoremate fecla) feciior.em ali- 
quam toti comparantes,quiue hunc contingentia angulum recHlineo cuidam,qui infuper plnres i» 
circulo fiubtenfiu dimetienti ,fiue eiufidem figura dtuerfia latera, adinuicem ita comparare velit, 
vt eius comparationis per feclam intelleciuiprasiet cogmtionem,isprofeci'o mathematicarum me- 
thodumvere ignorare fatebitur . .^uid enim antequam quale aut quantum fit aUquid,prius di- 
fiendum efi . Sdfare qui qualitatum diuetfitatem natura audire cupient, decimum confulantiillac 
entmpatebit,diuerfarHm fpecierum quantitates cognita compara- 
ratione nb coniungi. V figitur Campam diffoluamus nodti,Sitc b d 
recia perpendicularis ad extremum a b dimetientis circuli e b f, 
duBa intra circulum recta s i.Fatet angulum fimicirculi a b e con- 
ferribind reBilineis,vni'quidem maiori fiilicet kz d recto, reli- 
quo vero minorifiilicet abi acuto . 7^31 vera reoiilineo aquali, 
eo fiilicet quod maioris (jr minoris confufi comparatio fit gener a- 
lis,ac penitus indeterminata,aqualitas vero abjque determinatio- 
ne fieri nonpoteS .7<[am licet A 'St angulus minor oflendatur ipfi 
a b i,non tamen quanto minor oHenditur, nec fimiliter a sv, quan- 
to eodem a b e maior. Excejfits etenim quantitatum vel dejfectus quifque numeris non expreffus, 
confufiss erit ^ incognitus Jiue indeterminatus, quiincertus libro decimo dicetur. Sed cum cuma- 
rum inclinationes linearum, omnino a rectarum linearum inclinationibus, ^ natura ^ actu dif- 
ferdt,perfpicHnmefi angulos ab his inclinaitonihns productos, diuerfts induere natur.zs. Et proin- 
de ea comparatione qua intelleBupatula exifiat penitus incomparabiles. t^n^lo itaque fimicir- 
culi as '£,q/iamuh rectilineicomparentur AS 'O quidem maior,^ as i miKor,confuse tamen (fi fi- 
ne exceffus aut defectus exprefiione . Tfon fiquetur ipft a b e rettiUneum aqualemdari pcffe , r.am 
aqualitas omnium certarumefi cognitarnm affinitaiumfiue comparationum certifiima eficogni- 
ttfitma exifiit,(fi filas eiufilem ^generis (finatura coniZgit qualitates. Excejfus veraefi defeltus 
cum generaliores exifiant , non femper inter eiufidem nature quantitates contingunt-. Sed ea: tan- 
tum que vnius fiunt generis coniungunt-.vt latius videbimus tertia quinti diffinitione. d Cam- 

pani iptur argumentum dicemus iTfion ideo hancphilofophielegemdefiruendam ejfe, que dato 
maiori (fi minori dari docet (fi aquale,fi quantitates eiufdemgeneris (finatura, iuxta verogeeme- 
trieintedigentiamfumpfirimus. Ipfinanque angulo Assequalis facile dabitur augulus a b f,qui 
quidem eiufdemgeneris ac nature 'rpfi a b e reper ietur ejfe . b hac anguloraus diuerfirum na- 
turarum conjparatione,epinali funt aliqui recentiores , angulorum quantitates inter redlilincos, 
tantum verjari , eb quod minimo reSlilineo angulo minorem inuenerit Euclides angulumccnlin- 
gentia.t^tqui inter quantitates minimam dari non esi reccptum.Eum itaque contingentia angu- 
lum qui minima exifiat quantitas, non tantum angulum non ejfe ,fed nec igitur vUam habere in fi 
anguli quantitatem ajferuerunt.non animaduertentes in hac quatitatum angulorum coparatior.c, 
variari anguloru jpeciem jiue naturam.Maximus etenim omnium contingentia anguloru minimo 
reSitlineo minor exfiit,mn tamen ideo exfiimandu erit quantitatis rectilinecru anguloru mini- 
mam datam fuijfe,cum datur angulus contingentia.Tiamipfe idem contingentia angulus, per alios 

plures 



liber TERTIvs 


phrcs «7,^, dos rurfis infinite foirifotcU^vt hoc typo elucido 
nnnn.poscs hnoTtgulos r . . b d. r b ^,&c.c-,JcS^Je(ir, 

pus nmiorAns crculu^eoqnhdoTTenesfimt eiufdcm de, 
ttomsfioc esi coniinyentu angui,. Tfon igitur rcctili 



cienomiTsa- 

. , , c-'-U'Hpn igitur rcctilineoruTn 

aTsgnUrtnn quantit at is , angulum contingentia minimam efje 
‘fi>ftimc,7,,4s,cH7nfm.dtuerfitang,dorum^^^ 
fiecsc m,norecenferepofiu?nu4. Mmimus etenim camelorum^ 
ctdtcutn maximo citra omnem admiradifiaporem maior cre- 
detur , non Itaque qualitatem qua/tt itate ,fed fieciem (bccie 
maiorem fitmus.rraterea concludemus angulumccntingen 
Ha, angulu dici, ex anguli plani diffinitione, qui eH duarum ^ 

linearum fefe in plano tangentium inclinatio. Anguli vero quantUatemprafe ferrevelut /- 

cum tuxU eam maior mmor aut aqualu atteri confer ripofiit, ac in totidem infinitas diu,- ' 
pones Jecartpofitt vt recJihneus . Concludemus itaque , vhi excejfuim vel defecluu facienda fint 

^^^^Pf^rauoncs^quagcneralesePconfufieacincertaproponunturMberntnnobkeriiaddiuerfarum 

quantitates dificurrere. vbi vero de aqualitate aut certo exceffu vel 
defeHu agendum erit, tunc fiub e fidem quantitatum & genere &fpecie ftftendum erit, eo qiddcer- 

optetur affinitas fime ccparaUo-.vtfiangulufnreclilineuminfinit>diminuerevelimus,hutus di- 

minutionem ad angulos contingentia mutata ficcie tandem ducere poterimus.Infiniium addiuer- 
jas dmifionumfiectes duci, non autem ad vnicam arci ari cenfentes , non altas indefinita effet diui- 
aendi facultas ,fed ea rejiricla infinite nemine priuaretur. Sivero angulum contingentia e contra 
augerevclimus,conuerfamethodoperaugmentummangulos reclilineos tandem deuenirepefii- 

rnfisfiemperaugetes.K^ngulo igitur cbtingentia datus esi maior remiinesMnorverbalius cotin 
‘mgnlus aqualis demumfibioppofitus.Secusverofit vhi exoptatur aqualitas,velexcejfusauf 

defcclus determinati cf certi.Illa etenim comparationes{vt diximus)fub eadem fouentur quanti- 
tatumfiecie, quam aliquando comrmnfiurationem dicemus . o/» vero omnes anguli contingentia 
fint emfidemjpecieiAibi differendum ecl. Sufficiat tantum huic negotio, aquales reperiijfe fetipfi 
K B n ut tpfif& M,(fic.4c infuper eifdem maiores ^minores . Praterea repugnantiamprima 

propofitionis decimi , in hoc theorema commififii Euclidem exifiimarunt , fi angulus contingentia 
agiguli quantitatem haberet. <^it enimEuciidesdiiabusmagnhudinibusinaqualibusexpoJilfi,fi 
It maioriauferatuT maius quamdimidiHm,(fr eius quodrcliciumefimaiusquamdimidiumfidque 
JemperfiatirelinqueUirtandemmagnitudo minor, minore magnitudine expofita.Inferentes angu- 
lum mt per reclilineos angulos,femper plufquam eius ac relicli dimidium tollentes diuifum mfi 

quammagnstudinetnminoremaTigulo Cifiqui fuit minor magnitudo expofitafieliTutuere. 

in id genus Caribdis a Silia inciderunt, loquentem Euclidem attendere debuerunt. 

Pracipkenimamaiore expefitarumplufquam dimidium tolli,excefi 
fium quidem confufum , liberum, ac indeterrmnatum, vt tandem pariat ^ 
rcliclum, minus minore magnitudine expofita,quodh 0 c doceamus ex- 
en!plo,propofitis angulis Ktv fnaiori,cf?sc minori, angulo et- 
enim reClc A E F plus dimidio tollemus{angulum quidem a b i>)4 reliquo 
itemo ■A'i,plusdimidiotolUmHS,angulHmcitt relinquentes. Tramis 
efi omni reclilineo minor usienfus. Relinqui videmus angulum j f b o 
minorem attgulo f b c contingentia : fiquidemtotum fiua parte maius 
exislat. Permifit enim Euclides liberos ac incertos vitra dimidium exceffus, Lacuit. itaque quan- 
tttatumfpecies variare,vt quauis arte minor minore quantitas exhibeatur. 

Dixerunt infuper femicirculorum angulos quofque, aquales efje adinuicem, fcilicet eos qui fiunt 
a dimetiente eficircunfere»tia,principium illud destruentes, fcilicet f artem totominoremefje. Pa- 
tet ettimangttUim femicirculi ABC reliqui anguli femicirculi a e, a partem efie,&igitur mino- 
re tn.Scd cum quilibet reclus angulus angulum femicirculi fiolo angule contingentia excedat, t- 
qui fi omnes exceffus aquales fuerint hoc fttppojiio,quod fcilicet nulla fiitangulcrum contingen- 
tia qiuir.titas.fequetur igitur, angulos reliquos fimicirculorumaquales effe,per communem fen- 

tet/tiam.Ex fdfis igitur fuppofitis,falfum colligere facillimuefl. Hoc igiturfalfo fuppofitoplara 
aqiiefalfa fequentiir, fcilicet angulumexteriorem femicirculi aqualemeffe interiori, t^ngules 
Item circulorum fefe tangentium, intus vel extra,aquos effe, nempe nihilquaniitatis habere, ab- 
fitrde concludunt, 

F iif 
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TaJem cxtoliilt Care!ampdr.tlopfmm geometrica viro indignum-. 

fiiliceircihtmiifignnCvcrjksDfrodiUiammcircidnmnv.fiiliccii s,'-> ® 

^oiimodumveroincirciilurn K\i,tande mqiwtuiicirculos{c]ttiquidcm /’f*- 
!nJinit}def;ribipolJiMt)vtQy^reclamdici!njjmlxverJifs\>pradiichim, / h p i j v 

CHmininjinit.ts circulorumdefiriptionesproductiiir^cj-tame nufcjuam ' j ■ ■ '\\ 

tn D camrecJa AD concnrrcre^Ucetipfi!para//cU nonani, inncinuctian i \ J J t i 

eUci<ntes.,vtipfipntant,mirum.,fciltcet reclamet infinite produiiam^ J j 

mimremejfe reSla c d, qus finita effet . Vt hoc puerile dijfoliinmiu obie- 1 ^ / 

iium . Concipiemus reiiam c t per infinitas circulorum deferiptiones, i 

produci am tantum efifi,^ ideo eius produci ionem it circulorum dejeriptionihus ariiari.,^ non igi- 
tur infinitam ejfe linea c t produclionemfid circulorum deferiptionem , numero infinitam conci- 
pipofie.^wre tinea huius c t produclioni infiaitudo(Ji qua dici pofiit )ajcribi no poterit .^fed tan- 
tum circulorummultitudini eaafcribetur. Tioitaque dicemus reliame i infinite producta, quin- 
tmo circulis terminatam. 


Cur autem fitnper reperietur minor angulus contingentialjjuamuis omnium contin^tium ma 
ximHs')quolibet minimo angulo recltlineo dicemus.Cum anguli reefilinei ah eifiiem lineis{aut equi 
dem eiufiiem natura nempe re£iis)maiores vel minores quantumuis ad idemfignum effici pofiint, 
non mutata reClilinei denominatione , Cuiuis dato reciilineo minor adhiberi poteli. hiucrja nam- 
que inclinatione, eafdemreclas copulare ad idem fignum licet , cum inclinatio rectarum {^anguli 
quantitatem efficiens') infistM,nonin linearum natura confisial. t^Angulus vero contingentia, ab 
eifdem lineis, ad idemque fignum, maior vel minor effici nonpotefl,e'o quod eius quantitas{qua in- 
clinatio diItafuii)non a linearum fitufied ab eius natura fine denominatione contingentia depen- 
deat. .^ar e ab eifdem Uneis eoufque necejfaria fit huius anguli quantitas, quod nulla arte in maius 
vel minus traducipofiitpquin contingentia depereat nomen,tlltco in feUianu denominationem ca- 
dens. Vnde necefiarium ducemus ,diuerfas curuas, diuerfits angulorum contingentia producere 
quantitates , ab inclinationum dtuerfitate ortas. Huius infuper anguli detiominatiofieilionemli- 
nearum impedit,nempe cotingentia:Si enim adejfet feclio, non diceretur contingentia angulus , Si 
vero ad fignum tangentes immoto contaciu mouerenturfin feHionem deuenirent virinque prodit- 
cia,vt olienfum fuit. Contingentia^ nomine priuaretur angulusfiinearit motu fit a denominatione 
expulJus.Si itaque ad aliquam reclantpr 0 pofitam,curua angulum coi ingentia concludens, quolibet 
dato reciilineo minore efficiat, Eudem vero angulum recla ^curua coponentes alium (fi minorem 
efficere no valeant,cum motus illaru cetingentiam expellat,PerJpicuum fit inter eas reaam cadere 
non p ofie,cadens nmirumifua varietate motHs)filiionemproduceret ad fignum contingentia, nec 
proinde reHilineumangulu illo mixiominorem fieri pojfi. Sedablata contingentia hjppoihefi,lihe- 
re Itnearu inclinationi indulgentes, hoc elf qudeitati(quafuit inclinatid)liberashabenas laxantes, 
T um ex eifiiem mixtis lineisaingulus coSiituetur fuper eode figno, maior reciilineo aut minor vt li 
huerit,Eb quod anguli quantitas non fuerit per contingentiam libertate priuata,fid tantiim eius 


tue denominatione,illudproferrejtonpofjedarire3ilweumminorem mixto, qui fua denomina- 
tione vnicam fi- fihi particularem necejfirio induit quantitatem,quaquidem quantitas licet in a- 
liis angulis reliilineisper liberas inclinationes liberi variari pofiit, in huiufinodi mixto,denomi- 
natio contingentia quamlibet aliam quantitatem (inclinationum varietate gemtam)penitus fu- 
gat, quocirca quantitati liberi angulorum ( hoc eli linearum inclinationi) incumbentes, facili ex 
eifiiem lineis rpSiis aut curuis libera quantitates inclinatione genita proferentur , Prolatavero 
hyppothefi cotwgeniia^ngulus dabitur eiufiiem fp(eiei,tnaior minor aut aqualis fiilicet maior (fi 
fHinor,diuerfis ad contachtm circulorum adieHionihus, aqualis vero contingentia angulo',perhi- 
betur illi oppofitus,vt proximo diximus . .^are qui para/logifinos fiue emergentes difiiplinarum 
nodos dijjoluere cupiunt atttendantpotifiimum aHionum operantium libertatem nuUa fraude tolli, 
fiue earum exequia nullo vinciri hyppothefis fisbtiii clauSlro. 


Propofitiodecimafeptima. Problema z. 

A dato figno dato in plano circulo, tangentem re£iam lineam du- 
cere. 








X-IBER TERTIVS. 

i-^circulo d a c w eodem fUm,tA?m^temreaamdH- 

eamus. ^ conro arcuit quod jit t^recU comurtgaiur e a jecAns circu- 
lumi>t\>,ce/iiroveroM,ititerHa/loaiitemiK circulus ducatur az i Ad 
rec7am autem Ki Jlgmiruquos ferpcdicuUris excitetur za.Wcon- 
tuncU z t feccet arculum u n o « duTIa a b ajucmam aquales funt\ 

AH EB bmisx^ ^^il‘“^'^-'^‘e»‘tro)6-ar,gulumzcofnmuxemhabent} 

Rcitqui Itaque anguU abe to%{feris^frims)aquales erunt.Reclue 
ejlautem z i>y,rec7us erit igitur i.Rec7a itaque a b fuper extremi- 
tate auimetri i e. ad reefos conptuta, arculum c b o {Per corollarium 
praccdentis)tangit tn dato ttaque jigno^eirc. 

Propojttio decimcioBetua. 

Si circulum cecigeric aliqua reda Jinea,a centro autem in conta(£lum 
dudia fuerit reiSaIinea,ipraducla perpendicularis erit tangenti. 

7'angatreclai>i.circulurnAiQ,cuiusce>!trumJitz^per 1 huius^ej-a © ^ -s. 

a centro z,i» contaBum o aliqua z c ducatur-. Dico i o ferjedicularem 
ejfetpfio Gt.tangenti.jia minus jit aluquadamziipji-b e perpeadicu- 
laris,abipjaz c cadinte in contaBuratqueaiamreBus {fiidejjet ) Jieret / 
angulus z i c trianguli o z ideo maior. Latus o z illum fubtendens, 
maius ejfet reliquo z ijer 1 8 primi, ijr minusAumJit aquale ipjt z t^qua \ 
ex centro,quodejfetatjfurdum.7^tterit igitur recta d e tangenti, alia a 
centroperpendicularis,quam GZ in contaBum cadens. Si igitur circu- 
lum tetigerit aliqua reBa linea, ^c, 

* Pro^ojiiio dedmanom. 

Si circulum tetigerit aliqua reda ]inea,a contadu autem ipfi tangenti 
ad angulos redos alia reda linea circulum fecans excitetur, in excitata eric 
centrum circuli. 

Tangatcirculumt.-iG,aliquareBaT>t.inG.i..A contaBuauteG _ O -r. 

aliquaadreBos angulos excitetur G K circulum fecans-.Dico in ipjk 
G A excitata ejfe centrum circuli a b o^Subd ft alibi ejfe putetur jit 
in z,ductazG:erit igitur {perpr.ecedentem)angulusz G-& rectus: 

Sed minor angulo a Gz{per hypothejim') recto, quod feri ne- 
quit. l^n erit igitur alibi centrum quam in excitata uG.Si itaque 
circulum tetigerit aliqua recta linea, a contactu autem, ^c. 

O T F oa. 

\^ddidimushuktheorematihasvoces(cirCHlumfcans)vt citra contentionem f at theorema. 
Ham a contactu pojfet ad rectos tangenti perpendicularis excit ari, non capiens circuli centrum,fi^ 
extra circulum excitaretur, 

Propoftio 'vlgefimA. 

In circulo angulus qui ad centrum, duplus cft cius qm ad circunfcrcn- 
tiam, quando anguli eandem circuntcrcntiam habuerint bafim. 

Efto circulus a b g quo ab eadem bafi b g fubtendantur duo an- 
guliyfcilicet ssoad centrum, ^ b a o ad circunferentiam : Dico b e g 
ad centrum duplum ejfe , ipfius % ac ad circunferentiam . S^oniam 
trianguli AZiduoangulit.AS,iz A fnt (per q primi) aquales, etjque 
binis aquus esizs.z exterior,per q 2 primi.Igitur b e z ipfius b a z du- / 
plus erit : fimiliter o e z ipfius 0 a z duplus oslendeiur. T etus igitur j 
B E G totius B A G duplus erit. Si vero centrum^ fit extra rectas a. 
giilum continentes , vt fimpto angulo b d o Dico fimiliter b e 
duplum efie anguli b d g . Ratet enim (ex 'iz primi) ducta d e - - 
cta , angulum i e c ( exteriorem ) aquum ejfe binis edo, e o d 
proinde duplum ipfius iv o.Sedzfi fimiliter duplus erit ipfius 




E V C I- r. L E M E N T. G E O. 

, „ ' ■' ■ » e/»/''» '■ 

Rdiquus B E u reliqui b u ci dujilus erii .1» circulo itaque angulus qui adccniriim.ij-c. 

CorolUriur». 


Hinc fccjuitur,fi bafis angulos fiibtcndens dimidiam cxccdat circunfe- 
rentiam,angulos qui adccinriim,diiplum efficere eorum qui ad circiinfe- 

zZRU2.m.SienimuGccircufere»tiafubte»datbi»osangulosKiQ 6'' o\cad^ 

centrunhd- cudem a o c fubtendat angulum a b c 44' circunferentiam^u ojl en- 
fusfitM o duplus anguli a b G,necnon o ic duplus ipfius G^c, bini ai G(^ 

G I c ad centrum^duplameff cient totius a icadcircunferentiam. 



Propojitio 'vige^ntaprima. 

In circulo <^uiin cadero fcdlionc funt anguli, fibi inui* 
ccnifunt aquales. : 

EsiocirculusA.iGD,eiusverbfeSiioJititAt>yin quafint anguliy 
iuG-.Dico eos efe aquales. Sufiipiatur (per i huius) centrumquodp 
conmneiis z b,z d, quoniam anguli b e d b a d eandem circunferenliam 
bafim habent (fcilicet b o p ) cum angulo ^ z o,quiadcentrum.,ipfi(perpra- 
cedentem) funt eiufdem b z p dimidii >& igitur (per 7 comm.fententiam) a- 
quales. In circulo igitur qui in eadem fichonefint angui. 



Propojitlo fi^ejttnafecunda. 

In circulis quadrilaterorum exiftendum, anguli qui cx oppofiro duobus 
re£iis fune squales. 

Sit in circulo as oquoduis quadrilaterumA3.GT>:I)ico 

ifnit recld aquos ejfe^quoniamineademfeliione frnt anguli a 
A o Siipffint (per pracedentem)aquales:f militer s a c r^B 
ni itaque a p b b o g binis a gts&zao funt aquales, Juper 
hafihus consiituli proinde totus ap g binis b a o, a o b tr 
A B G aquus erit, quare bini adorabo eppofiti ( tribus tr 
Az G,angulisaqiii) duobus reSlis aquales erunt, per primi, 
ter aquales ostendentur binis rectis reliqui 3AV>(f b o p. 7* 
igitur quadrilaterorumexiftentiuman^li quiexoppofito,^c. 

n?ropofitio 'vigeJtmAteruei. 

Super eadem reda linea,du(j fediones circulorum firailcs & insquales, 
nonconfticuencurad eafdem parces. 

Efo recta a ziDict fuper ea duas fe&iones circulorum fmi- 
les ^inaquales conlHtutnonpofe ad eafdem part€s,qued ftpof 
fe credatur fint agz&assz fuper a b 'reSIa feSlienes inaqua- 
les^fmiles,&adeafdempartes.Pr0ducaturquereSla AGin-D, 
coniunciis b g, b zscum pnt f miles JeSiones,anguli, a o b ^ ^ 

A D B erunt (per i o diffinitionem huius) aquales,exierior 
demAGzinteriore0ppofilOG-Dz,quodoppponeretur 16 primi,^ igitur abjurdum eJfet.Nonita- 
que erunt fiper recta a b fimiles ^inaquales fectiones.Super eadem itaque relJa linea,dua Jeclio~ 
nes,^c. 

Propofmo 'Pigefimdquartd. 




Super squalibus redis fimiles circulorum fcdiones, squales adinui- 
cem erunt. 

Super 




IIBERTERTIVS. 

S:ii-cr.,qud,h,,„a:,K • & o anfuUm fOim,, 

,Jf, f,fi, glrjlnii;,, \ 

•.c,,,.^,pr,J„aPq.,oti„ i iunm„ / \ 

2 ^Pim.mf,m,l,s 2 , c (*• D c . ficJwms, amii 

A c B ^ D E o erunt Qer i o diffnitionem huiui) aquales. .Quia --— ' 

item ftrnilis ponitur o z ofeclio ipjihc ^,aqualis erit {per ean- /O— — — I^X 

^^>^)^t.Qangul!tsKztangulo.<^tqttieidemhC-&aqu!tsfuit 
^-^‘^^»g‘‘l»s/equeturtgitarangulur>,i3iGexteriorewangulo / 

t>iQX>clt>z i interiori ^ oppoftto trianguli e d z aquum ejfe, ^ 

eftttt.^equalestgiturerum.fiperaqualihtfsergo reciis,&c. 


MON ITVM. 

QuoniamTheon & Campanus hanc demon^rare conati fint.ani hi k quibutdemonjlrationes 
j‘^pjfunt,tnilrument0feremechanico,nempecoaptatafigurafuprafiguratn,quodindignumtra-' 

ditione mathematica fupr amodum exipimatur.ltemonslrandinoiuim rationem aperire cogimur, 
T heon item hanc per 2 o terti/, loco decima voluit ofiendere {fruftra tamen.) Tot erant enimfrper 
eadem reciaduadeJcribifeclionescirculerum,inplHrihtis duobus ftgnis fe non ficantium, quare 
nonnecejfario concludit hoc fuppofit0,quodvidelicet congruentibus reais.licelfeciiones circulo, 
rumngncongruantjecttonumcirculosfefeinpluribus duobus ftgnis fecari.^xime f concurrant 
feofionestantumadextre/naUneafibtendeniisfgna,tuncin duobus illis fef tantum fecabunt f- 
'ofrumento 


n^ropojiuo yigejtma^umta. ^rollema 3 . 


Circuli feitione dara,defcribcre circulum cuius eft fediio. 


Data circuli folio eflo kzt>, in qua due recia non parallela 
vtcamqueducantur A Q^iDyquibus bifariam int^ o felis, 
excitentur perpendiculares i e ^ o t.Sequetur ( per coroll. i.htt- A, 
ius) invtraqueeffecentru circuli Ktot}, commune fcilicet ipfs j 
fgnii E, centro igitur e interuallo vero e a vel d e circulus perfi- 1 

ciatur,per‘q pof-CircuUigiturfillione data defiripfmsu circu- 
lum cuius e fi felio. 


'Tro^oftto 'vigejimajexta. 

In zqualibus circulis, xquales anguli in aqualibus circunferentiis con- 
Iiftunc,fiue ad ccntra,fiuc ad circunferentias confiftanc. 


tur,illaaquales dicidebeant.t-Mathefsenimexpraafumptu certis necejftrio concludit, non au- 
tem ex fenfbus externispraxim operantibus fepius fallacem. 



E V C L. E L E M E N T. GEO. 

sint circli <" 

crcmfcrcUiU %<rirc%fnt rq„d,u„cg:d,- 
rumsi c&hn qui-idcentTanmgnitudincsfer 
8 diffnit. huim^ddciTCHfiferentias auumjint I 
BAG c^DEz. aquales- Dico circunfererUm bo 1 

i z aquales angulos fubtendentes ejje aquales, 

Cumper hyppothefsmaqualesfirrt circuliybina i-i 
I G binis T E T Zyper i diffnit.hmusyfunt aquales. 

Sed& anguli qui ad i&t funt aquales , per hyp- 
pothefimy bafes igitur b G e i erunt {per /^prtm) aquales, ^ia 'nero aquales funi anguli b a o 
^E B zynempeaqssalisimiejrt ditnidfper 20 huiuSySimiles erunt circulorum fictiones 2 k o 
E D Zyper 10 SffnitionemhHius.Super aqualibus autemreSiisexiJlettteSyfiilicet 20 z,erunt 

igitur aquales fictiones b a 'a^r e d 24 huim. Reliqua itaque b k o e l z circunf er entia, 

erunt ( per 5 comtnun. fententiam)aquales. In aqualibus igitur circulU^quaks angulidn aquali- 
bsss circunferentiis^c. 

Propofiiio 'vigejimafeptimct. 

In squalibus circulis fupcr squalibus circunfercnciis confiftentes an- 
guli, funt squales adinuicem, ctfi ad centra, etfi ad circunfercniias 
confiftant. 

In aqualibtss circulis KBG t>zz,fuper aqua- 
lihsss circunferentiis g b ^ z e, confiHant anguli ^ ^ 

c A B ZDL ad circunf erentia4,ad centra veri 
G I B z T E ■■ Dico G A B ^ z D E angulos aquales 
ejfiyac oth^zT&fimiliter aquos.Sienimnon ^ 
credantur. Sit alter z t e minor ipfo o 1 b. o/(/ , 
reCiam autem ^ i fignumque i, dato e t z angulo ! 
aqualis constituatur b i n,per 2 5 primi. Erit igi- \ 
turaqualis bk circstnferentiaipjit.z,per prace- 
dentem.Sedipfi e z aqualu eftfmiUter{perhyp- 
pothefini) b c circunferentia, ipft igitur b k mi- 
nor, ipfi b g maiori aqualis erit, quo nihil abfurdiiss, T^n igitur est aliquu angulorum z t 1 
o I B altero minor,aquales igitur funt, Et proinde gab^zdeW circunferentias aqualium di- 
midfper 2 o huitss,aqualcs erunt adinuicem,per 7 commun.fiententiam. In aqualibus igitur cir- 
culis Juper aqualibtss circunferentiis confstentes anguli,(fc. 

Propojitiq 'vtgefi.mAoUAud. 

In squalibuscirculissqualesredts circunferentias auferunt squales, 
maiorem quidem maiori, minorem autem minori. 

In aqualibus circulis a b g ef d e z fmt aqua- 
les re&mo^%z circulos fecantesiDico eas au- 
ferre aquales circunferentias ,fiilicet maiorem 
B A G»M;fl«E D z,dr minore t ig minori z rz, 

Sufcipiatur,per i huius,centra circulorum [ 
zaibiunctism kg le zz.Sjioniamaquales\ 

G ^ E z per hyppothefim,hina autem b k \ 

G binis E L L z aquantur,per i diffinitionem ' 
huiHs.-^nguliigituru k g ei z{per^ primi) 

aquales erunt. Ipfiigitur in aqualibus circunf e , 1- 

rentiis{per26 huiui)infijiunl yfcilicetin b ag 

ipfiisi z,maioribus. Reliqua itaque ti «^et zminores,aquales eru»t,per ^ comnm.fienten.cum 
aquales fmt {perkyppothefm)circuli.Inaqualibustgiturcirculisaquaksre£ta,^c. 



funt B 
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liber tertivs. 

M 0^ ITVM. 

J emcsfnmi eodem modo for fin doceret, iranjpofittmue umum hancdieiionemUqLles) addita 
farUCHU quidem, -vt linea aquales intelltgantur, cum i'ero maiorem & minorem dicit . circunfe- 
rent us inter je comparari intelligetnus. Plus enim nohie arrideret Theonis fenteniia huius theore- 
matis^uamCampanu, dicentis maiorem lineam maiorem circunferentiam indisfiiicla auferre i» 

^‘}'f‘'’‘SCtrculis,quodpotepe_lJefalfam,cimqualibetrec7ainci^^^^^ 

cunferentias, maiorem jctltc et &minorem,dempta diametro fubtendenteaquales. Si icitur maiori 
linea deputejar minor femicirculo arcus, minor i vero recfa maior, patebit maiorem recia minorem 

arcumjubtedere,^ minorem rccfammaioremarcum,quod producet abfurdum.T^os igitur Theo- 
>temverioremfequutumeJfevtamexiJIimantes,inhecimitabimur. 

Propfttio 'vlgejlmeinontt . 

In aqualibus circulis , fub aqualibus circunfcrcntiis xquales rc£I<e fub- 
tcnduncur. 

Jnaqualibuscirculis usa fub aqua- 
libus circunferentiis g a b ^ i d t,jubtendan- 
tur reSla sg^zz: Dico eas aquales ejje. Sufci- 
fiantur centra {per i huius) uconiunciis 
B r.,v. G ,zi.,i.i.Sui>ttiam aquales Juni circuli, 
bina b k k o binis ei lz {per i diffnitionem ^ 
huius) erunt aquales, ^ma verocircunfereniia 
B A G ^SDz aqualium circulorum funt aqua- 
les, reliqua B I G ET z,erunt aquales,quare an- 
guU B K G ^ E L E {per 2 7 huius) erunt aquales, 

Bajis igitur a o (per^ primi)baji e z aqualis erit. 

In aqualibus igitur circulis fub,^c. 

‘Tropojttio trlgefma. Prohlema 4 . 

Datam circunferentiam bifariam (ccarc. 

EfodatUKG B cir cunferentia, quam oportet bifaiiam Jecare.Subten- 
dateam a i,cui bifariam in c fecia,perpendicularis excitetur o j>,coniun- 
ciisKG z> z. Spioniam aquales fint bina KG GtsbiniszG gd, ^ cir- 
cum aquales angulos v G A s c z, per cenJ}rucHenem.Safis ad baf b d, 
per 4 primi, aqualis erit. Et proinde arcus a d arcui z D,per 2 8 huius, 
aquus erit(miner fcilicet minori) Datam itaque circunferentiam a d.s 
bifariam in d fecuimus. 




Pro^ojitk tTigeflmAprimA. 

In circulo angulus qui in femicirculo rc<ftus cft,qui autem in maiori 
{cftione rciiro minor, quivero in minore maior cft redio, &infupcr angu- 
lus maioris fedtionis redto quidem maior cft, mznoris autem fciftionis mi- 
nor cft refto. 
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In circulo ab b g cnius centrum fit e, annutus in fcmictrculo ft ^ 
c A ^,ditc}adiJmctro e k (..Ifimaiori-ueri) fecltone ft angulus a r. u in 
miffore autem ft a n o angulus. Maierisvero fegmenti angulus, conti- 
neatur a circunferentia s M^reclaKCyminoris-uerofegmentifcir- 
cKnfercntia v>A& eadem recta a g : Dico cas rectum efe,A s o -vero 
redlominorem,KS} o autemreciomaiorem.^ngulumveromaiorisf- l 
diianisGA eredfo maiorem.Minorisuere g ad rec/o minorem efe. Ex- ^ 
tendature Asn ifuctaAt. ,^»oniam ijuaex centro LA eb tafent 
aquales, anguli ea b eb a aquales erunt , fimiliter (f angulis a g 
E G A,per^ primi.Totus itaque s ac binis,A be a o ^aquuserit-Sedhinis a b e age ef aqualis 
z KG exterior, per gifrimi.ldemigiturZAG toti b a Gaquuserit,per i commu.fenten. Re£iaigi~ 
tuTG i -fe^er rcBam b z angulos aquos efficiens, re£los efficiet, per ig primi, reclus igitur erit 
^ AG in femieirculo.S^i itaque inmaiorificlione At. g, reclo minor ofenfusef,efinfiper angu- 
lus fictionis G A B rectum b a g continens^maior efl rectoper 9 communfentenliam: minoris -vero 
fictionis angulos GAD,minorefi recto g a c.per eandem. Sjiiaverb in circulo ag b exifiit qua- 
drilaterum b a d G:<.^ngnlos oppofitOs,At g ^ ad g duobus rectis habet aquales, per iz huius, 
K^Atqui At, ominor esi recto,reliquus igitur AD G (in minori fiegmento)maior erit recto. Incircte 
lo itaque angulus qui in femicircuio rectus eli,qui autem^crc. 



Corollarium. 

Hinc pacet.Si trianguli angulus vnus5<luobus reliquis fuerit a;qiialis,ipfe re£his erit. Sive- 
ro contra redus fit ,&binis xcqavscnx.Triumenimtrianguliangulorumdimidiumvnirecia 
aquipollere fatetur 5 3 primi, , 


Propojitio trlgejtmafecmda. 

Si circulum tetigerit aliqua reda linea, acontadu autem duda fuerit 
quf dam redla linea Circulum fecanSjAnguli quos efficit ad tangentem, x- 
quales funt cis qui in alternis circuli fedionibus confiftunt angulis. 


Circulum AD c b tangat reUat 2 in b.(^ contaclu autem b du- 
catur B o circulum ficans:Dico angulos quos d b efficit adt.i tan- 
gentemficilicetD b x,aquarieiquiin alternaficfioneD At. reperie- 
tur,D severa ei qui in alterna feBioneD GiconfisHt.Eflo ipfizi 
adfignumsperpendicuUru At,c0niun^is AD,a 0,0 t.InreciaK-A 
erit centrum circuli, per 19 huius. '.Angulus igitur ad ^(infemi- 
circulo(reBuserit,perpracedentem,ef proinde reliquis d/ B,r> b a 
aqualis,perc0ral.praced.SiniigiturDkt,D t wni At.zre(do funt 
aquales , communis auferatur d b A,reliquus d b z (ad tangentem) 
reliquo D a b (in feclionealternd)aquus erit. Caterum quia quadri--, 
laterum eii in circulo AD o t,anguU d a b,d g toppofiii, duobus re- 
Eiisjunt aqudes,perzzhuias,fid duobus item reiiis aquales JuntDt z,Dzt.,perl^Primi.Sini 
itqqucD a b,d g t binis d b z d ttjunt aquales, atqui d ab alterno u b z aqualis oBenfitsesi. Reli- 
qui igiturfiilicet p b e (adtangentem ) ^ p o i (in ft Bione alterna) erunt aquales, per 3 commu. 
fenten.Si itaque cireulum tetigeritaiiqua reBa linea, (^c. 



Propojitlo trigejtmatertia. 


Prohlemn 5. 


Super data reda linea,dcfcribcrc fedionem circuli capientem angulum 
^qualctHjdato angulo rcdilineo. 

Efio 


liber terti vs. 

F fio data rec}.t a ^tdatusvero an^/dus <^^ddatam 
figunni citts K^d^to aK^ulo o, xe^ualis ca^fiiinatur angulus 
J' A n(/pfr 2 ; primi) prodaci-av, hin f.K^dfignumA^e&^i 
yperpcndicHiiris exxiteiur k i.Ipfi-verh a i bifariam diui- 
ja in t-,perpendicidaris flat i z, qua ficabit reifam a e, cum^ 

M>dr At nonfintparalleUyfeccet igitur in i, comunCia 1 1, 
centro vero idnteruaUo autem i a circulus defcribatur a b e , 
circa dimetientem a e. Quoniam enim aquales fiunt a z,z i 
ipfis angulus angulo, bafiesKi(f\t aquales erunt, 

per i^primt.Cadit igitur circulus in tperdecimamquintam 
diffinitionem primiproducia autem i z innf ungatur h a, 

H EjB i, quia d f adrecios diametro a e consiituiturjpfia {per corol. 1 6 huius) circulum tancit, (jy 
ptoinde {per pracedentem)t A t> ad tangentem angulus, ipfi in jeclione alterna aquus erit. 
F.t igitur angulus o ( ;^b a d per hyppothefim aqualis) eidem a e B aquus erit , fi autem obtu- 
fiis fuerit datus a angulus,Similiter AD,B a f applicatus,oftedelur aqualis alterno ahb: Siaufem 
recius proponatur datus <i.i_Ad datam a b femtcirculus defcribatur, ea etenim feclio circuli reciii 
capit angulum.Snper data itaque re sia linea (fc. 

Propofitio tri^efmaciuarta. Prohlema C. 

A dato circulo fedionem abfciuderc^capicnrcm arigulum daco angulo 
reiSilineo equalcm, 

Efio datus circulus ab a, datus vero angulus fit t,circulum vera 
A B a tangat re^aCD {per iq httius)in k.i^dreciamautem 
fignuin eius a ,dato angulo e aqualis confiituatur c a cad tangentem, 
per 2 1 primi, ipfe c a o aquus erit et qui in fegmento a g angulo, per 
qi kuius.H and fecusoBendetur, fit datus angulus aqualis ponatur an- 
gulo -o A Ci,eum aqualem efifie ei qui in alterno fi^ento AB da- 

to igitur circulo a b o feciionem abfcidtmus a G,vel c b a, capientem 
angulum dato angulo e rectilineo aqualem. 




^ropofiuo tfigejimacpiiintA. 


Si in circulo dua: fefe fecucrinc , re£tangulum comprehenfum fub 

fcgtncntis vnius . AEquum cft ei quod fub fcgmcncis alterius comprehen- 
ditur rettangulo. 


IncirculoABQ t},cum centrum fit z,duareBa aq (fi ti B,fefefec 
cent in i, fi primo non per centrum extenfia: Dico reBagulum fiub d e, 

E B,aquumefifie reSiangulo fiub AB,tGcomprehenfoficentrOT.perpen- ./ 
diculares in vtramque AcfioB demittantur z i i t, coniunciis z b, *\ 

ZB,fiz G,^_uoniam z \,fi z t recia,fiecdt bifariam{per y huius) re- 
ctas ag fio B,Bverb ficat eas inaqualiter , Erit {per 5 fecundi)''^ 
reclanguUm fub a g cum quadrato ex iB,aquiimiiquode.'e 
dimidia quadrato , Mnia verb{perc[qprimi)quadrata exiGfi\ 
aquantur eiquodex zafequetur reciangulumfiih ab BGvnac. 
quadratisiB fi izfiaquarieiquodexzG .Cumautem quaexiBfi 
1 z fint aqualia ei quod ex z B,per eandem apq primi,reciangulumfib a 

quii erit quadrato ex 2 G,Hauddtfitmiliargumentopatehit,reciangulufibt> s 
TE rz,hoceB,cumfilaex z B,aquumej]e quadrate ex z B,Sedcumzafiz ifiint {qua 
aqualesyfiproinde ex tpfis quadrata aqKalia,fiquetur reciSgulu fub ab 'BG cum quadr 

aqiiHtneffe reciangulofub d e bb cnm eodem quadrato ex zB.S.uare cernunt ex ib a ^ 

imumfitiicet reBangulum fub ab bg feBiombus vnius, aqnu erit reBangulofi b dee Bjecm- 
nibus alterius. Hac autem cum bina inaqualiter fefefecant non per centrum ' 



l 
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Siecnndocnmvna hiftri.im,altcravcrop!rcer>twncxtcnfi ,inxqu.iltter 
icc4tHr,^ttnctrculo a c b i^.auuscenmifit e , rccfa a b dweUensinyuher ^ 
fccU^bifanam fecat rccUm c d /» x^c-oumcU n d , quonum bif.iriamjccat a n 
recUmc-a, 6 ~‘>(i’-cnoscdmficut,f(r^huiHs.rerprxaffumpum Itaque qnm- 
umfiatndi rec 7 a>!t.'dumfHb a i i e cumquadrMo ex i i, xquum cfl ei, quod a 
dimidia e e , t-f/ e d pt ex centro aquali Jed eidem ex i u quadrato aqnum ' 
edi reclanguluue fubciiD {hoc efi, quadratum ex enimficfa bifariam 

c js)cHm quadrato e i,per^qprimi.Cbmum igitur ex u i quadrato ablato,rec{a>igHlumJub a i i b, 
aquum ertt reilangido fubc ii o,hoc esi quadrato ex %i'veliv> aqualibus faao. 

Tertio autem ctimeaquaper centrum extep, inaqualiter reliquamper ‘ 

centrum non extenfamjecat^vt a b dimetiens fecat c t>,& K-& ea fecatur in- 
aqualiter in ipmittatur perpendicularis a centro hinc v>,quaji! e a^^iim 

gatur E D, ipfa e c fecal{ per j huius ) bifariam reciam c vi.^od igitur fith 

ci i-D reaangulum,cumquadratoexGi,aquumestquadratoexov,,per'^ 

fecundia^ddatur commune quadratu ex o f.,Erit quodfubc i i d cum qua- 
dratis exoi^ Of. equum eis que exoo o e , quadratis pdex c i ^ o e 
quadratas^ i quod ex e i funt{jer i^qprimi)aqualia.Suod itaque fuh c 1 1 d 

cumquadratoexti^quumeritedqueexcv ctquadratis.L- 4 tqui(pereandemquintamJecun^ 

di)quod fuh k\\ e. cum quadrato ex e lucquum esi quadrato ex e sMc efi^ex e tsfibi equalu^od 

autemfubci \-a cumquadrato ex^iequumfutl quadratis ex qd G%pc eji,eidemquadratof(>^ 

per 47 primi-Suodigitur fuh c i id cum quadrato t t^equu erit ei quodftb a i i b cum eode qua- 
dralo-Ei.Communivero ablato quadrato ex^ ifuperesi quod fuh c i i ■afedlionibusvnitie^quum^ 
efe ei quod fuh feciionibtts alterius reciagulo. Si nero quarto vtraquefer cetrufiae bifaria 

feje feccentpb earum fetiionibus reBagula quedrata erunt,& cum (int que ex c entro equalta ea 
recrangula quadrataproducent.St itaque in circulo due reSiefefeficuerim^ rectangulum &c. 



CM O T V M. 

Triplicem intulimus huic demonfirationesnp quod linee variisfecandi modis in circulo coa- 
ptentur ^quorum tantum Theon ■vmm/cilkel cum nulla earumper centrum defcribitur:,expofuit^ 

reliquosomitteus,duoJcilicetquibuslineefefefecantes,-velearumalteracentrumoccupat, propriis 

f guris demonfirandos, quibus quartus facilis exhibetur, ^pnefigur anulla ambiguitate propaU- 

‘^ropoptio tri^ejlmafextcf. 

Si extra circulum fumatur fignum, ab eoquedux rediiE lincce cadanr, 
Sc earum altera circulum fcccet, altera vero tangat, quod fub tota fecante 
& cius parte extrinfccus fumpta comprehenditur rc<Sangulum, equum cft 
ci quod fit cx tangente quadrato. 

Extra circulum Ki cc fumatur aliquodpgnumt>P quo dua 

producantur linee, quarum altera circulum tangat "vtD 2, altera 

'veropccetvtxscpedprimeper centrum qmdpfv.Dico reclan- 
gulum fub tota fecante d c ^ eius parte d i extra circulum fum- 
ptatomprehenfum^equaneiquodpt exts b tangente quadrato. 

Coniungatur tsipfi erit recH b d perpendicularisper 1 8 huius ^ 
quoniam {per 6 fecundi) quod fub c d tota cum appopta (pni 
appofita reclangulum,cum eo quod a dimidia e i ( vel e B)pt qua- 
dratO’Xquum esi ei quod ex dimidia (p appoptta copt quadrate, 
pdquadrato exBt> aqualia Punt queexDB,t.B{per 47 primi.) 

Commune autemtollalurquadratumexBB,fupereP reclagulum 
pd>cr> sparteo \ equum effe quadrato quod ptexDB tangen- 
te. x^dfecundum autem re lia pecans pccet nonper centrumpU 
que illa D o A,cuiperpendicuUris a centro r.depgnctur e z,ea bi- 
fariam fecabit reciam{k c ,per ? huius)Coniuncia e c, quoniam 
{per eandem 6 fecundi) quod fub a d,c d cum quadrato c z equum ef quadrato d z.Tpps commu- 
ne addatur quadratum z i.Erit quod fuh a d,d o cum quadratis c z,X e {hoc esi cum quadrato c e 
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Propojitlo tri^efimafe^tma. 

Sicxtracircnlomrumamraliquodinpknofigna,&ibcoin circulum 

U9 incidant kS;, quarum altera circuld fcccet.altcra vetd incidat Sit au- 

tc quodfitfab tntalecante &eatrinrecusrumftaeiutpatte.equaleci quod 

ht ex incidente, incidens circulum tanget. ^ 


^ Sumatur extra circulufH A b ^ali^uodjgtium d meodem piam, 
a quo dua procedant ad circulum re cla, quarum altera fcilicet d o a 
eircHlumficcet,alteraveroDs a incidat.Sitautequedfub tota ad 
& eius parte extrinfecHsfimpta d c reclangulum^aquum ei quod 
fit ex os incidente quadrato: Dico ipfam d b incidentem , circulum 
tangere, fufeipiatur {perprimam huius) circuli centrum x.<^ da- 
to vero figno o tangens ducatur d s,per 17 huius,coniunSld z s, 
2 D,2 s.CumauiemreclangulumcomprehenfumJubK d,d oaquum 
fit{perhyppothefm) quadrato quod ft exos incidente ,& {per 
pracedentem)aquum Jit quadratao.s tangentis, ipja d s,o serunt 
aquales.Suiavero bina os, s zbinis os,s zfcntaquales,hafis au- 
tem communisAngulus d s z angulo d e z recto aquus erit, per Zpri 
mi.Recius igitur erit d a 2 angulus,(J- proinde ad extremum dia- 
metri B z rectos efficiens d b incidens, circulum tanget, per coroll, 
1 6 huius. Si itaque extra circulum fumatur aliquodJignum,<Jrc. 



Corollarium. 

Si a figno extra circulum iumpco,plures re(S* circulum lecuerint,reciangu!acompre- 
lienla fubfingulis& earum parce extrinfecus fiimpta, erunt fibi inuiccni aqualia. 

S^m quodlibet eorum, quadrato quod fit d tangente aquum ostenditur, infuper d quouu figno 
bina tangentes, in circulum duila fibi inuicem fiunt aquales. Cism fint fingularum quadraia,aqua- 
Ik recJangulo fub tota fecante,& eius parte extrinfica fiimpta. 



^«EVCLIDIS demonstratio: 
num reftitutarumLiber quartus. 


Diffinitio i. 

l A re£tilincaplanainplanare£tilinca infcribi dicitur, 
vnufquifqiie infcript£E figur? angulus, vnuquodquc la- 
in qua infcribitur, tangit. 

T^iffnUio a. 

Fi<^ura autem circa figuram defcribi dicitu r, quando vnumquodquc la- 
tus c?rcunfcripta:,vnumqucmque angulum eius circum quam dcfcribitur, 
tangit. 

Hac fgurarZ reiiilinearum infcriptio & circunJcripU0;ad eae tatUm colligitur fguras, qua re- 
mUnea defcripa aquiangula draquilatera exipnt.Omndimnqucfgura^lana reHilmea ton- 
de angulis quod dr lateribus vallatur. Ea de caufapacipUvnius angulos totidem alternis coapta- 
ri lateribus. Sectes arttin figuris fiUdu^quarumfaPites ha fies anguli & latera emfide figura, dmerjis 
exprimuntur numeris. S^arealia diffinitione libro vndecimo elucidabuntur. 

Diffinitio 3. 

Figura redtilinca in circulo inferibi dicitur, quando vnulquiiqucinfcri- 
pt? figura; angulus circuli circunferentiam tangit. 

Diffinitio 4. 

Circulus vero circa figuram redtilineam defcribi dicitur, quando circu- 
li circunferentia vnumquemque cius circum quam deferibitur, angulum 
tangit. 

Diffinitio 5. 

Circulus autem in figura rediiinca inrcribidicirur,quando circuli cir- 
cunfcrcncia vnumquodquc latus eius in qua dcfcribitur,tangit. 

Diffinitio 6 . 

Figura vero rctililinca circa circulum defcribi dicicur,quado vnumquod 
que latuscircunfcripr^jcircunfcrentiam tangit. 

Licet circulum ingrediantur ac contineantfapius trapeta, ^ alia quorumuepoligonorumirre 
pilares fpecies^quorum angulos quofque circunferentiam tangere fiufficit , quauis inaquales fint fi- 

biipfis.-quia tamen qua circulum ambiunt aquilatera,eaproindefeqKctureJfiaquiangula.^ua ve 

rb trapeta aut alia quauis irregularia circulum ambiunt , angulorum regulam non [equitur , ve- 
luti inferipta ofiendimus fequi 2 2 .tertij.Sola aquiangula dr aquilatera difiutiet hoc quarto Eucli- 
des, ob eorum regulatam methodum. 

Diffinitio 7. 

Reda linea circulo congruere dicitur, quado cius extrema in circuli cir- 
cunferentiam cadunt. 

C»« lineam circulo congruere, coaptari fiuhtendere,defcrihere duci,d'c. huius fignificationisvo 
ces, quibus videmur tam anteaprionius demonsirandU vfi effie, idem fonenl, putarent aliqui hanc 
diffinitionem fruflra ab Euclidepofitam ejfie,fcilket qui terminos diffiniretpofi eorumcaptnm v- 
fiumi Dicemus itaque lineas quas antea circulo adaptauimus , indeterminatas ejfie, ac confufds , nec 




LIBER QJ^ARTVS. 

dat.ts quidcfud conUanUs ^-propojit.i legitudine^ftiieca ceru fuerit, ftue incerta, ^asvero hac 
diffinittone c.xpUca}ni*s,eas mtelligamuf ejje ipua(cun^iic nobis propofitaa diametrum circuli non 
e.ncedentcs:Daeo circulo coapUUs.t/l.tetemmei circulo vere congruere dicuntur , eo quod earum 
propefta quantitas , dato circulo quadam densonfrandifacaltate^non autem cafu coaptetur , inter 
duoeuts circunfercittia fignaproducia ,vt proxima ^hmses prima patefaciet propoftio. 

Pro^ofitioprinsa. Problema i. 

Intra datura circulum, datie rc(fic linex diametro non maiori xquam 
reilam lineam coaptare, 

sit datus circulus K'i c t>,cums ditneties ft k z,datavero recla ejlo f> 
oportet tam ipfs r dato circulo,coaptare aqualemfiquidem f diametro a- 
qualis exif at, petitum adesi. Si minor fuerit t exue diametro data r a- 
qualis tollatur a f . Cetro veri) k,intcrHallo aut e h^,circultes e d b defert- { 
batur.ConinHcia Kt.{per diffnitionem i j primt)equalU erit ipfi 
proinde ipfi f data. R eSfa vero a b ciim minor fit dimetiente,in eircunfe 
renttam cadit .Reoia igUur ks circulo a. zco, coaptata esi , per q diff- 
nitionemhuius. 



Profofitio fecunda. 


Problema 


In dato circulo, dato triangulo xquiangulum triangulum infcribcrc. 

Esio datus circulus a b o , datum vero friantium fit 
de2,D/zw AB 0 circulo tangentem lineam {per 17 tertis) 
ducamus t ai. K.Ad reciam autem ti fignumvero eius a 
{conlaciumfipfi d e z aqualis angulus confutuatur t a g, an- 
gulo tst. ^ aqualis fitt\K-^,periqprimi,comunciaGii. Quo- 
niam a contaciu a recia a b circulum fecat . i^ngulus t a o ‘ 

(ad tangentem) aquus erit au^lo a b g alterna fecliont 

per gi tertii. Eodemigitur argumento aqualis erit i a b an- 
gulus, angulo AC i in reliqua feSiione. Sed r a g ipfi o -e z 
aqualis pofilus efi: a ie vero angulo d z e. <^nguU igitur 1 
A B o A o B fingttli ,fingulu d e z d z e aquales erunt. Et 
proinde (per corol.gz primi) reliquus g ae reliquo zt> e aquus erit,nempe duorum reclorumre- 
fidui.K^equiangulum itaque erit aeg triagulum dato d e z triangulo,^ circulo a o e inferiptu. 



per 3 diffini, huius. In dato itaque circulo age dato triangulo t 
infcripfitmts. 


z,aqHiangulum triangulum 


Profofim tertia. 


Problema 3. 


Circa datum circulum, dato triangulo, ^quiangulum triangulum de- 
feriberc. 

Efio datus circulus aeg datum vero triangulum fit 

•DEz,cuiusv»umlatusEzproducaturvtrinque,ini b 

Sufiipiaiur centrum circuli (per itertq)fit£ v.-.adfignum 

autem K dato i e t> angulo, aqualis confiituatur a k E,dato 
vero DZT aqualis fitEKC,per 25 primi.-^dfignaverb 
AEG tangentes ,pcriq Urtij ducantur m a t m b n ^ 

N G E.Sjfoniamautemquadranguli Af. b nquatuorangu- 
liqnatuor reciis firnt aquales, per corrol. 3 2 primi, quorum 

bini oppofiti kam xbm fiunt reSli. Reliqui daque awb 
AKB duobus reclu funtaquales. Sed duobus itidemreclis 

aquales fiunt lED i>EZf er igprimi.Biniiiaqire ams aki 

aqualibus igitur aquales tollantur \et>& At. Epofiti.ReliquusA m b 
dem argumento oskndemus g n b d z e aquum efie. Cum bini c 



squales erunt, t^b 

relique d e z aquus erit. Eo- 
KB GHEefi bini-DEX OZ® 
H 
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w/i h D I ‘irtuns crii,pcr coroU-S 2 prmt. Circ4 daiimU^<]ue circulum a i: o dMo triangulo u l z 

''aquianguliL iriangnlnmdcfcripfirmis,fer6 difjim.huius. 

n^ropoJiuocjuxrlA. Prohlenta 4 . 

In dato triangulo, circulum defcribere. 

Proponatur triangulum a b c^cutusduo is^~c anguli hifa- q, 

nam jeccenturfer 9 frimi^duliis q d,b d reiiis,fefe ino jeca- 
tibus. ^ figno autem d in Jingulatrianguli latera perpendi- 
cularesaga»tur,vh di d z, per iz primi, ^oniam trian- 
gulorum D B E ozz duo anguli d e b d z b re^i funi aqua-Pr- 
les^perconsiruciionem,^x>B tipfimz,perq commune fen- 
ten.vnumque latus d b commune^quodnquosfuhtenditangu 
los. Reliqua igitur latera de^ d z aqualiaerunt,per 26 pri- 
mi. Similiter oriendemufDZ(^i> 1 aquales efe et/dem de caufs.Centro itaque d interuallo autem 
czcircalus ducaturzzi.^b eodem fgnoo tres reffa aquales in circunferentiamcirculica- 
dentfgnum igitur t> centrum erit circulizz i, per 9 tertf qui tanget latera propofiti trianguli 
A b c^per corol. 16 tertflndatoigitur triangulo n b c circulumzzidefripfimusper j diffnt- 
tionemhuius. 

‘Tropojithqmnta. ProhUma^. 

Circa datum triangulum,circulum defcribere. 


Sitd.atamcuiufuis generis triagulum ab g, 
reclangulum, oxigonium,iel ambligonium, cu- 
ius duo latera qua circa non minorem angulum 
bifariam diuidantur,fcilicetk i ^^a oi» e ^ 

E ah ipfis porro fignu^-a ^ e perpendiculares ex- 
citentur reSlis ab a G,fint^ e z d z concur- 
rentesinz,ceniunclkzk zs zg. P erjpicuum 
eJi (ex confruclione') duo latera a d \>b ,du 
bussox, D A,e^ angulos z d b zea (rellos) ejfe j’y 

adinuicemaquaha. Et proinde (per ^primifba-^y — 
fimZB bafi i Auqualemejfe. Similiter lrian-\ 
guloru A E z G e z bafis z a z g aquales osien- 
dentur.TrihusigiturreSiiszB za x,g aqualthusdatisCentroz InteruaUaautemz k circulus 
defcribatur, a b a. Cum a figno z plures duabus in circunferentiamrecla ducantur .,ipjum zcen- 
trumeritcirculi^kB Gverbcircunferentia(per 9tertq)per trianguliangulos a. b a ducia.Circa 
datum itaque triangulum a b g circulum a b o defiripfmus^per 4 diffnitionem huius. 

Corollarium, 



Hinc lequitur centrum circuE triangulum reciangulum ambientis,in larus trianguli cade- 
re, oxigoniiim vero ambientis intra triangulum cadit.Ambiligonium autem ambientis extra 
triangulum cfle.2^w«i:7»« angulusfimicirculumpof idet.,acutus nero plus Jemicirculo,obtuJus 
autem minus femicirculo complet (per 5 1 tertij .yTres itaque funt feSiiones, quarum in femicir- 
lo linea fecans habet centrum,in maiori -vero feSlione centrum esi intus^inminoriautem extra fi- 
liionem,^ igitur extra triangulum in feciione ccnshtutum. 


0 T F M. 

Triangulorumtria genera diuerftsinfribendi leges exigentiaA»tica methodotribus fimul fi- 
guris deferuienti , circulo infcrihi demonlirauimusparuula hac fismpta hyppotheji , qua bifariam 
ficamus duo Utera trianguli,qua circa non minorem angulum fioc enim afiumplum reliqua necefi 
Jarib fiquuntur. 

Propojitio fexta. 'TrohUm* C, 

In dato circulo, quadratura infciiberc. 


Circulus 
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CirculusdatwJitKi c Xi,eiits centrum Y,diameter vert) kg^cui ad a>iga- 
Us rcUos exeuctur ad figrtu i. rcSla b d ,/'cr ii coniunciU a d , if o, 

c ^y^f^>qiicn!acentr!iejt%,itqualesfuntreBa^K,\-i^^o,z-[i,^angulese- 
quos cofrehendHnt,nepe recios. Bafis itaque a b,b g,g d,d f.{per a,triini) 
Juataqiiales^fedangHli KZQ^%QT),G-D K^(^o a cfint injemicirculo,cum 
A G c-Bof!ntdimetientes,& igitur resii, per qi tertijyquadrilaterum ita- 
que reclangulum esi & aquilaterum k %G-D,^ Igitur quadratKm,per 
difjin.prtmi.ln dato itaque circulo a b c d quadratum ab o d injcripftmua. 

T^ropojttiojeptimd. Prohlema 7. 

Circa datum circulum,qgadratum defcribcre. 



Sit circulus k2 o n^cuiuscentrumjit i{per i tertq) dimetiens 
■ njeri) Kd^cuiadreclosexciteturperBreSlatBM^ ii primi.x^d 
ftgna autem KBGi, tangentes circulum ducantur,!. ZjIk^ktjTi, 

'per 1 7 tertq^cumautemreifi Jint {per hyppothefim ) qui ad s an- 
gali,^(per!^tertq)qHiadKrecJiparallel<e Jient str ep-iz{per ^ 
zSprimi)Jfmiliargumentoitempara//elaerunt,r k^^bd, ac Mi- 
nuis,! K,ipji kO.ParalleUigitur erunt iz K,necnonir ^ 
z x^cum non ftnt in reciumpojita ( per 3 oprimt) quia veripralle- 
logrammum esi k o,it ^dimetienti h o aqualis erit n, per qa^pri- 
mi.Haud Jecus ojlendentur reliqua t k,k i,zi. dimetienti aquales ejje, ^uadrilaterum itaque a- 
quilaterumeritn^xz^cumautem angulus kQt Jit rellus,^{per ^qprimi)reclus eritkit,^ 
eademcauja reliqui qui adt z recii erunt. Rectangulum igitur erit i t,k equilaterum, 

^ proinde quadratum, per q o diffinitionemprimiytuius quidem latera tangunt circulum in fignU 
A B o spercoroM.tS tertij. Circa datum itaque circulum kb o r> quadratum : TjK 2 dejcripjimus> 
per 6 difjinitionemhuius. 


Propojiuo oSiaua. Prohlemx 8. 


In dato quadrato circulum infcriberc. 







£ V C L. E L E M E N T. GEO. 

I J . rr- f „ Cciro ifiiur v-i/ileriiallo?- h,cmulu.< Per h-R nducaliir.Jin^i<les/j$ia 


‘TrohUma i 



ftum elfe,J>er4^.fJir»t>P«er»^uarn. 

Tropofitio decima. 

irofcclcs, triangulum conftitucrc.habcns vnutnquemque eorum qui ad 
ba(im funt angulorum,di3plum tcliqui. 

ProPOf!4inrrcc7a A^,qua(per II fecudi)itdficcettiri»o^vtquod 
fib tota A B & ait ero fegmentorum c b, comfrehenfum reclangrdum-. 

%uum fit ei quod jit ex >.o quadrato. Centro ver'o Kjnteruallo autem 
A B, circulue defiribatur b d e , tpfi porro a g aqualis applicetur rtcia 
circulo /itque b T>,per i huim.Et coniuncili G'a&At>, circa triangu- I 
Ium A a D, circultssdefcribatur AGi>i,per 5 huius. Etqutaquodfuh ; 

A BC^ B G aquatur quadrato ex A G,idem aquabitur quadrato ex B d, ^ 

qu.e ipji A G ponitur aqualis . Et cumrecia %AcircuUimA o isficcet, 

B D vero eidi circulo incidat^ipfa b tsljer^q tertq)duc?a ajigno s ex 
ira circulum fumpto, circulum tanget. <^ngulus igitur b d Q>adtan- 

oentem, anoulot) ag( inalternafeciione)aquuserit .^per q^tertij., 

communis ponatur g d A.Biniitaque b d g g d a, bims gaxsgva aquales erunt . Sedbinu c ai, 
o D A interioribus ex oppofit» aqutis esJ extterior b g v,per ^iprtmt. ^^ngulus igitur b g d bi- 
nus d c gd A(hocesi toti B D A)*quKS erit . Etproindeangulo a b D{qut eUipfis d a aqualis {per 
y primi)ef} enim ifofieles a d s,& ttaque o d reda zpfi sv{angulum aqualemfubtendenti)aqualis 
erttper6prmt,necnonrec7a a g,cuisv> aqualis efipofita.Cumautem g d & Acjint aquales,an- 
ouli G D A, GADfunt(per^primi)aquales:fedipJiaDA,aqiialisfuits v G.Totus igitur sr> a,i- 

pfius G A D duplus erit/irmliter &t>SA eiufdem g a d duplus erit, eji enim ad s ipji a i t> aqualis 

pojitusjfofcelesitaquetriangulumconfiituimus ASD, habensvnumquemqueeorum^quiadbajm 
funt angulorum A SD, AD s,duplum reliquit AD, 

Propojttio'vndecitna. ‘TroMema ii. 

In daco circulo pentagonum ?quilaterum & squiangulum infcriberc^ 

Proponatur circulus At gd tfumaturquetriagulum 
ijofcelesjuxta prscede tem')quodft z,ipfverb z aquian 

gulum,triangulum circulo infiribatur A CD,peri huius. 

Erat ita^eius anguli qui ad bafim a g d a d g fmguliduy 
pii anguliGAD,exprafatafeccetur bifaria anguli ac d, j 
A D G^ B D(p'tG,per p primi, coiundis,A t, b OjA EjE *' 
redis. Erunt igitur quinque aquales anguis g ad, ad 
BDG,ACE,e^EO D..S.mre (per 2 6 lertif) circunfert 
lia AS, tQ,GD,D t,^tAaqualeserut.Et{per2peiuf 
deni} fub eis aquales fubteduntur reda, Equilaterum 

itaque erit pentagonum as gd s.Caterumcumcircun- 
ferentia fingula,fngulisfnlaquales,bina binis aquales erunt, vf b o d fedio,c d tfedknifimul- 
acippsG tA,t Kt.,AtDfingulisfedionibus,qua{per2\tert!j)aqKales cotinent angulos. x^ylEqui- 
angulum igitur (faquilaterum eritpentagonum.In dato itaque circulo a o d, pentagonum aquila- 
lerum & aquiangulum a b g d e infcripfimus. 



Propojith duodecima. 


Prohkma II.' 


Circa darum circulum pentagonum «quilaterum Sc aquiangulum de- 
fcribcrc. 



liber Q_y A R T vs. 



Fnfofim iecimatmia. Prolkma 13.' 

In dato pentagono a:qiiiIatero,& tequiingalo circulum infcribcre. 

Stt datumfetagonum aquiUuru^c, tquiangulu a b c- d i, 
ctu^ 3 c D,c D i a/igulibifariamdiuidanturqierg frimi^du, 
ctts az,j,zreoiis,t. ^ autem {earum concurfu) in reliquos 
angulos recladucamurzi,zs.ejrt i.^oniam autem hi- 
».«8 0,01 W DO, 0 1 & anguli %Gz^vGzaquan-%\ 
tur,^Jesizi:^Dz aquales erunt . Similiter oftendentur 
Gz&iz aquales ,per 4 frimi , ^ aqualia & aquianguU 
triangula b z g,g z d,d z e. Et proinde reliqua e z a, a z b «- 
dem argumento eifdemaqualut erunt, (jr aquiangula. Cxteru 
ducantur a figno z in pentagoni latera perpendiculares z i, 

2 Tjz K, z z, z M,?" riangulorum z t o, z k 0, duo anguli zrc, 
z o r, duobus z s.o,z GKaqualesJunt,per consiruciionem^^ 

'vnumlatuszGcommune^reliqua igiturzT^zn latera erunt aqualia, per z6prmi.aceademvia 
2 i,,z MjZ t^Jiszz^ z T ojiendentur aquales.Ceniro itaquez intcruallo -vero zi ductus circu- 
lusferaquedislantiaajignozaliajignacircunduceturi tkl m. In lateribus petagoni exijien- 
tia,qua latera circulumtangunl,per ceroll. 1 6 tertq,fuper extremitate diametri ad rectos consti- 
tuta. In dato itaque pentagono aquilatero ^ aqniangulo ab ode, arculum itki m infcri- 
pjimus. 



Propfitio decimaquarta. ProhlemA 14. 

Circa datum pcntagoxium £equilarcruin,&$(juiangulum circulum dc- 
fcribcre. 


E V C L. E L E M E N T. G E O M. 

V.Hb d-itum fcntigonu icquilaicTH dr leijuungnH a b c d h, 

CUIUS duo an^rtli b o u o d e bifariam ( cx <? prinn ) fecccn- 
tur,per rectas g z,o“ dz. concurfn autem l ducantur t.\., 
z E, 7. bina B <s,Q z, binis 110,0 z,ifangulitaz,(f 

D 0 z aqu.intur,ex byppothef, reliqua Utera s z,^ d zaquaLa 
erunt,& triangula e g z 0 d z aqualia, (f aqukngula,per 4 pri- 
mi , necnon e i> z eifdem eodem argumento., aquabitur, .fima 
vero z o D z D G anguli, aqualium dimidij,junt aquales, rc- 
Cta,z G dfin aquales eruntfaudfecus eifdemxr.,dr f (li- 
qua, per 6 primi, erunt aquales. K^ngulus igitur u b z dimi- 
dius erit anguli A B c,namu s c (petagoni) eslreliquiszots, 

B GT> aquatu poftus.Sed bini X tzdro Bzaquales,continenturaquis lateribus xt, s z ipfs g e, 
B z,bafes igitur oz,z x{perqprimi)fu>it aquales.Recta itaque az,bz>o z,d z,^zzerunt a- 
quaUs,centro quidem z interuallo z x circulus x b G d uper fngulos angulos pentagoni ductus 
tranfit, nec aliquod eius latusjecabit,per 2 tertqatum intra circulum cadant.Circa datum itaque 
pentagonum aqutlaterum ^ aqmangulum, circulum defcripfmus. 



Propojitio declnta^uinta. 


Prohlema 15. 


In dato circulo cxagonuin,a:quiIaterum & equianguluni,infcribcrc. 

Datus circulus ft x e c, cuius centrum i dimetiens 
vero X 1 D, centro d interuallo d i circulus deferibatur 
1 1 G s,coniunctis e i b, g i z, item a b> b 0,0 1>, u e, 

E z z xSupniarectazt>,o x> aquantur recta d i, 
cii fnt omnes ex centro circuli e 1 0 t, e 

o I eidem d i fnt aquales,cum Jimiliter a centro cir- 
culi ab G oriantur. <^dinuicem igitur erut ipJaBD, 
c D.Eij G i^D I aquales'. Triangula itaque e i d, 

I D G aqutUtera ^ aquiangula erunt , per i primi, 
quia vero tres trianguli interiores anguli duobus re- 
ctu aquantur, per qzprimi,E I X) angulus,duorumre- 
ctorumtertiapartiaquipollef.fimiliter ^01 G,quare (f reliquo tertio duorum rectorum aqui- 
ualet G 1 B angulus . 7^m recta o 1 Juper e i b rectam conjifiens duobus rectis aquos efficit , 
per primi.f^equales igitur fimtz 1 0,0 i g,o i b anguli,^ igitur b i a, a i z,^z i B(qui 

ad eorum verticem per i j primi) erunt eu aquales dr adinuicemlEt aqualibus rectis {qua ex cen- 
tro) comprehenf. Sequetur igitur {per ^primi)bafes ab, b G,G D,D B,BZ dr B X ejje aquales. '.^e- 
quilaterum ttaque erit a b g d e z exagonum.Cum autem xz z(f zbo anguli drreliquorumfn- 
guli,ex binu aqualibus azi>b z i,fpfsz {qui aquatur duorum redorum duobus tertiu) 

fant,ipf erunt aquales adinuicem.i.^equiangulam igitur draquilaterum erit exagonum xso 
D E z. /« dato itaque circulo a e g exagonumaquilaterttm,(faquiangulum x b OjD e z infiripfi- 



CoroUarium. 

Hinc aflequimur latus exagoniasquumefle ciqux ex centro circuliid ambientis. 

Subd fi exagoni reliquas circulo injeriptiones df circunferiptiones inquiramus, pentagoni tne- 
ihodumfeclemur,'iz.iq.\q.pracedentibus expofitam,per redas fcilicet perpendiculares a centro 
in bafes, circulum illi infiribemsss, circulo vero exagonum circunferibemus per tangentes, (fc- 

Propojitio decmafextci. ProhlemctiC. 

In dato circulo quindecagonum xquilatcrum, & squiangulum in- 
Icribere. 



liber CiyARTVS. 

T-!h dralm ict,,cmferii hm infirilamfmtmi- 

. o » B ,^„J,n,tcr I tifignn , » 

g‘f^'‘>»‘tquiUterumACi.^oniamenimmiiticircu?iferentUter 
tiamfariemfubtenditKc,hoc eiltjuinquetjuindedmas.Due-verb 
fentagmiUteraK b b o^earHmdemqut>ideci?mrumcircanferen^i 
ti^{ubtenduntfi:x,CHm quodlihet quintum tres fumat qumdeci- 
mus.Si ab iffis a b b o fubtendentibus Jex^ ipfim a c fubtenden- \ 
if>”,q»i>tqueu//amuj,faper{ritcc,vnaquidemparsquindecima ' 
toUuscircu»ferentia,c0aptemus igitur reSiam o c d-if fi reliquus 
uquales,circuloKC t>{per i huius)ipfic aquales circiiferentiJ fiub- 
tendent,per 28 tertq,^ igitur circuli quindecimus. Suindeca- 
gonumigituraquslaterum infcriptumefi ctrculo KCts.Et ^uoniambinareclaangubsauindeca. 
gon,cons-htuentes,aquaksfumumcirculifeaicnes,i>,hu pclkmbus aqualibus, anguli (per 27 

*f'^fi)^(l’*‘‘li^‘’'‘tnt.<^Equiangulumigitur,^aquilaterumefiquindecagonKmcirculo Kctsin- 
firiMum.Cum autem hutc circulum infcrihere ,vel circunfcribere, vel eidem circule hunc circun- 

firiberecurabi?nuSyarspentagcn0rum,vtmexagonodiximus^mitandaerit. 



Additio adinuentionem mpnitorumpoligonorum. 

Si in circulo duorum poligonorum latera coaptentur, ab vnofigno ,excelTus arcus maio- 
ris fupraminorenijCOtnprehender arcum rot futuri poligonilatcra continentem, quot vnita- 
ribus denominatio poligoni minoris lateris,denominationem maioris excedet: futuri autem 
poligoni laterum numerus, ex multiplicatione denominationum pr*didiorum poligonoru 
conlutget. 


Vt exemplo elucidemus in circulo a b e coaptentur latera exa~ 
goai quidem a b per i j huius, pentagoni k c per 1 1 huius,tetrige- 
ni Ati per 6 huius,trianguliver'oaquiUteri Atper z huius: Dico 
A D arcus excejTu fupra arcti a b fcilicet b d arcu,contiuerem U 
tera optati poligom,quotvnitatibus denominator ipfius, a b exage 
ni, denotntnatore k e quadrati excedit. Suia 'verb is excefius e fi 2 
vnitatumfiuo erunt in b d latera.Optati vero poligonidenemtna- ® 
tor,ex multiplicatione deneminationu poligonoru cb(urget,fiilicee 
duciis 6 per ^ fiet 24 denominas polignum,cuius duo latera fubten- 
dentarcum2 0.S£aUu?netenimtoiacircunfereniiaefi2c^.earum 
parttu efi Ai fubtendes 4 & a d fex. Si itaque ex a,, fex partes fitb- 
tendente tollantur quatuor, quas fubtendit a i,fitper erunt ipfi b.d dua^ualium quidem tota efiz^ 
Ex exagono igitur d- quadrato , fit poUgonum 24 laterum.Similiter ex exagono Aid pentagono 
Acfietpoligonum 50 Uterum,cuiusvnvm latus fiubtendet arcum ic.7(ain a i ipfam ac deno- 
minationem vnitate tantam excedit, fimiliter quoniam a b exceditdpfius a e denominationem ter- 
nario ,arcus B E continebit tria latera poligoni 1 8 Uterum, Hac eadem firuatamethpdo, infiniiapc- 
ligonorumUteraperficrutarilicehit. 




E V CL. r. LEM ENT. G EO M. 
ggin quintum & fcxtum LuclitVis 
p R o on M I V M. 


Ittn fatis homm principiorum le^ibHd arctatam eanirrt w../ 

quanUtatHmfuhsfi tanta rsjpSut diuerfitas^uaalU commenfurdiles^aha ^sro[op^ 
p,r,m J,n.mimliou)wc,mmmfirAil„ dmmm.ammm fme cmminfira^.lmm 

„m okfiluio tmm fodlmufonfifi, txfi & ccminuai fummtu ».» 

folkmcxaBas habitudines certarum fed menarum rejfeBus quadam lege duudicatt- 
dosaperktMit^^^^rnndnicamuUiplicandi Uge,d .Arithmeticis implorata.Geometra 
etenim tmllarn multiplicationem mnica magnitudine comprehendere pojjunt, propriam a- 
rithmetich,cum hi difcreta,illi 'vero continua infera Jemper difcuttant , eoufqus con- 
fufa, quod citra difcretorumohfequium ad continuorum rcJpcBus feu ajfnitates expli-^ 
candasfuBuantes, palari cogantur, ^lare quicquid multiplex aut multiplicatum fiue 
quauis arte difcretum,fub 'vnica quantitate denominabitur, id arithmetica lege facium 
oportet exiHimari.Hoc enim 'vnicum his quinto (^fexto ab arithmetica expofcit geome- 
triafcilket multiplicationem, cuius adminiculo quantitatum rcJ^cBus patefaciet, ^ippe 
hoc 'vnu m tibi prxdnam decernens Euclidis elementa, atam z>ariis tantifque r.aufagiU 
temporum iniuria fufeeptis eripere, ac in CermanumgeomerrU degma quibufuts pcfpof- 
tis interpretum fentemiis (^t par erat) rcBiiuere.UEiorem.f qua: nonhaBetm 'vulgaria 
a reliqulfque tradita emerferint,obteftamurmn. prius re plane perJpeBa ac mente conce- 
ptacenfuram agere. Geometricas namque confujiones intcUigmtice conferendas difeems- 
re, non exiguamfuijfe debili noHro conatui negotium, interprenmque difidia propalare, 
^iie orta funt non concepta Euclidis mente, in adaptandis numerorumprtncipiis/Jim ad 
confufa continua numerorum difcrctione elucidanda yentum efi, quorum prxeipuum iu~ 
uamen multiplicationem comperii.Ea tamen folertia.-vt aque magnitudines multiplicato 

quantitatum 


S E X A M philofph/uc legem feBantcs,quaficcefiucfcri motum e- 

JicmurM lifuiSera ^ iiomarU mdhm cfm, ja<! 

morprm-ilm EudidarMfilitri!. Um m!,a dxum^. Atmpe 
prim, lhurumfi«i,lrUns»U (0 pamkhsMmwt m 
mpmrese,mmmtu,ltpiirt,,.difcmtiimmplmi/^mU,«s«‘»p- 
„,.Scamdolmamiadmiralde,fia-m,,.nm,d^ 

ispUdrMi%r,mmie,menUpMpik(k 

tJ Smcirca idotfermndum S,E,d]dimpoa Immnm cp.pUmru’» 

tradk , mahdka torm> interfe halmdmmfri reJfiaum Micf, mhs iffme.vt 

adimkmfaBacempkMte/m,rdkimc,<,<,t^rMualumdteM^ 

umsproducmMiifitmmm.-ttmtmfmlmprdmur cdim Ukuitmi eMm 

«m» >»;<« ;»/»;»><«. M 

■,mmJn,c,lrk c«f.f,on,n, (difcemm p,«um)pmk,. JlUxm, c.m 

duplkim emmiatum mmmm mdgnimdmtm altniml ffmatia.cirumfaii. 

JcxiJmm4.^al,mmm}«dicmtali,uiddmddn,ramnakm.&,M^ 
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liber oy I N T V S . 

‘rf ’"?"•« f'>>«fa‘‘‘afripmempmhnfr^^^^ ,fan;„ iaraabnem 

P'‘‘i“"".-^‘fr«!fip'rimmmnt.^„Umhm,A,dimnahg,,fifrlr,^^^ 

Y"'l‘‘“”ff^'‘‘"‘"’’«-^«‘'tAe„d:d,,,^mUm'tm»rml,H,fixt^^^^ 

J,bm ,fm. nemm qaifmxtmfequmtt,, arithmeticam. yecoM pamtiomm . 

demdfc-ewnumnhiDlicarionfm hnr-ift fi..a..... r.i...... ‘ <■ 


nultiphcatnnsm, hoce^pamum f-tquetiiemjolutionem dicemus. 


can- 

nam 


,/ . .1 ^ „ /a s j -i-' ■j-“'’'b‘'y'‘'r"iui‘.emus,na 

ah^traque idem ornnrefeaus. C‘ftersim geometricas ejuanthates difcntiensSuclidc 
cenarum mtcUigenuam d incertarum quatitatum notione difiare, numeris inohfequmm 
yocam exponere cogitur, ^uod autem tradendum fufcipk.more regularis difciplinl infe- 
rendum difeendus/e nititur. Cuius quidem d'fciplin.e quo amplma acgeneraliora fiunt 
pracepta, eo magis locuples, ac fata reperitur methodus, ^am difciplinarum 'viresdrea 
infinitum -verfantur -.infinita namque certarum quantitatum fiunt inter fie conferentia 
necnon incertarum inter fie totidem , qua mortalium fientemiis nuda arte praterLam per 
numeres fiulnicipoJfiunt.Numerorum itaque leges inquirenda fiunt, qua infinitos prafie fe- 
rant oElus.quUpus infinita illa codatarum adinuicem quantitatum diuerjttates , a fieip fis 
recedere cenaimelligM, que dificrepaniia notaripofiim. o^rithmeticem igitur firutam 
Suclides, >f quod in eaeeneraluu lil>eriufiquepracepium,fuo negotio decens fiihi fioretfiu- 
mendum perquireret, ^inajihiipfits conuerfia offendit yncipia, multiplicathnemficilicet. 

dmifivsnem,reliqua totius fere arithmetices in fie primordia fiouentes. tMultiphcatio et- 
enim omnes augendorum numerorum in fie compleaicurfiaciliiates, diuifiio z>cro minuen- 
dorum.Sub augmento asaem,aqualitate, ac decremento cun^a teguntur habitudinum 
alterationes ( namaqualitas nudi obnoxia exiilii aherathm.) 'Binarum rurfius {multi- 
plicationis od dduifitonk) altera tantum infinitos pra fie fert aaus ,ficilicet multiplicatio: 
omnis namque numerus per omm multiplicari potesi, diuidi autem nequaquam. Infiuper 
omnis numerus infinite mulciplicartpoteH, contra -vero diuidi tantum poteB numerus ad 
'vnitatem 'vfique.Nonigitur huic negotio diuifionem , oh finitam eius potentiam 'Vtilem 
comperit fuclidesfid idso multiplicationem aficiuit, 'vt per infinitas eius operationes, infi- 
nitasfiuarumgeometricarum magnitudinum comparationes propalaret, ^uam quidem 
multiplicationem ea fiagacitatein diuijioniscontorjitobfieqmum.rvi eifidem multiplicanti-, 
busnumeris.propojitam (fieometricam magnitudinem decrejcat,freque:ibttsjuiipfius par- 
tium detraaionibus, quibus eandem increuit cadatis frequentibus fiuiipjim repetitionibus. 
Sedpartium frequens detroBio nihil aliud quam diuifio operatur, qua quidem frequen- 
tia, perliberam 'vnitatum multitudinem concipi poteH. 2>iuiJionim igitur quam z^drith- 
metici finitam limitatdmque patiuntur , multiplicatione perficit Euclides, qu^ infinita 
confierendu quantitatibus profert exequia. 

f/acideo de caufia multiplicafionemtantumfibi fiociauit Euclides, yt potifiimeinfi- 

I 



evcl. element. geom. 

gr, menarum quamiu- 

Urum pr4atk prius arithmeticorum e/emeniorum trilus Uris nos conferamus. ie^ qm* 
incertarum quantitatum methodus, excenarumtradiiione patefieri d.eht .fufcipiet hoc 
auinto Eur-lides comparandas per multiplicationem ,feu atque multiplicta ma^mtudmes 
luUrus adminiculis quantitatum rePfcBus.fiue reffe^mm naturampropalah.coSam 
quidem maioribus ad minores, am certe minoribus ad quanutates maiores profata mu^- 

tiplicandile£e.^uanam-)>eroaftefianth^decrementimultipkat,ones.feptmolibrodi- 

llurifumusacbiniseumfequentibHS.-)>tsandemdecimumatmgentes,quanutatesnutne 

ros recipientes, d quantitatibus numeros non recipientibus fecernamus : interdum qua -v- 
trifque conuenicnt fundamenta iacientes. F V C L I D 




SSEVCLIDIS DEMONSTRATIO'- 
num reftitutarum Liber quintus. 

Diffinitio j. 

Ars, eft magnitudo minor, cjusamaio re fumitur. 

^fcfft^fBonmeandogum^riti^diftwguidumquame^ediffinitn- 

dumi dijitnguemKS itaque hac geometricam fartem^k farte arithmetica. 
CatHetemm geometrica denominationes quantitatem finem confitfam-, 
j K^irithmetfcavero quantitatis denominationem^numeris disiribuiam 
froferant.Partem hanc geometricam ejfe dicemus, non tatum ( vt aliqui- 
busflacuit)eatH quafiepus repetita totum f recisi cofiituifiqua arithme 

ticispecuUrisexiJlit .Sedfrater id eamquaquouijmodoa minore Cum- 

fta matoris quantitatem fit facia ad reliquum comparatione exprimat . Confuseautem hanc diffi- 

ttittiuspanem, ^eometricumimitames morem, ebqubdomnU quantitas minor a maioredetraia„ 
f •trs eius libere dici pofiit.HetraciionesaulemilU in varias incidentes quantitaiu naturas, oh im- 

menfimgeometria in magnitudinespotenttam,quid producant fiuis locis{ Supero fauentefiarrabi- 
mus, inchoantes inter dum ab iis, qua huicfife offerunt difiutienda negotio. Pars itaque ea dicetur 

tnagnitudo, qua ad totum relata ab ipfoque detracta aliquid refiduK relinquit .Siue eaparsfipiut 

r epetita totumpracise conPiituat,fiue per nopracifits repetitiones dUud idem componat. \^ut equi- 

demperpartis ablata reaffumptionem idem totum reintegretxvt quandoque decimodicluri fimus, 

Eajemper minor a maiore quauisarte fimpta, maior u pars apud geometras dicetur, 

MOhl ITVM, 



H uius diffinitionis voces aliquas tranfiulimus , cum dixiffet Theon partem eam effe qua totum 
metitur, non exifiimantes huic Jentent ia Eucltdem fubiacere. .Sjiippe qui faturo decimo incertam 
magnitudinem a certa propofita detrahere ( vt incertam eam propalet ) fibifuturumeffeprauidet. 
Et proinde incertam ve luti totius certa absiraSium , eiufdem certa partem fore concludit ,fio toti 
penitus incommenfirabilem-. nihilominuspartem diffini jfet eam, qua maiorem vel totam metitur 
magnitudinem (licet toti certe incommenfirabilem futuram effe ab illa detraRam , apoiomen fi o- 
fienjurum expeciaret,-]^ decimi,ac fecla 1 1 fecundi recia fici tones, partes effe videret) non credi- 
mus,obfiante horum eleme torum ac totius geometria immaculata methodo , cuius facultas adcom- 
menfirabiles ^ incommenfirabiles defertur quantitates . Tppn igitur Euclidemeisss arithmetica 
fartis diffinitonemgeometria desiinaffi credemus, ^uam ideo fcripfit Theon partis diffinitonem, 
arithmeticis relinquemus.Is ndque vtriufiue difiipUna diffinitiones commifiuit,immemor quato 
abinnicemdUient. TSfps itaque difciflinarum dignitatem obfiruantes,qua^ cuiaiscompetantfeor 
fim explicanda efJeconfulimus,ne cum ad decimum peruenerimus(vtriujque certa fcilket acincer 
ta quantitatis pracepta docentern)feedata extet huius mathefis immaculata methodus , exceptioni- 
nibus,limitatiombus,resirin 6 liombus,amffiationibus,efi huiufie cautela incertarumprofefiionum 
cultioribus ornarnetis.Sed fibiperpetuo conflans certis valletur principiis. Et tandem commune il- 
lud^ eloquium(totHmJcilicet'fia quaaisparte maius haberi)veneremur. 


Diffinkio i. 

Multiplex cft maior minore,quando eam metitur minor. 

Hanc multiplicis vocemanumeris fiibf uratur Euclides,cuius relatiuam fimplicem ejfi dicemus, 
non autem partem, vt Campanus (fiTheon afferuerunt. Totum namque farti relatiue collatum, 
generaliora his exijiunt. Omne etenim multiplex Jimplicu efl totum, fimf lexque multiplicis pars. 
Sed non a conuerfa omne totum esi fia fartis multiplex, citm omne totum ad partem habitudinem 
numerorum non recipiat, quam multiplex ad fimplicem magnitudinem fifcipit. Et ideo eam dicit 

effe maiorem,quamminor metitur, quia per numerum maiorem multiplcx,perminoremvero (aut 

veriusvnitatem)fimplex denominatur, <^tqui omnem numerum metitur vnitas-. facile igitur . 
conceptu erit fimplicemmetirimuluplicem,vt aut em hac ftto ordine disirihiiamus,Geometriaim~ 
primis ^antitates continues ac confufits, fela vnitate denominari iampridtmfifcepimus. 
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UmmtntBtttn ex rmpltctPToducmrTndUpUn.dittutgiturttltntimilUnftmitrotneqimt parttu 

rtmlkeexbtitruiin, fen,perr,ttrne„tvmUtentatir,x,pt,ac ntmeruntetntu, jtr„pern.e.x,- 

mr Mi, ttrttanne f,„pUxtvniUtem,cl 4 a,quape,m„u,adt:ratat,nt,n,„tx.,.ltpi:ctnf,,i- 
dxe,l,dieetnrean,n,idUpl,cent,&tde,n,amen,,per't,n,talaahtranmntir,,er„na.r.,o «/- 

4i„di,a,rpa„,a.,part„ar„hB„k.tq.aadn,.l„pl,xar,lhn,el,„„nJ,m,tUu,r.,.aM„„ 

,a,,mn,,tr,cakimnmfempt,ffaM,k,p,,,,B,lupUxmr.Be,n,p,ne,,,fuin,.rM,,rarxn- 

»,a, r.fapere pelTii.Jhart tane n,xluplkd-vnen,,nen ad met ganteirtca, ntagr.ttua.r.es^ 

r„prJJl,de,.fcdadea,umBquarefp,3nBiM,rfefe,uamq„mn.B,r,..mn,ad,mexdn 
a.,,i,ll,7e,,,,etr,.leg,,aquem,,fm,iq,,a.,t,.tideerem,m,:mM,i,,,,,fn,,,.»^^^ 
di.,ared,,nmk.a,,a,be,mrnq,,er..g,,:udemfx,,ernm,,,a,,,nfmteaage,,pete,,.Ct.k,tg,- 
tarmxlttplkandnmprGpeftuqaantttatkaugBemttmjufetptntus^ntdttplex materem prcettteet 
nmnnmemmaltipUcatt.Siatere dee,emert,t,m,mimremmuk,plkatapredacet teruntUrner. 

melt,plkiamm„:mq„e{-u, iamd,ximu,)d maier, demmtmtar meret ee qtiedjenfermalltpu 

eat.J.eaiexprefldm.nrnereprerjrtimet.nftmnt-vrtttmfirmurkttgendarxqntdemaee.m,- 

„,ndL.M.l,ipliea,ienemveriden,m,nar„,fempirean,mer.,,aq„ed,na,m,duptex,lem- 

per ftmplkimtdUpltaiemaier eril.iian, dklie mdttplexaS, enem muatplkatdt, ner, amem 

qxtrtl, ta, em fena,, -mexemple aagmenum magntmdmx aper ^ 

'vmtAtes numeri b muhiplicantei producemus c ^multiplex 

ipfius h augmentum, fcilicet quadruplum a multiplkanteh r.u- G-' ■ ' ' ' 

mero denominatum. Si vero alicuius magnitudinis t decre- ^ 

mentu multiplicantes, pervniiates numeri <s{decremUu fignificatis') f, -i G 5 

producamuse,erittdem f muUiplex decrementum magnitudinis i, £ 1 1 ■ 

rdlicetr hoc esTtertiuma numero g (j decrementummultipluanie) , , 

denominat um.vt de his latius cum de numeris peculiari traditionejcptimolibro dicJuriJumus 1 6 

dif/init.propriumagensesnegotmm,Superopropitio,tresmultipltcanai dijcutientesd^ereni/as. 

Manifekmitaquerelinqumrmagniludinemc(vnuUmagnitudinisaugmentumymau^^^ 

e/feauzmenlidenominatione,magni/udine KjifnpliceJcilicetqp.adruplam-.namcKmaygmenium 
anmus,que huiusaugmcntiplus exprimit aciionemfmamis meretur denominationem.SimtlneT 
qHiatmaiusexpre0decrementumfimplicepropofiim,fufiepto decrcmentinegot;o,eaqii.e7va~ 

IUS indicat decremenlum.fiu maiorem decrcfccndi alienem, eadem lege maioru meretur denemt- 

nanonem,fcilicetejfeausnonquanttlatis.Diximu 4 enmmulttplcxeffec 7 ui,ac}ioni,velcpcratic- 

ni, non autem quantitati proprie adharere. Vtraque igitur vta cum multiplex fiue decrementum, 
fme fuerit augmentum numero exprimatur, multiplicanda vero quantitas vndate ^perpeuum 

eritmultiplexillud femper maius effip&infuper mmoremvnnaieftgmficatam.fe^ermenrimul- 

ttplicem numero fignificatam.Hanc confirmabit multiplicandi methodum 1 0 diffini.huius,acpoJfi 
modum theoremata. Cum itaque multiplex fit a numeris fumpta denominat io, ea t antum adquantt- 

taies habitudinem feureJpeaHmnumerorumhabentespertinet.,S£arecummultiplicemdcnomi- 

nabimusaliquam magnitudinem, nonfiubfiantiam eius, non qualitatem, aut equidem eins quanti- 
tatem confiderabimus,cumh£C arithmetica no confideret. Sediantumvnitatumfrequer.Uam-.ma- 
ioremvelminorem{quamvocant arithmetici numernni)perquamiilapropofita n.agnitr.doplns 

■ vel minus optatum a geometria finem confequhur,hoc efi augmentum aqualitpitem,vel decremen- 
tum. Maior igitur vnitatum frequentia magnitudinem angens, eam maius efficit multiplex- Ve- 
lutimaiorvnitatum frequentia e^itt^t^minuens, maiusmultiple.x dicetur ,al:udquidcmincre- 
^ mentum. 
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D}ffmh 3. 

RsMcftdmrani magnitudinum dufJcm generis, quoad quanrilatcm 
racra adinuiccm habitudo. ^ ^ 

szs"nr 

^lumau£ dnn l ^'‘”^ZZ^l'’‘‘’^^(^'*‘”‘^’'‘‘‘‘^Kf'>”'^>'‘f«^>'atimemtxqrifneUs)adinterual-\ 

Z,,d, 7 '^^‘ Z‘f“"‘^’‘’“'‘'“’‘‘"‘'f^‘’’f‘'’^-""‘''Z,JatuadaMmJlt- 

JZ“ •“•‘••‘r«f‘‘.t^,d,mfttvir,,,l.^,^mhtcilkm,i.rg,m,,g.utZudi,' 

diavaUat, vtveramrationemfuheant geometricam. Diuidemtatamenhancmaimiudinume- ' 

^f‘>”ge’>^risrauonernmcogm,am&co,>fufimfeufirdam. 2 (ammagnttudm^^ 

dpecium inter fe habent es ^ejuam habent numert^adfetnukem rationem cogmtamatertamjc deter- 
mnatam habere dicentur, eocjtwdnumerorum comparatsofitfemperfatuUobdtfcreticnd eorum 
t^“*^^”tiam..^a:veroeamhabentaffinitatemaHtrejPeaum,qHinullUexpriinipctes{ numeris, & 

Trotnderatto»emnumerorumnbhahent.Illarationemconfufam,ignolam,fiHefurdamhaberedi- 

ecntnr.,f, rarum iiaturam{Q£o duce) decimum exponentes, latius frutabimur. Citm enim fila dif- 
cretio^quanumeru est propria) quantitatum continuarumnobis adaperiat habiiudinem^manife- 
stum erit quantitates difcr etione numerorum priuatas, ^sntelltgemia ideo priuari.Has enuncia- 
runt Euclidis interpretes, libro decimo I rraiionales: fid improprie a negatiua priuante. Irrationa- 
les nanque ratione carentes^fiaeprisiataspropriori voce denominaripoterant . De his porro {quas 
incertas dicimus rationes )fiperfidendum ak decimum vfque librum erit . Interdum rationes co- 

g>titas,certas.^c determinatas{morempr£cedentiHm Euclidis interpretumreferenies)fHhdiHide- 

rmts, in rationes maior u inaqualitalis, minoris inaqualitatis , ac aqualitatis . Maioris autem ina- 
qua litatis fint rationes^quaru antecedens maius esi confiquenle. Minoris vero inaqualitatisyqua- 
riim antecedens minus esi confiquenle .^Aequalitatis kemum ^quarum antecedens confequen-. 
li ejiaqualefiae enim nullas in fe patitur fitbdiuifiones-.maioris quideminequalitatis rurfus quin- 
qtic fient fieciesfiilicet multiplex fiiperpartiensfitperparticularis,multiplexfiuperparii;s,^Tnul- 
tiplexfaperparticularis . MullipUx ratio esi cuius antecedens fipius in je repetit ^fiue multiplicat' 
confiquens,vt 6 ad2{tripla)quia 6 continet in fe ter binarium.% ad a quadrupla, quia 8 continet', 
in fi quaterbinarium, ^c. Superpartiens est cum antecedens continet in fe fcmel confiquens ^ a-\ 
liquas eius arithmeticas parteSyVt j ad ^{fuperhiparties tertias) cotinet enim 'y femelternariSefi' 
tnfuper t ernarij duo t er t ia, fi- 7 ad^ljupertriparties quartas) fic. Superparticularis eft cuius an-- 
tecedes continet femel confiqties fivna eius arithmetica partem,vt 5 ak^{fifijuiqi-arta)cbtinet 
enim 5 femel qfivnum ipfius quartu,q ad 5 {fefqttitertia)fiq ad2{fiJquialiera)fic.Muliiple.t-. 
fuperpartiens ex multiplici fi Juperpartiente compofita , ea eSt cuius antecedens pluries in fe capit- 
cenfequcns,fi infiper plures eius arithmeticas pirles,vt 12 ad ^ {dupla fuperbipariiens quintas) 
nam 12 continet ‘y bis,fiduoeius qumta.fitad^, {dupla fuperbipartiens tertias) continet e- 
nimZbis q, fi duo eius tertia. Multiplex fupcrparticularis es f cuius antecedens continet plurief 
confeqtiens ,fi infuper ipfiiis vnam arithmeticam partem, vt ^ ad2 {dupla fifqiiialtera ) conii-- 
net cnimqbis binariam fivnamei!ispartemdimidiam,fiqad^dupiafifqHitertia,continetq' 
bis ipfum 5 , fi tertiam eius partem. ' 

Minoris autem inaqualitatis totidem ajsignarunt fiecies, eodemque digeslas ordine mutatis fck 
licet antecedentibus in confequentes terminos fiue quantitates.Cum enim mutantur multiplicis ra' 
tioms termini fit ratio fubmultiplex, vt 2 .ad 6 , fi 2 ad 8 . Ciim mutantur fiiperpartientis termini, 
fit ratio fubfuperpartiens vt ^ ad fi qadq. Cum mutantur fuperparticularistermini,fitfubfii- 
perparuculans ratio,vt qady ,fi ? ad ^.Mutatis vero multiplicisfiperpartientis terminis ,fit ra 
tiofubmuhiplexfuperpartienssvt % ad 12, fi q ad 11. Mutatis demum multipliasfaperparticulaa 
risecrm:nis,fietfn'amuliiplexfiiperparticularis,vt2 ad q, fi q ad 10. Harumminoris ad priores. 

I lij 
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tis knorantes, Pranofcens infufer c^ftum Eucltdufer numerorum hhros peragendum. Rationem 
nmtrum certam,qu£ inter difcreta&coniinuaceciderit,abeaqu£inter difcreUi tantum cadet, 
lata differentia ob theorematum integruatem feuendam obferuatnrum , ciim h^cpura arithmeti- 
ca , tUa autem, partim geometrica comple datur elementa : fi quidem difireti ad continuum rejpe- 

dum partini geometricum arbitremur,quemadmodumdifiretaaddifcretamarithmetkam indi- 

eamus affinitatem. Hac de caufa lepus ac operam redimentcsrationem certam breutori difiributio- 
ttefecantes,per equalitatis & inaqualitatis proferemus fiecies. Rationem 'aqualitatts leni admo- 
dum curapratermittentes, qua fmtpfius mtdupUcem par it denominationem, nulli alterat ioni ob- 
noxiam, vnitate nempe fignificatam reponemus, rationum inaqualitatisfipecies feqnnturi. Ralio- 
nemigitur imequaliiatis in binas maioris^minoris inaqualitatls rationes duudemus. Maioris 
Turf^ inaqualitatis rationes in duas ffecies.Multipliccm ac fuperpartientem dtficernemus. Mino- 
risautem inaqualitatis rationes proximarum eonuerfas ,in binas totidemdisiribuemus Jpecies, 
Particularem /cilicet ^partientem. Harum rationum fingulas exponentes dtccmm , aqualiia- 
tu rationem, eam qua ab-vnitate denominata antecedentis in confequens multiplicationem per v- 
nitatem denomwantemperficit, qua fecando aut multiplicando propriam quantitatem fuapte na- 
tura alterare non valens, neceffarib antecedens confequenti perpetuo relinquet aquali, vt 4 ante- 
cedens per vnitatem duclum tn incrementumfiue decrementum fen.per producere eundem 4. mul- 
tiplicem, fuo fimplieiaqualem cernemus, qua quidem terminorum aqualilas aquali tat is rationem 
faa conuerfie aqualem ejfe cogit. 

Inaqualitatis rationem vere multiplicem compellabimus. Eius namque denominatio per nume- 
rum expreffa ,antecedentis in confequens multiplicationem ac alterationem pronunciat , feue in 
augmentum,aut tndecrementum,autetiaminvtrumquepergat multiplicatio, qua quidem nume- 
ro non vnitaticonuenit. 

Hacitaque perrepetitionemconfequentis inantecedente exprimetur.Illiusverb repetitionis 
denominatioper vnitate s numeri multiplicantis fada, in augmentum, vel decrementum,raucms 
antecedentis ad confequens quanntatemperfecle refinal. Huius inaqualitatis rationem quam in 
Beneremultipliceindixmus,inhinasdenuodifecindemusrattones.Maiorisinaqualitatisfeuincre- 
menli,& minoris inaqualitatis feu decrementi. 

Maiorisinaqualitatis ratio feu incrementi ea efe,cuiusantecedens ad confequens incrementum 
habet, vel cuius antecedens maius efi confequente, hanc in binas disiribuimus feeeies, multiplicem 
ac fuperpartientem. 

Multiplex ratio (iti peculiari intelligentia hac erit, cuius antecedentis quantitas pluries in fe re- 
petit confiquentis quantitatem. Necnon ea qua inter numeros (fe vnitatem cadit, aut equidem qua 
diferetum continuo confert. Hac quandoque inter difereta quum eius termini numeris exprimen- 
tur reperiripotek, non tamen illi id ell proprium, terminorum nempe eius affnitas ad eam qua in- 
ter diferetum fe continuum decidit affinilatem,tandem reducitur.Huius mtdtiplicis exemplafur.t 
V eluti 2 ad i.q ad i.q ad 1.10 ad i fic^ numeri difereti ad vnitatem continuam quouis exemplo 
cernimus conferentuim.&jeod fezi ad q rationem multiplicem^acaliasfemiles numeris exprejjas 
inter diferetas dixerimus reperiri quantitates. i^dhac,rationem his numeris ziad q expofitam 
noneffepuramnumerorum,feddifcretiadconttnuum,nempe’] ad t,hocesi feptenarq diferesiad 
vnitatem continuam fe infelulam,fiue numeri ad vnitatem ad quam eunde conneniunt tandem 
multtpUces,adminimasfua rationis partes reducia. 

Superpartientem vero rationem eam ejfe diffiniemus, cuius confequentis quantitas anteceden- 
tis quantitatem pracife repetitione Juitpfius integrare nequit. Cum autem haefit maioris inaqua- 
litatis, antecedentem confiquente maiorem pofeidet. 2pon tamen in fe plures repetitiones confe- 
quentis pracifes recipientem , hac de caufa confequentis quantitas neceffarib difireia permanet. 
Hac itaque fuperpartiens reliclapriori multiplici, reliquas quatuor ah antiquis proditas, in fe com- 
ple ditur, eundas fiilicet vnica copulans ejfentia,qua diferetum maius minori di fer et 0 confertur, 
feue numerus numero, nufquam inter continua aut inter diferetum fe continuum neceffarib redu- 
cenda,vt q ad2,q ad q,i2 ad q,fec. quas ad vnitatem fe numerum reducere nequaquam fas eft. 
His itaque fuperpartiente fe multiplici , quafuts maioris inaqualitatis concludemus feeeies 
ferta/^ _ . _ _ _ _ 


Minoris 
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XSuperpartiens 
/■■Maioris dSuperpartkularii 
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i litatis. {.Muhiplexfttperparticularis 

■) r Submultiplex 

i Minoris \Sulfuperpariiens 
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■ litatis. jSubmult.jHperpariiens 

{jSubmult.fuperpartkularis 


CadiTripla. 

^adi Superbipartiens tertias. 
$ad^ Sefpuiquarta. 

%ad^ Dupla Juperbipartiens tertias. 
7 ad i T^uplajejquiteriia. 

lad 6 Tertia, 

)ad^ Trlpaniens quintas, 

4ad$ ^adripaniens quintas. 
}adS Tripartiens oElauas, 
iady Tripartiens Jeptimas. 
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evcl. element. geom. 

^4 de caufd emmum harnm rationum antecedent er termini con/eijueniium dicantur mulii- 
pbces^confequcntifque antecedentium jmipUccs^fuie in augmentum ftue tn decrementumdicei ipjit 
confenuenlihua fuerint maiores vel minores, illudtriplici multiplicandi forma fer i declarahimus 
cum ad numeror ( ad quos verum feciat negotium ) venerimus , interdum in habentibus ratio- 
nem certam aut di fretam, quamlibet antecedentis quantitatem cuiufibei confequentis quantitatu 
multiplicem haberi pojfe proftebimur,htnis quidem operationibus, aut qua numerus vnitatem mul- 
tiplicat, aut equidem qua numerus numerum multiplicat, exprejjdm,fue in augmentum, fiue in de- 
crementum peragatur multiplicatio, aut in virumque. Cum itaque omnimodas rationes certas a 
multiplicantibus numeri' exprimidixerimus , rationem vere exprimere poffumus per denomina- 
tionemniultiplicationis ,qua antecedens multiplicat confequentis augmentumvel decrementum, 
itaqubdhaclege multiplicatio rationem fue magnitudinum habitudinem exprimit. T^n fame» 
ab ea maior vel minor dicitur ratio, eb quod ratio non vnitatum fiequentiam, fed quantitatum re- 
fectum tantum confideret imultiplkatio vero vnttaiummultipiicanlium fiequentiam, nonma- 
\nitudinum quantitaiem,cuius multiplicationis denominatio, rationis pracipuam fubflaniiampro- 
yert,quia vero rationis quantitas a magnitudinumpropofitariim,quanthate dependet.Reperiemits 
quauk facia multiplicatione, rationem ejfe maiorem, cuius antecedens plus de confequentefumit, 
hoceH, cuius antecedens pluries tn fe continet confequens,autplures eius partes ,feu partes maio- 
res, inde confequimur denominationem quantitatis rationum , mna fimplicthus pendere numeris, 

fed per multiplices exprimi numeros, eb quod a multiplicatione fnt producti. Ttamfenarq ad bina- 
rum rationemmultiplicem,triplam nominant es, eam multiplici denominauimus numere, (nempe-j 

triplici) (f duplam duplici, quadrupl.im quadruplici, reliquat huiife certitudinis r at tones nu- 
merorum refectu copulatas, non fimplicibus fed multiplicibus numeris denominari concludemus, 
^ostendentes eamhabiiudinem,quaraiiodicitur,afolaprodire maliifhcaimie.Sicutienimfmplex 
numerus ftmplici per additionem ceniungitur ,tla multiplex rationis denominator, multiplici ra- 
tionis denomiKateri,multiplicatione copulat ur.^^dditio igitur multiplicium fola ft midtiplicatio- 

ne, eaque rationum ertt additio-, at quanti: atum additio per fimpUcium numerorum magnitudines 
fgnifcantiumadditionem,producttiir. Rationem itaque dicemus efe, re fectumfe.s habitudinem, 
quem tnter fe habent dua magnitudines , idem genus quantitatu habentes . '^iquidem refeStus 
in certis rationibus, per eam multiplicationem qua antecedens confequentis multiplicat augmen- 
tum vel decrementum, exprimitur. In incertis vero nulla multiplicandi difcrelione refeclus iUe^ 
patefit, fed furdns ^penitus inexprejfis denominari eas rationes, ea de caufa cogit, quod nullis nu- 
meroTumdifcrettomb»svtivaleam,fedtantum confuse maiores aut minores reliquis oftendipef 
fint.<^ffinitatem tamen fthi fumant a mula illa fumpiione, qua antecedens plus vel minus de cen- 
fequentis quantitate repet it, non fecus quam certa aut di/creta . Suarefurd.ts rationes aque a fur- 
dantultipUcalione{Ji fas Jit dici) denominari, (J certas ea qua inter difiretacadit, exjlimabimus, 

‘Diffinitio ijitart a. 

Racionem habere adinuicem magnitudinis dicuntur, qu<c multiplica- 
[£, poHunt feinuicem excedere. 

y bi expofitumesi quid fit ratio Jiue quantitatum habitudo, praponenda fuit hac diffinitio, ex- 
ponens tnter quas magnitudines hac habitudo dtcla ratio cadai.K^it autem magnitudines inter Je 
rationem habere diei,qua multiplicata, hoc eli, per aliquas numeri vnitaiesfiimpia,feinuicemex- 
cederepoffunt-.illud praaffumptum (quantitates rationem habitu rM emfdem optarigeneris) fequi- 
tur EuclidesrSiigitur idem habeant quantitatu genus,facile fieques vnius repetilio,aliam non re- 
petitam fiperabit, adepta nam^ per repetitionemmaioriquantitaie.^lubdfidiuer/a quantitatu ha 
beant generadnter eas facia habitudo,rationisnon:incpriuahiiHr, vt proxima expojitnm esi diffi- 
nitione.TIjc infuper repetita illa diuerfirum generum quantitates, quihufuu numerorumvnilati- 
bus fefe excedere poterunt, eb fcilicet quod ad fe inuicem comparari nequeant , velutifonus ad mo- 
tum , tempus ad pondus , linea adfuperficiem caierahuiufcemodi differentia. Horaetenimper 
quemuis numerum in menfis ^ annos producla,J}aiera ciclum nufquani excedet, necnon ciclus 
in quotuis talenta produclus,horam rtufquam excedere duetur, cum quanutatum quoad genus di- 
uerjitas, nullam tnter eas haberifinat cellationemdiqim ratio pojiit oriri, vndepropria denomina- 
tione, irrationales inter fe 'a rationisprmationedicipojfunt.^uodfi opponatur (vtaqutbufdam) 
angulum contingentia 1 6 tertq defcripium, nulla multiplicatione reclilincMn angulum excedere. 


liber i N T V s . 

ac ffoinde nH«.-iwadrenili?ieHmconaqui rationem -nir,y,,u.-,m v , 

qttantil.itlsdemmmationemJcd natKrsMn pottu 4 qualitatis f^^ntiamnon efe 

tiatwnetn^ijna fnitlinearum mdimtio)-midtipUclntes hoc^e 

tio qut dem enidedtn er t a fiue mcogmta.Concludemus ttaque magnitudines idem renu,^ habent es 

H'*‘‘'’‘‘‘f<r-’>”f‘-‘>”>«t'‘cturgeometria)fef€perm,dt,plicau^^^ 

lltZTuaTpTrZduot^^^^^^ 

tum ''^uemturmaolitudin decremen- 

^ g ^’”‘'g^’‘"‘^‘”csmidtiplicataJefeexcedunt^ratioHemadmuicem habent. 

CM O 2^1 T V M. 

I„h.aiffn,mn, limmm{t,jf,m'),rmadifu.„^,f,mqm bd, viri, 

n*dmdttil,M,muuim,exc,d,r,,f,dmd,,il,c.u{fcilk,lqmmm,,,miMi/frnri,rn 

muliiflicare)feJepojfunt excedere. ^ ■f 


Diffnkhs. 

In eadem ratione rtiagnitudincs dicuntur cflc , prima ad fecundam qua 
tertia ad quartam, quando prim^& terti? squcmultiplicia, fecunda Se 
quarc?$qucmultiplicia,iuxtaquamuis multiplicationem vtraque vtram- 
qucvnacxceduntjvnaaqualesfuntjvci fimul deficiunt fumpt?adinuiccm. 

Dicio quid Jit ratio , deinde inter quas magnitudines ratio haberi dicatur , nunc fosiremo qua 
eandem habent rationem exfonenda 'funt. Eo quidem ordine, quo frima ad fecunda ratio quonam- 
jaclo rationi tertiaadquartama/imiletur fit inquirendum.TumdnquitEuclides^eadem erit ra- 
tie,cumaquemultipliciaprimedrtertia,fimul excedent ftmul defcienti/iutfimuUquabuturmul 
iijlicwus fecunda (J-quartaykquouisaliemultifUcanteaquemultiplicatistVt exemplo proponamus 
fifiitandumqudnamarteprimaK adfcundamt in eadem 
fit ratione, qua tertiae ad quartam T). Proferamus prima (f 
lertiaxdrc aquemultipiica,hac i^tfnfuper fecunda b 
C quartao alia quauif aquemultiplicia fnt o ti.Si etenim 
midtiplicieexcedente multiplex Q^quauis facia multiplica- 
tione,reliquamf excedat h etfi aquetur,aquetur,f defeiat,, 
deficiat. Eorum aquemultiplkium fimpliees, a prima ad fecundam b, erit 'vt tertia c ad quar- 

S^odfilgjt cum diffinito diffinitionem conuertamufeadem fuerit fimplicium Juppofita ratio, 
fcilicet prima ad fecundam qua tertia ad quartam. Sequetur prima (fi tertia aquemultiplicia ,fi- 
mul excedere,deficere,^ut aquarifimul^aquemultiplicibue fficunda fi quarta quauis multiplica- 
tione progenitis.Caterum ad negatiuam properantes,vtvtrolque huius diffinitionis aggrediamur 
intelieSIus, in eademrasione magnituaines dicentur non ejfe,primaad ficundam,qua tertia ad 
quartam. Scando prima fi tertia aquemultiplicia non fimul excedent , deficient , aut aquabu- 
tur, aquemaltiplicibus fecunda fi quarta, quauis multiplicatione progenitis-, .^^am prioris infiar 
conuertentes dicemus.Sfbdft eadem non fuerit ratio prima ad fecundam,qua tertia ad quartam, 
fequetttr prima fi tertia aquemultiplicia, nonJimulexcedere,aquari aut deficeref multiplici- 
bus aquis f eunda fi quarta,quauis multiplicatione genitisManc diffinitionem eoufque locupletem 
ofiendere volumus,quod eius inteliigentia, non parum conferat momenti, fithlmioribus attingen- 
dis. Sed quia hac diffinitio omnimodam exoptat multiplicationem, antequam communes excejfus, 
defecius, aut aqualitates, aquemultiplicium pariat, cuiufquidem multiplicationis generalitas ,a 
fmgularum multiplicationum ferutinio dependere -videretur. Vt tamen non crucientur ingenia in 
difquirenda huiujmodi multiplicandi lege,proximam conferem^ methodum, qua aliquam mul- 
tiplicationem aquemultiplicia finiulaqualiaproducentemcomperiemus. (Argumentum inde du- 
centes ah ea, qua tnaior multiplicatio aquemultiplices fimul excedere,minor vero eofdem fimul de- 
fcerecBgetSropofitisitfdemprtmaadfecundam,actertiaad quartam rationibus, dentur bini m 
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exemplo Edo prma a adjecundam e -.JltertM c od qnartam o.r 
ShcLmmio quxm,mcrorum 9 adj-Co^ucrJm outem 9 \ 

antecedens, 'Vtrafqiicm-dtiplicet confequcnies b &D. ConJe-\ 

<juens‘vero i,vtrafqH€ multiplicet antecedentes njctltcetCr , 

Lsequettir binas a b per binos emfde rationisnumeros^couer-- 
rimduci.*s,aquales producere mulliplices,^ ^a.T^cnonbi- i,-,/-,., ^nuentur 

hanc efTe huius diffinitionis inieUigentiam.Concludcmus uaqueeanderr magnitudinum p pj 

larfiefe rationem, quando aqsiemultiplicia antecedentium fmulexcedent, effcten ^ J‘ 

aquaLtur,aquelltipl,c,hlsconfequentiumfidqu.de^ 

m h.iJfg^r. „s„n,m .„ , .«mtdenmr. S & ! ■« tS" •! «« 

dunt confiquentium 4 3 aquemnltiplicia % & 6 tamen fim- 

plices 6 ad 4 , non funt in ratione q ad q. ad hac proponentem 
oblitum e(fe quanuis multiplicationem vt diximus. Tgam optat 
Euclides hos communes aquemuhipUcium excejfus , aqualita- 
tes,aut defecius, non tantum in quadam propofita reperin multi- 
plicatione, fed iuxtaquamuis id feri pojlulat multiplicationem, - r ^ 

quare fi antecedentia binario ducamus,fent it&lof confequenttaternariofent 11 6 9 , t'.t» 
excedentevnofiilicet loreliquump^onexcedetalterfooed X2ad 12. ^are per conuerjam 
diffinitionis fimpUces non erunt in eadem rationeividemus itaque multiplicium excejjus, aqnali- 

uL'vddeifeclHS,nonfimulpr0cederefaaaquauismultipluationo,vtfaltemhoo patuit exem- 
plo.qHodqLemadJiiurfIlemdiar,huendamMfcit.Ijcetnamquecuiuu,prma^^ 

eoufquemulliplicare.quodvtraque reliqua excedat aquemuttiplicia,atque hac -jjque in decre- 

ni,m,hipUcmn,c.m,,rim,,-^lftriiJ,a EacUdt.gid anfir.adtm -cmtr/di, dtfribui,- 
ua veritatem.liam ex ^riflotele negatiua vniuerfalem diaributt,vt non tantum tn altquajed 
in quauts idfaciendum pracipit multiplicationem. 


MON JTVM. 

Campanus expofiit has magnitudines iaeadem ejfe ratiene,quande e arum aquemuUMicia in 
eadem erunt ratione.DixitenimexceJJumhuncaquemultiplioium nonintelligi de cxoejju quan^- 

titalis,jed rationLcyquamproportionem vocat, idemper idem exponens. 2^c id 7nirum.,tacuit enim 
pracipuamdiffinmonisfHbliantiamfcdicethanc quamuis mduplicasionem,infuper continuam 

proportionem prioriimponens,ac geometricam libertatem macalans.T^m in vtramqueaquedij- 

continuamvt continuampojfunt ha diffinitiones, quicquid deprauati dicant codices, ^uade re 
autem Euclides fimplicium magnitudinum rationem ex aquemultiplicium cognitione deprehende- 
re voluerit, non autem ex earum fimpliciuminfeSlu.I Uud {fanorum filuafententia ) mihi occur- 
rit.Cumratio inquirenda duarnminter fe magnitudinum,a quantitatis earum cognita compara- 
tione dependeat, Geometricavefomagnitudineseb qubdfnt cpntinua ^ confufe,nullam profe- 
runt menti quantitatis intelligentiam ftue difcretionem,quapo/int adtnuicem comparari quanti- 

tatumvires.CumautemgeometriCdU continuas ^vnicas adhibita multiplicatione, per earum fre 

qnentemrepetitionempiureseffcit,ilUin quantitates diferetas iranfeunt , numerorum fecieni 
induentes.e^perinde fenfui non v eluti continuumfed dt fretum ( intelligentia familiare) fefi of- 
ferunt dfernende.T^c omittendum infuper,quod maiorum magnitudinum eandem rationem ha 

hentium 
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h‘«l’f’’‘«fi«tl‘«!‘aiemni„,mfil,,d„„iidaj,yu<i,a.im,kMu,,i,mm,iJ^^ 
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Stxtx diffnith. 

Proporrjo vero eft rationum fimilitudo. 

ntms cader,, ,/* q„ff, ntm.m fmtUtud, f„f„,i, ,fp,IU,„, « fdica^., „,de„ 2 „- 
ttonem Tmgmtudinum * ai b quam aliarum c ad s>,hasfro- a b c d e f 

fortionem habere dicemus. Siue plures fuerint , nempe fi i 2 ^ ^ 4 \ 

^‘^^emeiiraUor.emhabeaf^adffexmagnitudmesproportwnemduenturhahere.Vroponionum 

autem aliam continuam, altam dicemus difccntinuam. Continuam quidem eam dicemus, cu- 
ius rationes fitmles fequuntur ,fiue iangunt magnitudines nullo omifio interuallo, -vt in da- 
tis n 3 cn magnitudinibus, fi ea fuerit ratio K ad -a qua k a c d 
a ad c (f eadem qua c ai d nullo relicio interuallo. 1248 

dDifiontinuamveroeamdicemus.qualiceteifdemfiuefimilibusconfietrationibus, ab c d 
tamenaliquodomitlitinteruallum^-vtfidicamuseaefe rationem Aada, qua cada 42 S g 

nmautem quam a ad c,qua cum continuumvideaiur diffoluere , difcontinua dicitur proportio; 
hac autemcaderepotesi inter duo nel plura quantitatum genera.PoJJumusnam^ conferre pondus 

pottderhin ea ratione qua lineam linea conferemus, qaa^ tempus temporiyplanumplanoierunt igi- 
tur oclo,quatuor generum magnitudinesproportione difiontinuaconiuncJa.Prior vero qua conti- 
nua diSa eslsvnicum redpit magnitudinum genus quantitaiis,cum prima fecunda, eadem vero fe- 
cunda tertia, tertia vero quarta ( (ffiicquantumuU) eadem ratione copulentur ,quaquidem ratio 
eadem dusts tantum eiufdem generis cogUur conne Siere. Sltntalf plures qui rationem vocant pro- 
portionem,proportionemverb proportionalilaiemficet Euclides rationem dtxerisWycy, , propor- 
tione vero aixEerlo^i >qua fimilttudinem fonat rationum.Et proportionem dicunt proinde maiorem 
vel minorem , acfi maior vel minor daretur rationum fimilitudo , quoddiffonum admodum cen- 
fcntes, potius eligemus Euclidis verba feSlari,difciplina nunc ia. Proportionem igitur non eam ma- 
gnitudinum a ffinitatem, qua ratio dicitur, fed rationum fimilitudinemeffedicemus,vt perfecti fo 
nat proxima diffnilio fequens. 


'Diffnhio feptima. 

Eandem autem habentes rationem magnitudines proportionales vo- 
centur. 

Focat eas magniiueUnesproportionales,quarum inter uatla fufcipmt fimiles rationes, vel eafdem 
(iquod idem efi hoc locofiue continue flue dsfcontinue fiufcipiantjiquotquot tamen aderunt fimilibus, 
fiue eifdem coniunCla rationibusyjubproportionalium nomine comprehendentur. 

MONITVM. 

oii hanc (iptimam { Theonis ordinem tranfpeneniesfionuenimus . pofuit enim T heon propor- 
tionis diffinitionem, qua ex rationil fimilitudine deprehenditur ante eas diffinitiones, qua quid fit 
rationem hahere,quidve in eadem effe ratione interpretantur. Tpon igitur ex prioribus posieriora, 
fed exposierioribus priora edocerentur, quam igitur quartam repermus(yt jio clgrueret loco)fi- 
xfam ordine tranfiuUmus diffinitionem. 
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Diffinitio oEltiua,. 

Quando vero aqucmultiplicium.multiplcxprimicxccllcrit, multiplex 
fecaTmultipIex autem temj.iuxta quamuis mult.pltcationcm non excef- 
ferit multiplex quarti, tue primum ad fecundum maiorem rationem habe- 
re dicetur, quam tertium ad quartum. 

tundi ulitjuu fiet multiplteutie qua multiplex tertfipian excedet multiplex quum. 

x^periamus exemplo pefitii quatuor a b c v,quarHmpri- \ 
mt A, & tertiit c pntoequemultiplkia e ^ f ^fecunda vero b 
^ quaru d alia quauis g & k. P atet t multiplice pritna a ex- 
cedente o , multtplexfecuuda b , tertia c multiplex f , iuxta 

quamuU multiplicationem nonexcedere multiplex n,quarta L_ - ^ ^ ’ 

oqnempe iuxta hancpropofitamA numerU conuerfam rationem habentibueorta. Prima itaque u aa 
fecudam b, maiorem rationem habet, quam tertta c ad quartamv.i^ c e conuerjo, fi prima a adje- 
eundam b maiorem habeat rationem , quam tertia c,ad quartam d ,Jequetur multiplice iprrma a 
excedente multiplex o fecunda b. Et multiplex f tertia c iuxta aliquam multiplicationem nen ex- 
cedere multiplex h quarta v. K^d minorem ac eiue conuerfam modteo negotio jub eadem piCiura 

quantitatumperuertoordine.acfidicamus-.SimuUipliceeprimac.^onexcedente'AmuLtiplex}e- 

cuna D , multiplex e tertia a excedat g multiplex quarta b, quaute fa&a multipltcattone : 
adjecudam D minorem habet rationem,qudm tertia a ad quartam haudfecue m et^ conuerja. St 

primacadrecundamcminoremhabeatrationemqudm tertia AadquartamB,^ittpltce7prtma 

cnonexcedenlemultiplextt fecundan /equeturmultiplexixtertia u, iuxta aliquam multiplica- 
tionem excedere multiplex o quarta b . .fatuor huiue diffinitionis expofutmuejumpttones , Ucet 
vnam tantum receperimus, id fane vt cum diffinito diffinitionem conuerti doceremus ,pracs- 
puum i/lud ab Euclide fufieptum quinta diffinitione huius memorantes , iuxta quamuu multipli- 
cationem hos excejfus fieri aut nonfieri . T^mft Campani & Theonis infiarhancpratermfifiemus 
particulam diffinitionis huias,conuerJione caruijfemus, vt hoc exemplo: Siprtma a ad fecundam 
maioremhabet rationem,qudm tertia c ad quartamv-multi- 1 
plice 3 prima a excede te, multiplex o fecuda zfequetur mul- 
tiplex F tertia c non excedere multiplex h quarta v. -cuius op 
pojilumpatet nifiiin quauk multiplicatione dixerimus . Cum 

enim inteUigal Euclides fi fiaSia quauis multiplicatione is ex - 1 ■ - ' ■ ■ ■ - 

ceffus non accidat, perfipicuum fuit hac vniuerfiUm {quauis) per negat iuam difiribui,vtfi dixerif. 

TertiumautemaliquafiaSla multiplicatione quartumno excedat, vtveramhuiusacfimiliumdif- 

finitionum integritatem tueamur, ab innumera exemplorum incurfibus, vniuerfilis iUius penuria 
UbefiaSfam inde colligemus antecedetis augmentum ratsonem augere , eius vero decrementum ra- 
tionem minuere, E conuerfo autem, confiequentis augmentum rationemminuere, ac eiu fidem decre- 
mentum rattonemaugere uSlis itaque vel difir aliis fimplicibus,aque multiplicium incremen- 
ta generari liquet vel decrementa. 

o r V mf. 
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Huicaquintavoces,iuxta quamuumultiplicationem contulimus, vt dififinitionummerecum 
diffinitis conuerterenturaquod frater has voces fieri minime poter at, vt ofiendimus quinta diffini- 
tione huius,vltimoque huius diffinitionis exemplo, quo difiufiimus dijiunlliuam illam,Ji multiplex 
tertij non excejferit multiplex quarli,abfque vniuerfali{quamuis)disirihuta in aliquam,huius dif 
finitionis fore ruinam, ^are hancvniuerfilem{quamuis)a quinta dififinitioneafifirmatiuafum- 
ptam.huUquepofirema parti negatiua collatamfin particularem Jcilicet{aliquam)disiribuimus. 




Liber Q^intvs. 

multiplex tju^rU.ltcet iuxtLltqu^mcxcedJ exceperit 

>'‘’”>-‘’tio>temhahctqHat»tertJadq,,artarnvel 7 TJ 

DiJ^nitio 5?. 

Proportio in tribus quantitatibus filtcm conftituitur, 

terualU-Mux quidem interualL »7«« ^ rationes duofaltem requiruntur in- 

Itaque ProPortionisminimu num concluduntur quantitatibus. Inte/iigemu^ 

^‘‘^iftttatespropoTmnemmmsmmoquantitalum numero conftituum. ^ ' j 

OT^IT y I 

Hmc difjimnom duarum dicionum (terminis&minma) impruprias voces a Theone de feri-, 

P‘^‘'‘>^M’”‘^^-'^‘rminosenimcumflihetratiomsfiueargumcntiantecedens,&conreciuensvci 

camus,quare duu rationes, falsem quatuor exigunt terminos. Proportio igitur binas complexa ral 

i^cnes,tribusterminisnonpotefconpretantum,fedquaruor.^'odfobiiciatur terminos diA 
m^g«^d‘nes,(ftdeotresmagmtudinesproportionemeffcere-.Dtcemusmagnitudinesnomenan. 
tccederdis aut confequentu.nonpro quantitatis refpeclufidprofitus adeptione recipere.:Namma. 
gnttudoznontdeoefiantecedens^&confequensquodquantafitfedfitumipfiKpoftremumtpfive- 

ro cprioremfirtita, ex binorum adeptione fituum antecedentis ^ confequentis, binas meretur de- 
nommationes-eius etenim b quantitas f ne fitu nulla antecedentis vel confequentis denominationi 
poteji nuncupari, .piavero dixit T heon proportionem minimam efe,iranj}ulimus dtHioneni 

(jninimaynaduerbiufaltemsnefintahquiquiproportionemmaioremvelminoremaliquareliqud 

tffe credant, cum fit enim rationumfimilitudo, nulla poterit dici maior vel miner fifnilitudo reli\ 
qua. .^are autem Campanus ^alq proportionem fapius maiorem, vel minorem dicant, dkemA 
illespreportionempro ratione {fatis tamen improprie ) fumere , qua quidem ratio maius & minus, 
recipit. Proportio itaque tres faltem magnitudines optat, quatuor terminis exprejfas, binis fciUce\ 
antecedentibus,^- binis cenfequentihus, I 

Dlffnitto decima. j 

Qu/indo cres magnitudines proportionales fuerint, prima ad tcrtiam| 
duplicem rationem habere dicctur,eius qus ad fecundam. Quando autem' 
quatuor fuerint, prima ad quartam triplicem renonem habere dicctur,ciusj 
qu? ad fecundam.Etfcmpcr ordine vnaplus,quoufqucabfoluaturproporJ 
cionaiium numerus. 

Hanc diffinitionem tantuminproportione continua intelligentes, ^ 
re fumemus quod tertia huius diffinitione diximus. Rationem vere 54 
exprimidenominationemultiplicationis,quaantecedens multiplicat \ 
confequens apud certas quantitates.Cism igitur qualibet ratio tantU 
in multiplicatione confiflat,duplicem rationem dicere pejfumus , du- 
plicem eius denominationis multiplicationem,vt exemplo ratio c ad 
o ePl tripla,h 0 c eli c multiplicat D tcr.SedratiotadQrurfus elf tri- 
pla, id eH B multiplicat ipfium c ter. Si igiturtripla ipfitss s ad c,triplam ipfius cado concipiat, ip^ 

K iq I 



evcl. e LEMENT. Cr^OM, 

, . , l,jt uritur ratio niarrnitiidtnuwvadu tluahn’ aqiialihirs^fniuct 

i r / //Tw^«c- rcUuetir%Umbi<fim(’tum,quaiq>ionia»tr>,ullil.luat 

additione copulantur ra . frdtmltiplex exquiritur. ea tqiiur de cauja rationnmdtnonn- 

L.r\ » IrifUa yta .mq.. h,b,tadf,„,Jp, “ "<* jT? 

VL«, i nLtr, im„.dhr.m d,mm-a,.,Atqu q.anuum „,m,r:,,,mdb,.v, n,- 

mLt,U,&ec,rimMm.Vtmum,f.nd,m.s,. *« d.ffmmm i,.,mu, m k., 

Ut(mnorumadm4ioresexponithabitudines,quamaioru?nadmi- ^ 

nores. Eadem mtur qua diximus methodo, videmus raS tonem cadoa^^ 
ejje tertiam , ciim c magnitudo ipfius o magnitudinis decrementum ^ 

tertfnuhiplket.Rurftts autem b ipfius c decrementumperjmultiplt- 
cat ’,vnius igitur tertia decrementum per ^multtplicatum,vnam 
producet nonam,nona kaquevniustertia erit dupla fiilicet ratio ip- 

tuor fuerint maonsludiaesprimaxadquartiimi>ratio, p r-muhrsili-jst 

feouLm,hoce/exrationeipfiusnad.termultipl>cataproduc7a^ 

rationem cado ,hoc es 7 'jper '-producit i, rationem ipfius s ad tertiam d , J 

tionem a ade. duc 7 a,hoc es 7 i per^producet parationem quippe ipfius nado, triplam rat^ntsn^ 
^.SimiUtertnhisquatHor^to^,ratio^adl,o^^aua,erittr,pla rationis 2481 ^ 

iad^dimidU.rndepatetmultiplexquddoquemmoremquaUtaiemma- e f o 

omtud nisprafefe/re,non autemnumeri, nam maior eH octonarius denominator decrementi^ 
Idafiinario dLLinatore decrementiiprimaadfecundam v.Etproindemultiplexeius maius tl- 
loeritMcetminoremfiigmfieet quantitatem^maius autem decrementum. Hincfiquetur rationes 
extremorum ex quorumlibet mediorum conSiare multiplicatis ranombusfioc eli rationum deno- 

minatoribus.Proponaturinquirendaratiomagmtudinumuadi,interipJa k c i 

A&haliquaponatur quantitas cfitautemipfiusnadc ratio JeJqinaltera, 

relique vero c ads dupla,ducanlur autem earum rationum denominatores 
adtnutcemfictliceti'-per ^ fiet ^ denominator multiplicata rationis, ipjius 
quidem nadc, que conslitit ex ratione nadc^cadi, hac autem ratio k 
ad B non dicetur dupla ipfius nadc rationis,cum non confiet ex duabus a- , . 

quaUbus,rat.oniK4dcfiedmaiordupUaquepotesteJfefiicut&minorquadoquepVtl^tusdiccmus 

lume4 fexti diffinitione, t4ntum fuperfit Euclidem dixifife in continue proportionalibus, ratwnem 
prima ad tertiam, duplam ejfie rationis prima ad fiecudam: prime vero ad quartam triplam euijaem 
prime ad fecundam rationis, fiue ea multiplex ratio prima ad tertiam aut quartam ,maior puer. t 
multiplicata, rationeprime adfecundam,fiiue eadem fuerit minor . Et proinde multiplex quand^ 
que m.ttorem,quandoque vero minorem fuo multiplicato concipere quaniimem, licet tpjum multi- 
plex maius fiemper(hoc eU^ori multiplicantenumero)denomtnatumJubfiftat. 



Diffinitio undecima. 

Similis rationis dicuntur magnitudines, antecedentia antecedentibus, 

^0- 


& confequentia confctjucntibus. 
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^ tinni tn) / ' ' ^ •J* 4^ 

(nilndines du‘i fimilis TAUonis ad rclwrant.expcncnus n'-a 

&‘^onuerhconfeciieMutcoi7r,n,„.^, L r , y*”’^‘d>‘icB^!cnnentiahabere refhnc^i;^ 

t‘r€ad,cit,,r,,ju.areJpea,,rnLlcedettl{Tiy/'‘‘'”‘''^^^^ 

^‘'’^^»(c‘>niecedentuadaliudnntecedes r,u 


duoh.-is terminis fiet.vnde reetuLuT^ihlT,^ confequens,nec mimis in alterius rationis reliquis 

‘‘iai,rdtq,lJJ,LdqJ„,i,. ^ "““‘‘'f ‘‘‘“‘‘'‘e’ ^"mdMu ^ 

DiJJinitio duodecima. 

^‘^P’'tmaratiomsfitcommutatto.Edmterminorumtran/hi,litiAr:n^„,.d..L...,...i.T... '■ 


tuJ77:T-^ 

‘l^t»'J‘«-r‘t’’^«k^tii„rih.,„t.dkn,.rp,rL,L.O„^^ 

>^‘i.Sm. ,c„p„,m^,m,„den,pad. cmfiq„„,J-,„iUnti,nc q,.„an,i . 7 „ 
‘»^J‘‘'*”‘*‘^faUo»is^doci)nfequens.Ratu)fermutatadicetttrea^qH£commHtatisco- ac b d 

Mttetttefrima^amecedentefecunde^dicesefeAadc.vtiadD. 

DiJJinttio decmatertia. 

Conuerfa ratio eft,acccptio confequcntis,tan<5uam antecedentis ad an- 
tecedens tanquam confequens. 

ConBerJharatienem/uppoJjufmilU rationis relatiuam.vtpermutatam diximus concipere ne- 
cejje elt.Suppe(itis icitur alicuUss proportionis rationibuipcum tn prioriratione transfertur antece^ 
dens in coxjeqttens^cf e conuerfi.Inpoferiori vero ratione idem fit^hac terminorum prius data 
proportione dijpofitorum conuerfo. Proportionem a couerfi ratione a b c b 

denominal,vtfiinpropofitapropertionefueritAadsvtcads>,erit b a d c 

cenuerfim iaduvload c. 

"DiJJmttio decimaquarta. 

Corapofita ratio eft acceptio antecedentis cum confequente, tanquam 
vnius ad ipfum confequens. 

Compofitamrationemvelutipramijfasii fuppoftaproportiene oriri vult, fcilicet^fi prima ra- 
tionis ant ecedens ^ confequens coniuncla^eidem confequenti comparetur. Secunda quoque ratio- 
nifimilefat^hacproportioa compofita denominabitur ratione ^vt fi fuppofita proportione fuerit 
nadu vt cado , erit compofita ratione h%fimulads,ficut co a b c d 

fimulado. ab b cd n 


evcl. element.geom. 

Diffnhio 15. 

D.uifio ration.s cft. acccpc.o cxccffus quo antcccjcns cxccdit cooC:- 

aucns ad iprani confequens. 

^ ^ , • r, ^^riar/lemliffHrietypoeiimindicabmits.DiXileffimco?/!^»- 

quam reuertimur. 7~ion tamen mtelligamus eu 

uu^rationibusprefortionisconmnc^ufn. 


n determinatumeffe ^fectliberum quem- 


Diffiniuo 1 


Conactfio rationis, oft acceptio antecedentis ad exccffitmqt.o excedit 
ancecedens ipfuin confequens. 

■gsBssss^^sm 

l, r, /ierit * e «,/*./«» D r aJ o tril/«I . c aaWe« ^ _ 

eLd,, .>/;» A. ««/«>» . a«rit-a 
dens adi. t excejfum,qu 0 excedit ipfum d e confequens. 

T:)iffniuo 17 . 

AEqua ratio cft, pluribus exiftentibus magnitudinibus. Sealiis eis aiqna- 
libus multitudine, binis fumptis m eadem 
primis magnitudinibus ptima adttltimam (Ic in 
mara,vcl aliter acceptio extremorum per fubtracTiiOncm mediorum. 

< ^d hanc proportionem exponendam, hinos magnitudinum ordines fuf ponit £uch^s,<eq^ 

eifdem rationibits mediorum confantes)aquales erunt. 


T^tffnim 18 . 

Ordinata proportio efl; quando fuerit ficut antecedens ad confequens, 
ita antecedens ad confequens, fit autem confequens ad rem aliam licuc 
TOnfequens ad remaliam. 


Hac 
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fOTUanAles,binis.tqui5rattombusconiH>3il^,quarumhi>,asconfLKenteseflt 6 - 

cn.inUc€de>tUs,nddi^j}biconfequentes reUt^,eadeT>!que coLLcla, rlio- c i l 

„c,vttxefntlo,(ifucrjt . .d. .,nem b cnfquis .d^rcn. 4 , g 

Jim ^(O^equexs ad F rw. d,amM ratwnum difpoftuc ordinata dicetur proportio. eo qubdprio 


Diffinitio t5j. 

Perturbata proportio crt quando tribus exiftentibus magnitudinibus, 
&ahis CIS arqualibus multitudine fic, (icut in primis magnitudinibus ante- 
cedens ad confcquens.Sicin lecundis magnitudinibus antecedens ad con- 
fequens, Sicut autem in primis confequens ad rem aliam,(ic in fecundis res 
alia ad antecedens. 


H^cfimiliterquaiHorproportiondes fupponit.vt cumprime rationis con- a b b 

fiqucnsadaliquammagnitudinemeamfiruabit rationem, quam diqua dm 6 q t. 

magnitudo ad fecunderatienu antecedens,hk ordo rationumperturbatavo- f c d 
ceturproporUo,-vtexemplo,EHoKad-!.,vtcadt>,fifveroi.primeralionisco- 12 8 4 

fiquens ad rem diam f.-,Jicnt quedamalia res t ad c. antecedens ficunde rationis.hu: rationum or- 
do licet perturbatus fit,nihdominas'vere proportionalis eshnambtni ordines btnes rationes aliis 
binis squales habent-.esi enim Aads eadem rationi c ad v,fed-B ad i ejl eadem rationi f ad c,ipfi- 

rumordimmigitttrhinsrationes^htnisequalesexisiunt.Ofiendit hac diffnittone.mhil referre 
an prioris ordinis ratio,pojleriori rationi fecundi ordinis aqualis fuerit, perturbato hoc ordine. 
Dum tamen quilibet ordo totidem rationes contineat ftngulas fngulis aquales Jicet non ordinata 
proportione fedperturhata firie.ld quidem vt tandem inter extremas eademreperiatur ratio, ex 
eijdem mediis r.ttionihus conflans flue ordinata flue pertutbata firie difpofitis,aqHamrationemco- 

JUtuentibus. 


cu o r r (jii. 

Sinas infuper apponit prater has diffinitiones Zamhertus, quas eafdem cum binis prae edenti- 
bus ultimis reperientes,dataoperaomijimiss. 7 ion enim eas Euclidem Jcripf jfe fuit uerifimile,nec 
forfinomnesabEHclidefcrmas.^dmsperuenijJecredibile.DijfentiunietenimTheon(fCampa- 
niss,nott tantum ordine,^ weorematumnumerofed quandoque ^fenfu, unde ueramfuiffe arbi- 
tramur Zdberti feriptum in liminari adperjpecliuam,eum fcilicet quandoqne reperiijje Euclidem, 
apud Socraticum, inuetusiijiimis ^tineis, ac carie contritis gracis codicibus. T<ipnigitttr difficile 
uidebitrir multa ad nos temporis iniuriam heteroclita deluliJJe.Cum itaque coniiciamus Euclidem 
multas alias proportionum uarietates,quamab his receperimus,reliquijfe.famen has demonjlran- 
dis futuris elementorumtheorematihusfufificere ratiffiudiofis fi quas prater has difquirere cu- 
piant,relinquimus exequendum.His igitur nouemab undecima quid conueniat exponere volen- 
tes, dicemus has geometricas proportiones omnibus quantitatum generibus inferuire,diuerfs qui- 
dem reffecltbus.T^m licet undecima fimiles antecedentium ad confequentia proferens rationes, 
omm qnantitatumgeneri copuletur,cum in diuerfis genere fimiles pofint dari rationes , attamen 
duodecima permutata,rationes eafdem extra idem quantitatis genus ejfe non finit. 2{amprima ra- 
tionis antecedens ad fecunda rationis antecedes comparatu,priores binas rationes inter eiufde ge- 
neris quantitates cecidijje cogit, conuerfa uerb binas rationes in bina quantitatum genera cadere 
fatiturpiihil enim priorum cum po ferioribus mifcet,quod idem operatur ^ conqiofita ratio, nec- 
non diuifio rationisieas infuper infequitur conuerfio rationis, illa etenim, qaatuor magnitudinum 
numero quaqua claudatur. AEqria vero ratio fex aut plurespofiulas magnitudines binis ordinibus 
difiofitasydiuerfa quantitatu genera cuilibet ordini fcilicet propriu genus ineffe patitur. Ordinata 
aut e duo quantitatu genera fimiliter de fert, cui fit confiors perturhata,cu eard finguU binos q»eti- 
tatS ordines pra fi ferant fi libeat duobus quantitatum generibus obnoxios. CS enim ratione dixe- 
rimus e(fi r effieri fiue habitudine, qua prior duarum oblatarum magnitudinum,pefi erioremfua 
quantitate multiplicat,multiplicationif£ huius quatitatem rationis ttide qaantitat e denominare, 
i/ludpr emonendum duxmus-.qnhdfcilicet cum rationis alicuius exprefio, nil aliud fit quam ante- 
cedentis ad confeqHensmttltipUcaUO,permultt 2 ltcationHmcomparationes ordietur hcc quinio Ete- 
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1J . inter fe diirereaii^jMbitiidi/ies fuu rcjpefhii:,iiu elenimcumfu^s r]r/.in- 

UoncnJeUhottcm ,pf.<rnm quannma.quemulit^hab.s .mcrfi comptu 

f„^^,ui,tdmbt,scdMb,t,pr.uiptteJi^pnoribusbutusquM^ 

tLbme:aM>>titatesbm^tim.(quer»ultipliaiMgmcmum,h^cmtdtrpl!C4^^^^^^ 

Usiniere.tsdennr>cUtTanones^ni»ior Tnaiorcs,minor vero muluplicnito ,mwoTes cjje rmones 

idocetauUverbMomontiveruTnesioppojlmmdccrementum,conacrfoargumcntodue,nno,h- 

„esLbere,velutitnau<rmc»tidixirnusmult!plicaUone{^^^^^ /« augenttbus maior m«lt,phctt- 

tiomaioremrationisqHanmatema(^rat,ferJpkmmerttinmtmentibns?naioredccrcmenti^ 

tipluatwnem,plmranomsd€Crefceredenominatiomm,o~romdc^msdecrerncnttmuUtplex^^ 

mnoremprsfeferrermcnem etcisimemusjnaiori tame» OKpreJfam mmcro,vt idem quod de 

e,uaHmJ,hHsLifmisrat,onib,aconferripopt.Diximusemmqu 4 KmatesperdecremeU 
mdtiplkationemmmui,maioriver0 {qiuintotnwores fient) exprimtnumero^vt percipiamus to- 
tmsIeometrkleoemin<iHgTnent0req-i4Uone,velquantitasumdecrementeccnfisiere,Cufnenim 
^quatiomllaeofatrnHltiplicatione/oquodvniutiafiirnileSur.reliqu^geo 

temur,vt qus plus in augmentum tendant maiori numero, maiores demenftrentur^qua vero in de- 

erem^ntummaiorinumro,minoreseffec 7 anofcantur,quodidemrationumquanUtavhusconue. 

nire deduximus. Pofimodim 7 huius incipit magnitudinum rationes invenere qutde, vi qua ma- 

iores.minores^utcert'eaqualesdicanturdllico quadamparticulariorafubneeJens.u, 16 vero pro- 

fortionumvariattonemnouamvltmkdiffimtionihusexpofiitamdemonPlral.vtillearguendtfie- 

cies prius dififinita,gaometrica demonfiratione firmentur. 


"Tropoftio prima. 

Sifiicrint quotcunquc magnitudines totidem magnitudinum fingulj 
/ingularum xqucmuItipliccs,quotiiplex cft vna vnius magnitudojtotupli- 
ccs erunt omnes omnium. 

sint quot cunque magnitudines a ^ totidem magnitudinum c ^ oaquemul 
tipliccs.finguU fingularu-.Dico omnes omnium c totupltcesejfe, quotu- 
pfex efi vna a vnisis c, quoniam a eji multiplex ipfius c. Sumatur in a quot cunque ^ 

fintmagnitudwes ipfic , aquales fcilicet g .S imiliter in b tpfi p aqua- j, 
les B M, igitur ipfiusc erunt in k^totipfiuiti erunt in -e.fed bina ma- 
gnitudinum k (fi 3 partes binis c efi t, fiunt aquales .^quot autemfunthik ipfiusc, t, 

tot fiunt in kefii ipfarumc efi d. Bina igitur k(fi ^ , toties repetunt ipfias c 
quoties krepetitipjamc.Suotupltx esi itaque kvna vnius c,totuplices erut on^ 
nes k ifimul fumpta omnium c d fimul furatarum , hoc oHendimus exemplum in ^ I 

multiplicantibus augmentum, idemproinde ostendetur in multiplicantibus decre- | 

mentum.,conuerfie quantitatumordine, multiplicet cipfius kdecrementumequa j k c * 

vt D multiplicat ipfius b decrementum.^jioties igitur c diminuet fuidifira^iene k^oties d dimh 

nuet ipfitmt.Diminuantper magnitudines k^^tf,t c,(fi-Bii,yi-i;i.t, quoties c aufert ad ipfiusk 

decrementum Jcilicet e ? o , toties d aufert ipfius b decrementum m 1 1. Toties igitur vtrumque 
c D vtriufque a b decrementum auferet ficilicet e m, f o i, quotuplex igitur erile ipfius kde- 

crementum.fotieplex erunt omnes c&ofimulfumpta decrementum, omnium a fimul fumpta 
rum.Si fuerint itaque quotcunque,(fic. 

MONITVM. 

Hanepriorem in aquemultiplicantihus decrementum ofiendere voluimus eadem abjolui opera, 
qua in augmentum multiplicantibus prius osiendimtis.Cum enimdecrementummultklicantesnur 

meri,aquepropo/itorumpofiintefie multiplices, vthiqui augmentum multiplicant, JuJficiet(vtta 
dsumvitemsis)futurudemonfirandisytlterum tantum aquemultipliciumvel multiplicandi genus 

profer 



liber q^^vintvs. ^ 

,,tysd,,„f„ug,f„,„d„^^^ „„f,t„„ ^i„fiiJk,„ w. Lid.i, 

*>f‘"T^^j‘'j‘^‘P‘^‘'‘i>Jcdicetmcrefcens^decrefcens ac mixtunfvtroque confiam. 

‘TropoJiUo Jccunda. 

Si prima fecunda arque fueric multiplex, vc tertia quart« : fuerit autem 
quinta fecunda: a:quemuitip!ex,vt fexta quart?,compofita prima cu quin- 
ta arque erit (ccund^ multiplex,vt tertia cum fexta quarta. 

s it frima a tfecunda o aquemultiflex^vt Uri ia . d e quar- 


--Y' " yctu/iutc x^ucmuii.pex^-vc zerua.D squar- 
t. Jit infuf er qmntai\fiufdem fecunda g aquemultipUx 

Vtfixta- : ... r. s — ^ . rJ . 


vtfixta E T quaru x-.nico cempofitamA i aqu'k epfecunda o 

fnulliplicein,ut Cdmpofitat>-c quarta i. ^jdoniam aqualis esi ' ' "i' 

multiplicatio AiadipfamG,eiquaGiadz.'^Equalibusil- ®' 

hs aquales addantur tpfms b i ad o,e^- e t Wz multiplicationes-, igitur omnes a z prima b r quin 
U ad G fecundam: omntbus d e b t tertia (f fexta ad z quartam,erunt{perfecundam commulfen 

tcnt.)aqnalesmuitiplicaliones.Siigitttr prima fecunda aque fuerit multiplex-vt tertia 

VelaUks quoties a b caph o^totfunt in d e ipfius.z:fedquotfunt m b i ipfius < 3 , totidem funt in 
iTtpJiusi.Cumigiturin AZ nitotfintipfuso^quotinGi nipfiusz-.primaAt&qutntazi 
aqaemultiplex erit ipfius ojecunda^uotuplex tertia d e fixta e t fmul fumpta, quarta z.Si i- 
.^tur prima f eunda, (fc. 

Propofitiotertia. 

Si primum fecundi ^que fuerit multiplex, vt tertium quarti, fumantur 
autem ^quemultiplicia primi &tcrrij:a:quefumptorumvtrumquevtriu(^ 
que jcque erit multiplex, alterum quidem fccundijalterum autem quarti. ' 

sit primum a fecundi b aquemultiplex,vt tertium o quarti 

D v.fumantur autem aquemultiplicia^t zquidemipfus Aprimi, ^ ^ ‘-—3 

vt I T ipfius G tertf-Dico teluplex efe-Az fecundt u^quotuplex ^ ’ ' 

nesiipfusixficcenturzzquidem in totidem magnitudines z. ^ ^ 

aquales ipf A {qua fnt it. t.x)inquotfecabitur n aquales q 

ipfi QyCiimfnt aquemultipliciafngula fngulorum..S.uiaverb D; — i 

aquemultiplex eU Aipfius ivtoipfus -Otaquemultiplex eritz k prima fecunda s.^vt tertia il 
quarta d. S imiliter reliqua z x quinta eiufde b, vt reliqua fexta i t quartao^aque erit multiplex. 
Sunt enim aquales ipfa e k i i,reSlis a ^ G,ipfiriim b ^ d aquemultiplicihus.,etiam f pluries repe 
tant ipfas a & o. Sequetur itaque^per pracedeniern)totam e x , k z compofitam aprima ^ q ainta, 
aquemultiplsce efe ipfus b fecunda^vt tertia d- fexta i i,l t ipfus d quarta-, fedipfa e z ^ i t funt 
aquefumpta multiplicia ip forum a primi, ^ G tertf equejumptorum igitur vtrumque, vtriuf 
que fcilicet e zdpfius i.vtn ipfius d aquemultiplex erit. Si itaque primumfiecudi aque fuerit mul 
Jiplex, vt unium quarti fumantur autem, (fic. 

'Tropojtuo quarta. 

Si primum ad fecundum eandem habuerit rationemquam tertium ad 
quartum, AEquemultiplicia primi & tcrtij ad arqucmultiplicia fecundi & 
quarti, iuxta quamuis multiplicationem , eandem habebunt rationem 
fumptaad inuicem - — 

^ a 
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Sii kfrsmim nd t ficundum L 

vtotertiumddvqiiartim.Sint^ ' 

eia t(jrz,ipj<>ru>3f -vero »D alia ^ 

auauisi&-c:Dicoefevttadifi< — I t, 1 — t 

r.adr.SintTurfitsipforurm&z 

aquenmltiplicia k & i., iffirum 

«r.Vfii™ 13'” ? ?"«'■ ' ■ ""f «?" /'”?" ' i- <■ 

cum Em ) , / ' j r i, j_ aauemultiplkia erunt itfonm a er ^iferpracedenterrh 

{Z’^JSt(ir f‘7 

Hem,eandem habebunt rationem fumfta adinuicem. 

Corollarium. 

Siomn,otmagnitudmesptopomooaksferint&coni.crfimproportiomfcser»n,.3&» 

^OTP^ITVCd,. 

Stmkm MmudifJ!mlimt^.i«u&iam. hum niaJimnmrilaM,^ 
ThT-u,,', mJd.. d,n„.IIr.^,.,.n d,- 

„„aMeu,du^nd,m,dimmM.7ip,>.q.ku,tprimixpmm,c,^,t,i»d,ffM,aemf- 

,m,de i, rimem, i diffrriueni, q.iiru cKterfe.a mUe «/»/« cetpreprmidtm, ,d eram 
,i 4 ,f,i,,c,rrr,lixme,me,&eamed,ffml.,>spener,da,i,.f,rrmm, at perfeci, h,ne&ph- 
tesfequentes ipfiue quinta & oCiaua ohfequfo demonJ}randai,certuprdtbatisconcluderemut. 
Propojiuo quinta. 

Si ma^rnkudo magnitudinis $que fuerit multiplex, vc ablata ablatae. 
Et reliqua reliqu? ?quc erit multip[cx,quotuplcx eft tota totius. 

Sit tota AB totius op aquemultiplexiVtablataKt.ablaU ^ * g j 

G ziDico reliquam e b reliqua z d aqu^e efemultiplieem,vtto- , , , — , — 

la AS totius QT>, ponatur ss aquemultiplex ipjius i 0 , 1 ’/ a eB ^ 

Mus GZ .Quoniam linouU AS ssfinguUrumoz lofuntaqucmuluplues.vtvna Azvntus 

Sz -vel E skfm I citofa a b totius iz aqui erit multiplex, vt una a e unm o z,per primam huf 
iudJed(PerhypotheJim)quoiuplex a e ejl ablata o z, aquemultiplex est tota a b totm o p. Tota 

kitir ALqu{er,tmultiplexipftustz,utipfmGv:aqualesigm^ & i z. Communuay 

feratur o z,reUqua iG&zt> erunt aquaks.Suotuplex erit igitur e b tpjlus i Q,lotuplex erit 6 
Mus z ofibiaqualis.Sedquotuplex e b Mus i a,totuplex fmt a e ipjuu g 1 , ^ a b tpjm O D,per 
hypothefis. .^otuplex itaque erit tota a b totius c n.uel ablata a e ablata o z, totuplex ent reli- 
qua E B reliqua z D.Si igitur magnitudo, &c. 


Propojitio Jexta. 

Si du? magnitudincsjduarum magnitudinum a:que fuerint multipli- 
ces, Scablatc aliqua, earimdem xque fucrintmuitipliccs, etiam reliqux 
cifdem vcl xquales funt,vcl xque ipfarum multiplices. 
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^“ie'»‘fq‘‘e>nultiflexttnt.p,iiprius^e^c-ri„f;. f — ' ‘jr . 

V,,!,Xl"S£"2i‘’ ' i“"‘t‘' " ?*■“'<■ ^. 4 '« ‘£- is 44 /"? 

=s::4:; S?5 


Propojttio fepuma. 

Aquales ad eandem, eandem habentrationem. Se eademad {quales." 


ee^a7«fW q.MUU^ fid . eb • ^.gmi,^m.„ .g„U.n, c ««i- 

l‘i'^t''’J‘«<M>>«’s.dmig,,ur^,^.d:,fc,,dc.E,f„%de,m,r.(p,rc,ra.d. 
f>‘<m^»dhVtzadi:,aqudesitaqucadeandem,eandem^6'C. 

(JVC 0 7^1 T r (JVC. 

fd‘>^potera^af^UerUppamupersdiffmmne!ni>sJender€Jednonarhitranfimuse4», 

qumtam ejjp-vjme adeo hutcmuUigenttx vicinam vt fuit tertia. Et infuper hreuius ejr familiare 
admodum fuit hc argumenium.T^mTheon ^ Campanus per primam cemunem fententiam hanc • 
&pracedentem nituntur demonSirare : quod facilius per fecundam abfolnetur . Omnis enim aqua . 

”fdnplicatioaqualiumquantitatumftperaquaksaquaUteradditasmamitudines.qaasfecHnda 
Jententiadocetaqualesproducere, ‘ 


"Tropojitio ofiaua. 

In squalium magnicudinum, maior ad eandem maiore rationem habet 
quam minor,5: eadem ad minorem maiorem rationem habet, quam ad 
maiorem. ^ 

s ini inaquales magnitudines a e maior ef g minor, ft (f alia quadam d; Dico usad 
T>,maiorem habere rationem quam ominor adeandemD ,^infuper ipfamtsad Gmino- i a 
remfiabere maiorem rationem, quam ad k b maiorem. K^aferatura maiori as, aqualu 1 
ipf o,fit^ s t,ipfirumaute st& caquemultiplicesfnt rief-s. Reliqua item a saque- 
multiplexponatum,taliquidemmultiplicationequamin0r.ipfarum-ci itexcedat i-\, g ^ 
pfam ti.'^ugeatur autem t) multiplicatione ca,qua quaprimum excedat r.,<i'fit<:.Sd‘o- c k 
niam minor tpfarum ciefiz excedit ipfam d, reliqua k (ipfi t t aqualu)excedet eandem I 

ts.Cpfa autem Q excedens quamprimum Y.,minor erit ipfa-cT.. Sit ergo prima AS fecunda 
ojertia g,c^ quarta cademv.Sui‘taquemultiplicium{i ifrd)primi as, & tertqa,efr \ 

iuxta quamuis multiplicationem( c bis fumpta) peundi ^ quarti d bis fumpti,multiplex j 

primi ,pilicet t z , excedit c multiplex peundi ; multiplex vero tertij t. , non excedit ■ 
multiplex quarti c , aliqua fecundi & quarti faci a multiplicatione. Sequetur (per 8 dif \ [ 

fnitionem } primum a b maiorem habere rationem ad fecundam d , quam tertium o ad ^ 
quartum idempilicetv.lnaqualium igitur as (fc, maior as maiorem rationem ha- 
bet ad eandemo, quam minor o.Conuerfo veri argumentofecunda pars prima conuer- k 

2 if 


evcl. element. ceom. 

, ..CUt, /f™*.» nrfn unu,& a . ^iurU,fMkit c tq.cmulu- 

MO^jr V M. 

V „,d,w.nbMi.m imntiitbiitriturJimmimr iura^ w^gmuiimty lihcri * jW 
fcUt. 

Propjitio nona. 

Qa; ad eandan.eandcmhabSt rationem, tqualaa adimiicem funt.S; ad 

quidem eandem habe: rationcm.ipfs funt {qnalcs. 

M^citmceltntc ymifine ieitcimr: hAtnt enb. Uf<‘ A & Tadiadim c, 

4em,eander>ihabentranottemiaqMks,&c. 

‘Tropojtcio decima. 

Ai eandem rationem habentium, maiorem tacionemhabens, illa maior 

eCz.Ad quam autem eadem maiorem rationem habet, lila minor cth 

eandem c rationem habeant kquidemmaiorem .^zvero minorem. Dico 

remMa.K^enenmminorAiffa.-.namfiminorefc^^^^^^ 

ad ipHmiper Uuiue.^iec qutdem aquald,nam aqualem haberet rationem, fer -jhum, 
quodeifet Ippofitum fuPPoftto^iim a maiorem habeat ad c quam rationem ex hjpotheji. 
rJoriJuiirttlui^dficundaP^ 

■ ' ^ ^■■Mrn-ke(Jiminoremiplah.Sienimcredaiurtnaior^iffah,magnttudo 

®Al,iAW»r«i«r.#A,eai»c faJer»™»» ,.a«. .d.,per,i. 

^ Propofith 'vndecma. 

Qu^ eidem esdem funt rationes,& adinuiccra funt esdcm. 

Supponantur rationes nad i &oadt> ejfe eadem rationi e adz-.Dico ra- 
tionesnad^&G adis ejfeeafdem adinuicem.DenturfinguUsaniecedentt- 
hm KOI . aquemultiphcia 1 1 k. Singuld vero confequenubue b d z aha 

quandaquemulnpUciavs.in.SuoniamKeftadtineademrattonequaj ^ 

adz,fedprimadrtertiaKdrsfimptafuntaquemultipliciai6-K,Jceunda ^ ^ 

rjeroQrquartai&taliaquauis i&fi.Sequetur per conuerfim quinta r r 
difftnitionis.Si i fitmaiusipfii.,(jrr.€jfemaiHsipJott,ftaquale,equale,fi | 

vero minus,min»s.Stmiliter cum fit o ad o fiicut e ad z,eodem argumentoji j j 
T excedatM,&«exeedelti.Siaquale, aquale, Jiautem minus minue, per | | 

eandemconuerfiam. Si igitur i excedente l k excedat n, ipfio vero k exce- j i 

dente ^ 1 excedat Si aprimo ad vltimam liquet \ excedente i.,'! excedere i j 

Si, /i aquale, aquale, etfi minus minus. Eorum itaque multipliciumfiimpli- 
ces Kadt^aado in eadem erunt ratione^er 5 diffinitionem huius. 
itaque eidem eadem fiunt rationes ^ adinuicem fiunt eadem. ^ 



liber q^intvs. 

Oi^ir y M, 
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q,mtim„d„,d.i. "JV" ?•“ ’’'‘‘utlim:,n^d,fir„i, 


Propojttio duodecima. 

Si fuerin t quotcunque magnitudines proportionem habentes, erit ffcuc 
antecedentium advnam confequentium, fic omnes antecedentes ad 
omnes confequenres. suentes aa 


Smt quotcunque magnitudines frofortionem habentes, fcilicet k ad s 

'^^°‘“io,vtqHeiadz-.x>icoejfeficutvnaantecedentium k ad'vaam con- 

jcquenUum %, fic omnes age antecedentes, ad omnes b d z confeqaentes t 

JuTnantttriofarumantecedemmm a g e aquemultiplicia i t ^.Reliquarum [ 

‘o^fiquentium tCT alia quauis aquetmdupliciai.iA-ei.SjiOniamV G 5, 
¥^tuplexeJlitpfiusk,tammultiplicesfintitKfmuLfumptaipfarumi x -K 

A o zjimuljampearum,per i huius. Similiter quotuplex erit l ipfms b J T 

totuplices erunt omnes l m n omnium b d z,fimulfumptarum,per eandem, l 
^uatuor icitur ordine diJponatHrmagnitudines,Jciliceth 'i ace bdz.I 
<S.uiaverofingulaantecedetes k g zuidjingulas b d zconfequentes,ean\ 
dem habent rationem,fequetur{per ccniierfionem j diffinitionis) i multi- i 
plici prima a excedente i multiplicem fecunda ^,ipfam t excedere m, k, 
ipfam n.lgiturji i multiplex ipfius a excedat l sndtiplicemipfius t,omnes ■* 

j excedet omnes i.vLii,fiaqualesaquales,fi minores minores erit. Ipfia 
tgitur quatuor kadavt kQtadsn z proportienaleseruntfier 5 diffini- 
tionem huius. Si fuerint itaque quotcunque magnitudines, ^c. 


3 



X» z 
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rPropoJuh decimatertia. 

Si prima ad fecundam eandem habuerit rationem S: tertia ad quartam, 
tertia autem ad quartam maiorem rationem habeat, quam quinta ad fex- 
tam, prima quoque ad fecundam maiorem rationem habebit quam quin- 
ta ad fexcam. 


Habeat prima a ad fecundam b eam rationem quam tertia o ad- 
quartam d, tertia vero a ad quartam d maiorem rationemhabeat 
quam quinta e ad fextam z :Dico primam a adfecudam b maiorem ra- . 
tionem habere,qiiamquinta a ad fextam z . (^fumantur anteceden- j 
lium K ciaquemultipliciaiin,confequentiumveri>fa z fumantur , 
aliaqu.eiiisaquemuhiplicianY.z-.quoniamkdi' aineade ratione funt , 
ei,qua o ad ofequetur{per conuerfionem quinta diffinitionis) m exce- 1 
de te N ff ^excedere k, quia vere oado maiore rationem habet quam 
aad zMipua fiet multiplicatio quaiexcedente Yi,T non excedet L,per 
conuerfionem ocl.tua diffinitionisSequetur itaque m excedente n,ali- j 
qua multiplicatione faila,T no excedere z,(fi ip forum a e aquemul- \ 

tiplicesfuntyi^-c.Jpforumveroa&T- ali.e quauisaquemultiplices 

funt tt(fz.Igiturk ada maiorem rationem habebit quamzquintaad i 

z fextamper oclauam diffinitionemSi itaque prima ad f eundam eanh 
dem haiuerit,^c. 


N 


B 




evcl. elemen t. geom. 

Propojitio decima^uarta. 

Si ptima ad fecundam eandem habuerii rationem, & tertia ad quartam, 
prima vero tertia maior fuerit, 6: fecunda quarta maior criqctfi aqualis e- 
qualis, ctfi minor, minor. 

Prima a fecundam b eam habeat quam G ad v rationemfitj^ k maior ipfi o: 

Dico zeJfemaioremipfai>,(^JiaqMaid<equale,c^f minor minorem. 
ePi maior tertia G,ipfa ad z maiorem rationem habet quam g (perB huias)jed 
esivt s adi fic o ad D:igiturGado maiorem habet quamGadz. Maior elf igi- 
tur zipfa t>,per fecundam partem decima haius.haiid ficus patebit fifipponatar a 
aqualia ipfi aficundam b aquariquartav,per feptimam:dr ficundampartem no- 
na huius fiverb a fupponatur minor o,dr b ‘pfi » minor oHendetur .per oSiauam, _ _ ^ 

(fificundampartemdecima,vtprimaparieSiitaqueprimaadficundami&c. A b G O 

‘Tropofttio decmaquinta. 

Partes eodem modo multiplicium, eandem rationem habent fumptx 
adinuicem. 

sint partes magnitudinum m (fi vtjuarumaquc- g 

multipliciumiDico ejfeficut ntadz zfic Gzadzz. .Quoniam j- ^ ^ J" 

nimquorfunt in AZ magnitudines GB, totidem inoz fient ipfius ' ^ 

2 zfinguU ad fingulas eandem rationem habentes,eum fint aqua- 

les.Sicut igitur b o vna antecedentium ad e z vnam ccnfequentiumfic ( W 1 2 hum ) erant ab 
omnesantecedentesadBBomnesconfequentes.Similiter oslendemus fi itfirum ab^ e mulUpk- 
aa decrementa fimt gb fi z zponuerfa ratione,peTCorcll.o,.huius., cum ah tpfis ab fi t> i qualibet 
ablata .aquales fint ipfis o b,z e. Eandem habebunt igitur rationem, ab ad isb.iMg sadz B.(per 
eandem duodecimam huius. )V artes itaque eodem modo multiplicium, fic. 


CM O 7^1 T F M. 


Hoc theoremate oHendit Euclides amplam,quam e.vpojuimus multiphcadt legem, cum dsatpar- 

Usaquemultiplictummamfitantumeaspartes quatotumpracue metiuntur mtelligereuper pri- 
mam diffinitionem,ab hac geometria legepotifitmam rationum multitudinem ahfiraheret,fsempe 

a„atuormatorisinaqualitatufipecies,fctltcetfiuperparticularem,fuperpartientem,multiplicemfH- 

perpartkukrem, fi muliflicemfuperpartientem. 2los igitur aquemultiphces quahhtt ratunts 
fpecie copulatas, huic adferihemus theorematwt earum fimplices eandem eis habeant rationem, 
non autem multiplices tantum quas fimplices metiuntur fua repetitione praeis}, vi plures volue- 
runt. . . , . 

Propoficlo decimafixta. 

Si quatuor magnitudines proportionales fuerinr,& viciffim proportio- 
nales erunt. 


Sintpropcrtionales(fiueineadeinratione)AadsquaG adG-.DicoeJfe vicif 

fimihoceft permutata raHone) AadG^vtB ado.SintipfarumAfi b aquemultiph- 
ces E fi Z-. Ipfarii 'vero G fio alia quauis aquemultiphces ifi-T. Cum autem fit a 
adB vt G ad D, erit {per prscedentem)z ad z ficut i ad t {aquemultiphces enim 
funt) quia vero proportionales funt.Si i maior fuerit ipfa i,fi z ipfi T{per 1 4 *«- 

ius)^ioreritfiminorminor,fifiaqualisaqualis-.variateigiturordme fit Apri 
ma.Gfecttnda,Bttrtia,fi-oquarta..^oniamigiturB multiplici prtma exceden- - 
te I multiplex ficundafiquitnrz multiplex tertia, excedere t multiplex quarta, 
aquali vero extsiente aquale, minor i autem minus. Simplices a prtma ad 
dam erunt, vt b tertia adz quartam.Suntenimprima a fi tertia b aquemultiph-\ ^ _ 
cia fecunda vero o fi quarta d alia quauis aquemultiphciafumpla,per quintam\ 
diffinitionem hums.St quatuor itaque, 6'C. ^ 
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LIBER dy I N T V S. 

Propojitlo ilecmajeptima. 

Sicompo(]cxmagnitudincsproportionaIe5fucrinr,diuir?quoquc pro- 

portionales erunt. i i r 

Sint comfoJiuiHdcnftudinesfcilicet exM e b,&~d o (fAr o z x-a SitqueCt- i’ 

CHtcompof,U^^ddii,ficcon,poJluo-D4<lt> z-.DicadiuififtJfet.iadz^-jtlz dd • ' 

zD. SHrmniur d^uenzulttpUcts tpfm i ^.Ipfm-oeYo' ^ 

oz ^•^f^^fingicUfmguUrum.Perprimamigiturerumomnes ^ 1 

omnium a b CT g d ^qiicmdtiplicef,rurjitsqu<sms alU dquemultiplices ipfirum e b ' ' 

7. D fumantur k c ^ n ?. Cum enim ^ k prima ftt ficunde £ B leqnemulttpUx 'vt 
tertm m n quarU 7. d, quinta vero Kcfi eiufdem e b fecunde, vt /exta a p, quarta 
. z t>:aquemultiplex erit tota t c eiufdem e b, vt lota m p ipfiua t>z,peri huius . esi \ ' 

Mtem\^ad-&zvt Gt}adt)z.SiigituriKf»ultiplexprm£A2excedat,aquetur,vel ~ b f 7* 
defciatrcinidtiplicifecundes.s,<fi.i;tertiamultiplex,excedet^c.sf multipli- j j ^ 1 
cemqiiarta-Dzperconuerfam^ diffnitj7mtts.Sjiare ablatis comunibxssY. [ 1^ I* 1' 

(equetur n multiplici ipfus K-e. excedente r-c multiplice i. i.1 multiplice gt\ | j | 
excedere, aquari, veldeficere ipfivitmultipliciipfiiszxs.Eruntigitur fmplices hzx j. G L 
adi ivtGzadz Syperqumtamdiffniiienemhuius.Siitaquecompofiu magnitudines, ^c. 

Vropojitio decimaoBaua. 

Si diuif? magnitudines proportionales fuerint, compofit? quoque nrc^ 
portionalescrunt. 

Smt diuife magnitudines Kiad ii fcutG zadztuDkoeascompofitas uiada ejfe 
•vtGGada z.^siodf opponatur, erit vt AsadafeGoad aliquam maiorem vel mi- 
norem ipja D z/it priua ad minorem qua ft'C)\„^oniam enim compoftuhiad ii funkf 
vtG-bad-o \,erunt {per pracedentem)dittif£,Kiadii ficui G-iad\t>,fed fcutni ad 
E B fcfupponiiur G zadz o.erit igitur fieut gi ad m fc Gzadzts. Sequetur itaque 
{^perxi^huiufft prima G Uertia ozmaior fuerit,^ fecunda tts quarta ts z maior erit, 
fed ^ minor fupponitur, quod esi abfurdum.TJon igitur habet GGadminorem ipfa zb, s 
rationemquamu iadajSimiliteroSiendetur quodnec ad maiorem,nam z t> inuenire- 
tur maior alia maiore fuppofiia,quod fieri nonpojfet: igitur as ad i i rationem habet qua 
c vado z,Siitaquediuifemagnitudinesproportionales,(jnc, > 

Propojido decimanona. 

Si fuerit ficiir totum ad totum,fic ablatum ad ablatum & reliquum ad 
reliquum, erit ficut totum ad totum. 

SitiotaAsadtotamGwtablataM ad ablatam gz, erit vi- r b 

cifiim (per i S huius) iAaduivtvGadGz, fed fi coniunSla 

iAadAsfuerinl vtvoado i,erunt{perxq huius) diuifmo » 

ii.adiAVit.zadz o.Rurfus ipturerit vicij?im,vt reliqua 

aadreliquamv z,fic ablata iAadablalamz G.Etproinde(pcr 1 1 huiits)vHota as ad tota o d. 
Siitaque fuerit ficut totum ad totum,ficabUtur»,&c, 

Corollarium, 

Si quatiior magnitudines proportionales flierint5& rationis couerfione, proportionales 

exmt.Cumenimftvt ab ad cv ficiiadvz,critvicijiimvt AiadBi,fic Gvadvz.fedci 

fuerit antecedens Ki ad confequens Ai ficut antecedens Gv ad confiquens Gz,(fi- cenuerfione ra- 
tionis erit antecedens Ai adii exce//um quo excedit feumconfequens Aificut antecedens Gvad 

exce/im z D quo e.xcedit fuum coaequent o z,pcr 1 6. diffinitionem hum. _ 


E V C L. E L E M E N T. GEO. 

Pro^ofnh ^vtgsfimA, 

Sifuerintqiiotcunquemagnitudincsj S: alixeifdem xqualcs numero, 
bina: fumpt? in eadem ratione, arqua autem ratione in primis ptima viti- 
mamaiorfuerit,&in fecundis magnitudinibus prima vitima maior etir, 
& fi squalis squalis, & fi minor, minor. 

Sintquotcnnquemagnitudines M o,totidemque'o'i.%iita hin£ in eadan 
ramneyVtfcilicet hitdsjicv>adi,vt^-s 4 d nfic ■&itdz,fit autem p-maior qua 
o:Dico D maiorem ejfe igji z. ,Ji minor minorem^ji vero aqualis aqualem. 

Cumautem {ferhyfothefim) a fit maior ipfit Q,erit (fer 8 hum ) maior ratio 
Aads quam c ad eandem i,fe'd cum fitvt b ad efie iad z, erit conuertendo . 

{fercerol.j^hu!sei)vtoadBficzadi..^tqHirationeskadi&-DadiCum | ^ ^ 

fimteademimaioresigiturfiuntqukmoadBifizadBfinguUfiingHlis.adean^f^ i Q 

dem igitur s rationem habentium d ^ z, maiorem rationem habens i>,ipfi 

ior e ii ( fer lo huius) reliqua z.Si itaque fuerint quot cunque magnitudines, &c, 

M 0 T r M. 

Huic liberam facultatem affonentes, diximus frater Euclidem (quotcunque) non lanium tres 

magnitudiner.namfiquotuitaliafonatHrinterh^GCum totidem inter T>(fi z,Jemfer k mator, 

maiorem ad (Inoulas earum habebit rationem quam o minor, ^ma vero o^za fingulasre tqu 
rum inter eas pofitarum.eadem ex hyfoihefi habent rationem, & fer allegata cfimilitertfja z ma- 
ior erit,&filiffi G aqualis, & D ifft z aqualis, & fi minor,minor.Fraterea quoicuquefuerwt ma- 
gnitudines, ex tribsssjemfer fiet demonfiratio. 

n?ropoJtth ntgeJtmagrimA. 

Sifuerint tres magnitudines, 5c alistotidcm bin? fumpt^ in eadem ra- 
tione, fuerit autem perturbata earum proportiojsqua ratione vero prima, 
tertia maior fucrit,& quarta fexta maior crir,&i fi squalis,squalis, & fi mi- 
nor, minor. 

sint tres magnitudines a b c alia^ totidem fint d e zfiina autem in eadem 
ratione ferturhatim consiituantur, vt fiilicet ^adefictad z, vtf^ (fer 19 
diffinit tonem huius)B adofiess ad z:Dico fi a maior fuerit tertia G,(f quarta 
r maior erit vitima z,& fi minor,minor,^fi aqualls,aquald. 4 ^oniameB b 
adcvtv>adi.,eritconuerfum(fercoroll.q. huius) Gadsvthad v,. Sed cum 
o minor fiit iffia h,ea habet ad b minorem rationem quam a ad eandem b, fer 8 
huius, quare ratio zadts (qua eJi eadem ifft aadz) erit minor ratione eiuf 
dem E ad z,que esi eadem rationi a ad z-.erit igitur ( fer fecundam f artem de- 
cima huius)t> quarta maior iffa z fexla,nemfe kfuit maior tertia a, fi autem n fuerit iffi g aqua- 
Ik, eadem zadh&adc eandem habebit rationem,fer 7 huius, fmiliter tado^ zJunt enim ea- 
dem rationes , fi autem minor fit a iffa G,fimilitei^ osiendetur (fer to huius) d effe minor iffia z. 
Si fuerint igitur tres magnitudines, & alia lotidem,^c. 

Profojtth 'vigeJimafecmdA. 

Si fuerint qiiotlibct magnitudines, & alie eifdcm aquales numero, bin? 
fumpt? in eadem ratione, fuerit autem carum ordinata proportio, £c equa 
ratione proportionales ciunt. 
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ordinatimincadtmratic)ie,rjtfctlicet\adz ftc-oadi, -jtquaado fic i ad\ 
Zd&fic conftquenter quotainquefuerim-^uo ep^-tqua ratione primam a ad\ 
■vUm «.fuutpinum^ z: S.mlnripfinm » . o ^ 

cta fint w eadem ratione kadztdttdad^e^-iade. 'vt ^ ad i: ert!nt(peri^ hu ' 
iue)eorummuttipliciaiadK&Kadi^ 'JtTadi.6-^ad~i.^otmsigiturma\ 
gnitudines i x.^i&aliatotidemT i, n bina Jumuntarineadem ratione: quarS- 
(per lo.bttiui ) prima vlumam in vtroque ordine Jtmul excedant , aqaantar , ' 
velfimul depetunt. Earum igiiurpmplices{per -p. diffinitionem huiui) Kadl 
erunt vt d ad z.Si itaque fuerint auotlibet, ^c. 


i 1 


MON ITFM. 

'^ppffutmus huic ordinatamproportionem , mn ad cogenda theorematis verba huic ordinat a 

proportioni^nam ex fe idem fonantfiiipponuntur et enim fimiles rationes^eademfitu in viroque ma- 

gnitudmumordineJiabere.Sedvtaquam rationem tq . diffinitione expofitam, in ordinata propor- 
tione, hoc theoremate intelligi.,vt inpertttrhataproximefuccedenti ^ofienfurifunutsfiocumobtine- 

reperciptamus .Fuit autem haud fecus liberum 2 o.propofitioni eam ordinatam accommodare, auP 
non:nam ea communi acceptione deordinata, intelligenda eji, v eluti hac , vt prafatu 20.(jr2i.o- 
fienderemus, aquam rationem fimulmaiores,minores,veliequas efficere magnitudines, in ordina- 
ta vt perturbata proporttonepoHmodum 2 2.ef 2^ .eandem aquam rationem in vtraque ordinata, 
(p-periurbata proportionales efficere extremas, osienfiuri, decimam ociauam diffinitionem eluci- 
dantes. 


Propojliio 'vigefimd tertia. 

Si fuerint tres magnitudines, &alif totidem, bine fumptf in eadem ra- 
tione , fuerit aute perturbata earum proportio , & ?qua ratione proportio- 
nales erunt. 

Sunto tres magnitudines ' * ' ■ " 

AeG,tres item alia B-EZ, in E ei ' '-- a 

proportione pertu>bata,A qui- '» Ki' ■ - ■ — — 

demad2vtEadz,Everoad ^ 

GvtDadidtJpoJita-.BHOejfe ^ ^ _ 

aqua ratione vtnad o fic r> _ ^ 

ad zproportionales:Sint ipfia- ' ' ^ ^ ' 

rum A s D aquemultipiices c k h , reliquarum vero gez alia quaud aquemultiplices f l i, ciim fit 
vt k ad B fiet adz,erit{per 1 5 .huius) vt c ad zfiic l ad vquia vero eftsadGvto ad e, eadem ra- 
tio.-prtmi (fi teriq b ^ d aquemultiphcia r.&-K,ad fecundi quarti a (fit aquemultiplicia t (fi 

\(per quartam huiHs)eandem habebunt rationem.Tres itaque funi magnitudines c s t,& totidem 

alianzxinpcrtaTbatarationeproportiottales,vt fiiUceteadn fiezad \,vtquer.adtficviadi..Si 

igitur c excedit t,n excedet i, aquabitur , vel deficiet per 2 1 huius, id propter ea earum fimplices 
k ad G erunt {per ^ diffinitionem huius) vfa ad zaquaratione proportionales. Si fuerint itaque 
tres magnitudines,(fi alia totidem hinafhmpta,(fic . 

M 0'^ ITV M. 

£lu 'ia demonsirauit hanc Theon permutata rationis cbfequh, potiorem fi compendiofam eUgi- 
mus demonJirandi viam, vt po/int (fi libeat) fumi tres magnitudines vnsus generisdres vero al- 
terius generis quoad quantitatem,quod non patitur permutau ratio. Hac etemm arte tbera cedet 

fjcultMhuictheorematiAqaemagnmdinesdtuerfirumjaceiuJdemgeneriscompleciendi. 



E V C L. E L E M E N T. G E O. 

Propfitio 'vigejima^udrta . 

Si primumadrecundum eandem habuerit rationem quam tertium ad 
quartum, habuerit autem quintum ad iecundum,cam rationem quam 
Icxtum ad quartum, etiam primum &: quintum compofita, ad fecundum, 
eandem habebunt rationem, quam tertium, fextum, ad quartum. 

sit trimum Ktad fecundum o vt tertium iv ad quartum zfit eltam b i quin- ' 

iumadofecundum^vtttfextumadzquartum-.DicocomfofitaM nilaejfead 

o fecundum^vt de et adz quartum, ^mtam eUEiadovt et adi.,erit Qcr.^ 
corroll.a,.hum) 'vt o ad Eifc contra zadtt. CUmautemfinttresmagnitudines ^ 

AB G ^ E.^^tresitemaliaDEX&EsMnaineademordtnatarationefci- 
licet hEadc'vtDEadx.,&Gad E\'utzadET,aqKaigiturrationeerunt ke ad 
E iTJt DE ad Et, per 2 2 huius.Et quoniam diuife se adEt funt vt de adET^con- 
iunffa(periSnuiut)erunt'vtA i ad itficDTadTE.Rarftts aqua ratione tres ki 
IB G,^ tres aliaD T te x.^Junt ordinatim in eadem ratione hinajumpta. ^ ^ 

AEqua igitur ratione erunt{per 22 huiHs)vt abi cotnpoftafrimum^ quintum 

ad G fecundum,fic det comfofitatertium&fextumad x quartum.Si itaque frmum ad jecuth 

dum eandem, e^c. 



Si quatuor magnitudines proportionales fucrinr, maxima & minima ca« 
rum reliquis maiores erunt. 

sint quator magnitudines proportionales uEad z- 

o D, vtEad x,quarummaximaftK E,minimavero 

z-.Vico KE&z reliquis G^Etnaiores ejfe.K^ma- 

gnitudineenmKE aqualdipf e alf indatur at, ait 

ipfi vero c i> aqualis ipfi z tollatur g i . Cum au te ft 

A E ad o D ■,vtEadx,ipfis verOExaquales pofitafint AT (^G luerit vt A E,adGD:fic AT,ad Gi. 

Reliquum igitur t b ad reliquum i r> erit{per ip huius^vt totu a e ad gd. (JHaiKsigiturerit t b, 
tpfoiD^er la^huius.K^ maiori trgoT EminoriDiaquum auferatur E c, quod quidem ablatumi- 
pft X copuletur, quia at ipfi x,tD vero ipfi b c aquales fiunt, tota x & e c ipfi gd aqualis erit.S ed at 
ipfi ^poflta e f{ aqualis fiinaigitur at &x cum b c tffts e^tod aquales erunt. SupereBautemipfi 
A C magnitudo c Tibina igitur a b maxima ^ x minima, reliquis e ^ o d maiores erut refiduac t, 
Siigitur quatuormagnitudines proportionales fuerint, ^c. 

<JM O 7^1 T VrJii. 

vhi expofiit Euclides fitnpiicium ^ cotinuarum magnitudinum rationes, per aquemultiplicU'. 
earum rationum , interdum fex varias proportiones , quas duodecima (fi quinque eam fequentihus 

\\Jiffinitaesi^quuturntLffariop6fiitam.7lafiqttatmrniagnitudinesfintfiimilUrationisantece 
dentia antecedentibus fi confequentia confiqttentibus,fiquetur eas efe proportionales, permutata 
ratione, per 1 6 conuerfiper corollarium 4 huius, compofita per i %,diuifa per 1 7 conuerfione ratio- 
nis per coro "arm ip. Aequa ver'o{cuius Junt dua fiiecies,ordinata fcilicet fi perturbata) per zi fi 
2 q huius. ^Mquide fex fiecies funt modiarguendi,ex rationu fimililudine conclufi, fi demofira- 
'•tionihuspropalati.Decemveropriores diffinitiones,nulla egent detnonjlrationejed ampliori expofi 
tione,vt eas diffinitis ceuerti cernamus. Tlufqua tamen in demonfiradis theorematis alia acceptio- 
ne qua diffiniuimus eas fiimentes,vt extet inuiolata methodus.Campanus autem nouem ex Euclide 
futnptasprater expofitas d T heone apponit propofitiones, quas data opera praterimus.Per ocie ete- 
nimpriores osiendit maiores rationes his omnibus argumetis fequi maiores,ftcut ofiedimus fimiles 
fequt fimiles rationes,quod nulla eget demofiratione.Si enim fimilis ratio fimilem concludat, maior 
(fibifimilemconcludens)maiorempropofitaconcludet,fi proinde in conuerfis maior minorem cen- 
eludens fiHendit fimiliterminorem, concludere maiorem. Haud difiimiliter transfert Ca^anus^ 
■ “ ' prima 



liber (tVINTVS. 

fer ea qua dtximus,fuper oclaua huius d'ffinh’' i^ueniadandada. qutdem,fidnonneceJJkria: qua 
mentum rationes augere Jecrementum colligentur -fiUicet antecedentium aug. 

-^eminuere, decreLtfZ^iZT^^^^^ 

^‘*'>tt<tnexfrimereab Euclide Cumhdecrfu ^ 

^'cifque.irtbusadaferiendJre7nqu1Zr^^"^^^^^^^^ 


sJPl iif 


iSEVCLiDiS DEMONSTRATIO- 
num reftitutarum Liber fextus. 


Diffinitio prima. 

M I L ES figura rea:i!me?func,qiiefinguIos angulos fiti 

gulis xquales habcnc,& qu? circa angulos xquales iunt, ia- 
tcra proportionalia. 


similes f guras reclilmeof ejfe ds-r. 

..cit,cumfmguUAnguli'onius,fingnl^ 

angulis alterius fint acjuaies iVtfijigur^ a b c CT B » ^ 

fimUseJfe dicat cumar.guUfcihcetKiffi^, iverotpfit>. 

c autem ipfi o,& H ipfi f eru»t aquales, & wfiper quan 




ingtllllmsjingutisaquaie^,0 ”77 

e. Tamen fimiles erunt qutmadmodwvidimus 

te decoratum. 

Tdifjinithfecmia. 

Rcdprocs figurt fu.it., quandovtriufqu? figuraram antecedentes in al- 
terius earum confequentes.mutud proportionales hiennt. 


cS.a,W,««a.a*S.(™/ea'?~r«r»/5.e|r»» 
.,tLa,m,m‘vm,&tmfiq.mtesindud4olMjmn. 

reciprocajigura eaproportione dijpojita, 

tM 0 3^/ 7* 

alternatim diJportantyVt diximus. 

Tiiffnitio tertia. 

Extrema & media ratione tefta linea diuidi dicitur , quando fuerit ficut 
tota ad maius regmentum,fic maius ad minus. 

Hancdtf£nilionemahfiluitii.propopiofecSdi,4lioquidemfemonispratextuiltide?»onJ!ra. 

te: extrema autem&media eodicitur.quod trium propofitarum maior infehtnas,extrmamae 
mediam, contineat quantitates,^^ maior bina reliquis aquelur. 

Diffinitio quarta. 

Altitudo vniufcuiufque figurat, cfta vertice ad bafim pctpcndicula- 
risaila. _ ... ^ 





hadmium.^umnnr.fimftri miktadh.tfraterit^Jtcu- 
l^irismpitdJepemtrfmdiUru^JteJrint^^fclicaexUnJa 

tesbajim 'vndKjue (ju^tferfendicuUremp/n demijfam recipere , "jt 
s^Jobdc K^,vel^»pUnc Ko,perpedicu[aris AC tnhajlmvc exten- 
jam cades, dt nudo eius figura dicetur. 


I \ 




Dijjinkio quinta. 

Ratio ex rationibus confla rc dicitur, quando rationum quantitates in- 
ter Ic multiplicata:, aliquam efficiunt rationem. 

Expofumui lertk quinti diffinitione quid Jit ratio , ibidem enim eam ejfe reperimui , -je- 
ram quantitatem habitudinis duarum magnitudinum per multiplicationem , qua antecedens 
multiplicat confiequens,expreJfam.CumigJtur rationis quantitas a multiplicatione pendeat,me- 
■ rito voluit Geometer rationes fimul iungi multiplicatione , vt ex his eompofita prodeat , qua ccm- 
pojita ex fimul coniunciis conJlare dicetur: fitc rationes fefiquialteram, (jrfefiquitertiam dicemus co- 

ponerepermultiplicationemfuarumdemminationum,rationemdHplam-.xam i j i 

ratio6adi^fefquialteradenominatur,ahi^t._.reliqriaverbfiadqfiefiqui- 

tertia, per \t.:i//a igitur rationumquantitatesfcilicetiiper i ^multiplica- 6 4 ? 

U tnuicem, producent 2 quantitatem, fcilicet duplam rationis 6 ad ^ ex- 
tremarum, Citmautem tertia quinti diffinitione diximus^rationis mineris in- 1 ' 

aqualitatis quinquejjeciesfnb duabus quantitatis denominationibus arclarip.rlicularifcilicet^ ■ 
partiente,vt ab hk veram Euclidis mentemdeducamus^earum rationum quantitates multiplican- 

tes,ac compofitas producias (iuxta huius diffinitionis methodum') exerentes rationes, osiendamus 
qualege hoc abfoluatur negotium, ^jioniam geometrarum esi quantitates comparare, \^rithme- 
ticerumverb comparationem eamnumeris dijcernere,vbi cadantnumerorumvires,feruata ta- 
menveradifirepantiaquantitatis rationum maiorisinaqualiSatis,d minoris insqualttatis ratio- 
num quantitate,maxime in rationibus componendis.lpjhilo fecius plures fuerunt arithmeiici,ra- ; 
tiones minoris inaqualitatis ab eifdem numeris eas denominantibus exprimi,qttibus earum conuer- 
fie maior d maqualitatis (prapofita tantitm particula fub ) afferentes,vt tripla Jubtriplam oppone- 
ies,fefquialter£ver'ofubfefquialteram,fuperbipartienti-ver'o tertias ,fuhjuperhipartientem ter- 
tiasidupU vero fejquialtera fub duplam feJquialteram.Tripla autem tripartienti quartas ,Jub tri- 
plamtripartientemquartas,vndealiquiexharumdenominationumnumeris,per hanc diffinitio- \ 
nem,ralionum quantitates confiare arbitrati fiunt, cenfentes rationem t^ad6 fuhfefquialteram no- > 
minar i, eb quod eius conuerfa 6 ad ^ maioris inaqualilatis fefquialtera nuncupetur, ac proinde ean- 
dem earum ejfe quantitatem,vt quicquid vni conueniat altericonuenire dixerint. Cumaulem ob- 
fequendum fuit ( horum more) huius diffinitionis imperio, fiilicet omnes rationum compofitiones, 
per multipiicationemabfolMi,propofita fuit ratio qad 2 confiare ex ratione, qadg quaab eU nun- I 
cupata fuit fubfefquialtera,^ 6 adz tripla, fub fefquialteramverbijpertri- 4 <? 2 

piam 3 multiplicantes repererunt 4 j ( productum rationis ^adz denomina- i 3 
t orent) longe a vero difiare.^nbnampaclo autem iuxta Euclidisverbd, hanc 4 2 rationem, ex 

rationibus mediis qad6 ^6 adz restituerent inquirentes,quam abjurdum ^Euclidis pracepto 

penitus oppofitumprotuleruntinuentum,fcilicetdenominaioremrationis maioris inaquaiitatis 6 

ad z, qui fuit 3 ,per minoris denominatorem quem dicunt i 7 dinidentes,vt tandem ture vel iniu- 
riaproducant 2 denominatorem, ad 2 extremorum,licel Euclides omnes illas rationum compofi- 
tiones multiplicatione produciiubeat, non diuiJione,Jubinferentes hanc diffinitionem, tantum in 
omnino maioris vel omnino minoris inaquaiitatis rationibus inte!ligi,non autem quando altera 
maioris,aliaverb minoris f uerit inaquaiitatis. Tpamidper multiplicationem iubenteEucliae ad- 
implere nonpotuerunt,ea namque de caufit quid denominationes rationum maioris pro denomina- 
tionibus rationum conuerfarumminorisinaqualitatibus improprii fiumpferant. Et cumbina deno- 

minationes inter fe ad incrementum aut decrementum multiplicata,idemf reducant denominans, 
incremento aut decremento referendum, eas ideo confundi ac rationes incremenii{yel maior is ta- 
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.,L ^.•d,,nf,^,i,^!,re„dar . «»™ /« d«r,^,m„^^,dn- 

tl-ce-iM rumentisaHicmhmarumdenomin.itiormmialtcrii-/ninmcrcni(ntum^alterami.cromd€- 
crmcJimmultipUcarM,,non,dmacflbtndtsmtduflk4r(rdt,aut^^^^^ 

ceperunt.^are vt idem^roduant, rationem incrementi fert maior n inatjuahmts^fer rationem 

Jecrementi/euminordinacjtialhatisdiiiidi tiij[erunl-.hdcquelegeljtticdiffmiionimultiflkatt^ 

nem quandoque & dmijlonem quandoque afirip ferunt, contra Euclidu meniem.quifoU multipli- 
catione emabfilui pracePit operam, quapropter nos improprias rationum maioris inaquali talis de- 
nominationes ahfittlimiis,eas fcilicet, qua earum conuerfis conuemrent, -ot diximus tertiaqumti 

difrmimne. Proprias eis denominationes ex habitudinis^i-era fuh-tantiadeprehenfisafcribetes,vt 

e xhis qualibet rationis determinata quantitas, per multiplicationem quantitatis mediarum depro- 
matur, nulla addncla diuifonis aiteratione,Euclidemqueper multiplicium legem fua edo- j 
cendi propcfita capacem fatis fiperquefuijfc demonstrem^, ^od exemplo, m ommno 
maioris, Lnino minoris, & mixtis ostendamus rationum fompofuonibus,fit componen- \ , 

da ratio /. ad c, ex binis k ad z ad c, maioris inaqualitatis rationibus, jcdicet e.ad b ,| 

fefquialtera i '-(f%adc fefquitertiai jinuicem multiplicatis producentibus z,dice- [ I j 

mlAadcrationemdupl4mejfe.Sitrurfuseademfgurainratiombusomninominorisin-\ [ j 

aquafitatis componenda ratio c ad A,ex binis fcilicet c ad b triparttente quartas ] | [ 

Ts ad A bipartiente tertias \,dums ^Jer f producemus f , dtmtdiam rattoms c ad k\ t. c 
denominatrkem. Haud fecus in mixtis , S it componenda rduo, a ad c ex ratione a ad b 
minoris inaqualitatis ( nempe bipartiente tertias ) & ex ratione i ad c {maioris Jctlicet 
tripla) midtiplkatis earum quantitatibus f per ^ fiet 2, denominator quippe quantitatis - 
ratioms ipfius a ad c dupla. Si etenim ex pluribus duabus componenda fmt rationes ex - 1 
tremarum qiiantitatum,idemfiet,vt exemplo in his quatuor magnitudinibus ab c b, i 
Sint inter extremas a ^ d tres rationes feiheet \adi fefquialtera^ i ad c dupla {2) ' 

c vero ad D bipartiens lerlias{~)prima{ 1 t^)per ficundam 2 ducla fiet q, rurjus q per j 

reliquam^ducla fiet 2, denominator quippe rationis extremarum Aad D.Hac etenm ^ 

lege qnafuis rationum compofitiones,folamultipUcatione{Euclidis fert- 

pta feruantes) complebimus. <^c veras rationum quantitatibus de- ' ^ 

nominationes praHabimus,pracipuam earum quantitatis affinitatenr- ^ ^ 

fonantes. Licet aliqui rationi quantitatem inep negauennt , non ani- J ^ 

maduerietentes rattonemahEuclidedicimaiorcmmimrem, vel aqua- . . ' 

lem adalteram,veramquanlitatisejfedemonBranteeJJentiam. idrdem quantitati proprium aj/e- 

rit ^risioleles fecundum quam quid maius,minus aut aquale dicatur . S^omam hac rai tonum 
compofitio a decima diffinitione quinti orta efi. Sjqa ratione prima ad tertia multiplicem ait EucU 

des rationk prima ad fecanda,jcilketdupl2,frimaveroadquartamiripliceeiuJdemprimaad fe- 
cundam, vt percipiamus rationes extremarum {prima fcilicet efi tertia ) ex rationibus mediarum, 

inuiccmmultiplicatis,produci,vthacdiffinitionedenunciat.£uaquidcmmultiplicatiofiperfe- 

ipfamfiai,duplamproducet:fi quidem per aliam fiat mulliplicatio,aiiud producet conjurgens, nec 
d’iplum,nec triplum quadruptumve, vt osiendimus exemplis rationum qua numeris exprimi pof 
funtmultipUcanda.Suodattamen locum obtinet in reliquis ratiombus eoufque furdis, qua nume- 
ris exprimi non valeant, vt patebit ^opropofitiene huius, per lineam extrema fi media ratione fe- 
Bam,tresreHas proportionales efficientem-, namprima fieutotiusad tertiamfiueminusfi^en- 
tum ratio,duplaefl rationis prima admaiusfegmentumper i o diffinitionem qumti,fi igitur mul- 
tiplex.Tiihilominus illarum trium linearum rationes nullis exprimivalent numeTis,tamen per 
multiplicationem rationis prima ad fecundam, in fic necefiarii confurgit prima ad tertiam ratio, 
quamuis ignotapenitus exisiat huiufmodi multiplicat id, nobis non autem Katura,cuius proprium 
esi ea multiplicatione ignota nobis fmilesfurdas producere rationes,aque vt reliquas-^obis oh nu- 
merorum facilitatem familiares. Ratio itaque quauis fmefurda, fiue numeris exprejfa cor^at (in- 
ter extremas qua fuis quantitates eiufdem generis) ex multiplicatione rationum mediarum qua- 
rumcunque.llludidem affirmat Euclides 2 5 huius fiicens aquiangula parallelegramma, cx ratio- 
nibus laterum conflare rationem.^od ahfoluit demonstratio ex rationibus medorum componens 
rationes extremorum iuxta haruni diffinitionum methodum. 
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Ex/us «JcelfariHmfrodu,ram>jemextrez7!.-irurnexraUo>iibusquotcUnque >nedMrfmaua>i- 

tit^tum najc.qum licet ratio excedat Titionem extremarum a ad c, o- fit mahr ■ Raho ti- 
men reltqua s ad e. tanto mmor referietur, vt exceffum quem habuit a ad v.fufCT Kadc 
fraetse minuat (y auferat, ^aref rnedi.t quantitae -atraque extremarum minor fue- 
rit, rationum component tum frior,maioris,foperior veri minoris erit inaqualitatis 'si 
veri media quantitas maior fuerit, frior ratio mtnoris,foshriorverimaioris inaqua- 
h tatis erit-.jsc in qmlibet termmis medus, frior etenim extremorum, frofortknem in- 

fhoans,&vltimuse.tmco»cludens,cogunt ratiancsmediorumnuliaarte extremorum ra 

t tonem vanare fojfe.fedfemf er ad extremorum rationis quantitatem redire , quod per 

numeros factledemonftratur.SintextremiOfO- 5 6- quotcunque medij 
d ^%,litetvltimns ^fit minar frsmo a^‘.tamenvidemus 6 addere ad,^ 4 ^ S 5 

hinariumjrurfus 8 addere ad 6 binarium funt igitur iam priori addita duo binaria, qua videmus 

T‘'’5‘‘»ffriabvlimomedio,vteatantimfuferfitVniUs,quat^ prior excedit, vltimum, ac ad 
'^(ramipfiusydihabitudtncm,f,uerationcmfatreduclio..^arequanUcunque€antmediarum 
r-ttionumaddiliones,vel quantitatum fubtrac7ior.es, i/ixnihilominus per extremorumreliecium 

ea arte cogentur, vl omnes fimul fumpta mediorum rat tones ^d extremorum rationU quantitatem 
reducantur, id equidem facta earum rationum tnter fe multiplicatione, ideo diximus inter fe eas 
multiplicandas effe rationum quantitates , ne iuxta Theonis verba hac qawtafe.xti per quemuis 
multiplicantem eas ducere liceret, veliai licml ex quarta diffinitione quinti magnitudinem quculs 
multiplicante excedcntem,rationem habere,dici.Sedadinuicem multiplicanda funt rationes'.Si ve- 
ro media quantitas inter extremas^aior vna, minor vero reliqua constituatur, vtraque ratio aut 
• maioris,aut fimtdminoris ertt inaqualitatis,vtq68minoris,dr8 d ci,maioris.I/licenmdimidia 
ratio, q ad 8 ex bipartiente tertias , &triytiente quartas, colligitur, hic vero dupla 8 ad q ex 
fefquitertia (fifefquialtera componitur ,vbique feritat a multiplicatione, iuxta diffinitionis veram 
mentem. 


'Diffinitio fixta. 

Deficere {pecic parallclogrammo fimili dato , dicitur parallelogramum 
ad redlam lineam applicatum, quando applicatum ad totam lineam occu- 
pandam deficit, parallclogrammo fimili dato, excedere vero quando exce- 
dicfimilidato. 

VifinoadreBam k tapplicattim,deficitipfet>-&fimi; 

ItdaloUyVel fiadrellam a c applicatum excedit eodem'' 

» s fimili dato e dicetur deficere jpecie fimili dato, aut 
excedere. 



Propofitio prima. 

Triangula & parallclogramma qu$ fub eadem iunt altitudine, ad fe inui 
ccmfiincvc bafes. 

Sint bina triangula A ^ c,a cnjupereadem altitudine 
kO.Sinlitemhinaparallelogrammaki b ao d %,fi- 
militer fub eadem altitudine a c vel a,peri^ diffinitione 
huiiis;Dicoefevtc-&bafisadGDbafim,ficAGStriangu- 
lumad KG t>triagulum,ficqueiGfaralIelogrammumad 
e z parallelogrammum . Sint ordine quatuor magnitudi- 
neSyfcilicet b o ^ g d bafes prima cfifiecudaik n g ^ a o n 
veretriangulatertiaefiquarU. Producatur reciaio ad 
vtrafqne partes vtrfiis,v (fi i. yipfii GG aqualis fifa r.,iffi 
vero i G quotcunque aquales fiant, t i,eoniunclu kc 
AI ks.: quoniam per q8 primi, aqualiafimt fingula at i d* a i b triangula rp fi a b c . Similiter 
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yrADK;p(7AGi> Totidem eruttt irienguli ipf> e e c etjiielie, tjeei ce <>efes igf: e G ^ejnelet tftntt- 

Zerm,Lee.,t,m»g.U,pj!e.ceg,,d,e,gm&k,fi,,pj!o^p.ekv^^ _ 

tetUfifmmeeemniiimflineegeUm.FTtme q- U rtm igiue falicrjkjis , e & Imgult 

A A cZa.tm.Uphde ,fiiiiM teUt o,&mm,et<t trueg.lem ,feaeUcg-pmfciUaihe- 
fts a -a /i-iriansali a e d diquemultiflicia{mamfcilicet o k, ^toUim a c k trt.iiigiilum)j!mul ex- 
iedMg.eeUr.ml iefmaj,., eSpf i o exeed.t c epm.gulem a i o '^‘'iet^j^feut. 

deCeiefLgiiet,reiamt,l,rp,r^»prmt.M,et.eeigileeJmplt,apnmeeoed]et,d.mc^U 

rl,„Mr,MltnuKtcedqm,temecemagey.gseT,rt,ei,ur.gehd,mut,4,Mfml- 

‘Uegmmenm a o {J- » o d i,f(A 4 1 i S r.mmp.rn.m, 

rciceliriemttUnm a . g £§• a o D,£r* &pmlU,gremme m eedan Membejam a o o o, 

per 1 1 qemti.PoltiermtpertequemulliplieiademeepenpeTbllelegremmapjehutrrei)guU.rri- 

„g.U igmr & pereUelegratnrm quejib eedtmftM dtiudinc,tdfe ammjemett bejii. 

CoroSarium, 

Si binarum re£hriini altera feccetur vtcumquemcdangula fubintep & quchbet Tegnien 
.0 feaar comptehenfa ad fe inuiccm funt vtfegmenta . DdmreaageUJtib a otmegre&Jeg- 
nenti , a d feaZfitUca b o, o d adfi mi,icemf,nt,-vt a o ed apfegmemjie eteirt, reBagnU 
quot cunque fuerint. 


Propojiiw fecunda . 

Si ctiaguli ad vnum latctu ada fuerit aliqua rciffa linea parallela, propoc 
tionalicer fecac ipfius trianguli larcrarctfi trianguli latera proportionaliter 
fcaa fuerint . Pet fefliones duda linearcaa, parallela erit ad reliquum tri- 
anguli latus. 

sit triangulum A G cuius'vnumljtierum o ifaralleU 
B D ducatur introrjum : Dice b d fecare reliqua latera a c ^ 

A ifroportiene A'^adz G/vt At>adx>t.. Quoniam enim trian- 
gula B D E B D o fufer baftzndr eifdem parallelu e xijl en- 
tia funt fer ^ 7 f r imi aqualia: fid idem triangulum a suada- 
qualia /cilicet b d e b d g eandem rationem habet ferfepti- 

f timam quinti i (f fer fracedentem, eam habet Ksv ad oss 

quamAV ad d e, b vads d coquam a sad b g habet. Se- 

quetur igitur fer 1 1 quinti ejfe as ad sg fcut Anadtis. Ad 

fecundam autem f artem fupfonantur latera fecla Asads of- 

cut At>ad DS.-Dice b d efe ifjt g e farallelam , cum autem Jit 
AsadsGvtAoadn s,erit(ferfracedetem)A suados sfi- 
aut idem a b » b d o . Ad quas igitur eadem aso magnitudo-, eadem habet rattonemfffa{fer 9 

quintiyfuntaquaks.TriangulaigiturosGdftt) serunt aqualia, Jitf er eademitaquehafi soexi- 

fientiaan etfdem funt parallelis B D e e, / er 3 9 primi. Si itaque triaguU ad vnum laterum acia fue 
rit aliqua recla linea, ^c. 



Corollarium. 


Siparallelavnilaterum trianguli triangulum feciierir,fimile toti atoto tolIet.?C4»r/rff/or. 
tionales fecat vtfatuit ACad Asvt AsadA o,erit igitur vicipm {fer 1 6 quinti) ag ad as vt 
A B adAt>,froforlionaliaigiturJuntcircacommuneadAangu!umlatera,Jedaquiagula:namA s g 
AC trecia^cadunt in faraJklasaquare angulos Aos ifji as g ^ a b d iffi age aquales efficient, 
{feri9 primi.) Similia igitur eruni,ASDabUtum,dr ab g totum (per primam diffinitionem 
huius.) 

Frofofi 



LIBER SEXTVS. 

'Trofo/icio tertia. 

Si trianguli angulus bifariam fcccetur,dirpefccns autem angulum recta 
fccucric & bafim.bafis iegmcnta eandem habebunt racior)c,reliquis ipfius 
trianguli lateribus.Etfi bafisiegmenta eandem habuerint rationem reli- 
quis ipiius trianguli lateribus, a vertice ad leilionem coniundta re(Sa,bifa- 
riam iecat ipfius trianguli angulum. 

T ria/jguli B G angulus k bifariam fecceturduBa 
A 5- frimifccsnte laftm in i3:Dico ejfe s\> a d t. g 

ficat B A <i(/ A G. Per ftgnum o parallela excitetur ipjt 
A D o b.£. vlend.it ur autem re Pia b a m e, in paral- 

lelas autem a d e c cadens b e, angulum b e c angulo 
B A D aqualem {per 2 s> primi) efficit dn eafdem rurfus 
parallelas cadens hG,aiternatim acej^ o a d angu- 
los aquos efficit, per candem^finguli igitur a e o, a g e 
anguUfingulls b a d d” o a d fint aquales. Et igitur ad- 
inuicem,ci:m ipfi b a d ^ c a » fint per hypothefim a- 
quales.Latsratgitur kb,k o aquis analis jiihtifa {per 
6 primi ) aqualia erunt : quia vero ad vnum laterum 
trianguli b e o acia e fi parallela a T>.,proportionaliter erit bx> ad do ficut b a <?</ a e {per 2 huius) 
hocesiad.Kofibiaqualem.Adfecudamverb partemfi fuerit bd admovi BKad\o:Dicoaver- 
lice KadfsBionemDcomunciam^angulumB KG bifariam fecare,diJponanturBB(fiQBVt prius „ 
quoniam esi BD ad D oficBuad \ o, erit {per pracedentem) bd ad d ovt b n ad k B,aquaies igi- 
tur fiunt A E, A o rePia,^ proinde {per j primi) anguli a e o,a o e {qui ad bafim) fimihter aquales-, 
fequelur igitur {per 2y primi) B hD ipfi kBG ^OADipfikGt effe aquales ^ ^ adinuicem igitur 
aquales erant D AB, D Kc,cum fint aqualibus aquales.Bifiariam itaque ficuit rePia ad angulum 
BA G.Siigitur trianguliangulusicfic, 

‘Tropojitio quurta. 

.<£quiangulorum triangulorum proportionalia funt lacera quar circum 
«quales anguloSjS: fimilis rationis funCjqux «qualibus angulis latera fub- 
icnduntur. 



Si duotriangalalatcta.pfoportipnaliahabacrint,)5quiangula erunt tri- 
•angula,& aquales habebunt anguFos/ub quibus ciufdcm rationis latera 
fubtcnduncur. 



E V C L. E L E M E N T. GEO. 

Sir.tdHO trk/iguU a n o d e x, quorum Utera JIui 
proBorlionaliaszadKQVt-DEaeiDZ.vtque ad n Q 
^tct,^ad^ z^&ficutK G ado ^JicDz ad z ziDico ea tri- 
angula eJfea:quUngula,& aquales habere angulos, quos 
einfdemrationislaterafubtendunt,fiilicet a 

sPjii.,acGipfizJuperrec 7 amz zadfignum zangulus an- 
gulo mqualis comhuiaur zzi^adfignum veroz aqua- 
lis ipfi ojitsz i,per 2 5 primi, reliquus igitur z i e reli- 
quo A esf aqualh,per corollarium primum j 2 primi.’^e- 

quianguU igitur funi kSG&ii zlriangula. Erunt ita- ^ 

que {perpracedentem) circa a ^ i (aquales angulos) la- , ■ , 

leraproportionalia,KzadKGVt\zad\&,^ kt. ad -iovixi a tz,(^kO a ^ 

fed ficus k zadnofc fuit o^adz z,mtur it&G sad eandem e z eandem rationem habejes,junt 
(per 9 quinti)aqualesfimilitert.z& i ^ erunt. Sequetur >taque(per 8primt)cu d e d z 

. z & ilfe.fjt .pi»g,U D E z e- . . z 

iw,», /J . . Mfrm ig:m e,d„. i . o M 

igitur duo triangula lateraproportionalia habuerint, & c . 



nfropofifio fexta. 

Si bina triangula vnum angulum vni angulo aqualem habuerint, & cir- 
cum xqualcs angulos lacera proportionalia squiangula erunt triangula, 
&a:quales habebunt angulos fub quibus ciufdem rationis latera iubtcri- 
duntur. 


Sint duo triangula asc^dez, vnu angulum 
kvni angulo d aqualem habetia , cir cum eos autem 
angulos, latera % nad kQficutzoado z: Dico re- 
liquos angulos fcilicet t^i(jrofpfiz( eiufdem 
rationis lateribus fttbsienjos)aquos efe.'^ d datam 
re clam d z fgnumqueeiusz ipfi a, aqualis angu- 
lus confiituatur d z i;ad fiignu autem d ipfi a aqua- 
lis fiat z D , reliquiss ita^ b relisquo i aquus erit per 
corollarium qz primi. ddiequianguU igitur erunfZ 

kz G&tsiz triangula, ^proinde (per j^huius) e- 
.zadkG,ficult>xadD z.SufceptumeH autem 



kadk G,fici 


quinti)Gzadt>z,fict>iadGZ,aquaksigiturfunt(per9qttnft>^&^^‘Sedtrsagultzt>zduoU 

tera e d d z duobus i d d z& angulus e d z angulo i d z funt aqualia. <i^equiangulaigttur,per i^ 
primi, erunt triangula e d z 1 d z,&aqualia,aqutangulapromde erunt,perprmamcommunemfen 

tentM,kZG&tXz:qntaver'o,perhypothefim,aqualisfmtangulus^ipfii,&etdemiaquusofien- 

fisserH,& ideo e ipfi b aquus erit,fimiliter z tpfio, reliqui quidem fub quibus eiufdem rattonu late 
ra fubtenduntur.Si igitur bina triangula vnum anulum vni angulo aqualem ^e. 


Pro^ojifto Jepfma. 

Sibina triangula vnu angulum vni angulo aqualem habuerint, circum 
autem alios angulos latera proportionalia: Reliquorum vero vtrumquc fi- 
mul aut mitiorem aut non minorem rcdto , equiangula erunt triangula, 8c 
aquales habebunt angulos, circum quos proportionalia funclatera. 
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PrntunatKr K B ‘7«-* imperemus aliquam purtem abfewdiy 

rJJra i« “■»< gtimelrk^ 

fa cStadMur imtrin-Sqtail, 

/r-/f GT>ddo f.f!c%T.adi A.£f compenendejlcuttota QA^td ordina- y 

tampartem a o/f b a adordmatampartemAzper 1 8 qmnU.<^ da- ^ ^ 

A B ordinatam partem a b abfeidimue. 

MONITVM. 

SmiUKrllabr,i,d,r,iJ.U . . k c,f,r . ^.fccndiUA 

p, lMB4f d, J4, h,c inUTt, .fdfrs .rd, mu mtruj^ * ^dvtdu p...d,],M.. 

Pro^ofxh decima. ProhUma, z. 

Datam redam lineam non redam, datx redi linea: fedi fimilitci 
fccare. : 

Elio datarecia ab non fecfa,dataverbfeciaeslOQt, cuius 
primo fegmento aqualis fit a T>,fecurido c ijtertiovero e G,quot- 
quotfuerintinreffa c t. Coniuncia autem cz parallela ducan- 
tur d z^t.\.Afiigno-Dparalklaipfi AZ ducatur ot-fecans ztin 
■t^Paralleiegramma igitur fiunt 01 tb oz.AEquales itaque ^ 

fiunt -bt zi&tn iz recta. Et quoniamparallela efi zt 1 ipfii / \ 

G t:z,erit,psr 3 huiiss,G zad zb-vir.T ad rb, velfitcut z\ ad v A 

I z ipfiisaquales.Etcumbzfiitparallelaipfi Qz,erit{per ean- 
dem)vtQbadbAficzzadzA.EBigitur siad izvt Qtad 

■Bb^izad ZA fient zbadbk. Datam igitur reBam lineam 
A B non fieciamfiata recta c r linea fiecia fiimiliterfiecuimus. 

CoroHarium. 

Hinc fit aatam ra^amlineam in datarum redarum ratione, fccare. 7^m ceniunganlur i» 
rectam lineam angulum cum data recta efficientem, data re£ta rationes habentes., veluti a d d * 
zG,namhec theorematedata Azinearumrationeshabentes kz z i izrectasfiedlaeSt. 

Pr<spofimo'vniecmA. Problema 3. 

Duabus daris rciflis lineis tertiam proportionalem inuenire. 

Sint bina recta ab ag ad angulum a dijpofita, qua producantur in 
nctumadz&b:Recla'jer'6 AG aqualisponatur b b,(jrconiuncia to 
paraflelafiatb E.^uoniam trianguli Kbtadvnum latus bz parallela 
exfiitz a„erit(per 2 huius) Azadsb ficut a g ad a z.Sed a 0 ^ b d 
fiunt aquales: erit igitur ficut az ad k G,fic eadem ag adaz. Dua- 
bus igitur datis ab a g relth , tertiam c e proportionalem repe- 
riimus. 

■ Propojtuo duodecima. Problema s^. 

Tribus daris redis lineis, quartam propo rcionalcm inuenire. 




Exponan- 



liber, sextvs. 

^qMjlsflt■zzMtiffio<eq„etHr■al,conitmcU^ i parallela fiat zz. 
prodHcIav-itn s.Tr!a»giiliiia^aei>z ^advnum Uterum x e acfa 
est parallela t uPropornonales igitur erunt {per 2 huius) quatuor 
reaa,t>tadtxficutt>tadix,tpfisauteT>t tx xsx aquales funt 
ABC.- erit Igitur ficut a ad sfic Qadtz.T ribtu itaque datis rectis 
lineis, quartam inuenimus proportionalem. 


5-4 



Tropojitio decimatertia. ^rollema 5 . 

Duabus datis reiftis lineis, mediam proportionalem inucnire. 


Proponantur bina data recta,/, b b o in rePtum, quibus me- 
diam inquiramus proportionalem,fupertota a g femicir culus de- 
fcribatur KO G,ad fignum vero b tpjl a. g perpendicularis exci- 
tetur hD,coniunctisAr> D G re ffis, triangulum A o G re^angu- 
ium erit, per q i /ertq . Cumaute ab angulo reSie d in bafim a g 
Jit demijJaperpendicuUrisG t,ipja efl media proportionalis inter 
figmenta At, b g bafisx Gpercoroll.Z.huiu;.Duahus igitur da- 
tis reSis ABEO mediam proportionalem d e inuenimus. 



Corollarium. 


Hinc aflequimur data refta linea, aliam rediam (duplum eius exce- 
dentem) in binas extremas ptoportionalcs illi fecare. Sit c data cuius 
duplumexcedat k-B,adfignum Aperpendicularisfai da qua aqualis pD- 
naturdata cfiuper a b vero femicirculus defiribatur a g s,ipJivero a b 
parallelajit D G quacircalumficabit,cumfit minor femidiametro, per hy- 
potheJim,perfciaturparallelogrammums> t coniunciis o a o t:\Siequa- 
iis igitur erit GfipfiAG,eJ quia perpendicularis ePi ad datam ah {per conJ}ruBieneni}ipfitGt,_ 
reitam a b datam fecabit in extremas fibi proportionales a f f H,per corol.% huius. 

Propojitio decima^uarta. 

AEqualium & vnum vni «qualem habetium angulum parallclogratn- 
morum, reciproca funt latera, qua: circum «quales angulos. Et quorum pa- 
rallclogrammorura vnum vni «qualem habentium angulum, reciproca 
funt latera qu« circum aquales angulos, ea quoque funt aqualia. 



Sint aqualiaparallelogramma a b ^ b g vnum ango- 
Ium D b 2 vniangnloj b zaqualem habentia: Dico latera 
D t ad Hxejfe reciproci, ftcutiHads X circii aquales an- 
gulos, citm anguli vzz&itx fint aquales,ponatHr i b , 
in rectum ipjius b x, reliqua d b erit in rectum ipfius b e, 
funt enim ad verticem , perficiatur parallelogrammum 
z t.,ertt { per 7 quinti ) ficut Atadzx parallelogramma, 
fic B G ad idem x x,funt enim aqualia a b G,fed ficut 

AtadzsficreclaDt adin, per primam fiexti,jicutque 
' '.ificit. ad H x.f er eandem funt enimadinuicem 



vt bafesficui igitur {per vndecimamquinn)i>H ad -ixlaterayJicreciprocefH ad H x.Continet e- 

mm vnumparallelogrammum antecedens, & confequens confequentis & antecedentis alterius, 
per fecundam huius diffinitionem. Similiter econuerfo ostendetur fecunda parsjciltceijt latera ^ 
D i ad 3 ifnt reciproce, vt isads z.-Dico parallelogramma ab 3 oejfe aqualia, e^Jii eadem 
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ratio (ex hypoihejt) v % ad ^ irrationi lllad^^ 
A B adz h,qu-e eoad idem z e. Iffa igitur a b 
que dr 'vnum ‘vni aqualem habentium,(^c . 


7. ,eadem erit (ex prima fexti) farallelogrammnm 
^ B o fuiit {per $ quinti) aqualia. ABqualium ita- 


Propojiclo deurnaquinta. 


AEqualium & vnum vni xqualem habentium angulum triangulorum, 
reciproca funt latera qu? circum squalesangulos.Et quorum vnum vm 
qualcm habentium angulum triangulorum reciproca funt latera, qu? cir- 
cum equales angulos, ea quoque funt xqualia. 


Triangula abo & uD^Jtnt aqualia , ^ angulos Bk(i& 

D A E aquales habeant ^d verticem fcilicet: Dico circa^ eosangu 
los latera ejfe reciproce o uad a ti,ficut tkad ab. Cum autem 3 
anguli fintadverticem in reeiumerut b a £<5“ o a d recfejri- 
angla itaque a b o a b d {cum fini jub eadem altitudine) ad je 

inuicemfuntvtbafes q Aad Av,per i huius. Similiter triangu 

la ATS B&AVB fiunt ficut a sadu B,bafies . Sed cum ex hypo- 

thefi AB Of^A r E triangula fint aqualia,^ ad idem A bb ra- 
tionem habeant , eandem habebunt ratonem, per 7 quinti. 

Recla igitur g Aad AX>.,&BAad ab{ eandem tpfis trUngu- 
lis hahtntesrationem)adinukemeandem habebunt ,pervnde- 

cimam quinti. Aiternatm igitur eruntproportionaks OAadk t>,vt e a adk B,pem dififimtionem 

huius.AdfiecundamautempartemfiupponantuTeJfiereciproca a a ad a to ficut s. AadAB.Dtcolrtan- 

?ula ABG&A-DzelJe aqualia.-quoniam enim e fi eadem ratio a a ad ao, qua i a ad a b ,Jea vt q k 
adA-afiicABGodABts triangula,perprimamfiexti,fitchque e a ad a Bfifiicfimdtter a b e ad a b b 

TademigitureritratiOABG)riangulladAt>B,quaipfiiuaA.M^ 

erunt abg& AOBtriangulayper 9 quinti. Aequaliuigiiur&vnumvniaqualemhabenttu, &c. 



^ropoftm decimafiexta. 

Si quatuor rc^f? linex proportionales fuerint, quod fub extremis com- 
prehenfum rcaangukm.a:quum eft ci quod fub mediis continetur reSan 
gulo . Et fi fub extremis comprehenfum teflangulum arquum fuerit ei 

quod fub mediis concinetur redtanguloj quatuor redf^Iinc^proportiona- 

Ics erunt. 


sint quatuor lineaproportionales a ad o,vt Bado: Dico compre- 
henfium reclangulumfiub extremiis a&d aquum e/e , ei quodam^ 
diis B^G fit reciagulo . Fiat ex At> reciagulumdtem ex b & oaltud 
reBangulumiquoniamparallelogramorumA b ^ b o reciprocajunt 

latera, A quidem ad GfiictdMd d,m fiunt aqualia,per 1 4 huius. Rur- 
fius ad fecundam partem , & fi fiupponamus fub extremis a ^ b conte- 
lum^quume/e eiquodfubmediis BGConlinetur.Dicoipfasquatuor 
Addo e/evtB ado.CiimaqualiafiintreSidgula Ati c latera ha- g 

hebunt reciprocaverit igitur AadGvtuad x){per eandem lOg huius). 

Si itaque quatuor recla Uneaproporttona\es,^c . 

Propojtcio decimajeptima '■ — 



Sitresrctflse linee proportionales fuerint, quod fub extremis compre- 
henfum re(£fangulum , ?quum eft ei quod a media quadrato, etfi quod fub 
extremis comprehenfum reclangulum ^quum fuerit ei quod a media qua- 
drato ipf^ tres rctfte line? proportionales erunt, 

- ■ - — Tropo-' 



55 


liber se X T V S. 

Proferantur tres recia linea frofortionales a s d fdlicet a ad 
Vyjicut Badt>,exA(^vveroJiat reciangulumAD^efrexB quadra- 
tum Bcfiat: Dicoaquum epredangulumK-oquadratoBCyCume- 
mmfpit aquales b (jr c,erit ficui a ad zfic c ad \>-.quatuoT igitur fiunt 
refla frofortionales a b c vfiub extremis itaque earum a n reclan 
gulum^qaumefi{perfiracedentem)reclangul« fiubmedi/s s c comfre 
/3enfi,qu0d quidem esi quadratumiffiius b medta. ^Equumefi igi- 
tur reciangulum Kts quadrato Bc: fi verbeconirarecJangulum a- 
quum fiaerit quadrato b c^tffia a b c d {fer frac edentem ) erunt fro- 
fortionales:fiec'cum b c fint aquales , erit ficut a ad B.fic b ado.St 
igitur tres retia linea frofortionales fiuerint,quod,^c. 

Corollarium. 



Hincaflequimurjqiiamlibecre<ftam efle mediam proportionalem j inter quafuis duas re- 
fiaSjSquale fit.'pfius quadrato rei^ngulum conftituences. 

ProfoJttiodecimaoBaua, ‘Trohlema^. 

Adatare£lalinea, dato re<£tilineofimilc,fimiliterquc pofitum rc(3:ili- 
neumdcfcribcrc. 



'Trofojltio decimanona. 

Similia triangula, adinuicem in dupla fune ratione laterum fimilis ra- 


tionis. 

sint bina triagula a e o maius ^ o e z minus 
fimilia^ngulos age anguli c e e aquos haben- 
tia: Dico triangulumad trian^lum duflam ha- 
bere rationem , quam latus aa latus ,ficilicet b o 
ad E I. Quoniam enim triangula Junt aquian- 

gula,fer i dififinit.huius,frefortionaliter erit 

A b ado zfiicut B G ad BT. fer 4 huius. Stt autem 

vtBGadzBfiic{feriihuius)rB.adzi.Tres 
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«ulunfoi. z^dupUm habet rationem quam latus ^ cad latus zzy^ proinde quam Jlmills rationis 
reliqua latera. Eademelf enimratio {per 1 diffnitioncm huius) laterum. Similia itaque trian^u- 
la.adinuicemm dupla funt ratione, (jrc. 

"Tropojttio 'vigefimn. 

Similia poligona in fimilia triangula diuiduntur, a:qualia numero, & 
proportionalia tocis:PoIigonum autem ad polfgonum, duplam habcc ra- 
tionem, quam fjmilis rationis latus, ad fimilis rationis latus. 

Sint [milia poligona abodec^ii 
T K L:Dicd ea diuidi in [milia triangulae^ 
aqualia numero. Et [ngula ad [ngula^jfe 
ut totum ad totum poligonum. Poligona 
•vero adinutcem habere duplam rationem 
laterum [milk rationis ,[ilicet quam a b 
ad z if-vel aliud adaliud [milis rationis 
Utue. Cum{perhypothe[m [eu [gurarum 
[militudtnem ) aqualis [t angulus 
IZL angulo. Et circum aquales angulos 
proportionalia Utera,[cilicet%Kad a e [cut izad i ■L.ConiunClis be ^ 1 1 reBis^aquianga^ 
laeruntper 6 huiiss.friangula i,e[angultes k-Ezangulo z i laquuserit.Sedcumper 
consiruiliunemtotus Kifstoti z nangulo[taquus,([ ablatus kiz ablato z i z, reliquus ebo 
reliquo l i t aquus erit, per decimamnonam quinti : iunclis autem e o reBis, quoniam eB 
•vt zs ad hz[eziadzi circa aquales angulos. Et [cut AzadzG[c zi adi tiaqua ratione (per 
zz qttinti)eritvtzzadz c[cz\ad\-s.<.^tquicumzzQanguluszitangulo,oPien[us[taqua- 
lis,aquiangula ^proinde [milia eruntzi es ^z\ttrian^la,per 6 huius. S_uoniam enimaqua- 
lis eB angulus, b g r angulo i t k e o b ip[ l t i. Reliquus e c d reliquo i t k aquus erit. Et eo- 

dem argumentopatebit angulos d e g k l t aquos ej[,<[ proinde (per hypothe[m ejr fextam hu- 
ius) triangulum e g d triangulo l t k aquum ejfe. Poligona igitur in [milia triangula, ^ numero 
aqualia dtuifi funt.Caterumyquia [ngula triangula [ngulis Junt [milia,erii vt hzadzt[cziad 
I z,Permutatmverb{per i6 quinti) vi kz ad zi [czz adzi.Sitautemzz commune latus 
triangulorum Kzz sz g. Similis vero rationis [t latus zi,commune triangulorum z 1 1 1 1 t. 
Duplam habent igitur rationum (per prafatam) [ngula triangula aeb,?!^ zzi,^zzGad t it 
adinHicem,quam habent [milh rationis latera e b adzi. Eandem itaque adinuicem (per [xtant 
communem [ntentiam) habebunt, Idem oBendetur de triangulis zgd t k eandem habere 
quamzzGadzit,[ilicetduplamc0mmuniumzGadztlaterum. Sed[cut uzadzi [c fuit es 
adz I. Duplam igitur habebunt [ngula triangula ad [milia rationem quam a b adzi.Totum igi- 
tur poligonum abgoz ad totum z 11 zz, eandem habens rationem(per iz quinti) quam trian- 
gula [milia,duplam habet rationem quam ab ad zx [milis rationis latera.Similia itaque poligona 
infmiliatrian^ladiuiduntur,^ aqualia numerofjrproport.^c. 

Corollarium primum. 

Hinc aflutuitiir, omnes reftilineas figuras fimiles, duplam habere laterum fimilis rationis 
rationem. Omnes enimfgura reBilinea [miles in [milia refluuntur triangula, perque id de- 
monUratumeB. 

Corollarium fecundum. 

Tribus datis lineis rc^s proportionalibus, erit ficut prima ad tertiam, ficquod dprima re- 
6ilineum,ad illud quod exlecundafimile,fimilit6rque dcicripcum redtiliaeum. T^mpe i» 
dupla rationeprima ad fecundam. 

tM 0 r y CM. 

SsfpereB huic theoremati obieBum imminens difeutiendum. Ait namque fecunda pars [miUa 
poligona duplam habere laterum rationem, ^uid tum cum aqualia ^ [milia fuerint poligona? 
qudnam arte diplam habebunt laterum rationem, iuxta huisss [ntentiam? ^uinirnb potius ean- 
dem habere non duplamcomperimus, 

■ - 
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AdktC^rjtioNisdrifU<tutfuiHfiiismultipii(uortnw,afuiipJiHsper fe tiuc7a quantitate ^propa- 
lant decima quina t necnon quinta huttu diffmitiones-.atqiii aqnalitatis ratio, 'vniutt denominata 
fauppus quantit.ttem,hoc cfi, -anitatem -anitate multiplicans tn ferpfim denuo incidit, eo quod nulli 
^t /Iterationi obnoxia. ^a de caufa vnitatu duplam tripUmaltdmque multiplicemper fe produ- 
Bainatbunitate niifqiiani recejfuramarbitremur-.ln rationibus nimiru dupla triple aut alia qua- 
uis multiplices fmplicU tn fe duTiu gtgnuntur^nonper quantitatum additionem fiue vnitatum re- 
petitionemvt apudarithmeticos,quodlatius his diffmtiombtesexpref imus, idcirco ratione aqua- 
liiatisahvmtatedenominauimus,quodeavnicHm fit interslitium,inter inaqualitatum excejfus 
incremento gemtos,aul defectus decremento prolatos.Exceffus quidem integris numeris unitatem 
inincremenium iterantibus,defeclus vero fracils eandem in decrementum repelentihusyaqualiia- 
iemaiitemvnitate,nuUialteraponifibdita,incremento fiilicet aut decremento iamdiidum expo- 
fiimujiquare aqualitatis rationem fiiipfius multiplicem v eluti vnitatem dicere non verebimur, 

"Tropojitio 'vigejimaprma. \ 

Qufe cidcra re£Vi!inco funt adinuiccrn fune fimilia. 

sint eidem recfiiineo c f milia reciilinea k ^ 

%:Dko ipfihiejfe Jlmilia.Ciim enim a fint ipfi 

c fmilia,aquales ipfi c habent angulos, per primam 
diffinitionem huius ergo & adinuicem ( per pri- 
mam communem fintentiam) aquales; quia vero 
circumaquales angulos ipfi c habent latera propor- / 
tionaliaj}oceH,eiufdemrationls,perprimam diffi- 
nitionem,^ adinuicem circumaquales angulos Utera habebunt eiufdem rationis,per vndecimam 
qumn.Su^ ttaque eidem reelilineo fiunt fimilk,efi adinuicem {per primam diffinitionem huius) 
erunt fimilia, 

Propojluo rvigejlmafecundd. 

Siquatuor rccS^linc^ proportionales fuerinr,queab eis re<fiilinea fimi- 
lia, fimiliterque defcrjpta,propoi-tionalia erunt. Et fi qux ab eis rcdilinea 
fimilia, firailiterque deferipta proportionalia fuerint, ipf? quoque red? li- 
ncte proportionales erunt. 

Exponantur qua- 
tuor recia linea pro- 
portionales, ki ad <3 n 
vt iz ad it : Dico rc- 
cfilinea ex k's (fi on , 

(tmilia, cam adinuicem ' 
feruare raU 0 nem,quam | 
reciilinea fimilia fimi-^ 
liter que deferipta , ex 

%-L& xt adfieferuant-. / ■ \- 

Datis A B o D tertiam x,ipfis vero b 1 1 t tertiam o proportionalem ( per vndecmam huius) tnue- 

niamus-Entigiturfiteut prima k-!.adtertiam xfic kiii.^primadefcriptum,adaj> nafecundade- 

hriptum fimtle Tecltlineum,per fecundum corollarium vigefima huius, &per idem corollarium e z 
ad o ficut E 2 M reciiiineum adit fed cumfitk3adoi>vte.zadi t,& g t> adxvt it ad o ,e- 
rit Jq-ia ratione {per vigefitma fecundam quinti) vt kzadxficzz ad o.Suut ttaque kis.a4Gt)K 
ficzzM adirslervn%cimamquinti,quaab eis itaque reciilinea fmilia proportionalta erunt, 

Sed iam adfecudum, funto qua ex ks (fi c ofmtlia ( a b i o d k) m catione qua ex e z it 
vigefima huius^pfa Uterum ratio { perfeptimam communemfenienmm) eadem eritfic.Hcet ksa 

aovtziadit.SiitaquequamrreciaUnea,efic. ^ ^ ^ ■ 



E V C L. E L E M E N T. G E O. 

O T FtJii. 

Sub/uctil 7 heonimktheorcnMti lemma fecuruia farti huius ohaudiens^aiiohiicii ojlendendam 
elTe aqua! suum kterum^cum rec7il/S!ea funt aqua dr fimilia quod ab huius theorematis fenteutia. 

kcermtur^qusiantumfimdes rationes itonUterumexcejfus^aqmlttaies auldefeclus exoptat, ilU 

'Ztique/imilesfub generali proportio, ■altum demonsirationcfatkfuperque fouentur. Tion enim a- 
quad-fimilm ejfe pojfunt ahfque aqualium redarum defcriptione.ld equidem letnmanon tnconfuU 
teprJermifimue^tanquammmsmenccefrium.SedpotioriobiedooccHrrentesprMau-aigeJimx 

monitum impendimus quo periculum ex aquis Jimilibus emergens er umpamus, 

Propofttlo higefimcUertiA . 

• AEquiangulaparallcIogramma, rationem adinuicem habcnt^compofi- 
tam ex lateribus. 

Suia demonfirauimus decima diffnittone quinti^^ quin- 
ta huius extremorum rationes ex ?ne diorum rationibus conjia- 

re, Proponamus binaparaUelogrammaaquia»gula,quorum^n- '■ 
guli aquales anguli in G concurrant,_fi»t£ A e c s ^ G 1.Z i^t 

autem in reciumtsGi reda reliquazGB (per eonuerfam 15 
primi) in recium erit, ^ perficiatur parallelogrammum g t: 

Dico rationem kg ad gz parallelogrammorum , componi ex 
rationibus Uterum ^ aadotdrB Gadc quoniam tres Junt 
magnitudines a o Gzdr earum media o r, ratio extremarum 
A G ad Qz condat ex rationibus mediis ,per quintam diffini- 
tionemhuiusficilicet KGadot (jr o tado z,fed ratio kg ad 
Gt eadem edr,ationi%G ad G ilaterum,perprimamhuius,ip- 
fiusverb gt ad oz ratio,eademeSt rationi alteriuslateris,t> o 
ad reliquum G-L,pereandem.ConSiat igitur ratio A 0 ad g z parallelogrammorum , ex rationibus 
laterum B GadoidroGadc z.KydequiangulaigiturparaUelogramma rationem-drc. 

‘Tropojitio yigejima^uarta. 

Omnis parallclogrammi qu? circa dimetientem funt parallclogram- 
ma, communem ci angulum habentiajfimiliafunt toti,& adinuicem. 



Sit parallelogrammum A b gb cuius dimeties edo a g, ^ e 

circa quam exidant parallelogramma zis.efiti commu- : 

nes eiangulos habentia ad A^ G -.Dico ea fcilicet et., XI 1 'N, | 

fimilia ^etoti d adinuicem, quoniam parallelogra- 1 

ma pintzD,e¥.^T i,inparallelas Azz,Y.zr dr big fi- \ 
ucAK z i,£ T G cadens A z c redaa^ngulos'& Azipfi^ Tn” 

ipfi AGB,aciG K ipfi B AG <eqiios(exz 9 pr'imi)efficit-. ■ 1 

reliquositaquet.ipfiB,iipfiYi,(jrxipfii (pericorolL^z 
pTimi)aquales,haudfiecus faciet. AEquiangula igitur dr 1 

tdeo fimilia fiunt triangula a b o ipfi 0 d a, a e z ipfi z k a, 

drzx GipfiGt.z,fiicHtideo AzadzGfic AZ adiz,aczx^ ^ 

adxGjfiitbiisilaquerediscomprehenfiaparallelogrammaAZ c DjE k x i fimilia fit 
diffinitione huius. Omnis itaqueparallelogrammi qua circa dimetientem fiunt, ^c, 
M O 7^1 T V M. 


x.^mpliori fiafiu hanc per 2 huius, (fi per i ^ ^ 1 8 quinti,demondrarepotuijfemus,fid facilitati 
confiilentes,compendiumprolixitatipratulimus.lnJkper contulimus illud(commiinem ei angulu ha- 
bentia )taquamnecejfarium conclufitoni generanda : nam ahfque communi angulo deperit eorum ne- 
cefiktiafimiUtudo,vtproxima z6patehit. 

Tropo- 
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P>'opofitio’vigefimaciumta. Problema 7. 
Dato rcdilinco Stralc.&llij dato squale, idam conftimcrc. 



Propojitio 'vtpejimafexta. i 

Si a parallelogrammo parallclogrammum auferatur fimile toti , & limiA; 
liter pofituiDj communeni angulum liabcns ci, circuni eundem demerien-' 
tem cfttoti. 



MONITVM. 


DtmonJlmtiOKem huius mutauimsu , ib qubd^lures ahitKpoJ^ihili eamdernouUrant negdtiuam 

dellruentes.KosMtemafJirmittiHamfrohatamflus cosigTSifreratidsanchreuiiidmodutnarguniits 
conclufisnus^vt infsiper ad paralleUgramma externa fimilkjimiliterpofttii^c ad idem kjignumasi- 
gulos habentia, extedatur. Semperenimj2gurarumJimilitudi>,^JirmlupoJitio effcitangulos s 1 e 
^ A G B aquales, i'! prima huius diffinitione diximus, proinde adrecfam i 2 cadentes rebias a i 
z G.per 1 4 primi unicam efficere reilam. 

Propofiiio 'vigefimafe^timn. 

Omnium patallclogrammoru ad eandem redtara lineam applicatorum 
dcficientiumquc fpccic parallclograramis fimilibusfimilitcrque politis, ei 
quod a dimidia deferiptum eft, maximum id eft, quod ad dimidiam appli- 
catura parallelograramura,limiIc exiftens ei quo deficit. 






E V C L. E L E M E N T. G E 0 M. 

Secetur s b rcclu hifari.im in <i^dd:midiam Mtem c S4- 
liquod .lyfhceftr ^dralUlo^nmmutn g i^aciin dimetiens fn 
D n.quo/u-im ^urSUelogrammum quo dejicere debet uliud ap- 
flieniu!n,eilji>nile ipji o e (quodu dimidia) crjimiliterpoji- 
tiim,ipfwt ertt arca eundem dimetientem d s^er pracedente. 

Kamecrum communis angulus esi s, quare vt applicatum ad j 

recfam a s , deficiat a recia a b fimili ipfi o e , rf figno a, vfi 
que ad dimetientem id deficrthinecejfe esi. Sit igitur applica- ; 
tum !.i,idverb quo deficit adcomplementum recia M, fit fe 

fimile exifies ipft c- 2,quodficilicet ad dimidiam: Dico omniumparallclogrammorum ad ipfam ktfiie 
applicatcruminter a (fireclam-ai^maxifmmejfeidquod applicatur ad dimidiam, fcilicet k d vel 
o E fihi aquale. Si enim applicatum tangat recia d b inter d & ^fit a i:Dico a d maius ejfe ipfio a i. 
Cum ii^iGfiupplementafint£qualia,perqqprmi,?t>ver'o o-d c(per^6 primi) fiunt fimdi- 
ter aqualia. £si autem f d maius ipfio i e cum jit aquum ipfi oc, maius igitur erit ttsip/o iG. Com- 
mune addatur s o, maius itaque erit kts ipfo ai. Sed ipft ktsaquuefi aper ^6 prmi,igttur gb 
maius eji ipfo a i,para!klogrammo quidem d i. Si vera 
A I tangat d b extrinficus,jit vt in Jequenti figura: Dico ? 

0 E matus eJfe ipfo a i. Cum enim aqualia fint f g o c, 
per qiS primi, ^aqualia fiunt dc n a{per^^ primi) 

Jhpplemeta.Ab aqualibus itaque f o g c aqualia aufe- 
rantur NO D c. Reliquum ficilicet a i cum quadrangulo 

1 t>,fimuljumptum,aquumerit reliquo o e quodaddimi- 
diam o b applicatum e fi. Eodem igitur quadrangulo i d JC 
maius erit mipfii Ai.Omnium itaqueparallelogrammorum, ad eandem, (Jrc. 

tJH 0 laj T V CM. 

Vocespropofitionis {gracum imitantes) var:a«imus,vt proiecium ad lineam applkatuminteUi- 
gatnr,fiimptum vero,quemfine vtitur,idquo deficit proiecium, cenfiendum esi, 

Propofmo VigefimaoEiituei. ProhUma 8. 

Ad datam redtam lineam parallelogrammum applicare, deficiens ipe- 
cieparallelogrammo fimili dato, aquale autem rc^ilinco, non maiori co 
quod ad dimidiam fic applicatur, vt id cui expedit fimile deficere. 

Recia linea ab bifariam ficeturin t,Oportet tam ipfi a% 
applicare paratlelogrammum dejiciens fiecie parallelogram- 
mo fimili ipfi d daio.AEquale autem refiilineo v,quodquidem 
non efl maius eo para/lelegrammo quod fuper dmidiam a-bJic^ 
applicatur.vt ipjufn s,fimile fimiliterque pofitum. re- 
clam t git UT t.iipfiD fimile applicetur e b z iper 1 8 huius,^ 
perficiatur t b. ^^oniam autem f (cui aquale expedit applica- 
re)mn efi maius eb quod ad dimidiam k e applicatur, ficilicet 
ipfi a \.Si fuerit eiaquale,confiequimuraptatum.7gamadre- 
cfam a b applicatum efi a \4eficiens Jpecie ipfio fimili dato ' 

T>,aquaUautemefl A i datos reciUmee./U)nmaiori(Jedexhy-\ 
potheji aquali) eb quod addimidtamAtJic quidem applicatur, 

'Ut Dj cui expedit fimilesz deficere. Siverbscuiaqiium ap- 
plicandum esi, fit minus ipfi a \,cuiaquumeH e z. Sit minus ^ 
aliquo reclilineo, ei porro reSlilineo aquum, fimile vero ipfi 
sz(per2q huius) deferihatur Gi :i,recla autem t a aqualis 
fit loipfiverb i o aqueturisi,(fiperficiaturparalleUgram- 
mum\f..^jtodquidemesl aquum ipfi o w fimili vero ipfiisz 
tot! fimiliterque pofitum, ^uare circum eundem dimetien- 
tem efi toti E z,per 2 6 hmits,comungatur recia i p b dimetiens, ipfiis e z no communis.prcducan- 



\ 
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turo ftjuidemin s,^t! p ia z ^ v-Utent ^ar-tHelograra-ni ^ s:Dico hfejfe apflicaturaadrecfant 
A B, deficiens Jfecieipfo s r ftmiliipfi D,xquutn autem ipfum e, p dato f reciiUneo. Cum autem ez 
excedat(_per hypothejim)reciiliHeumEipfiGi.i^hoceH tp/o ^ o. AEqutim erit t gnomoni a s sz. 
^_uia vero AH n b funi{per q6 primi)aqHalia.Si eis aqualibus aqualia h s^pz(per^q primi) 
add.is, totum APjgnomoniH s s z aquumertt, per zcommun.fenteatiam. Et proinde ipftp, eidem 
gnomoni aquo ofienfi.AEquum igitur erit A p /£/? p.Sjtoniamatttema paralielegrammo i zparal- 
lelogrammum s » aufertur, circum eundemdimetieatem.Simtle erit SKipJitzperzi^ huius. Et 
proinde ipjl d eidem e z fimtli poftteque Jimiliter, Ad datam igitur reElam a b parallelogrammum ' 
AV applicauimus, deficiens Jpecieipfo %p.fimilidato\>.AEqualeaHSem{ipfumAp)datoE recfilineo, 
nonmaiori eo(Jcilicet A i)quod ad dimidiam AEfic applicatur, vtid{fcilicett>)cui expedit fimile 
deficere s r. 

Corollarium. 

Co!ligemus,fiad reftamappliceturparallelogrammum defi- 
ciens ipecie quadrata, ipfijm applicatum ®quum erit,ei quod lub 
f^mcncisper applicationem radis propofit* red* cotinetur. 

2fam reliquum linea fegmentumaquum eil, reliquo parallelogram- 
mi applicati lateri. Cum fiat latera eiufdem quadrati, vi a g condiat 
ex AT),t> z,velt> 0 . 

ZM O VtM. 

Diximus parallelogrammum applicandum non maius eptari,eb quod ad dimidiam fic applica- 
tur, vt id cui expedit fimile deficere, vt Campani (fi T heenis diSla clarius refin€mus,sitque ad di- 
midiamapplicatum h z,fimiliter applicandum fmffe,vt id d cui expedit fimile deficere fcilicel s b, ■ 
fimiliteripfi-Dpofitum inteliigentes,nepofiiedefeciustt.iranJponi,manetep maiore applicato ez, , 
ipfium vero f eodem e z non maius, nam fi tantum fimile non autem fimiliter pofitum proponere- 
mus-Sjiandoque ob fituum dijferentiam,non fitper effiet locus inter a & dimetientem iE,ad appli- 
candum ipfi f aquumfpecie deficiens fimili ipfi d datoxfuodminimi intelligentes quidam dixerunt 
hancinerrorempoJfieinducere,etiam bene exercitatos , licet nihil admiranda difficultatis extet 
geometria rudimenta inielligeniibtx.Inficper,liheriora funt problemata theorematd,neceffiariam 
hypothefimfiequentibus. 

T*ropoftuo 'Digefmmonci'. Prohlerm 9. 

Ad datam reitam Jincamjdaro rcdilinco jEquale,paraIJeIogranirnuin 
compatarc,cxcedensfpccicparallclogrammo fimili dato. 

Effo data reBa a b qua bifariam in 
E ficetur, datum vero reBiUneum cui 
aquale comparandum eB,fit aicuivero 
fimili excedetfit T>. Ad reBam e b fimi- 
le (per iihuius)ipfiDponaturtEZL. 
binis autem ee^g aquale, ipfi vero d 
vel E I. fimile, ad angulum z ponatur 
(per 2 5 huius) z m o n,<^ duBa Enin 
in o,ac i e in c,dimetietique z b o per- 
ficiatur N A parallelogrammum , quo- . 
niam aquale eH totum m n binis ztfi 
c/:ommuniablat0EE,reliquumG reliquo gncmoniEV Kaquumeritified quia (per primi) ms 
ipfi B N fupplemeto,(fi (perprimam huius) a n ipfi a n fint aqualiaxrit b m ipfi a n aquale, (fi pro- 
inde totum A ognomonia^ uaquumeril. Atqui eidem gnomoni aquale ofienfium esi reBilineum 
G,aquum igitur erit KO eidem GreBilineoiCum autem Jimilia fint el o' n'm parallelogramma, 
ctrca eandem erunt dimetienum,per 2 6 huius, reliquum igitur p c quod circa eandem dimetien- 
tem esi toti amaidem fimile erit, per 24 huius,fiproinde ipfisEEvelD fimile erit p c.Ad datam 
itaquereBantA a,dato reBilineo G,aquale parallelogrammum cemparauimus a o,excedens ffecie 
reBam K'aparallolegrammotcfimiU dato d. 
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n^ropofulo tri^efma. Prohlema lo. 

Datam redam lineam tcrminatam,extrema & media ratione fecare. 

Seccetur reSa linea Ki {per 11 ficundi)tnc,erit quod fub hi icaqitumeiquodexhC.Tres 
igitur AB AC e^ic fint {perfecundampartent 1 7 huius ) jicut tota hs ad maius fegmentum 
A c,Jicmui»s A c ad minus b c.Re^aitaqueki extrema ^ media ratione ficla esi inc^per 3 dif- 
Jimltonemhuius. 

Roterat hac admiranda feciio prolixius demonjlrari^ ^ 
applicato ad reSlam a b excedente quadrata Jpecie^ua- 
dratojuiipfius aquali, per 2 9 huius.fupererit in quadra- 
to ex ks re^angulum fuh tota a b ^ minori figmento c b, aquum 
quadrato excedenti fiiltcet ei quod ex maiori figmento a c,querum 
latera reciproci {per 14 huius) iotamad maius,vt maius ad minus 
figmentum proportionales efficiunt.Hanc fic ofienderunt plurimi, 

Propojitlo trlgejtmdprmci. 

In triangulis redangulisqu? a redum angulum fubtendde latere fpc- 
cies, aqualis eft cis qu2 a redum angulum comprehendentibus lateribus 
fpccicbus fimiiibus iimilitcrque deferiptis. 



E^o ti iangulum reciangulunt a b eccuius angulus fit 
reiius-.Dico quauis poligona fimilia fimiliterque defiri- f 
piafi lateribus a b, a o, recium continentibus angulum, \ 
aqualia eJfeei,quodfimile fimiliterque deferiheturfia la- 
tere B o reiium angulum fitbtendente.Demittaturaban- 
guhhrelie inhafim perpendicularis Kv,quoniam{per 
%huius) fimilia Jknt triangula a b g,a » g a d %,erit 2 

^GadzhvizhaduD.Suodigitur a prima zcfimili- 
ter deferiptum^didquod a fecunda t h,erit {per coroll, 
iohuius)ficutpri?na b Gadtertiam-&-D,fimtli 'argunie- 
to quod ex eademi Q,erit a t> quod ex g h,ficut 30 ad 
^■aJ^jsftGkeslmediainieriG g aper coroll.^ huius. -vc 

Cenuertendo igitur {per coroll./^ quinti) erit quod ex 3 kadquodexscficut his ad b ficet 

injuperquodexh g ad quodex 3 ofic Gr> ad 3 G.Sex igitur fitnt magnitudines, quod ex 3 hpri- 
ma^x B o ficunda, 3 T> tertia ,3 g quartaopuodex kg quinta,(fi g d Jextax compofita itaque prima 
^ quinta fiilicet qua ex h 3 efi KG,ad fecundam ex 3 G,eruntvt tertia^ fixta 3 t) gd recla,ad 
quartam 3 Gperi\quintifid 3 d gh fiunt ipfi 3 Gaquales,cumfiint partes totius, qua igitur ex 
kz^hGei quod ex 3 G Jpecieifimiliter deficrtpta,aquales erunt Jpecies. In triangulis itaque re- 
ciangulis^ua a recium angulum, ^c. 



Aliter. 

Vt autem nofiamus hanc originemaqq primi duxijfie-fer eam hanc demonllrabimue compedio. 
Cum enim ex k 3 kg quadrata -.eiquod ex 3 g quadrato,fiint equaliaper qq primi.Sed ah ipfis re- 
Eiisfimiles defiripta fiecies, quadratorum habent rationem,per 2 o fiexti: nempe duplam fimilis ra- 
tionis laterum , Ergo ab ipfis a b a o fimilesfiecies ei, qua ex 3 G fiimili aquales fiunt fieciei ,peT 1 1 
quinti. 


Vropojitio tri^efimafiecunda. 

Si inter duo triangula eorum bina latera angulum ccmp^nat,c^uc bi- 
nis reciproca fuerint & parallela, teliqua triangulorum bina latera, in reda 
lineam erunt. 


Triang 
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T rMgttlcrum a b G ^ d o e hin>i Utera a c g d angulum 
AC» comfonant , Sint que ea latera binis aliis tat er ibus reci- -B 

frocaQ-paraileU^fahcetipfis K %,t> Q,faut quidem t> c ad 
Kt^tCD^ad \a.,paTalieU~oeTO \ c d e g d, a b 

adinuicem: Dico reliqua triangulorum k'B d e o latera fit 
licet B o, G E reclam ejfe lineam.CumparalleU fint a b, d o 

in eas cadens kc angulos i' u o a Ch efficit aquales ^per ^ } 

frimi.SuiaverbparalleUfunt KG ts lineas cadens t>G an- 

gutos kGD ^ts^fimiliter equos efficit, per eandem. Aequa- 

les igitur erunt z kG ^t>zadinuicem,eidepinamque kGt>> 

aquales . Circum aulemequales angulos latera proportiona- 

lianGadkZ.vt-DzadkGofienfafimt.Aequiangulaitaquee- 

runt A B G, D G E tridgula,per 6 huius, ^ angulum d g e, iffia^ ^ — r 

A B Gyequumhahebunt.^jtare (fi totum k g zangulum binis k (fi z angulis equum , fi- proinde bi- 
nos kGz (fi k <3 z duobus reciis equaleSyper qz primi, ciim fint equales tribus trianguli kz g angu- 
lisuqniaigilur ad reclam aliquam k o,duerecle b g o z^aubbus re^is equales efficiunt angulos, i- 
pfizG czin reclam lineam erunt per iqprimi . Si igitur duorum triangulorum bina latera, fic. 


ss 


MON ITVM. 



Profiofim tri^ejlmatertia. 

In squalibus circulis anguli, eandem habent rationem ipfis circunferen 
tiis in quibus confiftuntjCth ad centra,ct{i adcircunfcrentias fuerint confti 
tutij tum etiam feclorcs ad centra conllituti. 


i 
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Sint in taualibm circuli a b o d* 

D izangrdt cmun- 

{(rentuu.Sint autemad centra b k 

C 5 “ E T z -• Dica cfe-^t 3 0 arcum a 

E z arcum, Jic angitliim b k G4^£t i 
Jic^s A o adBDz.PananturipJi 3 

aquales oi&it.Ipfi vera e zaqua^l 
lesfintquotuis zti mn i^oferzZ'^ 
tertq ^caniunclU tLi kl tm 
T o. S^oniam aquales junt a 
aquales erunt qui eis infistut anguliy 

perz 6 tertij.^otuPlexitaqueeflto — — 

tus 3 r.Bangulus,ipfius 3 «. o anguls^totuplex erit tatus 3 1 . arcus ippiis3G.Similiterquotuplexerit 

o T E anguk e t z,tatuplex erit e o Mus e z arcus, ^arefi s l arcus excedat e o arcum^EZ l an- 

gulus,excedetEToangulumJdeJiciat4eficiet,&fiaqueturaquahitur.^atuarigtiurJuntm^ 

\nitudinesjalicet b k o e t z anguli, 3 o&iz arcus, ^arum prima d” tertia aquemultipb.. 
cia,fcilicet b k l angulus,^' b o l arcus^Jimul excedunt,aquanlur,vel dejiciunt a multipltctbusje~ 
eunde ^quarte, e t o angula&ZM o arcu. Eorum igitur Jimplices e k g angulus ad e t z angu- 
lum/unt vtBO arcus adz z arcum,perquintam diffinit.quinti.^tavera quiadctrcanferentias 
anguli B A o d- E i> z dmidijfunt ipfarum b ko &Er z, per 20 tertqdlh eondem ipfis habebunt ra- 
tionemper i y quinti, & ideo eam quam arcus-.Di- 
eoinfuperfecloremioEadfeclorem ztzftcefe, 
vtarcumzB adarcum hz, ducantur aquales re- ^ 

6 ie \3 BG OK KZ,queequalesfHbtendant ar- 
cus, per 2 8 tertq,& aquales angulos ad c centrum, \ 
per 2 -] etufdem.G.^Equalia igitur erunt triangu-i- 
laic 3 CBG CGK ^cni-peri^primi.AEqua- 
les item erunt feciiones 13 bg gk z i. aquali- 
bus redis fubtenfe,cumfmtfimiles per zOftertq. 

^aequalibus addite triangulis, eff cient /effores, 1 ' 

eaaales,per 2 commsn.fentent.Smiliterdradinu!cem...j...... - - -- 

Qffores.Sitotuplex igitur erit arcus i o i ipfius i b arcus, totuplex fiffer i c zjefforu i c 3 ^it, 
Similiter quot/plex e z k 4 r.«. ipftus e z arcus, totuplex erit e r nfeclor ipjius e t zfefforu. ^ua- 
mr Itaque magnitudinum i b e z arcuum, & i c b e t zfefforumfumunturequemulnphcia pri- 
ma & tertiefcilicet zoxarcus&xoz feffor. Secunde item & quarte equeimlcipltaa, e z n- ar- 
cus & it» feffor.Si igitur multiplex prime excedat multiplex /ecunde,multtplex tertie excedet 
multiplex quarte,/ defciat, dejiciet,/ equetur aquabitur. Earum itaque /mplices magnitudines 
1 B arcus Jl i z arcum erunt vti C 3 feffor adit z feffor em. per quintam diffmttonem quintt. In 
aqualibus itaque circulis, &c. 

CH O 2/^1 rviM. 



I aquales erunt reliqui e 


Hoctheoremaplanedemonffratquod diximus nos exhibituros duodecima dif/nitionepnmt, 

Ar offaua dif/nitione tertu, magndudinemfcilicet anguli ( que fola e/ linearum inclinationis va- 
rietes)vnicumhabere menforem, arcum iUi fubtenfum.equahbus quidem re ffss contentum. Vi- 
demus namque angulorum & eos fubtendentium arcuum, eafdem ef e rationes, que quantitatum 

^'""^Zterim^&Tlibriquadrage/mam feptimam & quadrage/mam offauam exponentes , 'a qui- 
bus originem duxtt 3 1 huius, multa earum ebfequia data opera reltqumusao quod illuc vfque nihil 
de rationibus feu proportionibus difcuffum erat^e id quod eadem facilitas compendiopote^ edoce- 

f e/a/uofapotiusquamvtili theorematum numeroftlaie tradamus, eorum,que ab eadem primi 

natafunt,paHca exponentes. 

TropofitiotrigefimdcpuArtd. 'TrohlemA ii. 

Dato redtilineo bina aqualia rc£ViIinea fimiliafimiliterquc defcripca, 
datam rationem habentia, exhibere. 



LIBER SEXTVS. 

E>{o datum reciiUneum a b vero ratio fit rectarum o c o 


n.SecetKr a b fimiliterififi o 
temfiaifemktrculusK^i.-^ figne 
larisexcitetur e t.Co»iuncIii a 


■ ^,fer I o huius^Sufer a 
' verb E recta a b ferfendicu^- 
jingulis earumfimilia fi- 
mditerqiie defcribaxtur recldinea ipfi a h -L^fintfi^ a k f f i b 
fer 1 8 hntus-. Dico recti linea a k f ^ f i b rationem habere datam 
quam a c adc-D,aqualidautemeJfe,^i quod ex hn fimilifimili- 
lerquedeficrifto.i^ofitam/emicircultaefi K?^ reffueerit afb 
angulusyfer 5 1 tertij^ferfendicularU autem esi f e. Triangula 
igitur At E F B tfimiliafiuntmi Kt zefiadinuicem,ferZ huius. 

Sicut igitur At adt 'ificAt.adit^^-itadtzcircumaqualesan- 
gttlos^fen^huius.SicutigiturqubdexAtadquodexfeJicquedexA^adidquodftexttfimile, 
fer zz huius. Sedficut quedex az fTimaadexztfecundaficf rima Azadtertiamzz fer 2 co- 
roll. 20 huius. itaque ex a? ad idquodext z,fic Azadzz. Sed fic fuit ratio data oc ad 
c D. Sicut itaque oeadeofe quod ex At ad fimile ex tB fimiliierque deferiftum. autem ex 

At ^ ex tB aqualia funt fimiliter defirifto ex a B,fer 3 1 huius. Dato itaque reciilineo bina aqua- 
lia reciilineaf^c. 



CoroUarlumfrmum. 

Datum re^ilineum in bina rediilinea fimilia ex rcclis rationem datam habentibus reibl- 
uere. fi in rationefrofofita dentur tres reBa (fi (icetur ab in ratione ; 

frima ad tertiam frofortionalem, qua ex At t b (^rationem fieciionum az ad - ■ 

■ zBhabentia')duflam habebunt quam At ad tBrationem.,f er frirmm coroE. - j 

zohuius.Recla igitur Atefit Bdmidiameorumrationemhabentes^erunt fiicuttrium fr ima fuit 
ad fecundam, nam frimaad tertiam {a zadzB)duflamhahetquam adfecundamex decima dif- 
finitione quinti. , 

^orollarmm fecmdum. 

Hinc aflequimur, A dato re£liIineo ordinatam partem aufcrre,reliquum fimilc toti relin- 
quentes. 3lam fi fecetur a recla a b farsordinata e sfer $ huius, erit ficut Azadz B,fic fimile ex 
A F ad quod ex t B,ablato igitur ab eo quod ex a B,tb quod ex t z, reliquum quod ex a t fitferefi, fimi- 
■lefimiliterquefofitumtotiqucd ex a udato. 


CoroUurtum tertium. 

Bina fimilia redlilinea in fimile ac eiflemtequalercailineum componere. Confiituantar 
eorum fimilialatera ad angulos reBoSjVt at t z.turn quod a fublendente ab fimile fitmibierque 
fofitumreliquis{fer iZ huius)fiet,aquumeritferiihuifisbim. 


CH 0 lijrvCM. 

Cur autem non deduxerit EucUdes modum frofortionis fimilium reclilineorum, veluti de lineu 
dixit decima huius ^ tribus eam fequentibus.ld equidem abfiluit z z huisss.2{am duobus datis rc- 
Bilined fimilibus tertium ferutari frofortionale.Item duobus datis medium perquirere. T rtbus 
auoctue datu quartum fimile fmiliterquedeferefium, efiidgenusfrofortionumferlinearumfro- 
portiones teferiemus.Sibinis fimilis rationis lateribus Urtiirmdemusfrofortionale,feri i huius. 
Exeoreciilineum deferiftum leriiumerit profortionaU.f er zz huius. Siquidem binis lateribus 
mediam profortionale{ fer 1 3 huius) detur latus. Ex eo deferiftum, medium fropenionale reilih- 
ned fimiliter erit.HaudJkusfi trihus datis quartu Utusfer 1 2 huius,deturfrofortionaU,ex ifjo 
defer tf tum reBilineum fimile,quarium erit frofortionale. -Nam fi recia linea fmtfreporuonales, 
ex eis deferipta fimilia {per z z huius) froforiionalia erunt. Licet tamen ea vigefima fecunda qua- 
tuor proponat reclas.ldem fentiendum cB de tribus, nemfe cum bis repetetur media, fient quatucr, 

auodvnumacidemeB hoclocofiorumvltimnm reliquit Euclides,fiiliceibtnis datis,htna media 
continue proportionalia fcrutaiidum,difcenubusfimulac docentibus, vt .udant eor umsngenu tn 
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huinfmodi problemate difquirettdo, quouU vfu mechanico poHpoftto. Jdjtoniam autem paucapropo- 
fuit Euclides de ratione reciproca qnam diffnientes Campanits (f T heon longe a 'veri) fcnfu tradi- 
tam reliquerunt , nos difc entium exercitio confilentes^aliqiia theoremata huius rationis enunciata 


Propojitio trtgejtma^uinta. 

Si bina; redlx lines fefe ad obtufum angulnm fccuerint, a fecancium au- 
tem limitibus perpendiculares fibi inuicem demittantur, qus inter limites 
dc perpendiculares, rcciproccproportionales fects fune. 


Sint bina linea m at) angulum obtufum injectione e effi- 
cientes.-abipjaram autem jecantiumlimitibus g fbiinui- 
cem perpendiculares demittantur ,fcilicet a fignonin reciam 
Qt>,qHaft Kt3,(^afgnoGin reBamk-oquaftQ^:'Dico re- 
ctas ABC T> inter K limitem ^ zperpendicularem q limi- 
tem (j-n perpendicularem, fefe fecare in e reciproce, a e « </e d, 
fcut Gzadi^: quoniam reStifunt a d e o b e anguli , ^ igitur aquales. Sed n 
verticemjant{per decimam quinta primt)iequales. Reliqui igitur ik d i o b {percoro/lar.qipri- 
mi)erunt aquales.!^ Equiangulaitaque erunt h^t) ceb triangula, qua circum aquales igitur 
angulos latera proporti0nalia,peri^fexti,Ksadit)Vt o•&ad^^^. Si itaque bina recta linea feJLa 
ad obtufum angulum,^c. 



Propojltw trigefmafexta. 


Si du^ reifl^ line^ angulum acutum componant,ab earum autem limiti- 
bus in feipfas perpendiculares iecanies mittantur,ip{s vt fegmenta quf cic 
ca angulum funt,reciproce cruntproportionales. 


Sintbinarecta k b c B,angulumacutumk'B g componentes: 
a fignis autem a cperpendiculares ipjas fecates, mittantur a c 
^ a-i.:Dicoipfask B odo Bvt figmenta QB ad t.i,quacircaan- 
gulum fiunt, reciproce proportionaUs ejfe ..^Mniamenim recti 
A c B,G BB anguli fiunt aquales, communis autem k s G,triagulo- 
ru kBC,G ■BB,reliquiB kc, BG B aquales erunt per coroHarmm 

qzprimi.i^equiangulaigitarjunt a b c ^ o b B.lriangula:cir- 

cum aquales igitur angulos lateraproportionalia k b ad b c,ficut 
GB ad B BperOffixti. Vicifiim igitur erit kBadG B,ficut cb ad 
E B^er i6 quintuSidua itaque Tinearecla,^c. 



Propojith trigejimaje^tima. 

Si bins retSias in circulo fefe fccuerint ,vnius fcdlioncs ad alterius fcdio- 
nes reciproce proportionales exiftunt. 

In circulo a o b bina a b o i> relta fefe fecent in e : Dico ejfe fteut a e 
adzGyfic reciproce G Bad BB,quoniam enim{per ^'^tertq)quodfub kB. 
e B,aquumefi eiquodjub o e BGreStangulum,fiedaqualiumparallelo- 

g -ammorumreciangulorumrtciprocafuntlateracircttmaqualesangu- 
sper i^fexti.firit igitur a Bad^oficut GBadBB igitur recipro- 
cijptr fecundam dijfirdtienem fexti.Si itaque bina, ^c. 




liber S EXT VS. 

Propofido tngefimaoBAUA . 

Sia dato figno in circuli circonfcrcntiam cauam bina: rcdelincein pla- 
no ucacurjip ^ ^'^P^ftibuscxcracirculumfutnpcisrcciproceproDorcjo- 

nalescxiftunt.Scinrupcrtntcr rotam 6C exterius rcgraentumm/diaptopor 
tionaiis,aIignoduaa,circuIi3mtangct. 

Proponatur circulus^ b t>fignumvoroo,'aquo meirennferen-^ 
mrn cauam cadant hma rt&a o 2,0 D.drculum ficantei insdrc, 

fi^^t-eciaoKtagsns circulum inia Dico line.tsejfe adinuicem 0 2, 
adov reciproce yjtctte earum partes extra circulum fumpte oc ad 
G 2.Saonuim{^er corollarium 5 6- tertu) reclangulumfub g b o e 
comprehenfum^ejlaquum reaangulojub g d g c comprehenfi^erit 
{per i qfextt) reciproce , ficut 02adoii^ficocado 2, furti enim 
latera circum aquales angulos-.Dico infuper inter 0 2(fo 2,veli»- 


.. tnedtam effeproportionalem reBam g a tangente?» . Cum enim fubo2 02 compre- 
henjum,aquumfit et quod a recia o Kp quadrato, per 3 tertf Sequetur inter extremas 0202 
mediamejfe o Ktangentem.perfecundampartem decimafeptimafexti, cumipfe g b, c a, g s,fnt 
proporiionaUs.Similiter oHendetur d e reSis ottocef quibufud alite, per ea/dem. Si igitur ’a da- 
to fingo in circuli,^c. ^ 

Pluresaliainfuperpojfuntaddihacmethododemonftrationesfeddehishaaenusfuffciat. 



n^\'^EF AT 10. 

EometnamVileraruTn artium AmpliJ?imam(^ praecipuam edoSlurus Eu- 
elides, eius facultate in^vcrajque ddatari quantitates jupponit, in eas Jcilicee 
qu^rationemjtuehahitudinemhahentniimenrum^quas Interje commenjii- 
raiiles aliquando 'vocabimus-. infuper in eas qu£ inter fe mtUonumerorum 

resfeBu copulantur, quas incommenfurabiUs dicemus. Ad agnitudinutn autem commen- 
Jurabihum Jtue numerorsim rejpcclum habentium intelligeniiam praslare cupiens, 
haud fanius quam per numerorum objequia id exequi potuit, 'vipraciniuimus proximis 
quinto fexto, partes fcilicet geometricas a fuis totis corfuse detraBas per multiplicatio~ 

nem d numeris /ttbfuracam,qua ratione [uh totis copulentur lucidius eum expojuijje. 'Ni- 
mirum per eam multiplicationis arithmeticsc legem geometricis quantitatibus adapta- 
tam, alteramgeometristpartem edoBurus,eam fcilicet qua operationes habentes numero- 
rum rationem continet, quarum quidem cognitionem, yt latius dijeentibus erroget , his tri- 
husfequentibHslibris,qu£ ex arithmeticis elementiSyhuic operationum generi dsferuire o- 
pinatus eB, exegit principia, 'Vt tandem cognitis inter f numerorum habitudinibus eofdem 
quantitatum ( numerorum affnitatem feruantium) nojcamus adejfe reJjteBus, qui qui- 
dem ob numerorum dijeretam melligenti<e. familiarem naturam , non minus quam 
ipjl numeri dijeentibus familiares fefe offerent. Et demum prsclibata commenfurabilium 
intelligentia,incommenJuTabilium notitiam {cummaxime adeam yentumjit) facilius 
adaperiat,illud equidem decimo libro hos tres proxime (equenti eff ciet. igitur his fe- 
ptimo,oBaHo,ci> nono praponh elementa, nonpura arithmetica effe cenjeamus,jedquan- 
doquegeometrica,quandoque’Z/eroariihmetica,geometri‘e tamen obfiquio de^onfa,ea 
namque de caufajumpjlt numerorum leges,tantum Juis quantitatibus commenfisrandis 
ac dejlgnandis neceffarias.'^on ideo 'volumus leBorem arbitrari, nos arithmeticam fub 
geometria confundere, numerus namque tantum foli quantitati non accommodatur ,ffd 
pluribus aliisexifientm,quasgeometria minimecompleBitur,(§f idcirco geometriam co- 
pleBi arUhmeticamnondicemus,fed ea duntaxat quee Jibiex arithmeticis 'vtilta perre- 
xerit angariare, objequia fatemur. 7(eliquas 'verogeometriese ditioni nulla arte obnoxias 
arithmetica facultates effeconjiabit,'Vt autem quam legem incommevfurabilsbus qua- 
dam arteproportionandisimponat numerorum difiretio, dicamus, per commenjurabiUum 
methodum,ab ea numeri parte ordiemur, qua Jola geometricam JeBatur naturam, ob ht- 
diuijibilem Ju<£ magnitudinis compaBionem.H aeque yia futura illa magnitudines geo- 
metrica natura continua Jiue ita compaSla , quod abjque arithmeticarum dijeretionum 
Jubuentu confujionem pariant, dijeentibus penitus denegent inteSigeniiam, facilitate 
quadam percipientur. Tum maxime cum arithmetica exequia numeris dijeementiius in 
continuas quantitates confufas^roferemus,quas licet numeris Jtgnifcemus,non tamen hi 
Jlgnif cantes numeri 'veranumerorumdenominationedonaripoffuntyjed hi tantum qui 
innumeros quantitates Jignif cantes arithmeticas exercent operationes ,'vere arithmetici 
nuncupandi funt.Cum itaque quantitates numeris fignifeabimus, inter eos numeros om- 
nes numeri partes recipiemus,eo quod omnis quantitatisparsjtt quantitas, Ji'vero opera- 
tiones feu arithmetices exequiajignlfcemus numeris, tum folos numeros dijeementes , nu- 
merorum appellatione JuJclpiem'ss,'vnitatem 'vero ab his excludemus, eo quod ea Jit con- 
tinua,nullamquejisnij}cans diJcrstionem,c»iifs naturam exponentes fic eam dijfnien- 
dameff eratijumus, 




asEVCLIDIS DEMONSTRATIO- 

num rcftitutarum Liber feptimus. 

Diffnimfrima. 

S Nicascft qua vuumquodque eorum qua: funt,vnum di- 

^uofiiam arithmeticorum numerorur» obfequium multis aliis frater geo- 
metriam conuenire diximus^qua tractanda fufctfimus^ex arithmeticis elemen- 
tisjumptamquantitatumdenetandarumauxilium imfloramus^ojnitatem er- 
go difjtniemusejfe eam figmjzcationem,qua Jiueficundnmquam cmnium exi- 
Jl entium vnumquedquertinum dicitur. Sjda tamen quantitati illud accommodamus Jignifcatum, 
'onumtEudidemitacontinuum,^ comfaciumintelligemus^vt fecundum eam vnitatem nuda in 
eo concipi pof it fcijjura aut feiiio ^fid -vnica quantitas continua geometria legibus obnoxia ,Jci- 
licet quamdiu ahqua quantitas-vnitate denominahitur^eam infiiutam haberi exijiimemus.^uod 
fi ea quantitas 'vnitatefignificata (non autem ipfavnitas'}per aa^nentivel decrementi multi- 
plicationem alteranda fit, nonvnitatemfedquantitatemvnilate fignificatam alterari concipie- 
mus. Cum itaque vnitasper fe diuidi aut multiplicari mnpofiit^fubfiantiam denotat, nec feliam, 
nec fibi additis partibus compofitamconsiarefeditaalterandamvtfacla illice ipfiusfolutione , aut 
per fuiipfius addaionem multiplicatione, 'vrutatis nemine privetur, dfereta quantitatis fiuficeptura 
nomenclaturam,qHS quidem numerus dicetur ftue per frequentes fgnifcata fubfiantia fumptio- 


fi videmus vnitatem frangi non poJfe.Cum enim fignificata per eam res frangitur, eo ipfo vnitatis 
nomen illa relinquit Jlatimnumerifujcipies denominationem, rurfiif£ eiufdem numeri pars mini- 
ma vna dicetur. Similiternec multiplicem ejfe,vbi namque multiplicis induit fpeciemfllico nume- 
ri non unitatis nomine denunciatur , ut exemplo a magnitudo vmla- i • ^ ^ — » B 
/e denominata perjuiipfus frequentem fimptioneni multiplicem ef- \ — 1 — lA. 

ficit B,i ternario numero denominatam , non ab unitate. Similiter — •y— 'C 

eadem a unitate denominata ,perfiequentem eius folutienem producente c diferetam magnitudi- 
nem,uidetnus c:unitaiispriuarinomine,ac fiatimnumeri nomine denuciarilnempe trihustertiis) 
qui rurfils minimampartem unum denominat tcrtium,ab unitate diclu, haudfecus in reliquis. Si 


tur unitatis fractiones dicentes unitatem, fed per eam fignificatam quantitatem frangi exifiime- 
msss-.lneas quidem partes quarum qualibet dicetur una . Hinc patet quod diximus ficunda quinti 
diffintlione,tetpof[€ dari numeros qHdtilatemunitatefi^ificatamfecantes,quot ^multiplicantes, 
jfjst licet Udem fint numeri, diuerfis tamen funcluri muneribus , alijqmdem quantitatisaugrnen- 
tum./tlij ueroetufdemdecremer.tu proferent, cppefiitu autem operalicnibus.jdem fere in rationum 



rb tam maioris quam minoris ratienes per numeros exprimi: quinetiam aqualitatis rationem uni- 
tat i plurimum afimilari. Cum enimduorum terminorum fit una ^ eademquatitas, ea rationis de- 
neminatioperunitatemexprimitur^omponendo,ficandofiuemHltipitcando,quemadmodumvni- 
tasperfemuhiplicata,uelfeHa,feipfimpreducit .Similiter ^aqualitatis ratio,per fisi denomina- 
tionem duSla , nihil aliudprofert : inaqualitatis uero ratio a numeris exprejfa fiilicetmaiorisina- 
qualitatis 'a numeris augmenti exprimetibiss.tJH.inoris vero inaqualitatis a numeris decremetum 
denotantihusjpermultiplkationcmaliamgenerat rationem: u eluti ^ numeri per quos exprimun- 
tur, ut vidimus quinta diffinitione fiexti . Rationes quidem extremorumexcompofitione rationum 
mediorum procreari,^ decima di finitione qHinti,hinas aquales rationes duplam, tres triplam,^^ 
quatuor quadruplam, ^c.earundemcomponere rationem.Inhoc autem conuenit unitati aqualita- 
tis ratio,quod fecla vel multiplieatayequalitatis relinquit nomen uelutiejrunitas..$ua cum fit tsn 
tum fua quantitatis denominatrix,ubiJecatur quantitas,ab ea recedit (ut diximHs)ipfius unitatis 
denominatio, adueniente quidem numero fecHones denominante, aut certe repetitiones. Siquidem 
d maiori numero denominatur ratio, tumplus ea ab aqualitatis recedit ratione, ftue in augmentum, 
fiue in decrement ii pergai,ficMi& numerus quo maior fit,eb plus ab unitate reced. t, lic et in augme- 
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r/?tss— 

‘‘“t“hZtZin~,nrmHM,n.mnr4kk.u,,^^^^^^^ 


,imd,JLitif..m,ju,tf,Ui,,f^timttrm,i,nv.mimm^,mdip,dt,.ff,M^^^ 

td.,i,ZuiJ,4mi,,.-q..«d.tit».itfc,nMmt.Tdj,n,,..^^^^ 

titahnndlikramjitlntiiitTtthnnkMiimtmiiinnimmscimmitaUtnfgn^anKS 

„,m,rkm^m«,ins.Ssk-i:er'a{'vtdamus4i-a^i^>«r,m«,fmmims]!g^,fammn,- 


„UUm dfornm ,irfg.ifM,„ imjiderM. ^rkhmmc, „„ kimmm 

r,,.nruU,no«mnm,nsqmMiummd,fcr,Ur,,ixllenda,ix,n,m,s,Ma.mnulUtne 
r,€Lrept!ftim.ClimKdunmmmarumkqm,(qmm,ri>sqiitn?,l,qmd-vmUm-mtun 
r,,^p,r,,bfilHt,an‘t«q,itqmUut!mf>Um,«ubmv,rD4,gmeaftm-vtld,creMmJiik 
dmimpnJul,mcfri,indcdttnlitPtm.Sli‘rtmUTmi<mn!dtmnUsumrtciftpl!tmn 


mere velimue .-JieiguUs vnitates naturam longitudinis tantum habere , cr uit ituatne jumtnutate- 
que triiuri^uixia tinea naturam^cui adaptatus eJinumerus.qus quidem latitudmefuhlimitate- 
luepriuatuT. Si -vero fuperfcicm numeris metiri velimus ,finguhts eius vnitates fuperfetet more 
longas & latas efeprof undas verenequaquam.SiquidemfiUdum numeris metiamur, eorum vnt- 
taeestrii»tsmenJiirislongiiudine,Utitudine,acprofanditate(folidorum naturam Jeciantes)ornari 

,d.;hcre credemusyvnitates igitur naturam hypothefis fumpta cui adaptantur numeri Jemper fequi 
debent. Efi enim vnitas difcretio parti fuhfiantUper numerum ftgnif cata, .^ia itaque in f guris 
regularibus vnitates numeroru, eas metientium , naturam fiuura fequuntur: non trurumducemus 

vnitatem quandoque dici numerumpianum,nHMerumquadratum,numerumfilidttm,hoc eti.,f- 

guram planam., quadratam, vel felidam fignif cantem, luxta quafuu hypothefis fumptas numeri 
coaptatas quantitates fignificantibus. .^are ea ad numeros rationem plani adplanHm,quadrati ad 

qHadratumaubtadcubum,foUdiadfolidumhaherep0terit,CHmfingulorumJpeciesfibipofiitaJfu‘ 

mere. Et ideo inter numerosinterquos non recipitur vnitas{fcilicet arithmeticos fcuoperates') nec 
recipiemus rationem multiplicem in minimi numerorum partibus , nepe ea ad vnhatem minimas 
eiuspartcs coilocat,quamnonrecipiunt arithmetici fiuoperantes numeri. Reliquavero cundara- 
tiones, in numeri minimas earum partes feu terminos conflituunt ,nuJqHam ad vnhatem prope- 
rantes, Si iuiiur in theorematum difcufiione proponantur primorum aut minimorum numerorung 
— ■ ■ cbfiquia 
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ebfequid rationes prodacmU.CHalnphces rationes neuticjuam inter eos fafcifiarhitrabimscr^ed 
fieandemeffeSium illisper minimas f artes conuenire osienfuri fnmris, illud particularidemenstra- 
twnemodico exequcmurnegotio.^aetenim primis ac minimis conueniunt numeris,non omnia 
unitatt.firmmero conuemreputahtmus, (jr e contra, autem fint primi (ymimmi posthac di- 

cturi fumus, vt qua pramifimus faciliori percipiantur iiitelligentia, cognitis terminorum diffi- 
nitionibus. 

DtJJlnicio fecunda. 

Numerusautetncftexvnitatibus compofiramulrirudo. 

Huius expofitio a priore deducitur. ^^emadmodum enim^onitas fbHantiamquaraam,conti' 
naam,inficiam(ytdiximus)denotaific numerus dificretionemfignificatafuhHatia quampervni- 
tatum repelionem confequutus e st. In tot parttum r»ultitadines,quot vnitatum repetitionibus idem 
componetur numerus feciamejfe denotabit, ^^arutn quidem partium fingula eam quam diximus 
circa vnitatem naturam feruabunt. Sicut igitur vnitas,-vnitam ^ continuam denotat fiuapte natu- 
ra quantitalemfic numerus difcretam efijictamperajnitatummultitudinem referet eandetnfiue 
quanUtatifiueapeTationilytdiximus)desHnatHS fuerit. 

T^if^nUio tertia. 

Pars eft numerus minor numeri maioris, quando meritur maiorem. 
Dijfnitio quarta. 

Partes autem, quando non metitur. 

Cur diffiniens Euclides partem libro quinto partes non diffimeritfidpotifiimum caufi dicemus 
ejje, quodfctUcet libro quinto elementa geometrica pracipuetraclansfartemapud geometras tan- 

tiimrecipm,n0nautempartes,fubvmHS quantitatis denominatione comprekenfas/o quod nihili» 

geometria dffiributum recipiatur. S^ia vero arithmetices ducimus principia ( cuius verum ohie- 
dlum e fi diftributiO ,fea diferetk) partemdpartibus figregantes dicemus. Partem in numeris eum 
ejfi numerum qui a maiori fumptus ipfim pracise fua repetitione componit, (fi- ad numerum eamfer- 

uat rationem quamvnitas. Partemveroeumvocamusnumerumminorema minori fimptum, qui 

fua frequenti repetitione maiorem praeis e no» confiituit,fed quandoque ah eo defficitvei eundem 
excedit.Hic namque numerus ad maiorem fimper rationem habet quam numeriinterfe, non autem 
•am quam vnitas admmerum.Exemptum partu,po»emus tria partem ejfe quartam auidem nume- 
rii%,dr'^q‘thttamtpfius lo. Partes autem vt ^ numeri xo duas quintas, ternarif duas ter- 

tias ejfe. Has igitur binas diffinitiones defiripfit Euclides, vt fequaturpotifiimam illam r ationum 
qua tnter nutares concidunt diuifionem. diuifio in rationem numeri ad numerum ^ vnita- 

tisadnumerum fit,quarumillageneraliorhac femperhabetur,geometraverbhinasillas rationum 
acceptiones fubvmca partis ad totumralionecomplelhentur,'^prater has alsam quam partis ad 
Cuumtotum incommenfurabilis frequenter apponunt.qua ab arithmeticis difcretiombus penitus 

^aliena reperitur. Partis igitur ad totum is erit reJpeBus,qui a c ontinua in dtferetam q uantitaltm 
fertur, hoc esi, vniratis cominue ad nutnerum qui fimper diferetus esi. Partium vero ad totum re- 
fieSlttS quilibetiserit,quimmorisnumeriad maioremconcipieturfiue qui inter binas dijcretas 
quantitatescadet. 

Diffinitio quinta. 

Multiplex eft numerus maior minore,qucm metitur minor. 




cundadiffinisione quinti) geometras dicemus muliipUctumobJeqmumao aruum..^ j tjx 
Quippe qui continuas nuUa dferetione 

friuZJdifcernere)muhiplicandimethodumadepti/unt.^arecumfiha^ 

iuiIttplicatio,eandemhdarithmettcisprinapiisobfieruaridtcemus,quamapudge^rtcap 
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jta abarithmcticis fumfta diffiniuimus quinto iibro.fJ^uUifUx itaque numerus erit maior quem 
metitur ita mimr.vtfropofit.i multiplicationis Jpecie inter eos firuaia^iner fuarepetitione maio- 
rem pr.tcise reslituat.Sjia quidem minori < multiplicatio maiorem restituens, triplex oSlenfa fuit, 
/cilicet queau^nentummuhipUcas jiqnijicata quantitatis pernumeros, qua infuper decrementum 
■ eiufdem multiplicat, dr qua denique vtrumqsie augmentum ^ decrementum eiufdem quantitatis 
per numeros exprejfe multiplicat, rd equidem quauit 'viajit fumpto minore per unitates numeri 
multiplicantu,vtr'efiituatur maior, iuxtadiffinttionem j 6 huius quam exponentes hanc multipli- 
cands formamexemplis edocebimus.Sedut quibusnotiscitfignenturnumeriaugmentumueldecre- 
}nentummultiplicantes,intetligamHS.'^barithmeticUpraciicU fumemus notas [cilicet cum figura 
fimplices^aSfiolutaproponenturvt q 4 12 qq,^c. Illa augmentum defignabunt, cum fero fo- 
perpofila virgula dejcribantur,ft 7 7 n decrementumpre fi ferent , qua ab arithmeticis 

fractiones nuncupantur fcilicet tertium,quartutn,duodecimum,trigefimum fiptimum, ^c. Siqui- 
dem vtriufque augmenti fiilicet efi decrementi actionem defignare fuerit opus, ab utroque ordine 
f guras fumemus, vt 4 efi juel &c.2Iam qui fine virgula aut virgula fiiperponitur,aHgmi- 

tum denotat, qui vero fiuppomtur,decrementum,vt hac lege mixta abfioluatur multiplicatio. 

'Diffnitio Jexta. 

Par numerus, eft qui bifariam diuidi poteft. 

Diffimh feptima. 

Impar verb,qui bifariam diuidi non poteft, vel qui vnirare differt apari. 

Paremnumeru diffinit EucUdes,eum effe qui bifariam ficari pote fi ./quo perfpicue oliendit quod 
diximttsprima huius diffinitione,vnitatem fcilicet ficari nonpojfe. Nam fi fecaretur vnHas,quili- 
bet numerus per hanc fixtam diffinitionem par efjetfimiliter ^ nulltts impar ejfet, conceffa diuifio- 
ne vuitatis, quod ejfet abfiurdum; non igitur unitatem fiecari fatebimur . Par igitur numerus is erit 
qm ex binis vnitatumordinibus numero aqualibus conflabit , impar veri qui in duos unitatum or- 
dines numero aquales ficari no poteft: tfque fitnper unitate differt a pariaihlata quidem vel addita 
uni ordinum unitate. Hinc fequetur aliam effi numerorum , aliam reru fignificatarumdiuifionem. 
Licet enim impar numerus bifariam ficari nonpofiit,tamen ab innari numero denominata quanti- 
tasbifariamfecarip0terit,acinfupervariuficandi formis per numeros expriminon valentibus: 
qua autem numeris exprimuntur fictiones, illa fingula rurfus ab vnitate denominanda erunt, infi- 
da quidem ac continua. 

Dijfinhio oBaua. 

Pariter par numerus eft, quem folus par metitur numerus. 

Huius ejl facilis inteSefius , cum enim nullus alius a pari aliquem numerum metitur, isnienfus 
pariter par dicetur,vt 2 4 8 i &c. quot libet pofi binarium dupli vi ostendemus 3 3 noni theore- 
mate, 

O r V M. 

'tion arbitramur Euclidem hanc iuxia T heonis tradita fcripfiJfe.Pariter parem fiilicet eum efje, 
que par per pare metitur numerum : nam hac diffinitio ob nimiam generalitatem conuerti cum fuo 
df finito ne quit. Omnis etenim numerus quepar per parem metitur, non erit neceffarib pariter par, 
vt l^,quem 4 per 6 metitur,^ infiniti fimiles, quare mutare cogimur diitiones in eam fintentiam, 
qua trtgefimatertia propofitioni noni conueniat.^^a quidem pariter paris naturam fatis firperque 
explicat. 

Dijffnitio mna. 

Paricer autem impar cft,quem impar tantum per pare metitur numeru. 

Idem inteliigit Euclides dici par it er imparem, impariter paremnumeru,eum quidem que par 
quiuis per imparem^ut impar tatum per parem metietur numerulaua ad idem redeunt)vt 6 , i o, 
^Oi&caquos pares metientes per imparem numerum repetunt, vel foliimpares per parem. 

CMOnj 
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Jdem huic def ciebat ejued &f recedenti oclaut/cilicec exclufiiia{tantum)vt eam e ff ceret, cum. 
diffinito COnuerti. 7 {on omnis enim numerus quem far met iens fer tmfare metitur, ent far it er im- 
par, aut impariter far, qstod idem ac '^snum esirnec conssertereturfi ha fint vocesfium fuo diffinito) 
fed in fequentem diffinitionem caderent binafrscedentes.SjMre neceffario afponendafuerunt hn 
voces, in imfarem tantum,ferfarem eum metientem. 


Diffnitto decima. 

Pariter par & impar eft quem parjier pare & impare numerum quan- 
doque metirur. 

T^merumfariter parem ^ itnparem dicit eum,qHem aliquis far perfarem^lius vero fer im‘ 
far em numerummetitKr,vt i a ,quem 2 fer 6 fer 3 metiuntur,^ 2 0,2 4,^^ fimiles, 

M O 7^1 T V M. 

Huic diffinitioni hafit T heon,qHam oblitus fuo C raco exemplari,^ eam addere voles Zamber- 
tus,d vero eius fenfudecidit,^ in altera frncedentisfartemincidit.J^odautemeamexquiratve 
ra methodus, 05 iendetur 3 5 profofitione noni, qua huius veru intelleclum flane demonfirat, quam 
ideo huic fuo loco apponendam efie cenfuimus. 


‘Diffinitioimdecma. 

Impariter vero impar numerus eft, quem impar tantummetitur nu- 
merus. 

Hac f militer oBaua diffinitioni opponi videtur ficut dr opponuntur dif finita : nam ficui pariter 
par d filo pari menfus efie patuit, fic impariter impar is er it ,q ut folus impar metietur, vti^, quem 
^per j meuetur,(fi2l z^,^reliqHihuiufmodifiinulloparimenfi. 

Diffinitio duodecima. 

Primus numerus cftjquem fola vnitas metitur. 

'Primum poft modum diffinit numerum eum efie, qui nulli quatuorpracedentium diffinitionum 

fubiicitursomnes enimindiosdiuiduntur numeres fic aute primus injolasjecaturvnitates, nullas 

alias abvmtatibushahenspartes,vtz, 5,7, 1 1, \^.&c. 

Dffnieio declmatertia. 

Primi adinuicem numeri funt , quos fola vnitas communi menfura me- 
titur. 

Primos adinuicem numeros efie dicit eos,quorum nullus numerus^ esi pars communis, fia qui nul- 
lam habent communem menfiuram frater vnitatem,vt 11 ad 13 .cumjintprimifmguh, fortius ad- 
inuicem primi erunt fed ad 2Z&9 ad licet nonfint exfeprimt, tamen qma nullus numerus 

vtrofquemetitur,fedtantumfolivnitas,ipfiideoprimiadinuicemdice>ituT. 
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fJMemoTandum eR quod diximus prima & quarta huius diffinitione falicetaliamefie vmtatis 
adnumerim,&numeriadnumerum rationemxum enim vnitasjitfurageometricamaanttu- 

do,ea ad numerum rationemhahet, quam quantitascontinuaaddifcretam,numerusveroadnume 

rum eam habet rationem, quam quantitas dificreta ad dificretam, & hacqutdem ratio arithmeticis 

propria esi magnitudinibus. 

Cum autem rationem tertia quinti diffinitione in quinque maioris&minoris inaqua litatis jpe- 

ciesdiuifierimus,omnesautemeasrattones(demftafrimaefi eius conuerfia.fiihcet multplia)re- 

rpeRumpra fi ferre quem numerus ad numerumaion autem quem vmtas ad numerum dixerimus. 
^iMuitiphcem vero ac eius conuerfiam rationem tantum denunctare, quam vmtas ad 

iconuerfioquamnumerusadvmtaiem:& froinde,vt diximus,eam quamcontmua^d dijcreiam 
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tim repetentem q.mntiutem hnbet,-vel dtfereu ad contwuam,fanbmur in quams ratione multi- 
pUc,Jcemconuerra,vnumterminumfempermettr,aiterum,&tgUur numeros muli, fiucmra- 

‘vtrofque Itaque metitur imnigiturprim, erunt aliqui numeri rationem habentes multiflkem. 

Quivero rhquU rationibus copulantur, omnes rationem numerorum babent^quare appellatione 
numerorum primi adinukem effi pojfunt^nunquam emm ad vnitalem {qua non esi numerus ) de- 
uemuntyVelutimultiplUesJemperad eam tandem concidentes. Ea namque ratio non eH pura nu- 

merarum cumalterterminorumjlt quantitas continua ^quare nec minimi eius rationis numeridi- 

cipojfunt^eb quodnon Jint numeri, jed alter eorum esi vmtas ,fiad minima numerorum partes 
decurrant.velutiin tripla ratione iz ad a, reperiemusprimos non effe admuicem: nam 4: metitur 

feipfum^iz,quarevtrofquemeiilur.^odautemadmmmosnumeros,hacrationonperueniatj 

patet fifufctpiamus 3 ad invidemus tripla rationis minimas effe numerorumpartes^.on tamen nu- 
mros/o quod alter f,tvmtas,in reliquk vero rationibus fecus accidet-, omnes enim funt rationes 

>iumerorum.7ljmfemper minorftmaiorisparles,nonautempars,quavnitatis locum obiinet,fic- 

que minime eorum partes funt femper numen.citm itaque deprimis adinukem aut alicuius ratio- 
nis minimU numeris loquetur Euclides,nos memores ejje oportet , numer os rationem multiplice ha- 
bent es dn eis non comprehendi, cum non habeant veram numerorum rationemfoc eBaUfcretaqua- 

titatisad difcreum,fedfimus continua addifretam,autdifcreta ad continuam, maxtme cu admi- 

mmos perueniet,eo quod femper vnitatem pro altero terminorum reperiat,quodfide raltombus in 
qenere,non autemprimorum^aut minimorum numerorum dixerit ,ihifimul rationes multiplices 
cum reliquis contineri credamus demontirandas {vt prima huius diximus diff.infne)tam difere- 
torum quam continuorum. 

Diffinitio dedma^uarta. 

Compofiius numerus eftjquem numerus aliquis metitur. 

Diffinitio decima^uwta. 

Compofiti adinuicem numcrijfunt quos aliquis numerus communi 
mcnfiiramccitur. 

Compofitum vocat numerum quiex alicuius numeri frequenti fimptioneconBatiCumaut^m ea 

"equorum faeJa Lultiplkatione adinukem . Cepofitos fimiliter vocat numeros admuicemeos, qui 
aliquem numerum pro communi eorum menfura fufeipiunt , qui quidem communis menfor , variis 
fuiipfusfumptionibus, varios fapiuspreducet,aquahbusverb aquales compejitos, vt 1 5 eff corn- 
pofitus,eo quod 3 per j repetitus eumprodacat,% vero ad iz adinukem compofiti dicentur fi quod 
^communem menfor em habeant 4 numer um,9 autem ad 1 5 habent lo ad habet 5 ,comm^ 

nem menfuram.Tipn tamen fequetur idem tn primis numeris quod in compofitis-jiamfi duo fint co- 
pofiii adinukem, {s-quifque eoramcompofitus erit,quodfiduoprimiadinuicemfuerint,non feque- 
tur tdeoeosejfejingulosprimos.2lamhiperpriuationem,illiveroperhabitumquiplusr.aturecon- 

usnit fuas conjequunturjpecics. 

Dffinitio decimajextet. 

Numerus numerum multiplicare dicitur, quando quot funt in ipio vni- 
tatcSjtotics componitur multiplicatus, & gignitur aliquis. 

^jioniam analogaprius diriinguenda qiiamdiffniendaeffe pracipit K^risloteles, antequam 
quid ft numerummttlttplicare aUumnumerumdkamus^ultiplicandi fpecies diHinguemus, eas 
maxime qua quantitati {cuius pracipuum agimus negotium) conueniunt. Omnis itaque multipli- 
ealio aut jit adquantitatempropofita magnitudinis augendam^aut ad eiujdem magnitudinis quan- 

titatemnunuenddmAutequidemadpartimaugendam,part'mqueminuendam.Sedqtiia hac mul- 
tiplicationum d/fiributk,paululumd vulgari dij}at,eam ex eadem fumer e non dedignabimur,quo- 
niamdiximus libro quinto multiplex difinientes, nos hoc feptimoosienfures varias illas multipli- 
eium leges ab Euclide in ohfequium quantitatum continuarum elucidandarum iTKploratas extra 
communem arithmeticorum vfum.ldanimaduertendumohteiiamuryEuclidem fola multiplicatio- 
ne his tribus numerorum libris fua quaque pralibare axiomata. Ea namque fola apud arithmeticos 
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fltCAt:jecund 47 nqHAfropof.U decrement, <tn fnnluflkni -.ac foUremam qu^e eiufdem quantitatis 
rop‘’J‘f‘‘T‘>'l!’»i»cremer,tum,pmimdecrement,,mm,diipl,cai.Harum trium 

itones ab arithmeticorum commenifraxicimodahimtmconuertentesqiM ab arithmeticis tii par- 

titienem,diuifi0nem,fe!ifracfarum}arttum vfum^ajemantdn decrementi multtplicationem,qux 

■vnurn,demquerefonant,acpraterhacinfimtnmoferaridiexequinmfilimulml,catiommterom- 
nes arithmeticas of erationes^rofrium.T^, merorum infuf er figuram arithmeticorum morefii- 
mentes/cilicet numeros quantitatem augentes^Jimfliciler Jiat,!emies,vt 5.4.7.10.25.54,^«-. 
Torner os vero quantitates minuentes^ue decrementum Jtgnifcantes more fraciorum in tdem 0- 
fus ah artthmeticispraaicis depic 7 orum,fctlicct 7 , 7 , 7 ,-,^, r,,^c.virgulafiferpoJita decrem?- 
tumfignif cante freponemus.iSdixtos veracum vtraque incrementum fcilicet decrementum 
fetemus^traque forma defcribemiss fcilicet 5 ^-,4 f, 7 \.^c.vt libet expoftulaios.^are vtoften 
damus hac arte diffinitionem Euclidis ad futura reiie peragenda fisis multiplicationibus nhficcepta 
peragamns.Tpumerus igitur numerum multiplicare dicitur, quando quotfint in ipfo multiplicante 
vnitates, toties componitur fiiue repetitur quantitatis per multiplicatum defignata^au^mentum, 
veldecrementum,&hacmultiplicationegignitur aliquis,qui fcilicet illud augmentum vel decre- 

mentumexprimatiVt exemplo aperiamus. A i 

Tiumerus k numerum b multiplicare dici- ' 

tur , quando quot funt in ipfo a vnitates, C' — 1 

fcilicet 4, toties componitur fiue repetitur numeri b multiplicandi , fcilicet 5 augmentum, (f 
(fi- gignitur aliquis cfirsoc efl, 1 2 , qui quidem toties concipit in fe multiplicatum b fimptumpro nu- 
mero quantitatem b fignifcante quot funt vnitates in ipfo a agentes in vnicam b quantitatem,fci- 
licet quater cum fintquatuor..^are 12 dicetur aque ipftts ^quadruplex incrementum, vt 4^- 
gens quantitatis pafiue b quadrupla aciio. Hac de re haud fecus referturnumerus 12 produclam 
quantitatem denotans /id numerum ipropoftamfmplicemfignificantem, quam numerus 4 agens 
adeandem fimpiicemvnicam acpafiuamper fuas vnitates fumptam,vnde fequiturhanc fimpli- 
cemBprovnitate 'a numero agent e per fuas vnitates repetitam, finf e/ metirimaiorem a numero 
figntfcatam^namvnilas numerum quemuis metitur. Hoc equidem exemplum in auffnento multi- 
plicando propof iimus ,fquens vero in decremento multiplicando fupponatntss.lgumeTus fmili- 

Jer A numerurn b multiplicare dicitur {fcilicet - ipftm 6 ) £ i 1 — — 

quando quot fnt in ipf Kvnitates^toties componitur fue re- 
petitur ipfius Bmultiplicandidecrementum ,drgignitur ali- q ^ A •— a - ‘ 

quis c,qui quidem fit ex triplo ipfius b {hoc eli 6 ) decremen- 
to, fcilicet 2 qui ipfius 6 e fi pars tertia -j fiue triplex decrementum per vnitates numeri a agentk 
detractum. 

Tertiam multiplicandi Jpecie ex hinisprioribus copofitam proponerepoffumtss, fcilicet eam, qua 

vtruquemHltiplicamusgiuginentumquidepropofitama^itadinK,&decrementu,quodcumfimul 

ac f mei fieri nonpofiintfied diuerfis tantum multiplicationibus,hanc multiplicandi Jpeciem , inter 

fimplices collocare noluimus.liamhacbinas efficit multiplicationesgquarumproducfasiungit ma- 

gnitudmes,vsfi numerus \2per1 (fi^hoc efi-per numerum 5 augentem,(fiper 4 minuentem mul- 
tiplicari iubeaturfient bina muUiplicationes,prior quidem 1 2 per 5 in augmentumpreducet 5 6 . 1 - 

demverb \ 2per~‘,decrementumprodHcet qua produHafiimuliunHa component 19 productum 

exmultiplicationei 2 per^efi'*..S£‘SHUigiturmultiplicationeproducius,compeniturexeamulti- 
plicati fumptione,qua fit per multiplicantis vnitates,fiue in augmentuni,fiue in decrementumper-- 

gat.Cum autem{vt fapius diximus) Geometria numeros tatum accomodet ad difcernendas^^n- 

tudines,qiMSposimodumc0mmcfurabilesdicet,numerorumlegesexponit,easmaxmequafuisgeo- 

metricisquantitatibusproprias fore exifiimaf-quarecummultiplicandumhic proponit aliquemnu 

merum,tllumtanquamvnitatemrepetendaminau^entum,veldecr€mentumfumit.Hamdicitii 

Ium fumi per vnitates multiplicantis , eo quod tanquam quantitas continua faptus repetatur , cuius 
intelligentia difcr et tonis fii producto per numerum multiplicatemprodeat. Et tgttur multtplexjem 


perProauceiurmatusmHiitpiicaii/,jmc cjj.v.h. — y— ' - ‘ ‘,'j 

multiplicandofecerit.Cumentmmultiplica/ionecfitr^merus,necpereumfi^ificatamagnitu4o: 

fedrantiiinfiequensi/tarepetitio,perficuumefiomnemJrequentiam repet, rionts/u/c^um auge- 
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tum,mi'VtmmerorR«aturamfrofriamdcceatfuniffifftdkemiis^idrjuefr£Cifnurneuifdc>nfHijfe 

fopnm credamui.^iltbet igUur mmrus geo»:etrU ohfeqiM defiimt»4, quantit alent akqutnn 
denotabit. Si ttaque qtiaternarq magnitudo Kperternarij vniutcs ^ 

decrementum petat , ea per numerum tertiam partem habeniemfi- ^ t ^ 

gnijicetur. Per ternarium ipfiue quaternarq augmerit o dupio , tum 
producemus 1 2 qua quidem izipfi k magnitudini accommnaan- 

tes,reperienmtpfamumagniludinemvtfigmficanld numen iz triplex fufciperedecrementum 
per jipjtue 11 fi?natimfcilicett{,vttandemdicamus qualium kfuit iz eorum eiufdem a 3 fuit 
\.Sie itaque qualibet magnitudoperquemUbetnumerumindecrementum duapoterit.cumcui- 

hbet magnitudini quilibet po/it attribui difcretor numerus, & qualibet magnitudo tnquotuis 
fetmentaficinjimdefecahilis^est enimquantitas. Cur autem hac multiplicandi lege, ah arith- 
metica praxi admodum aliena, qua tantum multiplicandum populat augmentum vtatur Eucli- 

des.ea esfcaufaquaiamantea libro qKtntodiximus.-quodmultipliciumnaturamjumpfn^adquan- 

titatum continuarum & cbfufarum rejpec~us mutuos indicandos . Mj» qttdem reJjiecJus eo morefe 

habent,quofipriorposierioremmultiplicet,pojleriorprioremdiuidit.ldeeqae fila multiplicatione 

'Utitur Euclides, vtruque abfoluens & multiplicandi & diuidendi negotium . multiplicans etemm 

augmentummultsplicahtnultiplicansverodecrementumfecatveldiuidit-. vtruqiietamenprodu- 
aummulliplex'vocat,vtoHendmusdecmadifjinitionequinit,fcilicetquemadmedumrauoah'i 



numeri, ci luei nis irious uuia .-.-jj- - -j- 

cet,eum ad quantitatum continuarum obfequium namerostantum referre.^a igitur theoremata 
fitf Geometricis qnatitatihus ex arithmeticis fuh furari i- aluit congruentia,ea his tribus libris pro- 
ponet , r eliqua puru tantum arithmeticis relinques geometricis documentis non eostfque iiecejjaria. 
e.J AiffiriliiM erit multiplicando auomentotroto- 


zea quia v... ...... ^ .j.. 

nimus exemplum, ac a multiplicationis exemplo ordiamur,dicamnJque ii multiplicatione zprodu- 
ci c multiplex tum c numerus aut quantitas dicetur multiplex numeri aut quantitatis b ,JedmHl 
tiplicandiaclio Jemper numero a defgnatur,quiquidem fimper numerus exifieuagens autem nunc 
in incrementum nunc in decrementum in e 'vnicampafiuamf^ continuam quantitatem quihuf 
uis numeris explicandam, qua Kmaior erit fimper k numerus agens vnicos patiente atque perin- 
de B metietur k vt minor fimplex maiorem aciione multiplicem . Ciim fimper eandem habeat a 
numarus ad b vnitatem^ rationem quam feruat c productus ad b fumptum pro numera fiue 
quam n quantitas ini quantitatem..kuia'verb a nullius esi quantitatis fignifcator,fed filius a- 
clionis,QaHtempralihata aclionis figmficat quantitatem,fiqueturibinos effectus fufiipere,al- 
terum-qug tanquam fimplex pafiiuus aciiuo a confertur tumque tanquam minor feu vnitas maio- 
rem pluralemmetiiur, alterum quo veluti quantitas aut numerus numero c confertur , qui li- 
cet B non fimper quantitate metiatur c qualitatem quia tamen eandem actione aut pajf tone feruat 
ad c rationem vt numerus quam idem b fimfiexvnicus ad a agentem,femper b 'vt quantitas fm- 
plex me tieturc multiplicem, non minus quam 1 idemojt-vnusmetitur knumerurn agentem fiue 
per fisas -unitates eundem b repetentem in augmentum quandoque vel in decrementum. 7pam fem- 
per multiplex maior esi fimplice^clione quidem multiplicandi, licet quandoque quantitate vel nu- 
mero fit minor, quia in multiplicibus actio non quantitas polifiimum inficitur. Infiuper e.xcmplum 
decrecrementi multiplicadi, aliadaprafatis, maxime fi fuperponalur numero decrementum figtii- 
cdtialius numerus more vulgarium fiaciorumtertia multiplicadi (pecieiapplicatorum,vt 7 7 ?> 
ffic.per quem multiplicandus fit aliquis vt 12, T ertiam Jpeciem fieiabimurlcum protcK.intur bi- 


re negotium , & repetitum fi ipfi non repet ito fimper maius effe, 

^ fimphcis repetitione compofitum,^ideo(empermaiusJmplu 
cauonemnonmagmtudimanrdjuemusfiedeiufdemaugmentov 

Animaduertendum efl tamen non quojuis numeros fi inuicen 
mentum, vt in augmentum, maxime cum folo arit hmetico more 

fimuntur,veluli Arper ^ in augmentumpoteifducivt producat, 

dttcamus,nonreperiemus 4 tertiam habere partem, .^are vide 


, quod idcin esi quoa cr multiplex, 
ci vel multiplicato, quare mnliiph. 
;el decremento. 

n mulupheare poffe, a que in decre- 
e nullam qmnliiaiem jigmficantes 
,12. Sedfi ifper 5 in decrementum 
rreiur hac multiplicandi methodus 
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mmilupUcanla m his comuncOs numtris^JcHictt 5 frier M^rKenum ckm -oireu^ 

UJ»ferfo»atnr)folienor autem decrementum{qui'jirguU fuffonitur) denotat. eJMultifUcaMcl 
tgnurtfjtus 1 2 frofofm augmentum, fer 5 f reducemus, 3 cmtts 3 tf decrementum fer 4 {1 irauU 
juffojitum) ducentes wuenicmus 9 tfj,ut quidem 3 6 quartam fartemjueprofofita mnltifiicatio-. 
msfroduclum.fcilicetfrofofiuxz triaquarta.CHrau1emmultiflicato^^ fer augmentum m ig, 
iffum 3 (? indecremcntum,non autem 1 2 frofofitum duxerimus,idcaufa dicemus e}fe,qucd fitlicet 
hi coniun^imultiflicantes^ duobus numerisvmcam refonem quantitatem, hoc esi,vniiis quan- 
iitutisrelatiuam: tria namque quarta •vnius integra magnitudinis funt relatiua, quare multtfliea^, 
to fer frmum augmento, iibcomultiflicaturfr^uciumin decrementum. Secus Ji fuerint dua nu- 
f»erorumnatura,licet idem fintnumerufcHicetfifrofonatur idem 11 muUiflicadus^er-^^~i fer 
f rimam f reducet -^6 au^inentum,ejuiaverbdijiunciifuntmNltiflicates,finguli in frofofitum Juas\ 

exequentur multifUcationes , j igitur ifjius 1 2 multifiicans decrementumfroducet 4, harum ita- 

qite binarummultiflicationumf reducia f er vniiatesmultiflicantis re fetitaf reducent ccniuncia^ 
t^o,quoderitfraf0jitiemultiflicationisnemfe ifjius i %fer frodacrum,hac equidem ratmie\ 
Jemfermultiflex aciio fimflicefrofojita maior erii-jtam multifUcatio aciionem non autem quanti - 1 
tatem denotans, maiorem efficit aciionem, licet minorem froducat,quandoque multtf licem quanti-\ 
tatemfimplice , fed maius Jemf er angent um ipfius fimf licis, vel certe maius eiufdem dccremen- \ 

tum,qua Juntveramuliiflicationisaciiones. Id quidem in fimflici multtf licatione audenti tan-^ 

tumvel equidem decrementi tantum iudicabimus. Smd Ji mixta offeratur multifUcatio Jcilicet 
augmenti ^decrementijfiemfer quidem augentur bini effecius, augmenti ac decrementi. Sed qua 
maiori numero frofonitur facse>ida^ultiflicatio,maioremf reducit effeBum,vt aliquemmulti- 
flicantia numerum maioremdecrementieffeilum quam augmenti efficient {citm 7 decrefiens fit 
iffoi augente maior) Sivero \ aUquemmuUif licent, hi maiorem aa^tenti producent ffeclum, 
cum ~ augens fit maior iffio T minuente. Siquidem fer aquales,vt jaliquem multiflicemus,£qua-'^ 
lemproducemus effeclum,eum vtriquefint aquales numeri. 

Huic autem intelligentia non fa- 

rum conferet hac fiequens formula, ^^driifU 
qua concipiemus magnitudinem, a, 1- ■ - 
hoc efi, quemlibet multiplicandum "^ t-ifla 
vtroquemodonumeram(^vthicfe- 
-i)vnitate foueri,hoc eH, 


jimfle.x 


t? 


vnumeffe,ac binis multiplicandi mo ‘- ^agn itudo 
dis ehnoxium,fctlicet fer i c velo Se^nda 
inauismenttim,feritveloveroin . — ■ — 

decrementum.Si enimferzaugen- T ertia 

tem Jcilicet 2 , ducatur ille ii. Iffie ^arta 

idemrefetetur unquam iffiusbina- — 

rq vmtates,hoc eH, qualium a vnitas efl 1 eorum b binarius augens efi 2i^,&c ternarius qff,o 
vero quaternarius ^%.Sfmiliter eorundem e minuens binarius erit 6, t vero ternarius erit 4, g au- 
tem erit 3 ,qui quidem e r g « quoddecrementummultiplicantjVirgule fupfonunturJi ac equidem 
methodo videmus multiplicationem efficere multiplex maius multiplicato,fiilicet o maiorem ifjo 
A ficu t (fi o, aclione quidem{cum o ^ o)fint multiplicationis aSliene aqualesaquantitate tamen Je- 
CHSinam licet 48 exmultiflicalione ifjius Atno frodu£lam,Jit maior qnantitasifja a magnitudi- 
ne, tamen 5 ex multiplicatione, eiufidem a i» o producium, minor erit quantitas eadem a quantita- 
te(hoc efijffio 1 2 ) aquali tamen vnitatum agente copia f reducia. Cum igitur wjficiuntnr quanti- 

tates,froduciaexaug>Kenti3nultiflicati9ne,femfermaior erit fimf lice multtf licata,quaver'o ex 
decrementimultiflicationeorietur,minor erit eademmultiplicata.SiveroinJficiatur multiplica- 
tio, hoc efi, illius aaionis denominatiofiemfer multiplex maius erit multiplicato, nam incaacitone, 
quilibet multiplicandus nuKerus,pro vnica magnitudine continua fumitur, quam quidem plures 

%mtatesaugentesflusaugenl,pluresverbminuer.tesflusminuunt.IndeoTietur,que^ibetn«me- 

rumcuiujlibet numen muliiflicemdici fofiefiiuerfisaueemafieffibusMquidemmultifliceturtn- 

cremenium,maiores numeri minorum erant multiplices. Sivero decrementum multiplicemus, e 
conuerfo minores maiorum multiplices erunt. Si rurfus mixta fuerit multiflicatio,in ea vero exu- 
beret incrementum, multiplex numerus maior erit fimf Itce. Siquidem tn eademmixXa matus fue- 
rit decremetum incremento, minor numerus tum maioris erit multiplex. Hac ideo Ju^efiimus vt 
( mentiSuclidls concordes ) quapbet antecedentis ad confequens rationes ex muluflicauont qua 
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maiorumadminoresvtminorumadmaiores^femferqueantecederisfitcon^q P ■, 

Polle •*ane minoresrfuiioruTH-,iit7nmresmi>torum^ tuxta obUtum exemf n • p ^r- 

^JuedkiPotehhdquifarubusmulttplkdtisindecrememummmreffcilurJirtiiilacu^m^erfHt 

itfiusreplntke,eminoHgmentumJiorft.?^rnvtraquevkper^’mutum^^^^^ 

tnr Ciue in MS,fnemum,aut decrementum pergatMnc quippe mulupiicandilegemfibijBmpp Eu- 
clides. -vt rationum quantitates fila multiplicatione ( qua earum -oera efi fiuhfiantta ) exprimeret. 
LMaioris truequalitatU ter multiplicatienem augmenti qua antecedens multiplicat conjcquens. 
CMinorU ver» inaqualitaiis per multiplicatienem decrementi qua idem antecedens multiplicat 

cenfiquens^umratiecerianthilaliudJitquimantecedeniisadconfequensmullipUcam.vtlertia 

diffilmoneqmntifatislatidifiuimus.Suaverodecaufafilavfusfiit^ 

nulla autem diuidendi methodofied diui fumem fimul multiplicatione abfiluife vifus efi:, tdpottfii- 
mum caufa e(fe arbitramur, quodratmes magnitudinum inter fi muefiigand^ practpuo curet ne- 
ootio. Duarum autem magnitudinum ratignem{vt diximus)mhtUliudeffe osienfumesi, quam re- 
(beclus antecedentis ad confequens, non autem confequeniis ad antecedens, & proinde ea multipli- 

camquaantecedensmuUiplicatconfequens{hocefi,continet)vtratiomsquanUtasfilamulttplt- 

cantLuantitateexprtmatur,&idcircofaciUusmultiplkatiomultiplicattomquamdiuiJiontcom- 

parabitur.vtinderatiommoriantur conferentia.vt exemplo, Sitratto 12 ad^,cuius dferen- 

tiamqu4ntitatiscumraticneqadi2eiusconuerfa,inuefnpmus.Comperkmusantecedensprmx 

multiplicare ecnfequens a,per ■^denominatoremmultipiicationis tripla. Sationts^vero 4 ad 
12 reperiemus antecedens 4 fuiconfequentis decrementum per eadem -rmultiplkarc^cutus de- 
nominatio erit 7 ( hoc efi tertia ) Patet igkur facilius horum multiplicantium 3 6 - > dtffere^ 
tu haa rationes denomwantium,qudm fiprima rationis amecedens fuum multiplicaret conje- 
quens per 2 . Secunda vero antecedens diuideret fuum confiquens, per eundem 3 . Trium entm ad 
tria nullam concipimus ejfe diHantiam.Operandi tamen modi.mdtuerfum,diKerjaqueprodi:aa ef- 
ficere fub eadem itaque denominatione.binas idos rationes conuerfits opprimentes, abjurdifimum 
proferemus methodi defecfum. In quem plures lapfifunt denominantes rationes conuerjasfuh eo- 

demnumero,quantoautemdifferant,cuUibetrelinqumusiudicandum.ElinJupermHltiplicati<h 

nemfumppt Euclides, relicta diuifione^eb qubdonmis numerus per quemlibet multiplicari poteBy 
non autem per quemlibet diuidi,&c. vt lam quinto diximus. ^ia itaque infinitas operandi Uber- 
tates {in augmentum, fcilket & feciionem) appetit geometria,filam multiplicandi legem ab anth- 
metka{quailli vnka infinita exifiit) non autem diuifionem {cuius terminata per vnitatem repri- 
mttur facultas) fibiafcifcendamarbitrata efi,vt latius pofi hac monebimus. 


Diffinitio decinut/eptima. 

Planus numerus efl:,qui ex duobus fe inuicem multiplicantibus produ- 
citur^latcravcrb illius fune fcinuicem multiplicantes numeri, 

.Quoniam omnu numerus numerum multiplicans progenilummetitur,idem numerus planus^ 

compofitus erit {vt diffi.iqhum.) Sed quia huius efecfus diuerfa videntur efie caufi, voluit 
Geometriabinu denominationibus has exornare Jpecies.Planus ete- ' ' ' 

mm fuperfictei reclagula capacitatem dicit, fub binis laterihas quan- 
titatemdenolantibus contentam,vt prima diffificundi.Compofiius 
vero producit ex numero eum metknte per aliquem numerum,ge- 
»erationemprofert,vt ^ per q multiplicata latera reclangulumpla- 
num efficiunt 1 2 .Compofitum vero non eb quod contineatur hinii la- 
teribus, fideb quod aliquis numeras per numeru eum metiatur ,fck 
licet iper at,vela,per ^.piut 2 per 6 ,&c.prodHcent compofitum \i,numerorum operationes tan- 
tum non autemfignificatas quantitates afpeclantes,vt prima diffinitione plane docuimus ficus in 

plano qui ftgnif catas quantitates afpediat tantum. 

Diffini 



liber septimvs. 

Dijjimm decmaoBAuA. 

‘^'^1 ex tribus fcfe multiplicantibus producitur^latera au- 

tcmilbus.funtmulnpbcantcsfcinuiccm numeri. 


«,*«, „ J, !„fi ,rii„ f„„,„ 

quantitatum continuarum dimenfiones difponat Ccilicet nu- 

^^‘rumfrmumquivmcamhabct longitudinem, cum nuUus 
^^^>netiajurnumerusinfiarlinea.Planumvcrolonz^^^^ 
&Utit^inep;dutifuperfic,cs) confantem^filidum autem 
trthusMgaMa^cfublm^^^^ 
tnIUr)dimenJiombus,vtii,ferilatera ducentesManJmef- 
f cimus i2.ipfum rurfus , 2 planum per tertial dimenL 
ftem,Jctlicet 2 multplicantes, /olidum 24 ejfectmus,tribus 
dimenfionibus 4 3 2 y? inuicem multiplicantibus compoji- 
tum, quarum qualibet quantitatem indicat. 



Diffnim decimanona. 

QuaJratusnumerus.cft quiarqui rcqualis.vcl fub duobus arqualibus 
numeris continetur. ^ 


'Diffinitio higefiima. 

Cubus numerus,eft qui «que aqualis ^qu?,vel fub tribus aqualibus nu- 
meris continetur. ^ 

r quadratus planus eli.Jicuti omnis cubus numerus folidus esi,quadratus vero filus 

jub duobus aqualibus numeris inter omnes planos continetur,cttbus vero fib tribus aqualibus inter 

^tttttesfilidos.TamenfiorJum diffinire dignatus esi Euclides propter eorum regularitatefinfinitis 
pcometria obfiquiisvtilem.Dicit autemaque aqualem ejfe quadratum^vt dimenfionem geometri- 
cam laterum exprimat fub duobus vero numeris aqualibus, contineri,vt arithmeticam compone di 
fpectemdefiignent. Cubum fimilit er aque aqualem aqua,vt tribus eum geometricis aqualibus^ 
menfuris contineri doceat, Jub tribus vero aqualibus numeris, vt arithmeticam componendi metho- 
dum infinuet,veluti in quadrato. Ex his facile percipimus Euclidem numeros ad geometria auxi- 
lium conuocaffe,cum eos ad geometria fipius dimenfiones reducat. 

Diffinitio 'vifiejtmaprima. 

Numeri proportionalcsjfunt quorum primus fecundi, & tertius quarti, 
arque fuerit muitipicx , fiuc eadem pars,(iuc csdem partes fuerint 

Proportionem (^vt diximus tertia diffinitione quinti) magnitudinum fub aqua earum multi- 
plicatione foueri docet. Igam proportionales dicit numeros {hoc eii eandem rationem habentes) 
eos quorum primus aqueficundi,vt tertius quarti fuerit mult iplex,fiue fuerit etufdempars,fiue 
partes, hoc esi idem decrementu?n,quouis modo aque multiplices dicit, ^ idcirco in eadem ratione 
feuproportionalesquauis multiplicatione augmenti ftue decrementi,aut equidemvtriufque duEii 
fuerint,v 1 6adfificutq ad ^ad6 vt lad i^pars,^ l ad^vt ^ adio^ac^ad 6 vt 12 ad 
S partes,femper quauis arte primus fecundi aque vt tertius quarti dicetur multiplex , ^ igitur 
proportionales erunt, 

MON ITVM. 


Vertens ZambertusgracumTheonisexempUim,fuper hac diffinitione ,vltimam reliquit di- 
ctionem nostro neqptio vtiliorem (^fcilicet i>st\i.Cum enim dicit Euclides numeros proportionales 
effe,qnorum primus fecundi Q- tertius quarti aque fuerit multiplexihic finis eft fi>bfianiia diffni- 
tionis,nam t qualitas multiplicationis, vt fepius diximus, squalitatem rationum ^ pr. indepropor- 


E V C L. E L E M E N T. G E M, 

r «/!emhibereraI'one,<^ idea proportionales e(Je :(]Hare dixit Or'ti.!im excplar, 

TJTnSsfJ.>iipr,,,f.,r,nd,ap>p>’’‘S’-r^ 

c. ptmmksiirrasKmLt^iiifal miltipbca.-Jel m qut fim eidtrpian vtl fttUs. 

jrralifir'ivMmtumnmes(qitdam,a,fffhmhu,,u,nt^^ Uup-^ix-nE.d,- 

d, ,itcinwtdih«'mtmqiimti,cimtaer,dttiiiratinitummiT,,mtqt:almusimt,uris4,r,,tu- 

„„^q,Lntm cL,emre d.aM.rr^er.ppm hm rM^pt^mhd ,h,d 5 ««» 

c,4,LLip,um,l.M,c,d!,sqmrmn,m,ltiplkttmfqu,srprm,.,m,m«U,llHPm 

‘'kbm dd,.d,r%meS,Jt‘k*«-S3id‘Mkkd,,4,P,ind6f,cqpd,^^^^^^ 

unuffemdiJtua,LJqiitkidtiflkeippqpiprsm,fanesACtfa>ic&Tb€,,i€d,M,,^ 

abfirdim copftat.T^nitaquefoftremam hanc orattonem.vt difiunc7inam,fedvt interpretem le- 
^ 'Diffinitio yi^ejimafecmda. 

Similes plani, &:fimilesfoIicli numeri, funt qui proportionalia habent 
latera. 

.Suoniam plani numeri duo tantum hahent latera,eos producentia fua multiplicatione yfoltdt 

dveltriahabentfmilitudinernpUnorummerfeacfoUdoruminterfe, ponit m rationu late^^^ 

fimil,tud,ne.Sionimduolatera^muspUninumeri,eamhaheantmerfer4tm^^^^ 

iraaUeriucpUni,ipJiJ>mileseruntpUni,haudfecusinJimilibusfi^^^^^^ 

inter fe eaniauamtriaalteriitsobferuat latera rationem, ipfijtmdes erunt folidi.,QutaveTO latera 
Gmiles habent rationes, proportionalia dicuntur, &fmilium planorum ac /olidorum numerorum 

Uteraerunt,vtexemplo,<iHia^&^funtineadomrationequaa,&6numenab hu laleribwco- 

toriti/tmilespUnierunt, fcilicet6&P.a,,infolidisveri> 2 5 a,juntmramnehorum 4 8 ,^* 4 - 

reabeiscompofttifoUdi.fciUcetza,& i 9 2 ,fmiles erunt /olidi. 


Diffnith tigefimAtenid. 

Numerus partem cognominans, cft is per quem pars repetita totum 
conftituit. 

Vt i^elltertiapars 12 eo qubdterrepetimtotumi 2 componat ^quare repetitionis frequentia 
partem d ternario cognominat. 

Diffinitio 'vigefimaijunrta. 

Perferus numerus,eft qui fuarum fe^ionura lingulis partibus fimul 
fumptis cft squalis. 

SMniam eidem numero plur es inejfe poj/unt partium quotarum diuerfa /ec}iones,diximits per- 
feci um eum ejfe numerum,qui ex fingulis/uartim feclionumpartibus conJ}at,vl in fenario qui qui- 
demhahetficundaSytertias^fixtaspartes.Sumanturitaque earum partium fnguU,fciltcet fe- 
cunda 3 tertia 2 & /exta 1 , qua ^ 2 dr 1 Jimul fumpta, componunt fenarium ,perfecium iptur 
numerum-Similiter 2% qui fuUeonsiat partibus fcilicet 14 742 I fingulU eum fimul compo- 
nentibus, vt latius trigefmafeptima noni. 

MO NITV M. 

Huic addidimus hanc vocem(Jingulis')nehacTheonis diffinitione ambigeremus circa partium 

queftum. 
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^uefluWyvidenms etenim omne totum fuis partibus •e^uum ejfeyomnes igitur numeros perfectos 
creiieremus:t]uare fi ex fingulis fiiarum panium eum componamus^intelligtmus fingulas tantum } 
feSiwuihus [umendas ejfe partes, qua coniuncia ipfnm componant. 

Communes Jenienttis. 'Trimti, 

Si numerus metiatur parcem,metietur 6: totum. 

Cumparsfitea qua totum fuiipfius pracifi repetitione confiituit^ ' 7 ' s ~ 

perjpicuum esi, (l aliquis numerssspracifafua repetitioncparlem con- ' 1 

stiiuat,(fi eundemampliori repetitione totum confiituere, 'vt sfua re- ^ i 

petione generans ^ partem ipfius c, perjpicuum efi a ampliore [acia repetitione, quaquidem produ- 
cit fingulas ipfiue c partes aquales ipfi b tandem totum c metiri. 

Secunda. 

Sinumerus metitur totum Sc abiacum,metitur 5: reliquum. 


Si numerus a fua repetitione producat numerum % d totum, dr pra- 
ter ea fua repetitione coniiituat ablatum b c,perJpicuHm erit-, fi a pra- B 

cifisrepetitionibsts^fius kintoto TsoptolUnturpractfa repetitiones e- JC-L-, 
iufdemKiniz,que fupereruntin cd repetitiones ipfm k,ipfum c ts 
reliquum metientur ,cum eundem repetant, 

^ONITVM. 


Licet pracipm,quorumjudore potijiimum Euclidis intelleEium adepti fimus .fuerint Campa- 
nus ^Theon,^ inter eos plus videatur nera interpretationi acquirenda snckbuiJfeCampanus, ni- 
hilominus qua de re fipiuspugnantias quafdamLMalhematicamveritatemmaculantes,pluribus 

locislmaxmb quinto & his tribus numerorum libris') pajsi fint, admirari nondefmo i ni tantum il- 
ludpracTpuumfueriS,quod fcilket arithmeticarum magnitudinum naturam, cum geometricarum 

magnitudinum natHraconfundentes,earumdocumentaiifdempraceptistradipofle,fipe exifiima- 

uerunt,quafidifcretum&continuumeifdem vadari pofiet legibus. Partem etenim geometricam 

primaqlintidiffinitione.nonaliasquamtertiafeptimianteadifinieruntfiieetida generalior oh 

confuforum naturam, hac vero minus fuerit generalis cb difcretorumfacilitatem. Pfrtem tnjuper 

multivlicisrelaiiuamejfe dixerunt: quodvidetur quodammodo ahfirdum.paTiemJcthcet pave- 

r^geometricaconfufi & indifereta quantitasesi,multiplicisquapuraanthmetica&dijcretio- 

„emprarefert,relatiuameffeindecensadmcdumappareref.namquam magnitudinem Geometra 

partem dicuntCa toto quauis arteab(}raclam)nenfemperfifcipit A rithmeUca ,fid tantum hac ge- 

neraliacceptioneeasmagn,iudmesalotoahftracJ4s,quaipfimicommenfurabdesexfftunt,eoquod 

numerorum natura fimper magnitudinum commenfirationempra fi ferat, ^are eam m hmasdi 
(Iribuit Arithmetica fumptienes, partem nempedrpartes,vt dixmus tertia & quarta huius difjn. 
reliauas L toti incommenfiirabiles geometrica amplitudini refer uans . Partem itaque toti relatt- 
uampo fuimus, generali avud Geometras & Arithmeticos fimptione, quafimperpropofita magni- 
tudinis decrementum profert, nufquam vero augmentum multiplicat: multiplicis vero relatiaam, 
CmpUcem efe diximus magnitudinem. Cum enim magnitudo fimplex (quafiilicet augmento aqui 

vtdeeremLoobnoxiaefer-eperitur)aqu'eperfrequentesadditionesatteraripofitt,vtperfreque- 

Usdetracliones,aclionesilUsqutbusfropofitta magnitudoin augmentum vel decrementum alte- 

dmL,Uu«,um.ma,rnmmm,di:flkidiMmmd,mm,mmntnulu}tmm 
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>«>J!>-Pl'a4&„4.pm *.;<?>/« ,lm .up^pmun.) 

m%- larnen muhiplfx femfer maior erit jimf lice, cum multifit catio mn quantitatem Jcdaclione 
refptctat tantum. id equidem ea de re dic imus, vt cjhndamus Euc lid em non omijijje rattonesfufcr- 

partuulares, (uferfariie>ites,necnon omnes minoris tnaqualilatis rationes, quas omittere ytdcre- 

tur,/i multiplex numerorum in fola ratione multiplicifumereiJcHtc et circa Jolum acfracise repcti- 

jumaugmentum.Cumautemapfonit^ decrementum, ea duplex multiplicatio omnes comprehen- 
dil habitudines,^ maioris & minoris inaquahtatis (r/ optat Euclides) qui fotam multiplicatione 
fuis theorematibus tradit, nullam autemdiuifionefH,e'o quodvnitasfokmnltipitcaiicnincndiuific- 
nifitobnoxia.Sjtare omnimodas rationum compoftiones ,fila multiplicatione pracipit Euclides 
feri {quinta fexti dtffnitione) non autem diuifione,qaam nefcio qua arte cmifit Campanus, T keon 

vero penultimo exemplo eam exponere conatus,rationem i ad z aimtdiam,non autem fub duplant 

vocauit,rationem vero 5 ad i trplam,vt ofenderettriplamper dimidiam duaam raticnem fef 
quialteramproducere,ex his compofitamiquod illum potius cafu quam ex voto cjfend.Jfe .aut ex an~ 

tiquioribusfubfuraJfearbitramur,ebqnbdnullasrationumminoruinaqualiiatisdencminalicneSj 
per decrementi multiplicationemproduaas oslenderit,yt vere oftendere debiii!Jet:ne tn tlludeade- 

rer 0jfendtculummodernorumquerundam,qui exbinis maicrts,^ minoris inaqualitatis rationi- 
bus {vt prafato Theonis exemplo) ratknemcomponere volentes, maiorem denominationem ,per- 
minorem diuidendam iubenf.Euclides vero muitiplicandam{vt expofiit T he cn)qiiodferi non po- 
te fi, fi rationem maioris & eius conucrfim minoris inaquaiitatis fub eadem denominatione yt do- 
centmoderni)concludamtts-.nunquamenimexhis duabus confurgentem rationem generabimus 
istfiex tripla ^ fubdupia alfuam componere velimus ( 5 per 2 multiplicantes) fixtuplam produ- 
c- j cemus,lengea fefiquialtera {qua vere ab his producitur) alienam, f^uare autem 
Theonemidpoliusoffendijfequam exvoto fecijfe diximus,ea eft caufa.In vltimg 
i Jequenti namque exemplo ad quantitatum comparationem, non autem addenomi- 
j nationum multiplicationem ( qua facile negotium illud exequeretur) recurrit , vt 
1 qualium ait n-i eft duorum, talium eft ots quatuor, qualium autem c n quatuor, 

] talium £ -L trium, ef qualium igitur a b duorum, talium e z trium. Illud tandem 
I nulla ab hisdenorrdnata ratione qua ex dtmidia (fjefquitertia conflaret , quod le- 
T uius abfoluifet duais inuicem, j per 1 •J- denominatoribus,iuxta Euclidis mentem 
] producens bipartientem tertiasipfius kiadtt.. Suare quod ^rioriexemplodixit^ 
^ forte non arte offendijje Theonem arbitrati fimus, licet in eo veram Euclidis men- 
tem fequutus fuerit. 

Cum infuper qui Euclidem interpretati funt,geometricarum magnitudinum ab arithmeticis dif 
ferentiam non fatu docuerint , a primorum numerorum ac data rationis minimorum intelligentia, 
diftentes maxime auertere vifi funt-.namprimos numeros fila metitur vniias,vnica quidem ac con 
tinua magnitudo geometrica,qua nullo numerorum nomine comprehenditur, fed tantu numeri pars 
dicitur. Vnde quamlibet rationufpecie primos numeros{deptamuUiplici)recipere videmus, nfa in 

multiplici ac eius cbuerfi,minor numerus fimper vtrumque{contra primcrumdiffinitioneni) meti- 
tur. Similiter quamlibet rationis fpeciem{demptamultiplici)minimos numeros fufcipere videmus, 
cqam ratio multiplex (jr eius conuerfa fimper cadit inter continuam ac difcretam quatitatem,cum 
minor fit femper maioris parsvnica,non autempartes,non igitur esi pura ac fimplex numerorum ra 

tio.Cum itaque ad minimas numerorumpartes,ea ratio multiplex ducitur, alterum terminorufem- 

per efficit vnitatem , qua cum non fit numerus , inter numerorum raUoaes,mmmorum multiplicis 
rationis numerorum comprehendere rationes vitabimus . Reliquarum autem raiionumffecies ciim 
fimper minor fit maioris partes,in numeris minimas eorumpartes collocare cenfehimus. Cum igitur 
de minimis data rationis acprimisloquemurpoHhoc numeris, Euclidem rationem multiplicem ac 
eius eonuerfam , his comprehendere nonputemus , vt latius diximus decimatertia diffinitione 
huius. 

Campanus autem ftbi futuras has difficultates cernens , multitudine principiorum huic feptima 
{nefcio fi ab Euclide)prapofitorum,ab his liberari conatur -.prafeniit enim difficile neooltum 
fciltcet quandoque vnimern non effe numerum, vt ex diffinitione fecunda huius, ^ pluribus ad 
locis, ^andoque vero effe, vt quoties eam inter numeros proportionales collocat, ciim de rationi- 
bus m genere agtt,eo quod ibi multiplex contineatur, inter eat eras qua fecum ducit vnitate ^uan 
doquemfupervmtattmnonfecari, yt appetitione ; diffinitione dicit fimpUcem numeHpar- 
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tem «» ; mnunfimtnii. in fnrm d,an,„nn„„ dilhihiittirrnUm 

fntim dt}fn„m mn mUm f,ms ,h„in, d,f„a}nb illacmunnn ddfmnuL ,d,n„i,,n,.- 

'’‘m’>‘‘'‘r‘mnfgn,faui,r,.mq,mmn,nf.ud,p,,d,,M%t,r,n:nh,dJ^ 
ii^dixtnt^)ipii»nmpl»rndii^!i.tideopri>!cipiornmfnptrpandmidnmm/dliliidine miinisi o 

Imtp,, .bfmpy, ullm ,n,m.r,p,dfupn ■vidn., f,cifi . 3 ^„ „i„ pmdixi, ,««- 

bi^ii^»<i»iero!fib!fii,npfiiE!iclideipntconfnjnmgson:imcnr!!mnnngnitudini(}npri!pn!l!ircthahuit 

dtnem^mn anthmei ica>n artem tantum edoceret, maius etenim ea exauirit opus, ^are 

non indignum arbitratur Euclides ,in demojlrandis futuriijoorum trium librorum theorematis ar- 

g«>titntageometrictsprtncipiisprioribusfix libris edocJisfulcirhcumnumerosadquantilales reo 
tnetricas luujlrindas tantum fumpfirit^non autem ad arithmeticam edocendam. 

i^liudinfuper monendum curabimus, ciim fnfceperimus Euclidem numeros in Geometria fub- 
Jidium, non in arithmetices eruditionem tantumacommodaffe: imelligendum esi Euclidem haetsti 
fi' trlia^quapotifimu pura Arithmetices doclrina theoremata interponit, his qua oeometrteasma- 
numeris defignant,vtfttbfequentiaquaqHeprslihaiis edoceat. S_uare cumvernstheo- 

rematum excutiendus erit intellecius., illud maxime curandum e H.an fcilicet theoremata filas com 
pkn antur numerorum leges, ac eorum fequantur fimplicem naturam, an -vero numeris illis quanti- 

tatesfignificeHtfineamfiilicetplanumautfilidum.Tumdemumzbipropofitatheoremara numero- 
rum tantum diferetiones, nulla dimentioni coaptatas proponent, fid tantum Arithmetica operatto- 

ni,eaiuxtapuraarithmeticorumprtncmorumelemetaEuclideminiellexijfiarhitremur\jiqutdem 

theoremata numeris areas lineas , aut folida quandoque defignent .Ea(iuxta Geometria naturam) 
quantitatibus numeros adaptatos.pro fignificatis ab ipfis numeris quatitaiibus fumpfijfe credamus. 
Tunc igitur numerorum particularem relinquentes naturam, eorum diferetionemin quantitatis 
per eosfignificatadeuoluemusproprium: cum enim dixerimus (a.mitatem diffinientes) numeres ex 
fe nullam quantitatem producere, fedplurium fiubieciorum dificretioniadaptahiles efije-.qua fi quan- 
titates fuerint, qualibet numeri vnitas naturam fubiecli cui applicanda esi, informat ,'vtfi nume- 
ris lineamfiignificare velimHs,qualibet vnitas longitudinem tantum pra fi fsrt.Siplanum,longitu. 
dinemac latttudinem,fiquidemfilidum,tresdimef;ones eadem fitficipiet vnitas, quaqnidemdtmen- 
fiones infinite ficaripojjunt, vnitas vero easfignificans minime 'fecari potesl,ab arithmeticis. Cum 
igitur ab vnitate denotata quantitas feclafiuerit,per numeros rurfus quorum minima pars eli vni- 
tas, eadem quantitas referetur, .^are hi numeri refie^um numerorum ad alios habet es numeros, 
huius quantitatis{qua antea vnitate fignificabatur)hahitudtnem, ad qualitatem alio numero figni 
ficatam,in rationem numerorum haberi edocent . Cum igitur Jub generali alicuius theorematis tra- 
ditionequanumeridicuntur numeris comparari, vt linea planivelequidem fiolidi explicent na- 
turam,inielligemus fimul (fi numeris vnitatem comparari Jub numerorum nomine pojje, non equi- 
dem apud arithmetico ^,qui vnitatempro numero non fumuntfed apud geometras , qui vnitate fi- 
gnf catam quantitatem infinite ficantes vmtatis denominationem innumeri denominationem eon 
uertunt,eandemquantitatemquamvnita4 antea denotabat referentem. Sjiare eorum theorema- 
tum fententias{licet ab arithmeticis tradita fint qui non infintt'e,fed ad vnitatem vfique fecant) in- 
finite fiecare quantitates exiBimemus,acvnitatefignificatan>quantitatem,inter quantitates nume- 
rU fifftificalas haberi, eb quod ea distributa in numerumconuertatur eam fignificantem, vt exem- 
plo,Sumatur,z o propoJit.oclaui,qna dicet fimiles planos ejfe eos,quorumvnus esi medius proportio- 
nalis, vad b hoc orietur primo ajjectu dfficile-tnam inter jeptem ^ viginti oilo medius datur i^(fi 
igitur fimiles plani erunt proinde 7 plansss qui primus eji, quod fieri mn poteH: nam ex 

binis Ji fi multip licantibiu, non fit (cum nullus eum metiatur) fid fila vnitas ex diffinitione prirnt 
numeri, ^d hac dicemus hoc theorema purum arithmeticum non e0, namfimilitude hac plano- 
rum, proportionem laterum areas continentiumpra fefert,quidah arithmetica recedit ,vt vidi- 
musvtgefima fecunda diffinitione huius (fi prima diffinitione Jexti.7{am hoc theorema numeros 
tantum non concipit ,fidabeis fignificatas areas , atque ah eorum lateribus lineas, vtintelligat iate- 

rafiuelineas,vnitase ac fieptenariofignificatas,eandem concludere plani fimtlitudinem,quamlinea 

binario (fi denario quarto fignificata, eo quod ad numeros ( vt arithmeticam Jubeant) reduci poj^ 
Jiint,fciliceiper multiplicationem qua fila viitur Euclides.Sienim per eundem numerum fcilicet 5 
ducamur i^q,fient^(fi2iacinjuperi per eundem q fient 6 (fi a,i.Reperkmus vnitate 

denotata tinea trifariam JeSam, numero ternario denotari, qui quidem adii eandem habes quam 

6 ad 0^1 ralionem,fiimiUm aream fub I (fili areajub£(j^i contenta,cecludst eandem quam 

cenclujerantivnit.u fi- feptenarius ffius fept em primi numeri later a, quod hac lege ah arithmeticis 


E V G L. E LE M E N T- G EM. 

>^arecifKretKr,nimfrmiiisiu!i:crasfUmiseffcnonfep!frejtcr Uienias re- 


p,c^i,!/r4ncifuigeim«rkanii^pamiM:rMmihMm!fib,Vmd,fimm,,4f^^^^^^ 

...Lmkjiui. .««r« (,«»«« .£!».« fr n^^nr., 

,rA£l,hhE,Jd,^d,p,b.0J-tcWn.amfidkk,&r‘P''‘"^^^^^ 

Eucluies geomtridi quantitatibus edacend!s,ntmerosadoptatttt tg»ortntes. 

Adiuinumerirunthi^quiarirhmeticasoperauoncs in numcrosquan- 


mnrfrmJ‘f-ni.^mEud:dtnhiknbmUirisaTijhMairm^^ 


litarem fignificances exercent. 

Pafsiui autem fune hi, qui quantitates fignifican tes, vel quantitatum ra- 
tiones fufcipientes,pcr aaiuorum numerorum operationem alterantur. 

yt confujks edoceat GeotnetrU quantitates, numerorum cbfeqiiiainhinas difcermtEuclidesivt 

iam diximus)accepstones: quarum priorem aciiuos fufeipere dicemus numeros, quijunt hi per quos 
arithmeticas operationes exequimur innumeros quantitatem fignijicantes his operationibus 

■vmtate^ac numeris fignif catas quantitates {quafiaptenaturaalias confufafunt)prof alemus. Ac 
earundemaffmtates occulta numerorum opera clarius elucefcant,vt exemplo difcuTiamus,quin^^ 
meri vt plurimumaSliones/iue arithmeticas operationes exerceant . ultiplicantes fine produnt 

multiplices mmeri,nullamexfequantitatemdemonfiranl geometricam tanquammultipUces ,fed 

tantum multitudinem repetitionum, qua numerum pafiiuum multiplicatu quantitatemfi^ifican-' 

temlihifiapiusfum!nt.Fanesinfiuperquadifcretioneahfiraciiamo{quantitatemfignificantepaf 

fitio)prajeferunt,qnandoquefua multitudine totum excedentes,quandoque vero a tote deficientes 
pro negotij opera, (fi compofiti quorum natura multiplex eU, confias ex duorum multiplicatione,htt- 
ius autem pracipua operatio 7 noni patefiet ,vt folidum quantitatem fignificantemproducat .Fra- 
ter ea par es ac impares/quifiignificatam a parte vel vnitate quantitate, iuxta numerorum diferetio- 
nes disiribuunt ,cumvnitatemfu 'is operationibus fiecare non valeant .Frimi vero numeri vnioa 
tantum dlfcretionis capaces, qui per vnilates diuifihac folampatiuntur disiributionem, nullam au 

temfuhdiui[sonem,namperinfiecabiUs partes fiunt dtuifi.cMinimi demum alicuius rationis nume- 
ri, qui quantitatum numeris fiignificatarum afifinitatem,tali terminorum exhibent dificrelione,qua 
■vltimaexifienspoFlerioremhis terminis fierinonpatiiBr{hacpermanenteafifinilate)dificretionem. 

Perfiecfi denique qui necfariis partibus coafifiumptis confiantur. 

Hi omnes necejfiariam fiua fiubfiantia dififinitionem,abJque dificretione fiiue multitudine pateface 
re non po{fiunt,qua operationes arithmetica exercenda fiunt, in quantitates geometricas fime nume- 
ris dUirihutasfiue infeci a vnitate fiignificatas,prafiatoru numerorum aciiones{qua in fi operatur') 
patientes . ^ms quidemacliones ab his numeris innatam ac necejfiariam in fie difiretionemaccipe- 
re videmus, nam cuiufiibet horum pura fiubfiantia diffinitio , dificretionem eidem conferre cogitur, 
^are hi omnes aeliai,CHmdificretionempra.fiefierant,fiuis operationibus neceffiaTiam,numererum 
particulari lege vallandi erunt ./ic praceptis pure arithmeticis fiubiiciendi. 

^odfiecusinpafiiuiiaccidit,quantitatesfitgnificantibus,hinamqHe ab Euclide fiuficcptifiunt,vt 
quantitatem alterandam fiue in incrementum, fime in decr ement um acliuorum opera fignifeent. 
Subfiantia etenim coram diffnitio,nulldinfieneceffiariodificrelionemrcqttirit,fiedtantumalteran- 
dam acliuorum operatione quantitatem , ea de caufia numeris exprejfim , quod agentibus numeris, 
numeri tantum ceu earuvnitates correffiodeant,vtproducias{nu)neroru aciione)pafiiuorualtera- 
tiones indicentiquoruexemplaveluti inacliuis prof eremus. Frimum ab vnitate inchoates,cuiHS na 
tura integra ac infiolutam profert fiubfiantiam.Totum pariter nullam ex fie denotat dtjtributionem. 
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•vtWumdiciftffit,ftdfotii<sintcgrit‘ttemfirsfimttUcfuhfihumi>ifen-imdeKoUt.rltr.usniiPic- 

rus Hon difiretwnem rejpicit,fed binas {tssjhr rccbanguU) dsmenfitnes {longum fcilket Utum) 
numeris aut vmtate fignificatas^folidus vero ternas. Siuadratus autem qt cubus, laterum fiue di- 

menfionHm^qaaUtatem^nondifcretionenuntHhnr.Profortiomle^ affinitatum fmilitudiuem^non 

autem di feret lonum numeri! fiue multitudinem confficiunt. ■JMultiplicandus tandem fmf licem ac 
vere vntea integram magnitudine a numeris operantibus alterandam demo»iJlTat.S^aTelicet fer 
numeros ha Jignfcentur quantitates,non tdeo infeahquid oftant difiretionisfed tantum numeris 

JignifcanTur,vt facilius nimcrerumacliuorum in fe operantium fuJcifidtaciionem,4c incognitum 
incrementum feudecrementumyaut aqualitatem{fafiuis numeris fignificatam)transferantur.Paf 
fiuos itaque numeros vnitatew recipere non ducemus abfurdum,eb quod vnitasquantiiatem aqiie 
vttOifignifcet^acpracipuumeorumnegotiumnonnumeros.fedfignif catas quantitates ajpeciet a 
cltuorumnumerorumartthmetuis operationibus feu aclior.tbus obnoxias,VKde orietur multipli- 
cem rationem internumerorum puras acparticulares rationes cenferi no foffe,cum ca fit ratio par 

tisadtotumfiue fimplicii admultiplex,ac esus cor.uerfa ratio multiplicis ad fimplex.‘2{am alter ter 

minorum huius rationis, fin^er integram ac infoluiam denotat quatit at em, vt iarnantea diximus. 

c infuper ea esi tantum ratio vnitatisfiue continui ad numerum, licet per binos quandoque ex- 
primatur numeros, quorum alterius necejfiinb pars vnica { totum metiens veluti vnhas nume- 
rumreperieturimn igitur dfereti ad difiretum erit ratio feddifereti ad continuum, fiu conti 
nui addiferetum. Reliqua vero rationes qualibet {dempta multiplici ^ eisei conucrfd)puT£ fimt a- 
rithmetica,quarum fimpervterque terminus erit numerus,nufquam autem vmtas.^ua de re eas 
rationes numerorum efie dicemus, eb quod alter harum rationum terminus, alterius fit partes, quod 
diferetionem ariihmeticam,necefario his rationibus confert. Si itaque his tribus numererumlibris 
de rationibus numerorum aciiuorum loquatur Euclides , rationem multiplicem inter eas rationes 
comprehendi nonpatiemur{cum hac fit continui addfcretum,illa vero dferetarum funi rationes) 
quod fi de numeroru rationibus in genere difcutiat,quajlibet rationes inteiligiputabimus, aque con 
tinui ad difiretum, vt dfireti ad difcretumir.am {vtfieqiientius dixim/ts)Geometria multb gena- 
r altor euadil ipfa arithmeticaiqualibet enimnumerorum rationes inter quantitates continuas repe 
riripojfunt,continHorHmverbqualibet inter numerosreperirin.inimefasejl. Cumigitur nume- 
rorumacliuorumfquipurifuntarithmetici) rationem narrabit Euclides ,nonneceffiaria multipli- 
cemhislegibusar^ariputabimus , fedinternnmeros pafiiuos feu quantitatis denunciatores eam 
haberi credemus . 7{tt meros itaque in binas acceptiones Euclidem expofuiffe concludemus , in acii- ' 
uos fitlicel excquium alterandarum quantitatum adimplentes: ac inpa fiuos alterandas fiue dfier- 
nendas(aSfiuoritmopera)quantiiatesdenotantes: quod fi quandoquenumeros acJiuospati ,aule 
contra pafiiuos agere videbimus,i/lud esi ammaduertendu?n,non tanquam quantitates numeris fi- 
gnificatas agere pafiiuos credemus, fed eundem numerum quandoque acltoni,quandoq«e vero pafi- 
fitoni deputari pojfe nonadmirabimurfiiuerfis tamen r effectibus. 2{am fimul femel eitdem nume 
rum asionem ffipafiionem ferre poffe negabimus, fid eundem nunc acliuum , nunc vero pafiiuum 
effenonvetari. 

Si itaque alicuius theorematis bypothefis numeres arishnieiicos,feu aciitiospopofcerit,huius con 
clrfioni rationem muliiplicemaut vnitatem non fuhiici dicemus: fiquidem pafiiuos pofiat eadem hy- 
pothefis his vnitatem ac perinde rationem multiplicem contineri fatebimur, .^od fi de numeris in 
genere fiat theorema quofiibet fubiiciemus , hactamenfilertia qua aciiuos aSliuis, efi pafiiuos pafii 
Uls, dedicemus operibus. 


evcl. element. geo. 
NVMER-ORVM GEOMETRI./E OBSE I O 
imploratorum alij funtadiuijdifcrctifeu Arithmeticarum operatio- 
num a(iiores,alij vero paflIui,continui,fcu Geometricarum 
quantitatum lignificatores. 


<ty4rnhmnki,feu aSiiui 

mmeri, 

JWukipUcantes 

Multiplices 

Partes 

Compojiti 

‘Tares 

Impares 

‘Trimi 

Minimi 

PerfeCii, 


(jeometricijluepapui 

numeri, 

Fhitas 

Totum 

Pars 

Planus 

Solidus 

^adrasus 

Cuhiis 

‘Troportiotiales 
Multiplicandus yelfmplex. 


‘Tropojltio prima. 

Si duobus numeris cxpofitisjfublatofcraper minorca maiori, reliquus 
minime metiatur prxcedcntcm quoad aiTumpta fuerit vnitas,qui a princi- 
pio numeri primi adinuicem erunt. 

Exponamur duo numeri K ttnaior dr ot 3 ,ii?na- < , 1 3 

iore autem Ai auferatur cn relinquens zi, ah ip- q _ .? 

fe autem a d tollatur 1 b relinquens 1 D numerum, e; ^ ^ 

4 z B veri) dematur 1 nfe^pmper quoad fuperft 

tantum vnitas qua ftti\€>ico nullum numerum ipfos hi&o-ametiritquod f credatur aliquis 
eosmetiri fit i,quoniamimetitur as totumef an ablatum,metitur idem ■E,reliquumz!, {per fi- 
cundam communem fententiamhuius) quia fimiliter idemimetiiur totum a n^ ahlatu zb me- 
tietur drreliquumin {per eandem) Et tandem cum metiatur totum 1 Befi ablatumin metietur 
ideminumerusreliquuni,vnitatemficilicett i,quodejfetabJurdum^um maior fit snumerustini- 
tat e, Nullus igitur numeros a b,c r> numerus metietur fed fola vnitas ^proinde expofiiti primi e- 
runt {per 1 3 diffinitionem huius) Si itaque duobus numeris, c^c. 


‘Tropnjitio fecunda. Prcllema i. 

Duobus numeris datis non primis adinuicem , maximam eorum com- 
munem menfurara inuenire. 

Benturhini numeri AB <-= t> nnn ^Ainui. t . . ^ ^ 

cem primi, a quibus auferatur minor d maio- G 

re,donec reliquus metiatur pracedenie, quod 

neceffario reperietur,nam fi ad vnitatem ve- ' ' ^ 

nirent, ipfi ( perpracedente) efient primi, quod ejfet contra hypothefim, non igitur ad vnitate ve- 
munt,fedadnumerum,qui jit a z ablato quidem a n,abipfo AB{qui Jit bb) (fi abcx an {qui fiit 
z d) Dico maiorem reliquo o 2 nullum vtrofique ab& an metirifi itaque aliquis fuerit fit h nu- 

merusmaioripfioazmetiens datos ABdr<in,quoniamv.metiturtoiumA b (fi ablatum an, me- 
tietur (fi reliquum a B.yuiaverb metitur totum andr ablatum a e metietur reliquum a z,per fie- 
cundamcomunemfienietiam huius.lgitur h maioraninorem o z metietur,qued fieri non poteflqiott 
Itaque maior ipjo 0 z alius daripotefi,maximamiguur menfiuram ip/orum ab (fi a n inuenimus, 

CvroU. 



i 


I 
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^oroBarium. 

Sinumttrusduosnumerosmetiatur,& maximam commune eorum menfiirammctietnri 
TiamfimttUturtotHm (irabUtxni,femfermttieiuT &reliquHm,quitMJ(meJimaxima men- 
furt dutrum. 

"Tropojttio tertia. Problema t. 

Tribus numeris datis non primis adinuiccm , maximam eorum commu» 
nem mcnfuram inuenire. 

T res Jint dati numeri a b o non adinuicem primi, ^ 

quorum inuejliganda fit communis ^ maxima menfu- ® 

rafiumatur {ferfracedentem) duorum maxima ' — 

menfiirao:quaaut metietur reliquit Gautno.fiquidem — " 

tertium o metiatur numerus o, is erit trium maxima menjura, cum per hypothefim fit maxima hi- • 
norum a ^ Tsfic^ optatum confequimur.Sivero e nonmettatur o , oslendamus G&n non efii pri- 
mos adinuicem . Cum enim tres a b g «jr hypothefi non fint primi, aliquis eos metietur , is itaque bi- 
nos metietur,^ proinde ( per corollarium prae edent is) idem metietur numeroru ma- 
ximam menfuram d , fid metitur ^ Q-.mtur non fisnt primi . sjsietiatur ergo eos g ^ v,per 

pracedentem,numerus e maxima menjura: 'Dico e maximam ejfe trium a b ^ c 
menfuram, quoniam enim 'emetitur s metietur ipfos x (fi ^, per primam commu- 
nem fententiam,eU enim e ipfirum a ^ b pars, per hypothefim . Igitur e metitur 
rw A B Q,<fi i/t maximus meiiens, fi enim maior alius credatur Jfitz. cumzme- 
tiacurx^-iynetietur fit, maximam eorummenfuram,percoroU.praceden.fed 
metitur fi G ex hypothefi, itaque i metitur binos 0 fi t>, fi igitur maximam eo- 
rum metietur menfuram e , maior quidem minorem, quod eU abjurdum mullus 
igitur maior ipfo tyres xb g metietur numeros .T ribus igitur datis nonprimis 
adinuicem numeris a b o, maximam eorum communem menfuram e inuenimus, 

'^oroUarium. 

Si numerus quotuis metiatnrnumerosj & maximam eorum communem metieturmen- 
(Mtim.'J^ietitur enim maximam duorum, fi tandemmaximam maxima fi tertq,Jcili£etipJorum 
G fit, qua esi e maxima quidem trium, fi infiper fimtli argumento plurium numerorum comm» 
nts r operietur menfura,inuenta enim minjura trium,reperietur menfura quarti, fi maxima men- 
jura trium,fic. 



Propojilio quitrta. 

Omnis numerus minor, omnis numeri maioris,aut pars eft,aut parces. 

Sint duo numeri a fi b, quorum minor fit b; Dico b par- 
temejfe maioris A aut partes, Junt enim X fi b primi aut ■ — ■ ' ' — • — ■ — 'A- 

compefiti. Si primi vnitales minoris Junt maioris partes, , — , — i — , a 

cumvnitaiesfinl omnis numeripartes.Siverocompofiti _ 

fint X fi B-AUt b metitur x autnon.Si meliatur,pars erit, b ^ 

maioris a. Siquidem non metiatur s numerum x . Detur 

per fecundam huius, maximus eos met iens ( cum fint com- ~ 

pofiti)fic^ D.,$uia D vtrojque xfit metitur, ^^et igitur Junt numeri b in b, tot idem efficiet par- 
tes totus b maioris x.s^inor igitur Bmaioris X partes erit .Omnis itaque numerusminor , omnis 
numeri maioris, aut pars eli,autpartes. 

eJM O N I T ruti. 


jdemaitEuchdes ac fi dixijfet, Omnis minor numerus admaioremjjabeiaut rationemquantita- 

Sa continua addiferetam , aut difereta ad diferetam quantitatem : omnis enim partis ad numerum 
ratio, in rationem vnitatis ad numerum cadit. Xcliqua verb ratio paniumadnumerumAaditfem- 
per in rationes numeri adnumerumyion autem vnitatis ad numeri* . Prafentiendum esi tamen in- 
ter quefuii numeros non cadere veram fifimpltctmnumerorumiheceB ,di(cre tarum^uansiii- 
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ium)rdtionm.Scdintereosdttntaxat,quoriimminorfarUseitnMOTU.7<a}nwUy relmuos^qH». 

THm fcdicet minor esi maioris pars, non cadit omnis numeri ad numer um ratio, jiuedijcreu ad dt- 

fcTeUmqaanUt4tem,f<dfiUvmiatisadmmerHm{hocefi continua dddifcreiam)vi exemplo, ra- 

tto 4 W 1 2 non eH fimplex numerorum ratio , eo quod reducatur ad rationem , 'vnit at ii ad nume- 
rum q,&fii eadem : ratio vero qad reliqua parttum ad totum ,junt tantum tnter numeros, 

nec vjqnam cadere pojfunt, in rationem vnit at is ad numerum, fed femper tnter difcretas quantita- 
tes compertunturfeo quod fini rationes partium ad totumirehquaver-o partii ad totum licet nume 
rii quandoque exprimantHr,tamen femper reducentur ad rationrmvmtatu ad numerumaliquem, 
fiae continui ad difiretumtceu tUu peculiaris. 


Propoftlio j. 

Si numerus numeri pars fu erit, & alter alterius eadem pars , & vterque 
vttiufquc eidem pars crit,qua; vnus vnius. 

ideminconiinuii osienditprmaquintiiquodhacindi- p 

feretis cum fequehte.Sit numerus a numeri b ea pars, quot- ^ 

ta numerusts eHaiterius GiUicovtrumque eandem 

efiepartem vtriufique b (fi c,qua esi a vnius z.Cumautem ' ‘ ® 

A eadem fit pars ipfius b quota d ipfius c , quot numeri a i — -a 

funt in t, tat numert d fiunt in c..S^ei itaque numeri a fiunt in i,toiidemnumeri a^d fiunt im^ 
es.Siigitar numerus a ea pars fuerit nrmeri b, d" d altenua c, vterque A(fis} eademparserit nu- 
mererum c qua fuit a vnitu b. Si itaque numerus, ^c. 


Preipoftuo fexta. 

Si numerus numeri partes fuerit, & alter alterius exdera partes, &vtcr- 
quevtriufquc exdem partes erunt, qus vnus vnius. 

si numersts a fuerit eapartes numeri b quota o elial- ^ 

teritts D Bico vtrumque a fi a vtriufique b ^ d eafdem ' ' ' ' ^ 

efiepartes , qua Atottuss , ^^oniam eadem funt partes A '' ' * ' ' • '.d 

tpfius B qua G numeri Vyfingularumipfiui a .‘«b aqualis i'D 

eritmultitudomultitudmifingularumGint,..S(Kaiztiur - . , ^ 

parseHvnaparuumnumeri,Aipf,u,i,eaparscr:tviraqueex AfiGfiumpta,viriufnzfits',per 

pracedentemf, militer fi reliqui ex Afi g fi.mpta cumfml prioribus aquales. Vterque igitur a o 
ipfiorum B D eadem partes erit, qua vnus Afuit vnius b . Si itaque numerus numeri partes fuerit 
fi alter alterius, fic. ‘ ^ ’ 


n^TOpofitto fepttma. 

Si numerus numeri pars fuerit, qualis ablutus ablati , & reliquus reliqui 
pars erit, qualis totus totius. ^ ^ 

Sit AznHmerus,numeri G nea s j 

pars, qualis ablatus a lablati o z: ’ “ — ’ - 1- ■— 2 

Bicereliquumtsreliquiziipar- a ^ 

temeJfe,qualiseRtotits Ai-totius ' e 

o D . .^alis <ri? A B numeri gd vel as ipfius o z , talis efto 
pars fuertt aualisssnumeri G\,totus A b tottus 


Si igitur as ipfius c z 
,perquin- 
'ueAsesi 
numeri, communis autem 
speptit Gytaliseritide. 

Propefi. 


fur,jue,.,qmu,„„„„HmersGt,muSA B ^cttus Z \ eapars erit qua vnus A svuius m e 

ipfius o Ditalts ertt eadem a b numeri z t.aauales erant 10,1 „r <■ r, ^ 

>Uatur G z relinauer r, relinaa / tgitur G D 2 i numen, commums autem 

‘‘‘.lfr^^‘'^fl’>’‘^l^’'f^‘‘«<‘,^‘^P‘ttsertt.Sualts,iaqueparsesizspo(i,ijo,tal,seriltdem 

latus ablati, fic. 


t 
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1 Propnjitiooclaua. 

Si numeras numeri partes fuerit, qu* ablatus ablati, & reliquus reliaui 
csdemparrcscric, qutf totus totius. ^ ^ 

EJifi numerui a b numeri c o 

panes ^ttaubUna Ki abUlioi; ^ 

,Dicoreliifiiumitreltefui z:>eaP ' ' 

siem ejje partes qus totus a b totius q " ' * — ! — * 

a . ,«,« a i),. J, mf.ru, m,, „ If 

5t/« o D. 2 , C,mn,.„i.;f,r.„r„i„uJ,^,^r„„ 

Itus c D. Sistaque numersu nstmenpanesfuerii-.e^c, 

Propojtito nona. 

Si numerus numeri pars fuerit, & alter alterius eadem pars ,& viciffim 
qualis pars vel partes erit primus tcriij , eadem pais erit, vel partes, fccun- 
dus quarti. * 

Sit numerus a numeri b o m pars qua d iplius 
E z ; Dico vicij^im eam partem vel panes ejfe a pri- ' ^ ^ 

mum numeri d tertij , quam b o fecundum ipfiust.z ’ ' ‘ 1 > — <a 

quarti. Secetur 10 in numeros aquales ipfi k qui fnt — r ■ i — ' — lo 

B I, I a. Similiter numerus iz in numeros aquales ipji ^ ■ ■ '** . 

s>(cumfint eorumpartes^quijint t t,t z. ^^oniam eapars eH a numeri b o qudoipfsest z^aqua 
erit multitudo uinaa qua oin e z.fcilicet b i, i g t,t i. Caterumcum b i, i o fi-'t aquales 
ET, T I aqaales,Jinouli3 xe^xofinaulorumii veli z eadem pars velpartes erunt. Ss autem 
numerus b i numeri e t alter i o alterius r z eademparsvelpartes fuerit,^vterqiie(totus fci~ 
licet B d)vtriufque{totius v. z) eadem pa 's erit, qua vnus b i vnius e s.per quintam ^ fex tam hu- 
s.‘^tqui numerus b i ipfiust-. t eadem pars vel partes esi, qua a numeris>,cum t. ^ ofint ipfs b 


I, E t aquales . .^jiaUs itaque pars vel partes efi a tertq t>, ea pars vel par 
merizzquarti. Siigitur numerus numeri pars fuerit,^ alter, (^c. 

Propojitio decima. 


• a fecundus nu’ 


Si numerus numeri partes fuerit, & alter alterius eidem partes , & viciP- 
fim, qui partes cft primus tercij, vel pars eidem partes erit, & fecundus 
quarti, vel eadem pars. 


Sit numerus ab numerioeadem — i— h — i — i — ■ — . — « — i ■ i ■ iz 

partes, qutDznumeriz; Dico vicif 'fi \ ^ lo 

fim pt imum K % ea fdemeff e partes ter 

tqv>z& fecundum o quarti z , vel ' ' ' ' ’ ' ' 

eandempartem. Sint in k i partes ® ' — •' — ' 

ipfitts oha A i, I B. Inx) ivero partes numeri zfnttotidemoT, r a fmt enim eadem partes. Sjsi* 
quapars esi h \ fecundi o,ea pars esi ts t quarti z. Erit h i primus tertq d t eadem pars velpartes^ 
qua fecundus o quart i z(_per nonam huius") fed cum k lipji i b^o t tpf t t fnt aquaUsafualu eH 
K\ipftustizsaluest\3ipfsustz.Sueitaqueparsvelparset esi yVttaque ki.,\3 vtriufque dt, 
z zeadem pars vel partes erit, vnakxvnius 0 1 {per qusnta-ne^ fextam huius.) Et proinde qua 
o quarti z {cum ojienfa fit eadem ejfe ai ipfius d t qua c ipfius z) fi igitur numerus a b numert c 
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fortes fuerit alter r> e alterius i eadem f artes , & vkipm^uaf artes ejl frimsts k b tert^ d e 

velpars,eademfaries erit fecundus oquartt z veleademfars. 

tSil O r V 

Haccum frafata aque de fartibus fetum fuperantthus vide ' ^ 

farte df fartibus toto minoribus inteUigiiur,vt exemflo^nume- — — i ■& 

rus A numeri t fuerit f ars iielf artes, qua numerus c numeri o, . — 

Erit vicifimfrimus a eadem pars vel partes tertijc^quefecun- i — , — , — ; — — .-d 

dus s quarti d feilicet quatuor tertia , tanta namque adhiberi po- 

teU partium copia, qua totum excedet, nempe quatuor quarta tres quartas excedunt. 

Profojitio •vndecima. 

Sifucric ficut totus adtociim fic ablatus ad ablatum & reliquus ad re- 
liquum erit ficut totusad totum. 

EElo mus numerus ad totum on fcablatus o ^ T . ^ 

ktadablatumoi: Dico ejfe reliquum t s ad reli- 
quum zd ficut fuit totus AB ad totum o ^ ' ' 

niam numeri proportionales fiunt as ad od vthsad a z ,per hypothefim. Primus icitur xsfi- 
cundi CDVt tertius ksquarti 0 z aqueefi multiplex fiue eadem pars vel partes fiuerint, fer 21 
dififinitionemhuius.Sedfi kstottus o opars vel f artes f uerit, qua kz ablatus e z ablati, d" reli- 
quus E B rehqui z d eadem pars vel partes ertt,qua totus a b totius g o.ferp & 8 hutus.Tiumerus 
icitur A spnmus ad fecundum g d eritvt tertius b e reliquus, ad quartum z d reliquum,per ean- 
dem diffinitionem. Si igitur fuerit ficut totus ad totum fiic ablatus ad ablatum,^C. 


Profofittio duodecima. 

Si fuerint quotcunque numeri proportionales, erit ficut vnus antece- 
dentium advnum conlcqucntium, fic omnes antecedentes ad omnes con- 
fequentes. 

Sit numerus KadnHmerums,{ic oad ttiDicoficatvnam antecede- 1 

tium A ad vnum confequentium b, vel a ad o fic effie omnes anteceden- ^ ^ ^ 

teSA^G adomnes confiequentes b d : quoniam proportionales fiunt 

(^per hypothefim)A adt,vt c ado.quotupiexest a numeris tammulii- ' ! ^ 

plexefi a ipfiusD,veleademparsvelparles(per 21 difi/inirione huius) ^ f 

Et tdeo primus Atertq G eadem erit pars vel partes, vt fecundus s quarti t> {per $ (fi ig huius.) 
Vterque igitur k (fi G,vtriufique tfi" tt,eadempars erit velpartes, per quintam (fi fextam huius, 
quavnus kvniuse.Etigitur{p(rii diffinitionem huius) proportionales erunt omnes , feilicet k 
^ Q adomnes ficut vnus kadvnumz.Si itaque fierint quotcunque numeri proportiona- 
les, erit ficut vnus,drc. 

ITVM. 

Huius theorematufigura quam ab antiquis exemplaribus fumpfiit T heon^erfiieu} fquiturmul 
tiplicium legem a nobis expofitamficilicet augmenti ac decrementixeum autem exfiimet T heon par- 
tem aut partes multiplicis ejfe relaliuasfin>slrterdrCampanus,Jatis tamen improprie, cum ad totum 
filum referatur. T^hilominus a maiorem b minoris, partem vel partes in demonfirando theorema- 
te dixit fimtliter vt 0 maiorem ipfius vminoris.-quare fateri cogetur eorum relatiuos feilicet z ^ 
c>.jquiequidemadipfiis kfi-G eandem habet rationem, eorum multiplices dici,licet minores. ^iulti- 
plicaiione igitur decremenuMcemus z (fic numerorum k(fi Gejje a que multiplices, fiilicet - duo- 
rum icrtiorumdenominationemultiplicationisexprejfis,ha:c (fi ipracedentesfequuniur 2 I diffi- 
mUonemhuius,quofiibetfciltcet aquemultiplices adfimpliccs{fiuepars fiue partes fuerint illi multi 
plices)eande habere raiionem,efi ideo prcporrionales vocart:(fi proinde daaru magnitudinii difere 
tarum raUOnem,foUmultiplicationis{qHa antecedens eficonfequent is mult!plex)quant itateexpri- 
mi pofie,vtdiximus fepiujcule. idem fequeretur in continuis fi tlU multiplicatione reciperentyqua- 
re rationum lex quippe eadem inter eas erit,fednon expreffa,ciim ahjque dtferetione, rationis deno- 
mmatiofierinenpofttyopud continuas ac confufasgeometriamagnitudmes-.Feluii fit circaeas qua 

numeris 



LIBER SEPTIMVS. 75 

nurntris ac ‘trithmuicis difcrelionihaf elucidantur.! dcirco videmus f artes fimi totum exct' 

dent es.vt a toto deJicietes,hocvetttif T heonis exemplo,fartem verefemfer toto mmorem^haud fe- 
cus quam (imple x aclio multiplice mmorexisiit. 


‘T^npojttto dcchttatertix 

Si quatuornumeri proportionales fuerint, & viciffim proportionales 
ernnt. 

Stntquataor numeri kadiyVtQodo pro- ^ 

portionales:Dicoeosvicifiimkada.,vi s ad o — * •" ^ ^ 

proporiionalesejfe,quoniampreporiionalesfint o > 2 -.G 

A ad s,vt Gado.aqiiemultiplex erit sminorU e,vtc ipjias ofiue eadepars velpartes fuerint ,per 
2 I diffinitionem huius . Siautem a rpfus Bpars fuerit^ paller a, alterius t> eadem parsvelpar^ 
tes,(jrvicifim(pery^ 10 huius)qaalis pars vel partes esi A primus Gtertq, eadem ^ars vel par- 
tes erit fecudus B quarti s>,Et proinde(_per z i diffinit ionem huius) proportionales erunt Aado^vt 
s ad s>.Si itaque quatuornumeri proportionales fuerint, e^vicifiimproportioaales erum, e^c. 


‘Tropojitio decimaquorta. 

Si fuerint qtiotcuque numeri, &ali|eifdcm£eqi]ales numero, bini fiim- 
pti in eadem ratione, &«qua ratione proportionales erunt. 

sint quotcunque numeri AB c,e^ g 

ali) » E 2 ipjls aquales numero , qui ' A 

quidemjintbim in eadem ratione K ^ r s ^ 

Jcilicetadi,vtDadi,(p‘ Badc.vt ■* , „ , c: 

BadziDicoeos aquarattone{idesl 

fihiraffumediu) proportionales ejfe, A ad o, vfaad z, quomam{perhypotheftm)proportionales 
fint, qualis ef a ipfius b, talis esi d numeri t,cum fint in eadem ratione . Et victfiim qualis esi a nu- 
men D,tali4 ertt(per nonam gp- decimam huius)BipJ?us B.Caierum cumfmt {per hipothejtm) Bad 
GyVtBadz:quatis.erit b numeri e talsserittipfus iqserzi diffinitione.Fici/im itaquaqualise- 
rit B numeri t,tald erit oipjius z ,per eandem 9 & lo huius. Sed qualis futt b ipjius ibatis fuit \ 
numen d oftenfis ; qualis itaque ejt a numen d talh est c ipftus z.Et victfim igitur qualk eU a tp- 
fiKs G,'alis ej} D numeri z.Et proinde(pervigefimamprimam diffinitionemhuius)A ad o, erunt vt 
D ad l,aqua ratione proporiionales.Si igitur fuerint quotcunque numeri, &c. 

tJM 0 N l T r M 


jamanteafapiusdiximusquafcunquadifcretarummagnitudinumrationes,inter continuas ca. 

derepo{fe,nonautemeconuerfo,quaPiisfcilicetconiinuarumraiiones,inieTdifcretaa cadere.Sua- 

re EacUd’ s his prioribus theorematis eas rationes quas inte r difoetas quantitates oriri depromit, 

'amulsipiicatione,quaantecedEsfimitconfeqHens,deduciiubet.7^miidiffnmone,numerosprO 

portionales aqu'e multiplices efe dixit, .^arto vero theoremate & fex illud fequenttbus,idemtn. 

terrimUespartesquod&interfimilesrationesaccidereprofert.rndectmoautemdstnbusfequen 
tibismumroruinterfe rationum, a pariiumfmilitudineiper 2 1 dtffnitionem)nafiexponii:qux 
auidempartesftmilesabaquamHltiplicationisdenominanoneproducla,numerorumproportionem 

lroducuntMcetperaugmentummultiplicat4maiusmultiplex,velperdecrementumminusmultt. 

plex(quodpartesvocam)educant-.qHireaffnitas,lkqu4ratiointermagnttud,nesd^^^^^^^ 

aliuZrit^ukmeamuitiplicattonisdenominatio.quaanleeedensmultotiesfimiconlequentisaug- 

mentumveldecrementum.fdequtdemvoluitnumerisexponere Euclides, cumperconttnuasd,. 

fiernerenonpotueritq.’tanittates,e'oqu'odcontinuavelgeometrtc4multtpbcattonem,velutdi/cre- 

ta^arithmeticenenfifcipiunt. 

Propofao decimaquinta. 

Si vnitas aliqnem „„mcrnm metiatur, pariter autem alter numerusalium 
metiatur, aevicilUm pariter vuitas tertium numerum metietur .& leeun- 
dus quartum. ^ ■- 
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iMetUtttrvnitas numerum b G^pariter autem alter _«• 

numerui d metiatur alium e z-.Dico unitatem a meliri -vtcijftm ter- * 

tium D pariter ut fecunJies s a metitur quartum e z,cjuemamvmtas ^ 

aaui meutur b o , ut numerua d ipfim i z-Suot funt in b g vntU- , , 

Us4ot erunt in f.znumeri,ipfit> aquales, fidueiin b q erunt b i, i t, 

T G /«Ei uero E K, K L, i z. Sicut i<itturvmtas kmetitur p numerum.ficjinpUpartes tpjites b g, 
tv/t\aaualesJnaulasMus e z (ipfiD aquales) metiuntur, utraque igiturfecundtzcutrajque^ 

aLrli\zr‘'nilit%metiuntur,vtringulaf!nguUs{perqutntamhuiu^)fedvtfinguUfingulasme- 

]iunturJcos-ienfaeaunitasKmeurinumerumt..Vniiasigiturtertiumz.pantermettlur nume- 
rum, ut fecundus ZG quartum i z.Siunitas igitur aliquem, ^c. 


(Jt€ 0 lij r VtM. 

Idem hoc theoremate concludit Euclides in numeris pa/iud, quod 9 & \ huius pramifit m a- 
aiudfeu arithmeticis numeris, ut oflendat quofuis numeros fmeacl tuos dijcretosfiuepapuos eo- 

tinuos,aulquifemperadunitatemreducunturproportmales,proportiontsvtc,ptudtnemprodu- 

cere-Muia vero tdemejfe enifiimat Euclides,pariter metiri, ueUanderneffepartem, aqui multipli- 
cem e(fe,& eandem rationem hahere, triatheoremaia idem ex his tribue ajjumpiis referentiapro- 
pofuit Scilicet j huius primam quinti,cr 1 2 huius, qutquidemhinas illas decrementi velaugmenlt 

aquasmultiplicationes,rationumfmilitudinemirrefiagabilimethodogenerarecogunt. 


Propojiiio decimafexta. 

Si duo numeri multiplicantes fc inuicem fecerint aliquos , geniti ex eis 
adinuiccm iqualcs erunt. 


Exponantur duo numeri k(jr'ife inuicem multiplicantesfi- — * 

licet k multiplicans b effeiat c b multiplicas a effeiai ixDico 2E o 

c&ugeniios aqualeseffe.SurKaturvnitasi,cum enimkrepe- 7 , p 4- 

Unszperfiasvnitates producat G,fequetHr numerumz metiri 11 

ipfum G per vniiatesipjius k,ac per cafdem unitates e metiri eu- 

dem k.^alis itaque pars elizr.umeri k, talssefisnumeri viciftm,perprafatam,qualiseU 

pars t numeri z, talis eli a ipfius c.Rurfus quoniam b multiplicans a producti Ti,fequetur a metiri d 
per unitates numeri z,ef per eajdemzunitas metitur eundemt. ^alis itaquepars elizipfises b 
talis eH k pars numeri d / fed qualis efl z numeri b, tahs osienfa esi ejje a ipfius c . .^alis igitur eli 
pars kipJiusG,talis eft idem k pars numeri Dsaqrtales itaque fint 0 d adinuicem. Si igitur duo 
numeri multiplicantes, (fic. 

'Tropojitk decimafieptima. 


Si numerus duos numeros multiplicans fccericaliquos,geniti excis can. 
dem rationem habebunt, quam multiplicati. 

(JHultiplicet numerus k duos numeros c,(fipro- 

ducat duos d ^ e, Vico tj ad zfic ejfe ut b ad oiefio unitas st 

z, quoniam k multiplicans zrpfims fiacit.Igiturzmeti- . ~ r ^ 

turoper vnitatesnumeri k,(fiper eafidemz metiturip- -‘i: o 

fiumk,quaitaqHe pars lipfius k talis efiz numeri o.Ec- ^ ^ ^ 

dem argumento kmultiplicans o ipfium e efficit, quare c metitur zper unitates ipfius k&z, meti- 
tur numerum kper eafidemunitates.Sualisitaquepars efi.znumeri k,talis esi Gtpfmzfied qualis 

z fuit numeri kytalisfuit z ipfius d. ,^alis igitur b erit ipfius o, talis erit e numeri e , (fi vicifiim 
per nonam huius, quahs ent b ipfius g, talis erit d ipfius zficut igitur zadofe erit {per 2 1 diffini- 
tionem huius)D ads. Siitaque numerusduos numer0s,(fic. 


^oroSarium. 

Siduonumeriduoscandem eis habentes rationem, conuerfim multiplicantes fecerint a- 
liquosjseaiciex eis squales adioulcem erunt. 
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pJnf-farauentmhabentts.^uosmtitiiimHlnpliceM ^ ' 

hocef,^mHltiplUa»sof4aatf,(irtm»U,pUe/,^cfl ^ 

dat tqua.UseffettH«ltiplicent(ein- -■» — ^ — - f, ?8 

HicemK&i,hac'viavtA multiplitani zf^cUt omc- 

atrii, „i4Amf,lriplimi 

Pro^ojitto decimaoSiauti. 


Si d«onuraeri numerum aliquem multiplicantes fecerint aliquos, ge- 
niti ex cis eandem habebunt rationem quam multiplicantes. 


Duonumeri ^muliiphcent Humerum a,drpr3eiit~ : A 

eant D (jr iiDtco Xt adifue^evl Kpd z:ijuem3 a s ipfum n 

multipUcates idem producunt ,qitidproducetei duos h ^ (x 

1 muluplicans^fer J6 huius) i^jos quidem d i. fi itaque ta. 

Qauos heir-RtHultiplicans ipfisfeceritv &t.,eandemra- ^ 

ttonem habehut quam t. adz multiplicati (^periq_hutus)df ' ^ 

sgstur quam ipji itdem a ^ b multiplicames.Si itaque duo aumeri numerum, dfe. 


PmpnJiciodecmarKMt 

Si qoacudrnumcri proportionales fuerint, qui exprimo Sequarto fit,*- 
qualis cft ei qui ex fecundo & tertio; Et fi qui exprimo & quarto fit,a:qu3' 
lis fuerit ci, qui ex fecundo & tertio, ipfi quatuor numeri proportiona- 
les erunt. 


Sint quatuor proportionales numeri !, ad ^vt o adti,exprimoau 
tem ^ quarto K(fiajtati\ex fecundo vero ^tertio i ^ ofiat z:Di 
coi^i aquales effe. Multiplicas a numerum o faciat i; Et quoniam 
idem a multiplicant d fecit &,erit[per 1 7 huiufts, ddnvti ad b: fed 
fuit f.ad tvt Qadt>,ex hypothefi, erit igitur kadavtiad^. Rur- 
Jus curat, multiplicas o fecerit i,at i eundem g multiplicans fecerit 
z:erunt(perx8 huius) sad t,fcut ladzfiedfuit uadeficutiad i, ' 
ficut itaque \ ad zfic erit \ ad z: ipfi itaque fiunt aquales,per 9 
quinti.\^d fecundam autem partem fupponamus b ^ z aquales effe-. 

Dico quaiuor Kadzvtoadtseffe proportionales ,eifiiem dijpofitd, 
quoniam r.ipfosadfss multiplicans facit idr^'-erit{ex\qnum) 0 j 
ad D ficui 1 ad i.r^uoniam autem (tquales ponuntur z dr ^>erit (^per a 
fieplimamquinti)aad n ficut i ad zsfedcum a dr ^multiplicantes <3 fecerint i dr z,erii(^per iS hu- 
iudfK adzvii ad z fed fuit oadovtjad z.-erunt igilurficul kadsfic oadojproportienales.Sii- 
taque quatuor numeriproportionales fuerint, drc. 



Si tres numeri proportionales fuerint , qui fub extremis squalis eft ei 
quia medio, & fi qui fub extremis squalis fuerit ci quiamedio , ipfi tres 
numeri proportionales erunt. 



£ycL. element. geo m. 

Sint tres numiri a b e frafcrmndes a ■vtss^da.-Bicofib ^ ' 

trehenfum nauS e(fe ei, quiit medio b fitfonnmr medio b equa Iu d: erit igitur d ad o <r 

equiue^ei,qul/ub 3 &^medqs.perprecedeum:atquifi^ ] 

s ciimCmt b e^ v aquales: qui igitur fubextremu a & GaqKuseritet,quia medte b. , -4- 

^d/ecundumautem,fuf ponamus (eifdimdij}>ef»is)eu 7 puifabextrermsii &<^^- \ 

auume/fe,eiquiamedi 03 iDiooipfis Aadivt nad o,ejfe propc^Uonales.StqutJub 

xe^ o aqueturei qui ex b p,aqu^itur&et quijub ^&■o aqualibus,erit ttaque^per ^ 

fecundampartemprecedentu) ficut a ad tpe b ad o.-fedput d adopceE (perjepti-^ ^ ^ 

mam quinti) b ad idem, o.- ficut igitur Aad»,Jcerittad 0. Si igitur tres numenpro- 
portionales, ^c. 

*Trs)pofim svtgejitndprmd. 

Minimi numeri eandem rationem habentium eis, metiuntur eandem 
rationem habentes «qualiter, antecedens antecedentem, & confequens 
confequentem. 

sint minimi numeri Go&szin data numerorum t-adz ratione: Dico gss meti- * 

ri numerum naqui vtsz numerum Cum ex hypothefifmtpoportionales an ad 

£ zvt A ad -B.Ipfi an ad iz minores, funt maiorum i pars’ aut partes,per ^huius ^ 1 

peademper 21 diffinitionem huists. Sed non fiunt eadempartes: namfi anptzje- 
carentur tn eafidempartespilieet c b o r, j d, ^ e z w £ t, t z, eorumrurfimpar- 
tes,a\adzteandemrationemhaberenlquam a n adi z,per quinU.Tpon itaque * ] 

ejjent minimihuius rationis anads z: Nimirum minor es efijent eorumpartes aiad ^ ' 

E s.Sunt itaque o t> (fiizper tifhum,ipfiorum A&ipars.^are,per tertiam dififi- ] ' j 

nitionem huius, metiuntur numeros Kac i. Et aqualiter aX) antecedens ipfium Kcon- | t t 

fiequens,vttzipfium2,per 21 diffinitionem huius,cumfiintproportionales ,exhypo- \ 
tMfi.GMinimi itaque numeri ea^emrationem habentium eisjr,ettuntur,efic. 1 

c K A »4 

ITVM. 


Huius theorematis dtmonBratio per numeros fieri non pctesl in ratione multiplici, qua femper 
vnitaieminminimispartibus eiusprcdiictt .S^areprofiequttur Euclides quod diximus Juper 
diffinitione huius, ^ monito pofiprincipa huius afpejhofcihcet numeros multiplicem habentes ra 
iionem,nonpojje in minimos huius tationu numeros cadere, luet alias quafuis proportionalium le- 
ges generales/ubeant, non tamen minimi data rationis numeri, nec inter fi primi ali 
quando dicipoffunt. t^il enimEuciides minimos femper metiri maiores eandem ra- 
tionemhabentes , tamen hoc exempla-videmtu a e? e minimos numeros effe triplicis 
rationis /pui tamen non metiuntur maiores fiilicet 0 cro,fid fiinr eorum partes ,cotra 
id quoddemonfiratum esi . Hoc argumentum filuitur per ea qua iam diximus , hoc 
quidem exemplum inratione multiplici prepofitumeJfe,ciiiusnufquamminimapartes 
numeri effe poffunt,eiim non fit pura numerorum ratio-Siiare licet a fim minimi 

huius rationis numeri,non tame fimi minima numerorum partes in his multiplicibus 
rationibus velul in reliquis, qua minimas numerorum partes in data ratione nume- 
ris depromunt. C^ultiplices vero vnitateefi numero minimas (ita rationis partes ex- 
hibent,non autem numeris, eo quod ratio multiplex non fit pura arithmeticorum nu- 

mererumfittedifiretarumtantumquantiiatum.fedcaditintercontinuam^difcre- 
lamquantitates,ac eius conuerja. Reliqua vero tantum inter diferetas , per ratio- ^ ® Cf 0 

nis denominationem, feHas quantitates : non igitur in ratione multiplici rr.inmos haberi numeres 

dicemusfidtantuminrationibusnumerorum.CeteriimhuiHsTheorematisaliquasvocestransiu- 
limus,Jcilicet antecedentes ^confequentes.Namvera quantitatum proportionaliumrelatio nona 
magmtudinedependet,fiddfitu.SiquidemantecedensaIiummeiiiura»tecedfntem,Hone'oqVodfit 

vtaiorvelminer qudtitas,fedtantutne'o quod fimilemfibi m proportione habeat fitum.ldemdeco- 
feqnentibus.Campanus veri id infequi voluit cum dixit:^ifque fuHmconreiariusn( pro relatiuo) 
fecundo exemplo. 



Propofi- 
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Propojttio 'vigejimajicunda. 

Si fuerint tres numeri & alij cifdcm xquales numero, bini fumpti in ea- 
dem ratione, fuerit autem eorum perturbata proportio, &£Equa ratione 
proportionales erunt. 

sint tres numeri At cdr ‘tlij tres n e z bini fumati in eadem ratione^ordine 
■vero ferturbatOifiilicet Aadt Jicuti ad z^fieuti-ero b coi^equens ad rem a- 
liam Ci,JicfitresaliaD ad B.antecedens;Dico aqua ratione cjfe Aadcszit nad z, 

S^oniam e fi a ad t ficut tad z qui fub a^z aquus efi ei quifub b e fer 1 9 

huius.Sjiia'veroefivtBadQfic{ferhyfothefim')T>adB-,quifishG^T>aquus a 
erit, eiquifubt^i, fer eandem huius, ^uiigitur fub Qt> aquus erit eiqui , 

fub A^z,fer f rimam communem fententiam. Erit igitur{fer ficundamfar - 1 
tem dccimanona huius) a ad o ficut to ad z.Si fuerint igitur tres nnmeri^ty y l 
-alif eifiemaquales numerofiinij&c. j j 

"TrofoJluo'v'tgefim<iterUA. a b 

Primi adinuicem numcrijminimifunt eandem rationem habentiu eis. 

Sintfrimi a^% numeri : Dico eos ejfe minimos fita rationis ^ ^ ^ 

quodfinonfintfietur(Jifasfit)minoresineademrationequifint ^ ? 

o (f o,quonia o ^ d funt minimi iffi metiuntur iffis A(*rtean- ^ 2 

dem rationem habentes aqualiterfcilicet G antecedens a,^ d con- 

fequens reliquumtferii huius. Sequetur itaque ametiri a fer u- • 

lot -vnitates^er quot d metitur iffirn sfint illa vnitates z.cum autem g ^ n metiantur a dr tfer 

•vnitatesB,mettesurs.iffis Adrofervnitalesifforumcdrt){feri 6 huius) 2 {amB fero idem 

effeti quod o fer t.No igitur erunt a b frimi^cumiffosmetiaturidermnumerus, contra hyfe- 

thefinl,quodfiertnonfeten:if fis itaque A&Bf rimis non fofnnt dari minores in eadem ratione. ■ 
Trimi igitur numeri^ifc. 

MONITVU. 

Idem lesiatur Euclides hoc theoremate quod -vigefirnofrimo huius monuimus, fcilic et rationem 
multiflicem,nec frimos fiubire nec minimos faa rationis numeros,quodfi in multtflicibusfrimiad- 

inuicemdtcerenturminmi,falfumeffet{ciimfemfer minor 'vtrojque metiatur) in quauts ratione 
multifiicifimfliciter-vtzejrS.Siverocredamusminoreinumerosinhac ratione dari i 

nitatemfro numero {difcretionem, non autemquantiiatemjignificante)fiimentes^contra fecunda. 

huiusdiffinitionem,inf<ediorcmlaberemurmacHlam.,'vnitasautem uonefi vnitatum multitudo. 

UMultiflex igitur ratio frimos nufquam fufctfit numeros , cum vnus eorufemfer altum metiatur. 

PraSereagrauioresaffareretlaffitsfihuicindulgeremus culfa^fofihacfiilicetq ihuiusycumenm 

'vnitas fctpfam fila metiatur fi ea inter numeros quofuis fanatur fifcetur efifefrimusfed omnis frt 
mus ad omnes tantum quos non metitur {fer huius) frimus erit, igitur •vnitas ad nultufrimus 
erit {ciimea omnesmetkiur.)Ratio itaque multif lex vnitatifemfer in minimis recif iens,frimos 

non fufcifietitameros.necvnitas inter numeros coliocabitiiryvl diximus, infuf er fadaretur mul- 

tafubfequentia theoremata fcilicet 2y,2 7,a8,3i?,30,3i/>«/aJ ii,i'^,i 6 ,iq,nont. Nam omnes 

numeros met iens vmtas adeofdem frimus effet.Traterea 2 o oSlaui referiretur -cnitas frimus ji- 

mul&flanusnumerusquodexceditfafiihik,ntfiifernoJiramdisimclionemnumerorurnquoTum 

ald quantitatiAlfitterb oferationi deilinattfunt,vtfrima huius diffinitione diximus , & frotnde 
iiniuerfi numerorum traditio eeufquefiucluaret.-vt demum fra confufione demergeretur, quare 
■vnitatem non eJfe operant em numerum, dr idcirco rationes multifltc es {m minimis fartibus 01/11- 
talem femperrecipientes) nec minimos nec quidem frimos fufeiferefua rationis numeros mtelli- 

gamus,cumeanonfitdtfcretorumfura ratio fedconSmuiaddifiretum,&inter eos recifitantuqut 

quaniitatemdenotant,nonautemdifcretionem,quodficircavnitatu quantitatem eo quodtsjem- 

per fit minimus r.itionismultiflicisterminus,aliquiddemenfirandumfiit.Exquintt ac Jextitheo- 

rematibus fumi debet,quanumeros continuas quantitates ('celuti 'jnitatis natuTatonciftt)JigntJi- 

cantescomflecJuntur,quodfifernumerorumUgesidemefficere-velimussfer refieclum fartis aA 

numerum id ferfici debet. Vnitas etenim f ars esi cuiufiibet numeri. ^ 


i 
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‘Tropojitto 'iii^cfittiAcjUMa. 

Minimi numeri eandem raiioncmhabenciumeis,primiadiniiice funt. 


Sint minimi daU rationis numeri a b : Dico tpfos a cr b,< 

ejfe adinuicem frimos, quod Ji non fint^deiur (jt fieri fo/it)^ 

numerus eosmetien.’>fit^ Q-^otiesaute o meiilnr a totfint^ z 

vnttatesmtj-.quotks vero idem g metitur-^ tot f.nt vnita-^ ^ 

tesin i, igitur c mnliiphcansD faciet K,multipUcans vero ^ 

faciet i. Si itaque o duosu^^ multiplicans fecerit | 

erit AadBficutnadM,per 17 huius, qu>quidemfuntminoresipfisA&i,cumfi»imulttp!tcaU,& 

ineademratione ( contra hypothefm) quod nonpoteiieJfe.7{pn datur uaque ttumerua tpjos a & b 
metiens,& ideo primi erunt numeri a & b adinuicem.-JPl tmmi igitur numeri eandem, o~c. 

‘Tropojtlio 'vigsjwiaquinta. 

Si bini numeri primi adinuicem fuerinr,vnum eorum meciens , ad reli- 
quum primus erit. 

Sint bini numeri a ^ b adinuicem primi,quorumymm b me- ^ 

' tiatnr c ;Dico eundem o ad reliquum a primu ejfe,quhd fi nonfint b C 

primi c^A,TKetiatur eos aliquis ts.Sttpnia autem {per hypoihe-^ 1 

fim) tj metitur Q,fedGmetitur s,igituri> {per primam commune ^ 

fensentiamhuiies)melietur-ss.UMetitttrauieidemr>^nufKerum 

A,vtrofque itaque a ^ b idem d metitur, non igitur effentipfiAG‘'uprimi,vtpDfitu fuit, quod feri 
non potesi.Fnumidcirco eorum k & * metiens aliquis numerus ■a,ad reliquu Aprmus erit. St igi- 
tu r bini numen primi ,f;c, 

"Tropoftuo yi^ejsmajexta. 

Si duonuraeri ad aliquem numerum primi fuerint,& ex cis genitus ad 
eundem primus erit. 

sint duo numeri u^^ad aliquem o primi eorum fingu-’fi. 2 n ^ — 

li, ex ipfis autem A eftf at t) : Dico ipfiimD ad eundem o ^ y 

primum eJfe.S3<'dfi non fint, metietur eos t)(f a aliquis ^ 

numerus. Sit ille e {fi fieri pofitt) .^ia autem e metitur g ^ 

vnum primorum Ae^c,ipjei ad reliquum a primus erit,£. ■' 


perpracedentem.Tot fintvnitatesin zquotiest metiture>.Ttaquezmultiplicans zeffcitipfim 
ts:?erconIiruBionemautemA&t faciunt t>. Siigitur quiex primo a& quartosaquetur ei qui 
ex fecundor ^tertio z,erit{peri^ huius) Aadtfiicut z ad z.Infuper cumzfir Aofienfi fiint pri- 
mi,erunt eirminimidata rationis numeriperzq huius. Metietur ergo Anumerumzficutzipfum 
%per 2 1 huius. Sed idem e metitur ipfum c qui primus ad b pofitus efianetiretur igitur e duos c ^ 
B qui pofiti funt primi, quod fieri nonpotejl. Tellus itaque ipfis c ^ d metitur, quare ipfia adt> 
fient primi.Siergo duo numeri ad aliquemnumerum,<fic. 

Propojitio 'vigejtmafeptima. 

Si duoDumeri primi adinuicem fuerintjqui cxvno eorum fit ad reli- 
quum primus erit. 

Sint duo numeri adinuicem primi a (fis exvno autem eo- 
rum A fiat Q-.Dico a ad reliquum t primum efie. Ponatur ipfi \ .r a- 

aqualis t>. .Quoniam autem Aprhnusefi ad-i,frimus erit ad eun- jt 

dem% fimi liter (fi d ipfi a aquatis. Duo igitur numeri a fi- o ad ^ j 
aliquem 3 prhni faciunt o. Igitur {per z6 huius) genitus g ex 

els,ad eundem zprimus erit,fit etenim G ex A fi ■Daqualihus,quiidem esi ei qui exvno eorum fei- 
liiet Ainfe.siitaque duonumeriprimiadinuicem fuerint, qui exvno,fic. 

Prop 
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*7ropoJitio yigefimAoBattei. 

Si duo numeri ad duos numeros ambo advrrumque primi adinuicem 
fucrinr,(jui ex prioribus ad cum qui ex poftctioribus fiet, primus erit. 

sint bmi numeri K(^zad binos numros Q (^■o^vterijue-^ ^ 

ed-vtrttm<]ue,fciUcet s sad s dr z ad \> primi adin- B 

uicemfix\duterndr-ijiat-E^exGverbdrx>pat z:Dico i.ad e 

% ejje primos adinuicem. Sjioniam enim bini a b W ali- c — i — . 
quem Qprimifunt,gemtKS ex eis \{perz6huius)ad eundem ^ j. 

c primus erit. Similiter qutaidem i.d'^funtprimi adD,dr ^ s 

■k ad -a primus erit, per eandem. Bini itaque cdfoad ali- 
quem kprimi.,effciuntccmpojitumex ipjis,fcilicetz,ad eundem kprimum, per eandemz6 huius. 
Si igitur duo numeri ad duos numerosvterque advtrumque^c^c. 

eJM OTi^IT V M. 

e^^utauimus propojttionisquadam di^a^eo quod confuse Jatisprahuerit 7heon^cumait{^qua ex 

eis pnt)ahfque'vlU dtsiribusiene,ldeo Campani fententiam faniorem hoc loco fequemur.Duo 
etenim tantum confurgunt^nus quidem ex prioribus^alteruero expofieriorihus. 

n^ro^ojltio 'vlgefimamnd. 

Si bini numeri primi adinuicem fuerint, & multiplicans vterque fc- 
ipfum fecerint aliquos, qui ex cis fiunt primi adinuicem erunt. Et fi qui in 
principio numeri, genitos mulriplicantcs fecerint aliquos , 6c illi quoque 
primi adinuicem erunt, 8c femper circa extremos hoc continget. 

Sini bini h&-» primi numeri qui feipfos ^ 3 
multiplicantes faciant, Q dr » faSios autem 

rurfus multiplicantes effciant,k dfixDico a'^ — 

adnprimosejfe^necnomadz.S^eniam g ft,E tZ ' — — 

ex kvno primoru A (^siis erit ad reliquum b„ — 4 

primusyper zq huius.Haud ficus quia nftex ^ 

B, tpfieritprimus ad a. Cumautem b fit pri- ^ 

tnusad G,quiexkfit,fiilicetoadeunde Gpri - " 

mus ertt per eandem.Erunt igitur bini AGad binos b ^ p vterque ad vtrumque primi. igitur 

ftex AGprioribusfiiUcetkMipfiumzfaciumexpoHerioribus.prmuseriUperpracedentem. Et 

femper fi A & b multipUeantes ipfos e & z aliquos fecerint ,fac7i eiufdem pracedentis argumento 
primi ostendentur. Si itaque bini numeri adinuicem, dre . 

Propojtlio trigeftnta. 

Si bini numeri primi adinuicem fuerint, & vterque fimul ad quemuis 
ipforum primus crit.Ec fi vterque fimul ad quemlibet ipforum primus 
fuerit, & qui in principio numeri primi adinuicem erunt. 

Sint Akadk a primi adinuicemnumerk Vico er s ^ o 

totum AO ad allerumquemuUipforum,fcilicet ^ 

quumz G,per ficundam communem fintentiam, non igitur ejfent a bc^b oprtm ^ JicoA^Iadz o 

C, m')auodiierinequit.-^dfecur.dumautemponamus totum AoipfiAkprmHmejjMi 

iJL methtur * «i"" » 
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•vel eos fua repethione componat Jffe i> metietur totum a o, cii tpfum multiplicatione componal-yfed 
metitur & a b; tgttur a e a o ejfcnt primt^cotra pofltum^nam eos metiretur e>, quod ejjct ah- 
fur dum: non igitur metitur aliquis numerus a a a b, qui fient igitur primi. St hine itaque mime- 
Ttprmu^c. 

CoroUarltim. 

Si numerus metitur duos numeros, Sccompofitiim shi^Cismciictxtr.Svsntamtimetilur 
u By&BG.fiquitureummetiri totum f.Gcompofitumexipfis 

Propofitio tripefimaprima. 

Omnisprimusnumcrus,adomnemnumerum quem nonmetitur pri- 
mus eft. 

Si numerus a fit primus^efi non metiatur i:Dico,qiiodpri — 

mi fiunt A ad ^:fii entmnon ejJ'entprmt,fnetiretureos aliquis 

o. Primamigitur numerum umetietur aliquis c> quod Jieri 

nonpote ft, per duodecimam diffinitionem huius. Sienim a fuerit aqualis ipfiK, non metietur ipfiunt 
i quem knonmetitur, ex hypoihefi, nullus igitur eos metitur, primi erunt itaque Kadh.Omnisigi- 

tuTprimusnumerusadomnem,(fic. 

tMOTi^irVM. 

Profiequitur Euclides hoctheoremate,quodantea 20^25 ham monuimus ficilicet ratione mul 
tiplicem a minimis numeris excludi, eo quod a primis {quifinsper fiunt minimi eius rationii) exclu- 
dat ur.-hac igitur de caufii dixit omnemprimum ad numerum quem non melitur,primKm efie.lgam 
fi is primus aliummetiaturrvt inter habentes rationemmultipiicem,non erit ad eum primus,cum a- 
lium ac fieipjum metiatur, quod tantum multiplici conuenit rationi , Kf/ eius conHerfie,quayumnis- 
meri(cum fiemper vnus metiatur ilterum)mnquam i» primosfieu data rationis minimos numeros 
incidunt. 



Si duo numeri fefe multiplicantes fcccrinraliquem,fa6lum autem exeis 
metiatur aliquis primus numerus, & vnu eorum qui in principio metietur. 

Sintbininumeri k(fiB,exquorummultiplicationepro- ^ ^ 

duild 0 metiatur primus numerus ts: Dico Tifnetirivnum 
eorum a asei B,fiiautemmnmetiatur vnum e0rum,ficilicet ^ “ 

A,erunt t>(fiA primi,perpr£cedente.^uoiies autem d me- — — 

titur c,tot fiint in e vnitatesiigitur p multiplicas i facit a , B 4 

nieluti A multiplicans s eundem fecit o ex hypothefi. Proportionales itaque fiunt ipfi a ad d, vt e ad 
^numeri, per huius: qui enim exprimo a efi quarto b aqualis efi ei qui ex fecundo tertia, 
fied cum a d oHenp fint primi,ipfi erSt minimi fua rationis, per 2 ^ huius, (fi proinde metietur ipfos 
B E aqualtter,per 2 1 huius,antecedens a antecedentemB,^confieqnens d confequentem B,quiqui- 
dem B efi vnus eorum a vel B,quem igitur metitur x>.Si itaque duo numeri fefe multiplicantes, ^c. 

Corollarium. 

Si numerus ad aliquem faftum ex diiobusfeic multiplicantibus primus non fuerit, &ad v- 
num eorum qui in principio primus non em.T^mmetiens numerum^ faclum,(fi repetesme- 
ttenteminfaSlo fiemper fiunt cumfieje multiplicantibus reciproceproportionales,per fecundam par- 
tem I ^ huiHs:nam qui ex primo ^ quarto aquatur ei qui ex fecundo ef tertio. 

Propojttio trigefimaterua. 

Omnis compofitus numerus, fub alicuius primi numeri dimenEonem 
cadic. 

Sit 
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S it com^cjitus Humen/s K.-Dico ipfum a dh d' A iZ. 

Uijno primo menfum ejfe, quoniam compofstM eU s t 

A altqnis eum metitur per 1 4 diffimt;onem,qui c I 

f‘'^-‘{'‘odfiprimuefit,habemueopiatum:fi^-erotnonfitprtmus, metiatur eurna^^^^^ 

em opri>nu!erit,'u’eldliquii eum metietur, quem tandem metietur fila vnitas,<i~ hic t rtmus erit 
^^>^^'^'’”'’’/»^''>fimtorumfiec7io.ltcetinfinitafiemulttpl,^^^^^^ 
^‘^•i‘^q’‘scommumfintentta,t/!eprmuj metietur A.Cmndigiiurcompcfitusnumerus,&c. 


M 0 7^r r p- M. 
^ia ommsprimi numeri irtTpares fiunt dempto z’n 
^'tto compofititandemadimparemprimiimaliquemeos 

wm,qux efivltimae^m-n’-»-, rui..r:iL, 


, pares tandem ad binarium-, inrpa- 
, . , etemdeducuturi^proindeadpri 

;nima euiujlioet menfi menfiura,vt fiequitur. 


Tropojitlo tmsJimacpuArtet. 

Omnis numerus aut primus eft.auteura aliquis primus metitur. 


iut primus esi aut compcfi:us,fied cempefitum aliqud trimu’ metitur, 
per pracedentem , Igitur omnis numerus aui primus esi, aut eum aliquis primus^ metitur cum Jit 

‘Tropofttio tri^efimaquinta. Prohlema 3 . 

Numensquotcunqucdatisinucnireminimoscafdem rationes haben- 


Proponantur quotcunque numeri mo in quorum ratio- ^ 

nibus minimos inueniamus-Ji quidem tpfii ah <s fuerint pri- -2 g 

mjexequmur optatum , per 11 huius, fit autem primi non c =U 

fuerint Jit eorum maxima dimenfto d , per coro/i. ? huius. , r _ 2 

quoliesporroDmetituripfios AHCtotftntvnitatesin nnme- ' 

ruHziordmeferuato, quoniam ometiturfingulosAt aper ^ 

'unitates ipfirum e z i Jinoulorum ,fequitur ( f a: 1 8 huius ) " 

A -B G geniSos,er.ndem habere rationem quam e z i multipli- ^ ^ — • 

cantes; Dico infisper ipfcs iz inumeroru a b g rationis , mi- 

ntmoseffie.Siauteinearaiioneminores ipfiszzi aliqui da- ■■ 

ri pofintfinttr.z,qni quidemmetienturipfos ah oaqualit er, per zi huius.eJMetiantur itaque 
pervnitatesipjiiis metietur eireconuerjb Mtpfios k b o per 'unitates ipfirum t k z,per iS huius, 
fedeiim t mudiplicaas m ipjum a faciatfimiliterHmultiplicans d eudem k faciat, erit {per 1 9 hu- 
ius') qui ex primo e ^ quarto d aqualis ei qui ex ficundo t (jr tertio m,^ ideoproportionales erunt 
sadr ficut 1,1 ad tsfedimaior ponitur ipfij, maior igitur erit a ipfo oierit ideo m ipfirum ah o 
communUmenfura maior ipfa t>,maxima pofita, quodejlabfkrdum. Non itaque pcjjunt in ratione 
propofitorumA hc minores dariipfisizi numeris, qui ea decauja minimi eius rationis numeri, 
merito dicentur. Numeris igitur quotcunque, (fic. 

‘ 7 ropoJttiotri^eJtmafexca. Prohlema 

Duobus numeris datis, inucnirc quem minimum metiantur numerum. 

sint dati duo numeri A (J-H^nueniamus autem que ‘ B ^ 

minimummetidturnumerumjpji a b ant fiint primi, ^ „ 
aut non primi,fuma>!tur prius primi, (jr a multiplicas 

s tpjum efjiciat g , itaque b multiplicans a eundem g “ ~ ~ 

(per 16 huius) faciet, metientur ergo A (J-H ipjum c: ^ ^ “ 

Dico quod ^ minimum,quodJi non./r,etiantur aliquem minorem ipfo g qui fit d, quoties autem k 
metitur D/tf.' Jint 'unitates in H;quoties 'uero b eandem n metit urctet fint ■unitates in z.LMultipli- 
cans igitur K ipfiumHfecitD,(fi multiplicans H ipjum z fecit eundem t>,Erit itaque Aad sficut z ad 
tjperjecisndampartem \$ huius, 'ipji autem a nfum ex hypothefipritnt,^ {per huius) minimi 

T tj 
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r r.->y), . ^~zi;«tmhimLip(i>neUenlHrz-E eandem rationem habentes aejuahter^per 

S&i ipfis e e~t> fecit, erit {per 1 7 huius) ficut ^ ad 'ific o advfed metitur b ipfumj . f r- 

« o JL „%atormmrem,eiuod fieri r.onfoleft.St tgttur u&^funt prmt, nullum met, untur 
minorem tpfo c fitserb tpfikfr^ fu f Ponantur nonpri,ni,aut mrnor metitur matorem , & fic maior 

efl mmn-Lquemipfimetuinlur^aut nonmet,tur,tunc inueniantur{per 1$ huius)mimmirat!onu 

i ad a qntfint i&a,&K. multiplicans i factat ofequeturl^er 19 huitis)amultiplican,e z tdem e 

effici.Ipfiilaque h&aproducliimo metiuntur: n— ’ ‘ 

Dico quod cf minimum, quodfi non , metiantur a _ 

(Jiferipofiit)minorem ipfo g qui fit o, quoties 
porri) A metitur d tot fint 'onitates in i, quoties 

vero^eundeDmetitur^totfintim.igiturkmul ^ ^ 

tiplicans i (f b iplum t eundem efficiunt ti.Eli 

Z^acummmmifint,per confit ' ur ,n< ur-o 

metiri ipfum \,rurfus quoniam a 


T ^ i,per 2 1 huius. Sequetur igitur b 
■ D fecit, erunt per 1 7 huius, Gadt> 


metiri ipjumt,rurjus quoniam A multiplicans a tipjos G^D * / •'»'•••■5 

ficut E ad i,fed a metitur 1, metietur ergo o maior ipfum d minorem quod eslnef as. N on tgttur me- 
titur numeros K&z aliquis numerus minor ipfo g, quare datus esi g minimus, quem metiuntur ipfi 
A ^ B numerus. Duobus igitur datis inuenimus,(fc. 


n^rofofteio tngejimafeptma. 

Si duo numeri numerum aliquem mefi fuerint,& minimus qui fub eo- 
rum dimenfionem cadit eundem metietur. 

Duo numeri a (fi a aliquem numerum o d metiantur. Ci 12 , 

Et injiiper metiantur minimum aab ipfis mefumi Dico a ^ ^ 

metiri etiam GT>, quod [i a non metiatur gd fiue fit eius ^ ^ a ^ 

parsfaltemerit eius paries,perOfhum.pnetiaturae.e ipfo ^ 

o D maximumnumerum z t},relinquensfetpfo minorem o z numerum.^oniam autem bini a (fi 
B metiuntur a,mettuntur ^ z e,, quem e metitur. per primam communem fentetiam.metitintur au- 
tem^ totum o T>,perhypothefim,nietientur itaque ^reliquum c z,f er fecundam communem fest- 
tentiameminorem quidem ipfi aminimopofiio,quod fieri non potesl, (Metitur itaque e numerum 
G X3.Si}gitur duo numeri numerum aliquem,(fic. 

‘Trts^ojixto tftgefimaoBaua. Prohlema 5 . 

Pluribus numeris datis , inuenire quem minimum metiantur nu- 
merum. 


proponantur tres numeri a e 0 oportet-» Ii ^ 

iam inuenire quem minimum metiantur nu- » „ ^ 

merum, Sufiipiamus (per huius)mini-'^ ° 

mum quemmetiantur duo A(fi i qui fit i>. Siquidem tertitss o fi(fieptumDmetitur,optatumconfi- 
quimur. nam tres eundem d metiuntur.-Dico quod ^ minimum. Sjiodfi non, detur aliqui minor 
ipfo D quem metiantur omnes k b G,fttfij a. Quoniam tres a b o datum e metiuntur. Duo a b eun- 
dem metientur a. (Mtqui a minor ponitur minimo r> a b ipfis a (fiam(nfi,quod fieri non petesl, 
“Non esi igitur aminor ipfo o.Si vero tertius c fufeeptum d non metitur fietur minimus quem o ^ 

D metiHntur,per g6 huius, qui fit a Lai 

E. Quoniam a ^ b metiutur i},me- u zi ^ 

tientur eh- a quem p metitur,per s j, A c ^ 

primam commu.fintentiam.Tres 

igjturABefi c metientur a, quemsiicoe/Je minimum, .^ubd finon, ponatur alisss zdato aminor 
Jluoniam AB &G metiuntur z,duoA^ a eundem zmetiuntur.Et pToinde{per gq huius)mini- 
mus D quem ipfi a (fi a metiuntur eundem z metitur.Syiia vero o ^ n eundem z metiuntur,fi'per 
tandemiminimus ab ipfis G(fi'o menfiss etendem z metitur, qui efi a, maior quidem minorem z/puod 
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ft-ri no» potetl.'J\iiri'm!fs igitur ipfis \ ^-^mctiens erit i. Simili frogreffitmquotcunque frotoft- 
tu numeris fiet detnonsirstso. 7 '^mfi tribus a b e)-' c quartus sliquis f oneretur fiquidemUqaartus 
datum E metiatur, is ent minimus quem ipfi qua tuor prepofui metientur. St -vera non metiatur e, 
imenierJus esi, ex huius, minimus quem e ^ qnartsfs metiuntur. Is denique erit optatus, 
haudfec usfi quinque fex,'oel quot libet propofit i fuerint.rluribus itaque timeris datis,(fic. 


'Tropojitio trigcjimanona. 


Si numerum aliquis numerus meciariir,menrus cognominatam partem 
habebit ametiente. 

tJM etiatur numerum a aliquis numerus b; Dico a habe- ^ -t 2 

re partem denominatam ab ipfo b. .poties enim b metitur _ 2 

htotfint vmtates in o,Sitverb DVnitas.J^eniamsme-^ 
titur A per ■vnitates numeri o, idem g metietur a per uni-^ 

I tatestpfius b per 16 huius. Igitur-D-vnitas toties metitur ’’ — 

Bqaoties QtpfumK.Sedrjnitas melitur-Bper partem knuTneroBdenominatam,per dtfifinitio- 
I nem huius.Sequetur itaque c metiri kper partem ab ipfi b denominatamfiabet igitur a partem de- 
' nominatam d metiente B.Si itaque numerum aliquis numerus, (fic. 

Profojtiio quddragejlma. 

Si numerus partem habuerit quamlibcr,numerus cognominans partem 
euro metietur. 


Sit pars numeri a numerus B,eamver'o partem coznomi- , , , 

nansfit numerus c:Dico emetiri k.Efiotsunitas : 

niam G denominat ipfius K partem b. I dem b metitur kper^ ^ 

nonitates numeri G,per 2 3 diffinitionem. Sed per eafidem j> 3 - - ^ 
unitas refiituit eundem G,'vtcifiim igitur, per 1 5 huius, fi- o — * - 

rut unitas metitur b tertium, ftc o metitur a quartum. S.uia uerh unitas ipjum s metitur, (fi o 
ipfum k metietur. Si itaque numerus partem habuerit,^c. 

Pro^ojitlo quadra^ejtma^rima, ProUema C. 

Numerum inuenire qui minimus exiftens habeat datarum denomina- 
tionum partes. 


A fecunda 
B tertia 
_ c quarta 


Sint datepartes kfiecunda, b tertia.dr g auarta.Tnue-^ x 
niendus fit numeras minimus habens partes harum deno-.^ 3 

minationum.Sint denominantes illaspartes kB g, numeri 4 

D £ -l.M inimus autem numerus quem mz metiuntur, fifi 
per huius v.Dicoieffe minimum habentem datas par- 

tes kBG.Sji<idpnonfit,efio{fifieripofiit)minoreaspar-^ 

tes habens numerus r.Cumt habeat partes k b o metientur eum numeri d e z partium a b o de- 
nominat ores, per 40 huius, inorem quidem minimo i quem metiuntur , quod fieri non poiefi. 
'J^on igitur metiuntur T>BZ numeri, minorem fuficepto i.^uod autem numerus 1 habeat partes 
A BG, patet (per huius) nammetiuntur eum denominatorcs,partiumkBG ficilictt dez.J^ 
merum igitur inHenimus,qui minimus exijiens,^c. 
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CoroUaritim. 

Si numerum quotcunqiie numeri metiantur minimum, is minimus eric, habcn? partes ab 
ipfis denominatas.iVrf»*e»»»w»f»r*^^ i {fer iZhmHs)mtnimum(}iiemfneliufiiurb t z.juum 

(Ofjchifimis ejfeimimmumhabememf artes kBO, ah iffis-o%zmrf!cris denominatas. 

H 

cy^dditio. 

Camfmue huic ad Jit fo st tnuensionesn frieris mimmLjecunJnm iiiue»ire,hec e fi eum^qui dem- 
fto mirssmo mnor es% & tertium&quarium, dre . S ecundum quidem dufUto i: nam nurneri me- 
tf entes i metmntur eius dufla, fer f rimam comunemfententiamhiiitu . Maior, autemrffo i cami- 
nor duflo 5 dari non fOUst ( fer fecundam communem fententiam ) nam quia f artes daU metiun- 
tur toSumJitlicetdttflominorem, drabUiumfciUcetifequetureygoquodmetireturdrreltquum, 
minimo i minorem, quodfierinonfoleH .7{ecejfe efi igitur excedentem i isfquead duflum ventre 

fecund!!m,adtriflumautem tertium, ad quadrufIumfmiiiterquartum,cumnunquamfartesilU 
minoremjufceftoialiquemmetirifofiint. 

PoHmodnm addit idem Camfanus,inHentendum ejfe minimum habentem datas fartinmf artes, 
quas facilius in vnicumfiaBionis genus re duc entes, fer hanc frofofitionem abfque tamfrolixa in- 
geniorum tortura, nofiro iudicio referiemus, vl fi tertiam dimidia ^quartam tertia f artium f ar- 
tes minimum habentes oft aremus , reducenda effet tertia dimidia infixtam , quarta vero ter tue in 
duodecimam: tum demum numerum ferquiremusfiiabetem fixtam ef duodecimam fartes^er hoc 
frohlema. 

O^ITF^. 

Tqumerum qui minimus exifiens datas f artes habeat , Euclidem oftare dicit Theon, Camfanus 
vero datarum denominationum f artes hatsentem of tat, quod verius Euclidem infie qui arbitramur. 

7qam fartes{abfiiue denominatione) etiam frofofitas numerum hahentem,dare fer hanc fojfumus, 

veluti damus eum quifrofofita Jbla denominatione, non autemfartium quantitate, fosiulatur.Sed 
eum numerum qui vtraque frofofita fcilicet fariium denominatione (f earum quantitate ,fernu- 

meros exfreffainueniriiuoetur,nondabimus,vtnHmeru cuius tertia f ars fit 4 quinta vera q no» 
dabimus, eb quodvtrumque ^ denominationem , (ffartU quantitatem frofonamus.Sjsare cum 
femfer cuiufiihet numeri f artem (fi eius fartis denominatoremeundemnumerumfemfer metiri 
{fer quadragefimamhuiusfintelleximus, eadem methodo facile frofofitas tantum f artes velfro- 
fofitas tantum f artium denominationes minimum numerum habentem facile affequemur . Cuiufii- 
het enim numeri vnica denominatio vnicam quantitatem fartis fronunciat , ficuu fi- vnicafartis 
quantitas,vnicam denominationem tantumfrofitetur in toto , alias fiquereiur quemuis numerum 
fer quemlibet fofie multiflicari, quod lon^abesl. 



^EVCLIDIS DEMONSTRATIO: 

num reftitutarum Liber oftauus. 

Profojitioprima. 

I fuerint quoccunquc numeri continue proportionales, ex- 
^ cremi vero ipforum primi adinuice fuerint , omnes minimi 
funt eandem rationem habentium eis. 



^ Sint quotcitc^uecctinue proportio- , 8 

nales msmerih.'&QT>,quorumex- 

tremi f,(^t>ftntfrttm: Dicorffos K^Gaejfemmi- ^ . 

ttixios dets rutionis-.quoelji/smixtfs^dentur minores i- c tA 

pJtSKSQTi,hitzi-i. .^iciimfupponanturiu eadem t> IsZ 

e(fe ratione, ifjis KSGD ex aquali erunt{peri^fipti ^ 

mi)Jicut Kddxsjic-tad ■e:fid Kad-o primifanl^er %y- 
peihejim,(^minimi,pcr 2 ? fetiimi.lffi igitur metiu- 
tur E T eandem rationem habentes aqua liter ,fer 21 ‘ 

fepimhmaicres igitur metirentur mtn:res,quod feri 

nonpoteslyipf itaque a b g d minimi erunt -Jita rationis in hae multitudine . Si fuerint igitur quot- 
cunque,efc. 

Profojitiofecmda. Prollema 1. 

Numeros quotiibet continue proportionales in data ratione minimos 
inucnire. 

Sit data ratio a ad i(per 3 5 Jeptmi)in minimis numeris,et 
multiplicans Kfeipfum faciat c.- multiplicas vero tifeipfumfa j ^ 

ciat ijipfautemK^ ifeinuicemmuitiplicantesefficianto: fi - ^ r— 

Dico GD E tres minimos ejfe daU rationis .Sivero optemus ^ a. ^ 4.8 

quatHor a multiplicans g d e ipfos faciat z 1 t , b vero multi- * — ~ — gj _ ' 

plicas E reliquum effeiat k Dteo z i t k effe quatuor minimos 

rationis k ad z; quoniamautem a duos numeros a ^ b multiplicans, fecit o dr t>,erit(per decimant 
feptimd fptimt)fcut a ad i,fic oadti: quia vero duo numeru z multiplicantes ipfos effeiut 

o(fz,eritficut kadzfcoadz periZ feptimi.fedfcuthadz,fc fuit cadDifcut igitur c odo, fc 
erifD ad ifcutf kad s.Praterea dico tres o d z minimos effe,cumA(fzfnt minimi, ipf(per2^fe- 
plimi) primi erut:quiaverofeipfosmtduplicdt€s efficiunt G(f’z,ef hi quoque{per zy feptimi)pri- 
mi erunt: Hd ^ extremi ipforum o d z, ipft itaque GDzminimifunt eandem rationem habentium, 
e;s{per prafatam) Secundo quoniam a tpfosco zmultiplicans efficit zn,erunt{per\’jfeptimi) 
2 ad 1 ad t,ficut cad-D,^t> adz.Caterum quoniam a^z ipfum e multiplicantes, fecerunt t 
(f Y.,erit A ad z(per 1 8 fepiimi)ficut t ad s:fed ficut a ad ■z,fic fuit zadi,^iad t.ficut igitur a ad 
zfic eSi 2 ad \adT,/ic-t ad v.,ques etiam minimos dico rationis, Aadz totidem. Cum Affiz pri- 
mi qui in principio numerigenitosa (fi e multiplicantes fecerunt aliquos z dr t.,^illi'qHoqHe{per 

Jecundampariem 29 feptimi)primierHne,fed (fi extremi horum quatuor zn ndpfi igitur zn k 

omnes minimi funt eandemquam uadz rationem habentinm,per primam huius . ^jtia ver'o{per 
2 9 fpti>ni)femper circa extremos illud contingit, a (fi z genitos zfiz multipUcar.tes,alios primos 

efficient, extremos quidem quinqne proportionalium, (fi proinde{perprimamhuius) omnes quin- 
que minimos huius rationis,^ fic infinite. Tlumeros igitur quot cunque inuenhms minimos in da- 
ta ratione, continue proportionales. 

Corollarium. 

Si fuerint tres numeri continue proportionales minimi eiuflcm ratioois,exttemi quadra- 
ti erunt- Si autem fuerint quatuor, extremi cubi erunt, na extremi triumfiu/st ex duclu ipforum 


J 


evcl. element. geo. 

A B hje . Extremi vere if forum quatuor,fmt exduEiu radicum a b /» quadratos G^t,vt 

fiant cubiz&^- 

‘Tropojltio tertiet. 

Sifuerintquoccunque numeri continue proportionales, minimi ean- 
dem rationem habentium cis,corum extremi primi adinuicem crunc. 
sint quotcunque numeri continui proportionales minimi ^ K. — ^ — ■ 

fuaraiienkniCS):Dicoeorumextremos nfjroprimosejfead- 1 — 2 ^ t — — 

inuicem : fumantur duo minini huius rationis ,per 5 p — 1 — ^ ^ 

ptimi,quiprimieruni,peri^feptimi,exhisporro{perpraceden •* ■ 

tem)totidemipfis Ki g in eadem rasione producatur z 1 . mn, 

quoniam i&o fefemultiplicantesgtgnuntc&i.genitosvero ^ ^ , 

multsPl,canies,idemB&ffaciunt igitur k &^prtmifunt{pcrz9fefnmi) qutavero s 

& JextremT)funt primi, omnes k i m n funtminmi huius ratmts,perprimamhmus:Jed&mmt 
tnt funt{ex hypothefi)\ b 0 d eiufdem rationis prepofti a b c z.:igttur tpfis k 1. m nfint aquales,sMn 
alias vtrique minimi effent^umeri itaque a d extremi (pjis k n , extremis aquales) veluU 
primi erunt . Si fuerint itaque quotcunque numeri continue, <^c. 


Propojitio quarta. ProhUtna t. 

Rationibus quibufeumque datis in minimis numeris,numcros inucni- 
rc continue proportionales minimos in totidem, 5c datis rationibus. 
Proponantur in minimis numeris qualibet ac quot- 

eunque rationes fcilicet K ad ji,GadD,efi'Bad z fumatur JL — 5 — t 2 sns 

autemnunimmquem metianturt^Giper -^6 fptimi, ^ 

Jit^ i.quoties vero emetitur i toties hmetiatnrj, quo- ^ ^ t j* 

ties autem c metitur 1 toties d metiatur k ,fed quoniam 

Bip(um-s.metiturvelnon.Metiaturfrimu7nBipfumtL, -r. r _ 5 - 

toties vero zipfumt. metiatur , cum autems&i aque ^ ® 

multiplicati fecerint t^i. i^t q ^ d eodem item du- 
£ii-,fecerunli^is,TpfiverbB&zrurfuseodemfecerint ^ ~ ^ 

K ^ 1 . Erunt (ex decimafptima feptimfn ad b fient t ad 

i^ac oaduvt lad-L.^zad ificutn. ad i-.quatuor itaque T it. zinrationibus ipJorumnadB.Gad 
■D,^Badzpofiti funt cominueproportionalessDico quod ^minimi funt aliorum totidem harum 
rationum, finminus.inueniaturfi fieri pofiit^liquiminoresfintg^ n s om finguli fingulum k l 
minores, ciem fit nad bvSh ad %, metietur i(minimuspofitus)ipfum s,per vigefimanprimam 
feptimifimiliter cum fiitGadsovSsado metietur c ipfum %syiietiuntur igitur B(fo ipfums^ni- 
noremquidemipfoiquipofitusfuitminimus,quemipfi b g metiuntur,quodefi abfurdum.N en igi- 
tur pofiunt dari minores ipfis ris.zalq in rationibus ipforum uad^yG ad d,^ tadz. 

Ad ficundumautematon metiatur s ipfum 

iifedJiteiuspartesquantumuisrepetita,Su- ^ j rr J .. B 

matur ( ex trigefimafexta fiptimi ) minimus ^ 

menfusabipfiiSB&r.quifittta.^alisefiau - ^ 4- 

tem TL ipfius Kytalis fit pars inumerisyefi rip- q g 
fiusn.Sjsoties veroBmetiturvitoties x me- 
tiatur o, quoniamB.ir ipfis ms n aque me-^ M' ■ ^ C 

iiuntur,erit(perdecimamoc?auam fiptimi)r ^ 

adi,vtvads,^iads.ficutsadi.i,fidficut i’’' ® ^ 

ad \ (fi \ ad ifiefuit s-adz^o ad -o ficui igi 

tur Bad^efio adxsyfic erit n ad %efi% ad zuEt{per eandem') ficut xadz ficu ado,aqu'e etenim 
metiuntur ipfis afroex hypothefi.Sunt igitur n s m ^ o continue proportionali in ratio- 

nibtts ipfirum a ad z,o ad D,^tad z:Dico quod ^minimi fient earum rationum numeri,quod fi 
non, Deturfifieripofiityipfis a %,yio minores,quifint p r,c f.Cumautemo r,r c ^ Qofintinra- 
tionibus ipfirum zA^ipfiu z,Gi>(^szfint(ab hypothefi) minimi. fequetur % metiri 
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ipfum^yVt kipjum f , ac Geu»d(m-s.vt nipfimc, per ■vigeJimtmprirMmJeptimi. Itaque 

rnetientuT t..i2jiare eundem k metietur , minimus quem c metiuntur ^fiilfcet iipertrigeji- 
mamfeplimamfepttmi. Cum autem fili ad •kficut r adc^fcilicet 'vtriqueficut GadOferit-victl^im 
{per decimamtertiamfeptimt) ladtiVt t. ad c.L^ietitur autem iipjumt.^metietur ^ Kipfum c. 
Eundem cporri) metitur i^cum%^%fint minimi rationis ipforumGadt,pervigefimamprtmam 
feptimi.lgitur^&teundemG metientur .Et proinde eundem c metietur js minimus abipjism ^ . 
E menfisper trigeftmamfeptimam feptimi, maior minoremyciim minores fintpofiti p », c f .fpfis n s ' 
Moaquodinconuenu.-Jiiinimi itaque erunt is %.,%-i.uvLoincontinHisipforumK-&,Gt><i‘'izrati- 
onibus datt. Rationibus itaque quibu/cunque datis, (^C. \ 

CU OVI ITVM. \ 

Figuraram numeros transferre cogimur, eo quod Theon inparalogifmum deciderit^umerospo l 
tSHS fecunda partidejlinatos prtma deputans . Nam qui comperiendi erant vbiinumerum k no» \ 
melitar,eofdemvbi eeundem k prius metitur,comperil.7gimirumincipiens afun^tione minimi ' 
quemmetiuntuT t^ohi Jcilicetj^ ^ 2 quem pofuit octonarium loco qualernarq, quieti mini- | 
mus abipfis2 ^ qtnenfusyVt trigeftmafextajeptimipraterTheonemdiximus.^uareprimahu- | 
ius parte numerus inumerumKmetiri non poterat, quodvt feret, numeros t 1 rs.{ma'iores iure^ | 
debito) protulit indebite. 1 

"Tropojttio quinta. 

Plani numeri adiniiiccm rationem habent compofitam ex lateribus. 

Sint plani numeri k ^ %,ipfius autem a Utera fnt o ^ d: 

Tiumen vero b latera fmt i.^z,atD multiplicans e faciat j: ^ ® 

Dicorationemnadi componiex rationibus oad t&rsadz, -o— I 

hoceB,laterumAadUtera 3 planorum..^oniamL multipli-^ B ^ ; 

cans t fecit i multiplicans vero o reliquum Utus facit a ,per ® ^ ^ t ^ 

dtcimamfeptimamdiffnitionemfeptmi.EritAadyfcutGad ... , . i 

z, per 11 feptimi.Rurfus quomamf.multiplicanst> idem i facit, fer 16 fiptimt, multiplicans autem ^ 

lipfum t facis, er it jimiliter i ad b fcut vadz. Eafdem igitur fequetur ejje rationes Uterum c ad [ 
i&t)adz,rationibusf.adi&iad B.Sed{per qutntamfextidiffnitionem)ratio extremorum a \ 
ad B componitur ex rationibus medqs,fcilicet Aadi&iad B,qua eadem funt rattombus Uterum g j 
ad t&D ad losienfa. Ratio itaque AadzpUnorum numerorum,compemtur ex rationibus Ute- j 
rumcadiefi>adz.PUni igilur numeri rationem habent, ^e. 

Propojttto fixta. 


Sifucrint quotcunque numeri continue proportionales, minimus au- 
tem proximum non metiatur, & alius nullus, vllum metietur. 

sint quotUbet numeri abgde continue proportiona- e. z ± 

les.quorum minimus a non metiatur ftbiproximum s: Dico b 4 , 

nudum altum eorum abgde metiri reliquum, cum fnt pro- a t 1 

portionales continui. Si a non metiatur i, nec b metietur c, p i* 

nec o ipfum d, nec d reliquum e ; nam funt eadem eorum ra- ^ 91 

tiones . Pratereafi dicatnus miermifisquibufdam,extremos 

fefe metiri, vt a ipfum G,f fieri popt. Dentur numerorum a b o rationes in mtntmis numeris, per 
0 T fipttmimi fnt z 1 T.^orumextremi z tf-t {per tertiam huius) erunt primi. Igttur z tpjum 
T non metietur . Suoniam autem ipf ab g&zit aquales numero , &bmt tn eadem rattone pn- 

nuntur,erii{periqfeptimi)AadGfcutzadT.Sedzipfumtnonmentur,ttecigttuT a tpjum o 

metietur. Eodem argumento patebit inter quefuu,fimptis minimis iotidem,qttorum extremos ter- 
tiahuius effcil/emper prtmos.SiigiSurfHerinl,(fc. 




evcl. element. geom. 

(^oroEarium. 

Si quotcunque numeri continue proportionales fuerint in ratione non multiplici , inter 
extremos quoTque eorum nufquamcadettatio mu\u^\cx..‘?(amf/mnmHsproxmHM/>0nf>!e- 
tiatur^ricratio nonmulti^Uxy&fiproinde nullusdtus alium Tfietiatar, nec inter eos erilratit 
mulnplex. 

ITVM. 

Cum dixerint Theon ^ Camfanus {frimus autem non metiatur fecundum ) videntur ab hoc 
'Euclidii theoremate, omnes termines habentes rationes maioris ina^ualitatis deifcere(eumin eis 
nufcjuam frimus fecundum metiatur^ter fcilicet minorem) quod nonfuiffe Euclidis mentem ra- 
nxhxtmusyfi minimus froximum non metiatur, vt demonfirationu hypethefim k minimo femf er 
fumendam ejfe , vt recla oriatur conciti fo, doceamus . ^od autem dicit T heon in demonsiratio- 
ne z non ejfevnitatem ,jrujlra id probare nititur: nam id fuff cient er exprimit hjpothefis theore- 
matis, dicens minimus proximum non metiatur, vt excludat omnes rationes multiplices, qna 
{cum non fmt fur a numerorum ratie«es)foU in minimis numera vnitatem adejfe patiuntur, ac ea- 
rum coniieisfe , quarum femper vnus alterum terminorum metit ur ,fcilicet minor maiorem. In 
reliquis vero rationibus vnus nunquam alterum met itur, e^c . 

Profoftsiofepnma. 

Si fuerint (juotcunque numeri continue proportionales, minimus au- 
icm metiatur extremam, & proximum quoque metietur. 

Sint quotlibet numeri continue proportionales a b i ? 

Gts. Quorum minimus a metiatur maximam D,vel g er 

extremum quod idem eU : Dico quod ^ proximum * . , , | 

metieturidem k.Siautemmnmetiretur hproximum^ ■“ 

nonmetiretur ^ extremum {per pracedent em nullum ■ 

enim metiretuy)quodeJfetcontrapof tum, Siitaqae fuerint quotcunque numeri,(jsc. 

Propoftio oSlauit. 

Si inter duos numeros continue proportic;na!cs ceciderint numeri, 
quotinter cos, tot inter eandem rationem liabentcs, cis continue propor- 
tionales cadent. 


Cadant inter duos numeros kt^ts quotcun- g ? 
quecontmu} proportionales numen Q^o.Sit^^ ^ 

^ad-L eade ratio qua kad b: Dico tot cadere in- 
ter-td' ■Lcetinueproport't0nales,quotinier k^ - 

t ceciderunt. Ponantur{per fecunda huii4s)ipfs js — T. 

A G,oseandem rationem habentes totidem mi- 



nimi, qui fnti T>K L. Erit itaque i ad i. fcut kad k aqua ratione.per decimamquartam fepiimi. 
Cum autem e.ad xfintvt k ad B,eritiadzvt iadi,pervndecimamquinii. Ipf itaque i me- 

tientur ipfiszdr z{eandem rationem habentes)aqualiter,pervioeJimamprin.amjepitmi. .Quoties 
auteimetiturz toties 1 metiatur w,^i.ipfumn,(^ reliqui qui u.teri^treliquos quiinterzey 
zponendifunt,quotquetfuerint.Quoniam f»/>wiT,Ki aquemeiiuniuripfistsA.n z,vicifimi 
metietur e vi%ipfumvi,{vel eademparies eru)^ t ipfumY.vt nipfims:, ac ■s.ipfumi.vtiiipfum 
Zyper nonam Jeptimi.PropertionalesigiturlpervtgeJimamprimadifJimtiouempptimi)^ aquales 
numero funt e m, n z ipfts i t , k proinde ipfis k a, Tsi quibus jpfi i t, k t .equales numero, 6' 
in eadem ratione pofiti funt. Quot igitur proportionales e c? » iater a ^ b ceciderunt, tot inter e 
z proportionales u n cadent. St ita^ inter duos numeros, crc. 


Corollar- 


8r 
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QiroUaTmm. 

Itucr numeros habentes rationemruperparucularcm & fuperbipartientem, noncaditali- 
quis medius propoctionalis.4»M«««/»^i eiu^rauomnuTntri.foUlmtatevelbiiUTiodiftanr 

hanc.Sed,nterloU vrnme vel bmerw diffanteem/lue cadit.Internumeroskitur^c. Suw to- 
nus muficu, {fefquiocIcM comi<sHs)fmul atque fefquUltera & fefquitertit bifariam fecari non 
fejfunt, vt enm ratio bi fartam fecetur, in duas f miles fecari debet, & tunc caderet medius f rotor 
tiomlis, quod fert nonootesffunt enim rationes fuperparticulares. Praterea fequttar hincdime- 
tieiisquadrati ac etufdemlatiu numeris non exprimi poffe rationem. Nam quod ex dimetiente, ad 
quod ex latere quadratum ejl Jicut 2 ad i,qttafiUvnitatedistant,fedlaterumratiedimidiaefi,ra- 
tionisquadratoruiper 20 ^coroll.eiusfexti.Inter 2 igitur (jrimeditss caderet, quodf eri nequit. 


<JM 0 N I T FOM. 


^oniamper minimos numeros hac demonfiratio fit, tn quo fapius ofiendimus non cadere, ha- 
bentes rationem multiplicem, feu particularem eius conuerfam ,poffent forte obqcere quidam , hoc 
theoremate non poffe comprehendi numeros habentes rationem multiplicem vel eius conuerfam. Ad 
h.ec dicemus hoc theorema de rationibus namerorumproportionalium , in genere loqui, non autem 
de rationibus tantum numerorum arnhmeticorum,fme aelinorum , inter quos ratio multiplex mi- 
nime verfatur. .^are cum proportionales ftnt pafiiui ratione multiplicem huic theoremati fubifci 
fentiemiis,quodfi proprium multiplicibus demonflrationem exhibere velimus, loco minimorum fu- 
memus totidem ab vnitate proportionales ix k x{vt data opera in figura defcripfimus)quibus idem 
conueniet {ex decimaquintafepttmi) quodnumerU afcripfit 9 eiufdem, vt tandem proportionales, 
ac totidem ipfisiTKxrcperianturs MU tlHancanimaduerfionemfufficeremfirntlibiisobieilislfi 
forte occurrerint) confulmus. 

Propojiiio nona. 


Si bini numeri primi adinuicem fuerinc,& inter eos proportionales con- 
tinui ceciderint numeri, quot inter cos cadent, tot inter vtrumque eorum 
&vnicatem continui proportionales cadent. 


SininamertA cf Bfintprimi.Interees i.- 

vero qaotcunque continui proportionales ^ j 'x' ,-J>. — jo I 

cadanio&XiiDicointervtrumqueeorum — is. ^ ^ i 

A^-&^vnitaiem,totidemcadere cotinue • — * — t . 'C_ ~ ^ 

proportionales.Efiox.vmtas,fintf^minind . o -- e 

rationis K 0, d 1 duo z i,per fecundam huius fosimodum tres x k z, deinde quatuor,vfque ad mul- 
titudinem ifforum a o,D z,q«ifnt M N-, s o,per fecunda huius. .^oniam m n, s o ipfis a c.xsuaqua 

lesfunt multitudine, &rationiseiufdemminmi. NamACi,t>t,,funtprimi,per2ifeptimi.lpfifin- 

ouli finoulis aquales erunt. S.uia veri{per ea qua demonftrata funt fecunda huius) z meti- 
tur X ptr fuiipfius vnitates , 6 ' t ffif» m ptr eafdem . Sed e vnitas ipfum zfer eafdem .fcquetur 

quaruori z,xm continuiproportionales ep.SimiliterEi, l o. CumautemaqualesfintAipfiu^ 

i tpft ofinter a & t vnitatem cadent, x & t-.lnter b vero & eandem vnitalemt cadent l i..§uia 
vero inter e & numerum proportionalium a c, i> b (fcilieei m n, s o ) aqualh esi numera gradatio 
proportionalium, ipfis o d inter a & b cadentibus , nempe zx velis, eifdem u t>, per fecundam hu- 
ius Sequetur totidem inter vtrumque tpfiorum Avelvdr vnitatem e cadereproportionaUs xdrz 
aut 2 & uquot inter ipfosA&B ceciderunt c & o.Si igitur bint numeri primt.(fic. 


Propojtfio decima. 

Si inter duos numeros & vnitatem , totidem continue proportionales 
cadant numeri, Quot imervtrumquc ipforum & vnitatem contmuepro- 
pordonales cccidcrunt,tot & intercos continue proportionales cadent. 
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Inter ^ -'■'- — 

totidempropereienaUsnnTntrik^oOt&siic-.Di- j 

cequ 0 tntiervmfqHet.fiilicet&vnftatem<i 2 ^ct,G ^ •- ^ — 45 — 

^vnimemcecuisrmt,tottdemmteripiosK&ie<i- ^ _ 

dere.Cumenimovr^Kfintcontmueproportundes, 

perauasvniuus c metnur vfereafdem e d metitur e *. Smiliterper qn^ 0 1, 

pereafdem z i ipf»’» » metiuntur, fed o metieurr>pervmtates etujdcm \>,cum ojit vnt- 

eas Per eafdem igitur d ipfum e ac e reliquum & metientur,ficut per z vnitates o 2 & zpro- 

xii^m I I B meitiitur. Igitur i^feipfummultiplicansfecit t, ipfum e vfw multiplicans 

fecit uJciperfeipfumfacituperiverpeffcitP. SitaulemvtDmultiplicanszfaciatt,i>tnii'e- 

rso&zhwes numerum t multiplicantes efficiant ^quoniam n binos t> 6 ' z i»ultiplicans 
duos fecit i&r, eritper ijfiptmt,zadrvtt>ad z.^ta vero bini d z eundem r multipli- 
cantes binos K & t effciuHt,erit ^ad l vt d ad z,per i Z/eptimt,Jedt> binos e c^- t multiplicanst- 
pfos efficit KJ-^eritigitur hadt.vt tadr^&froindevfoadz.Puit aulemis.adi.vt oad z,e. 
rit igitur nadz vt k ad - l, per vndecimam quinti . Similiter cum z duos z ^ e multiplicans , ipfos 
faciat i ^ t terit -tadivtDadz, multiplicans autem idem z binos t&t ipfos fecit l b : erunt 
igitur \.adt.vlt ad\,per eandem 1 8 feptimi , & proinde vfoadz. Fuit autem \ad ad l, 

vt t, ad z, id propter s.adY,&Yad t.,&zad z,vtt> ad zproporlionales erunt : inter a & b igi- 
tur pofitifunt totidem K i continua proportionales , quot iniervtrofque a p&vnitaiem fiili- 
cet [isveliz ceciderunt. per 2 huius, ea etenim docuit ^adationemproportionalium inter vnita- 
tem&propofitum numerum proportionalium, eidempropofitofemper aqualem ejfe numero. nempe 
pervnitatumexcefusfcilicef^vnustHzduOtZzUreStKiLziquatuor.Si itaque inrerduos nu- 
meros ^ vnitatem, ^c. 

Propojltio 'vndecima, 

Duonioi (juadratorutn numerorum, vnus cft medius proportionalis 
numerus, & <^uadratus ad (juadratum, duplam habet rationem quam latus 
ad larus. 

Sintduoquadr 4 tinumeriA(^s,quorumUiusAfta,ipfujivero ^ g ./i ^ 

jit DiDicointer A i medium cadere proportionalem numerumtac in ^ £ s u 

fiper ipjius kad B duplam ejfe rationem laterum a ad d: quoniam o ty ^ jj' 

esi quadrati Alattts.ldemQfeipfum multiplicans facit A.,per \9diff- 

nit tonem feptimLS militer & d latus ipfum z faciet, ponatur o multiplicans b tpjumi facere, quo- 
niam q duos <P&t> multiplicans facit A&z,erit{periq feptimi) Aadevt QadDifimtliiervbincs 

e D multiplicans efficit duos e ^ s, erit {per eandem) z ad i vio ad \>,fuit autem uadtvt Gadt>. 
Erit ifftur{per vndecimam quinti)A adiaczadzvt o ad n.Inter a&a igitur medius cadit pro- 
portionalis E numerus.-quia vero efi a ad tvt oado, dupla autem eH primi kads ratio, rationis k 
ad i, per decimam diffinitionem quinti . Dupla igitur erit a quadrati ad b quadratum ratio, ratio- 
nis G lateris ad d latus, Duorum itaque quadratorum numerorum, ^c . 

Propofluo duodecima. 

Duorumcuborum numerorum binimcdij proportionales funrjnume- 
ri & cubus ad cubum triplam rationem habet, quam latus ad latus. 

sint duOcubinumeriA(^s,quorum latus vnius A a — ^ 

fit G.ipfus vero z latus o-.Dieo inter A eh-z binos me- ^ t ^ 

dios cadere proportionales numeros,^ a ad a rationem ^ ^ — ? ? 

triplam habere quam g ad o: multiplieans je g faciat t iiT — ^ 

t,rpjumver'o d multiplicans faciat z.j/d multipli- B — 

cansje faciat ifidcefisipjumz multiplicantes faciant ipfos a. Erit igitur z ad k vioadn, 
periSjeptimi, quia vero oduos cd multiplicans binos efficit a z,eritiadz vt q ado.per iqfi- 
ptimi,^ cum o binos, e fiilicetper vigefimam diffinitionem feptimi,^ z {per confiruciienem)mul 
tfphcans^lues efficiat At^ z,erit a ad rvtaad z,per 1 7 tandemi^roinde zi g ad i> fu:i autem t 
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ddt.vtG \adT adi. erunt -vtQ ad autem D hines o n multiplicans, 

/• ratdtiplicansi feciti,teT'vigefimamdtffmtio- 

”‘>^fipim,,multjpUcansa,ero.pfumTfectt^,ferconJlrHcl,cm^^^ 

r‘”^'-&F/'>’‘^^f‘('‘t<i‘‘‘iT,,fueruntautemKad^,drTad&,'vioada,lpf,i<’ituruadiy 

^‘^^<P-'^‘>fi^‘o‘:dt>frofomcnaleserumjnterdu0sigmrut>cuhosJ,ini7JdstproporticnaUs 

fUmhaheatramnem,c,uamad cfecundam,fer lo d.ffniticnem quinti: idem uc^ut ad ^cu- 

i>«”>.frtpkmraUonemhabetquameiUtutadt,Utua.Duorumttaquecuhorumnumer0rumhim. 

medq,e^c. ‘ 


Profojltw decimatertia, 

Sifuennr quotcunquc numeri continue proportionales, & mulripli- 
cans vnuiquiiquc fciplum fecerint aliquos , qui cxipfis proportiona- 
les erunt. Et fi qui in principio numeri, genitos multiplicantes fecerint ali-- 
quo3,& ipfi quoqueproportionalcs erunt, & femper citrcaexremos hoce^ 
ucniet. 


Sint quotUhet proportionales numeri u % g, . g 

quorumfingulffemultiplicantes faciant fingu- JS £ -g -a ^_5;5- 

UsDsz d^os vero d £ z multiplicantes iidetn t 8 u 

A B G faciat I T k; Dico dei inter feacxt r.in- — 

terfeproportionaleseJfecontinuos.Cicmxiofe B — ^ — s tS t- 6_4 ^ 

multiplicantes faciat dsz, ipfos vero d e z mul ^ ,„i, ^ 

tiplicantesfacidtnn^ipfixmquadratierut, ^ ^ — s 

per\9diffninonefeptimi,acduplamipfsk^G Q S "P — v 

rationem habebunt, per 1 1 huius . Ergo inter fe K ttz ^ 

eandem , per fixtam communem fntentiam, 

igitur pr oportionales funt d e z.-i^ z/ w i t k erunt, per 2 o diffnitionem feptimi,a.c triplam 

ipfis ks G habebunt rationem ,per 12 huius , ergo inter fi eandem per eandem fixtam commu- 
rtemfententiam, eiufdem namque rationis k ad b funt tripl<e,inSerfiigiturfuntproportionalesi~ 
ffin 'L.Caterum quoniam funt quadrati, inter eosfintmedq proportio/.alesfinguli,i.(fs 
per 1 1 huius. Inter fingulos vero cubos t fintbiniifits ,inleryefY.vero binio (fv: quoniam 
A tres OLE multiplicans tres efficit i m k,^ b ipfum e multiplicans ipfum t fecit : fimiliter b ^ g /- 
pfis TOPE fecerunt , vt oSiendimus per ocfaua huius (f fiquentes eam. Eadem lege a mtdtiplicans 
tp fis lia N tefi i multiplicans eudemt genitos, quinque 0 f h ’ij.efficiet,velutiB alios quin- 

que K s V X Y cum B , ipfos T o p K ^ G ipfim k multiplicabunt , ef inter eos eadem erit ratio ipfis a 
adtper iq acti feptimi.Et igitur aqua ratione erit cadB.,vtf. ad 't, per iqfiplimi.Sicque infi- 
nite(per ij ac 18 et iAfeptmi)h et b genitos c R y multiplicantes ,alios proportionales efficient. Si 
laque fuertnt quolcunque numeri continue, ^c. 

Propofitio declmaquaria. 

Si quadratus numerus quadratu numerum metiatur, & latus latus me- 
tictur:& fi latus latus mctiatur,& quadratus quadratum metietur. 

r^etiatur k quadratus numerus b quadratum, _9 ^ t 

quadrati a latus fit G,ipfius a vero fito: Dico g meti- 
ri D:et e conuerfi ft Gmetiaturefiet kmeiiria,mul- £ 

o ,»» ^ 

ett k,peT hypeihejim;tgitur{t€r \q }epUmj)ertt kaa 

Bvt Gado.Sed kmetitur a{per hypothefirn) extremum, metietur igitur aproximum,perq huius, 
et G itaque ipfum t> metietur, fuit enim kadiVtGadto. Secundbmetiaiur o ipfum d esfie conslru 
ciistDico k metiri siquomam esi oadtsvt kada ,et e ad a,per 1 7 fiptimiifid o metietur D,L^elie 
tur igitur a ipfum t,et proinde quadratum a qssem zmetitur, perprimam communem fintetiamfe- 
pUmi.Sittaque quadratus numerus ^e. 



evcl. element.geom. 

'Tro^ojith decima^uintA, 

Si cubus numerus cubum numerum menfus fuerit , & Utus ktus menc- 
tur,&: Ci latus latus menfum fuerit, & cubus cubum metietur. 

fjifetiaturACubustfumerussCKhum.DicoQlatus ^ ^ ■ 

ipriusKmUrivUtU4ipfm^,&iconuerfi,7nHliipli- ^ J ^ "r i 

ciMesfifio&D<jaa,^ratesef/ciatz&iferi9dif- ^ ..t ^ ^ ic 

finittenemfepti>ni^nurqitosfBediusfitT.^feriihu- j_ 

,us ipff verbo (^DmultiPlicaiesz duos 

K Jir A & B cubos medlsipr 12 hutus)in rutmeiffirumo p.:qupnmm a meUtur z 

tS' ' ?/" ;■ “'P/”” ■7"" *(?"?“ 

fenSenUamfiftiml)meuetHri{fumz.Siitaquecubusmmruscdumnumernmmenfns,&c. 

n?ro^oJitio decltnAfixtA, 

Si quadratus numerus quadratum numerum menfus non fuerit, neque 
lacus ktus metietur, & fi ktus ktus menfum non fuerit, neque quadratus 
quadratum metietur, 

Si»t A&znumeriqaiidraiiMlttsiffius f^fito ,reliquiveroz ^ — g — 
fifo:T}icoji f-nonmetuitur ineque oiffum^ metietur. Sienim ^ xs — 2, — ft — 

ameuretur t,fequeretur{exic^hutus)xmetmiffumi^contra 

hypothelim.-Non itaque metitur o quadratum d, Smiliterfifomm^ o «f » d a ///«w b 

tum.?^nigttHrmetmre.t^fHmi.Siitaquequadratusmmerus quadratum, &c. 

‘Tro^ojluo dechnajeptima. 

Si cubus numerus cubum numerum no metiatur, neque latus latus me- 
tietur, & fi ktus ktus non meciacur,neque cubus cubum metietur. 

Sademdemonfirandi ratio hanc fatefaciet qua ^ fraceden- 1 ^ — . 

tem.SienimACubus,^cubumnbmetiatur,nequeolaiust3latus ^ ^ ? 

mnietuT.Namfiometiaturtyy&^fer ly huiHs)Kmelieiuri, 

contra hypothefim, Similiter fi o lattis d Utus non metiatur, neque a cubum b St en^A 

cubum b metiatur & o latus d metiretur, fer fecundam f artem eiufdem,qttod obfiat hyfotheji , & 
froinde i>%conuemt.Si igitur cubus numerus cubum numerummn met lasur, neque latus latus mc- 
iietur,(fi-c. 

‘Trofojitio decimaoSlAua, 

Duorum fimiliura planorum numerorum, vnus medius proportionalis 
cftnumerus,& planus ad fimilcm planum duplam habet rationem quam 
firtiilis rationis latus ad fimilis rationis latus. 

Sint duofimilesflaai A e^z, latera autem iffius a fint C 

Dypfiuszverdfintt.drziDicointeT A(^z medium frofortto- ^ -o £ 

nalent cadere,^ ratione nadz duflameffe rationis oadzvel r 

D ad z fimilis rationis lateru,quoniamA(irzfimiles fimt fla- •e ^ ’ 

nhomultifluansj) facit A,&zmultiflicansz facit z,fer 17 X ^ • 

diffinitionem feptimi.F.ft itaque oadzvtoad z,fer 2 2 diffinitionem feftimi. Deinde d multifls- 
cans E facias i,quoniam ergo d binos c^e multrfhcansfiacit duos a & i,erit{ fer 1 7 feftimi) nad 

ivt oadi.EademforrodecauJaquiaznmUiflieanso^zfaciti^Zieritiadzvtuadz.Etigi- 
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tur K^di-vtitds erit.iM edius itaque frefertioruilit erit i inter K&t pLtnes.tjrquunumi » adt 
( per decimam diffinitionem qumti) dupUm habet rationem quam ad haheha idem a ad 

s quam o ad i,qua ratum a ad ifmihsfuit.Duorum ita^ fimilmm planemm^c. 

Propnjiiio decmamna. 


Duorum fimilmm folidorum numerorum, bini mcdij proportionales 
funtnumeri.&folidus ad fimilemfoIidum,tripiam rationem habet quam 
lacus ad fimilis rationis latus. ^ 

Supponantur duo folidi numeri a d" » * 

ipfius u latera fmtop i fipfiui i autem ° k—S— ‘ 

z 1 t; Dico inter a ^ b binoi cadere me- ® — — 

dios proportionales numeros n ad z f.. ^ iz 'Hj — 4 — 

trtplamhabererationemquamcad xft- ^ 

mild rationis latera, multiplicans a ip- ^ 2. -i.A- 

Jumtsfaciat&.Aczper ipfami faciat i, -* j> ts* 

cum 0 D E ^ z I T fins fimilis rationis Ia- ~t S 

teraper iz diffinitionem feptimi,erunt 

fimilesplaniipfi IS (yulnter eos icitur medius cadit,quifit{perpracedentem)faBus ex D in z ip- 

fe M. Similia vero latera e ^ t multiplicantia Mfactunt n (fi s Aum fit c ad d,^ vadivtzadi^ 
\adt,eritvicifiim,per iiJeptimt,oadzvtoadi,^iadi.Et cum-o multiplicans c/fi-z faciat z 
(fitA^eritzadiAVt cadzper ijfiptimi.Similiter quia zmultiplicansD (fi i facit ndrLeritper 
eandem, n ad ivtoad tfed oadzfuitvt&adi.Igiturzadiseritvt ixadi^proportionalesinra- 
tiene laterum 0 ad z.Praterea quoniam e multiplicans z,qui ex duobus reliquis lateribus oefiefa 
cit K,per 1 8 diffinitionem fipiimi. Multiplicans vero idem e ipfim n fecit Hycrit^per 1 7 feptimi) 
naduvtzad n. Similiter cum r multiplicans ipfim t (qui ex reliquis lateribus zi)faciat z,muU 
uplicans vero m fecerit s,per 1 7 feptmh% adzvtuadi, erit itaque hadt;&iad&vtzadi\& 
li adi., in ratione quidem laterum c ad z.Et quia duo reliqua trilatera multiplicantia m eff- 
ciunt N (fi s,eril nad%vet.adt latera.lnter ndr^ igitur duo ceciderunt n ^ s medfi in rationem 
laterumQadz,fiilicet t,adii,ii ads vt %ad i.Ciim autem s prima adiquartam tripla habeat ra- 
tionem quam ad fecundam fi,per 10 diffinitionem quinti,ipfi hfolidus adtfimilemfolidum, tri- 
plamhahebit quamolatusadzvelx> adiauizads,fimilis rationis latera. Duorum itaque fimi- 
lium folidorum numerorum, ^c. 



Siduorumnumcrorumvnus medius fuerit proportionalis numerus, fi- 
miles plani erum ipfi duo numeri. 

Sitinterduosnumeros t.(fiz medius proportionalis numerus n jr 

G:Dico\(fiBfimilesplanesefie.OBendamuspriusinrationepura ^ ^ 4. 

numerorum fiue non multiplici. Denlur{per fiptimi) duo mi- a. ^ . 

nimi in ratione ipfirum ag zqui fint t 30 ..Himetienturipfis ag ^ ^ . 

aqualiterfimiliter (fi ipfis 0 * aqualiter.per 2 i feptimi. 'S^o- •> 8 

ties Dzmetiunturipfis A opetfint in zvnitates, quoties vero me Z4 / — 

tiuntur ipfis G tpotfint in i vnitates . .^oniamn multiplicans z c 6 

facit A , ^ multiplicans e ipfim i facit b, plani fiunt a ^ s, eorum ^ 

vero latera t> z& ii.Cumautem ex v> primo eh-iguarto^toM s ® 

fecundoverbz^tertiozfiatidemG^rit(perfecundampartem -o 1 

i?fiptimi)o adzvtz ad ^ (per feptimi) vicifiim d ad zvt& adipr^ortionaisa igiturisz 
S- 1 1 laterafimiles efficiunt planos A&zperzz diffinitionem feptimi. Secundo tn ratione multi- 
plici, quaefi continuiad diferetum. Sitinterduosnumeros Btfiu medius proportionalis msmersu 
c\Dico A & Bfimiles ejpplanos . ^oniampomtur ratio muliipUx,mintmMS AsnetitarB extre- 
mam,quare(pcr 7 huitts)melietur<fi proximum g,^ g fimtUter ipfim t-jeamfintproportiunaUs. 
Quoties A minor metitur GAoties » vnitas metiatur e numeru. .poties igitur » metitur e, toties 
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c metietur f, ■vici/m itaque » metietur k -vt i ipfum o,uc infuper d metietur G Vt t ipfum b ,per 
I ^ fiptimi. Sueiits vimetiuntur kq ,totfimvmtates inz. Sjtottesverofimilttcrmetiiiniur 
udernvzipfoi o ^^otftntvnimesin i.^onUm^uhxi ds" t- comprehenditur t.,fubidfi ■verbcon 
linetur %,ipfiu & e pUni funt numeri,per 1 7 diffinitionem fepttmi.Eorum vero Uteru d z ^ e i. 
^iaverbfubv&t extremis fit c^efifubmediii z fit idem G^cjuatuor magnitudines •c adz 

vtzadifimtpropertionalesyper 1 6 'fexti,& \ 9 fiptimi. Vicifiim igit ur,per qumdecimamfiptimi , 
eruntvadz,vt tadilateraproportionalia.lpfi igitur i,ef sfimiles erunt plani^per zz diffinitio- 
nemfieptimi.Siduorumitaque numerorumvnus medius fuerit, (fic. 

^0^ JTVM. 

K^liquas feorfitmdemofirarevoluimuspropofitiones.vt hac fecunda parte fegregantes rationis 
multiplicis naturam ab aliarum rationS natura^ cum ea minimos numeros in minimis eius partibus 
veluti reliqua nb fufiipiatfdlocominimorum fempcr vnitatem cum numero recepit.S^od itaque 
per minimos in aliis rationibus osienderunt Theon ^Campanus filludidemmultiplicipervnila- 
tem (fi numerum conuenire rationi docuimus hoc locejicet non femper qua minimis numeris conue 
niunt^v nitati ^ numero conuenire recipiamtss.Sed cum rationes puras numerorum per primos (fi 
minimos osiendemus aliqutdefficere.ididem cum opus erit fatio, rationes multiplices per vnitatem 
fi numerum efficere demonfirabimusmam ilU fiunt eius rasionis minime part es . 

Tropofcio nfitgeftma.prim<t. 

Si duorum numerorum duo fuerint medij proportionales numeri, fimi- 
Icsfolidi erunt ipfi duo numen. 


sint duorum hfiz bini medij continue ^ 7 

proportionalesofii>:Dicof,fiBfimilesefie-a T ^ A — 

folidos .Venantur enim {per fecundamhuius') y, ^ * g nf- 

tres minimi in ipfirumKGti t ratione, fint^ ^ ^ ^ g 

tzi, Jpferum igiturextremis fisfi<nt{per j lO' 

20 huius'}fmiles plani, Sintautemipfius zla- ^ ^ ^ ^ ® ^ 

teras fi Y.,ipfius\. vero latera u fi z. Et cum 

{perhypothefim)zzifinSin ratione ipforum a g tt, erunt aqua ralioncBadificut sadv.ferio^ 
fptimi.lnjuper cum tzifint minimidpfi mertentur ipfis a g isaqualiter, per z\ fiptimi. Quoties 
autem e i metiuntur ipfis no , tot fiunt vnirates in n . .Syioties vero metiuntur tpfii e t reliquos 
G t, eandem rationem habentes., tot fimi vnitates in %. Cum enim t fi s.fint latera ipfius b, qui jum- 
ptusper vnitaies numen n faciat a ,fiequetur t k n latera efifie ipfitss kfolidi.,perdecimamoclauam 
diffinitionem fipttmi. Similiter t. fi y\ faciunt \,qai per vnitates ipfiiussfiumplus facit B,quare^ 
t.ias erunt iffiusufilidi latera,per eandem. Solidi itaque erant k (fi Bx Dico quod fimiles erunt fi- 
lidi.,qHoniam e multiplicans n fi s ipfis fecit a fi Q.Erit,perdecimamfiptimd feplimi, nad% fient 
A ad G.Sedficut a ad Gfic,per hypothefim,t.ad z,fi z ad i.Sjiia vero e ad t duplam habet rationem 
quamadz,per\G diffnitionem quinti, fi duplam quamzad \.velKad!,\latera,perz^huius. 
Eandemigitur habenti ad t fi z ad u rationemquam ladzvel zadi.Etproinde quam h ad g 
velv ad%,quafuerunt eadem eJlenfa.Sicut igitur k ad c fiefuit n adi.fici ad zficdKad M,late- 
ra fiilicet ipfiiss a filidi,ad latera iffius s folidi proportionalia-, qui igitur {per zz diffnitionem fip- 
limi)fimiles erunt folidi. Si itaque duoramnumerorum duo fuerint, fic. 


(JM 0 N I T V CM. 

Hanc in multiplici ratione noluimus ofiendereprolixitatem vitantes : fifficit enimpraceden- 
tent ac alias qaafdam oBendtJfi^. Cdm enim his demonjlrandis exquiruntur minimi data rationis 
numers,vt eos eandem rationem habentes alios metiri often damus . Scimus perfiicue eos, quorum 
vnasejlvnitasyverepropofita rationis minimas numerorumpartes obtinere, fiproinde metiri re- 
liquos necejfarib maiores ( per 1 ^fiptimi) citmftnt multtpltces , vt minimi reliquarum rationum. 
maioresmetiuntur.perz\fiptimi.^ia vero his demonjlraiiontbus,numerorumgeneralem natu- 
ram docent ibus, fer minimorum numerorum methodum , facilis fit notitia an his conueniant ratio- 
nes multiflices^inimos numeros non habentes, an non. Demorfirationem rationum non multipli- 
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ciumpoUhacfiquemur untum. .^ued (i aliquid occurrat obfiuruts.menitB apfojito exponemus 
t/lico. 

Propojiilo 'vigejtmajecunda. 

Sitrcs numeri continue proportionales fuerint, primufquefuerit qua- 
dratus, & tertius quadratus erit. 

sint tres continui proportionales numeri a b o , quorum cum extremorum jl .. o- 

•unus fit medius , ipfi extremi fimiles plani erunt, per 'vigefisnam huius, .^uare^ "b ** 

fi prmu4 fuerit quadratus , S' tertius (Jibi fimilU planus ) quadratus erit . Si i- e.- . 9 

taque tres numeri continui, ^c. 

Tropofttio 'Vfgejtmatertta. 

Siquatuor numeri continue proportionales fuerint , primufquc cubus 
fuerit, &: quartus cubus erit. 

Haudfecus hanc oPendet^■^ huius .Cum autem inter K^-oduomedq pro- • 8 

portionales confutuantur ,fequetar K&t>fmiles ejfefiUdos. K^tquih cubus ^ ^ ^ 

esi primus, (fi quartus itaque d fihi fimilu jhlidus cubus erit. Si igitur quatuor 

numeri continui proportionales, (fic. ' 

"TropoJitio-vi^eJimcKiuarta. 

Si duo numeri rationem habuerint, quam quadratus numerus ad qua- 
dratum numerum, primus autem quadratus fuerit, & fecundus quadra- 
tus erit. 


Duo A ^ B numeri rationem habeant , quam quadrati o 


^ e,.S'it autem KquadTatm:Dic0& -i quadratum effe.Sso- G 

niamduorumQ^tsvnuseHmediusproportionalisnHmerus ^ s ^ , -^e 

per X I huius . Ipforum u(fi^ vnus erit medius,per ofiaaam 

hutus, eandem enim habent rationem.Trium igitur primus a efiq»‘tdratus,dr tertius 1 quadratus 
eritfier^^ huius. Siitaqueduo numeriraiienem,(fic, 

Propofiiio yigejlmaquinta. 

Siduonumeriadinuicem rationem habuerint quam cubus numerus ad 
cubumnumerum, primus autem cubus fuerit, & fecundus cubus erit. 

Duo numeri k&h rationem habeant quam cubus o ^ g ^ €4. 

adeubum d. Sitautemxcubus-.Dico (fiecubumefii^. 

^uiaduorumGffiv bini funt mcdtjpreportionaUsnu- 

meri,cumfin.lcubi,perduodecimamhuius.IpfonimK(fi ^ 

B (eandem rationem habentium) totidem erunt medij, ^ 

per ociauam huius. Sed quatuor continui proportionalium primus a e fi cubus , (fi quartus b cu- 
bus erit, per vigefsmamtertiam huius. Si igitur duo numeri rationem adinuicem,^c. 

QoroUctrium. 

Interquadratum&non quadratum, non cadit ratio quadratorum. primus quadra- 

tus fit & fecundus quadratus effiet ,comra hypothe fim. Similiter snter cubum ^ non cubumyson ca- 
dit ratto cuborumfienimprimus cubus effiet (fi fecundus ( contrafiuppojitum) cubus ejfet, quodfiert 
non pote st. _ 
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Profajiilo 'vtgefmafexta. 

Similes plani numeri, adinuicem rationem habent quam quadratus nu- 
merus ad quadratum numerum. 

SwtJimlcsfUnik^iftuTfiervDico h<td%rationemhabe- ^ -p S 

re quam quadratus numerus ad quadratum numerum. Cum - .. 

autem a ^ * fint fimiles fUni , inter eos cadet vnas medius ^ 7 .^ ^ nT— . , 

qui fit eSif er huius. 'Deinde fonantur in ratione if forum , 1 ■ 

AG Btres minimtDtzquorum extremi quadrati erunt,per corollariumfecunda hmus.Etquo- 
niam(Per i^fiptimi) eil kadpaqua ratione ojtt} ad z.Sed\>^zftnt quadrati: fgilur Aoa s ra- 
tionem habet quam quadratus numerus nadquadratumz. Similes igitur planinumeri adinui- 
cem rationem^d-c. 

^oroliarium. 

Hinc fequitur quotlibet non fimiles planos dati numeros. Habentes enim rationemfuper- 

particularem numeriaiifimiUsfntplanhSt autem f miles ejfeni plani, inter eos caderes medius,^ 

rationem haberent qu^ratorum numerorum , per 18 ^ atf huius, cusus oppoftum patet per co- 
To/l.Z.huius.Superpaniculares igitur non f miles fint plani, quiquidemfint numero tnfnttt(nem- 
pe abvnitaie (f quauu parte dicit) . Frater ea habentes rationem fiperbipartientem, non f miles 
fint plani, cum minimi eius rationis numeri fefe binario excedant, inter quos nec cadit medtus pro- 

portionalu.Si enim caderet excefusproportionalium-.efent «quales, quod obsiaret ipquinti,quod 
nec f eri potefi,vt exemplo $ ad ^ non recipit medium. St enim reciperet uefetqcum nullus alius 

inter eos cadat . Si enim feri pafit,efo ac adazvt o^adi i , h c 

ab ipfi A aqualis ipf GifceturAS},abipf>ci'vero ipfe a- ^ r 

qualis G \.EFI igitur A z totum ad g ttotum,vt a tsablatumad ^ ^ ^ ^ 

ciablatHm,cum AXtdrGiipfsGBcjr Bfntaquales.SeliquU 

igitur ts CjVnitas ad reliquumiivnitatem, erit fcut totum ac ad totum g t,per jp quinti, quod 
feri nonpoteB, cism vnitates fnt aquales . ,^uia igitur inter minimos huius rationis nullus cadit, 
nec inter maiores cadet, per 8 huius . Infiper duo quilibet primi numeri difimilesfint ^lani, cum 
non habeant latera proportionalia,iuxta 2 2 diffniiionem feptimi . Nam eorum latera fint vnitas 

(pr totus numerus.Sequereturttaque,contraociaua>nquiuti,eandemvnitatemadduos inaquales 

numeros eandem habere rationem, quod fieri non potei' 1 . 


‘Tropofitio yi^efimafeptima.. 

Similes folidi numeri, adinuicem rationem habent quam cubus ad cu- 
bum numerum. 

sint A i f miles Jblidi: Dico eos habere rationem .. i 

quamcubus numerus adeuhumnumerum, Sjtoniam ^ ^ 

A B fint fimiles folidi, inter eos cadant duo medq i & z, ^ ^ 

per tphuius, Detur autemtotidemminimi inipfirum'^ 

A E 2 B ratione g i t t>,per fecundam huius, quorum ex-^ “ 

tremi o d cubi erunt, per corollarium ficunda huius. Ciim 


: omnes proportionales, equa ra 
tione erit Aad%vt Gadts,per\qfiptimi\ipf itaque uad^rattonembabebunt cubi Gadcuhumts. 
Similesigitur filidi numeri, tfi-c. 

(proBarium primum. 


Si duo numeri rationem habuerint quam quadratus numerusad quadratum numerum, fi- 
miles plani erunr ipfiduo numeri. Si vero rationem habuerint quam cubus ad cubum nume- 
rum, fimiles folidi erunt. 


Habeant 
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n ahiMt prius \adi numeri retionem quam hahent o ad 
D quadrati numeri : Dice k&% fimiles ejfe planos , eum enim •« — ® ~ 

inter Cf^nquadratos-vnus cadat medius, per 11 huius, in- rr a ^ 

ter h(jr i eandem rationem habentes, fotidem{per^ huius) 
cadent.lpjiigiiur u ^ sjimilesjunt plani ,pervigefimam huius. t^djecundum. 

Siuad arationem habeant, quam \adb cubi o , idem oHe detur ts- ^ _ 

dtfolidu, eumenim inter o ^ d cubos duo cadant medij,per is ^ 

huius, inter hdn eandem rationem habentes,tottdem cadent fer ^ ® — 

8 huius, ipji igitur Adrs{per vigejimam primam huitss)Jimiles erunt filidi.Si itaque dsu numeri 
rationemhabuerinl,(^c. 


(oroUanum fecundum. 

Sialiquis numerus quadratum muJtipHcans,quadratum non fecerit, ipfequadraras no erit- 
N amft quadratus efet,tpfi fimiles efent plani quimedium haberent , per li huius ,dr ab ipfo me- 
die produSas aquHS ejfet eiquifub extremis quadratisfer vigejimam feptimi.Tpfe igitur ab extre- 
mis productus quadratm ejfet, equus ei qui k medio, fed quadratus non esiisproduUus. Nec igitur 
propojitus quadratum multiplicans quadratus erit. 

0 ^ JTVM. 

Hac corollaria addidimus in objequium decimi,ne circa hac demonBranda hareamus,cum de^ 
rationibus quadratorum numerorumagendum erit,vt latera eorum fint longitudine commenfura- 
bilia abfquedemonHrandi prolixitate.^. 

X iq 




^EVCLIDIS DEMONSTRATIO- 
num reftitutarum Liber nonus. 

‘Tropjitio prima. 

I duo numeri fimilcs plani, fc inuicem multiplicantes, aliquem 
fecerint, faifius ex eis quadratus erit. 

Sim duo numrijimilei pUni multipli- js ^ e ^ 

cans ApUnutm faciat g; D ico <3 quadratum ef - s 

fe.CMuhiplicaHS a feipfum faciat d quadratum , per 19 diffi- , ^ — 

nitionem Jiptimi,^ quoniam a duot a multiplicans, hines 

fecit D G,erit (per iqfeptimi) oadavlAuda. .^ia vere duorum a ifmilium planorum vmes 
ell medius proportiondistper 18 oUaui, (^interii ^ o eandemrationemhahentes ,VTU(eeritme- 
dimper ociauam eclaui,qui ftt e: ftdtnum deo proportienaliumprimue d quadratus eB, dr ter- 
tius c quadratus erit, per 2 2 oBaui. Si itaque duo numeri fimiles plani, (fc, 

^ropojtiio fecunda. 

Siduo numerife inuicem multiplicantes quadratum fecerint, ipfi fimi- 
les plani erunt. 

Bini numeri kdrs fefe multiplicantes faciant o quadra- ^ 2 i 

tum:Dicoipfes A cf^fntilesejfeplanos.UHultiplicansA feip- 

fum faciet o quadratum:cum autem a duos a (f t multiplicas, ^ 8 c 

binos faciat OQ, erttnadavt Aads,per xq feptimi . Et quo- 
niam duorum quadratorum D e vnus eB medius , per 1 1 cBaui,d' inter Ad'^ eandem rationem 
habenses,vnus erit medtus^er ociauam oBaui. Sedji duorum a ^ b vnus fuerit medius , ipf a (f 
I jimiles plani erunt, per 2 o eelaui.Si itaque duo numeri fe inuicem multiplicantes, (fc. 



Hinc fit, duos quadratos femper quadratum producere. Sunt enim Jimiles plani (per prima 
/?'«i«a).Q^dratum vero cum non quadrato, non quadratum facere.^i emm facerent fimiles ef- 
fient plani ,per hanc, fid non fent. 7 (on quadratum igitur faciunt. Si vero quadratus cum aliquo 
quadratum fecerit, aliquis ille quadratus ent. T^amcumquadrato ipfem multiplicante fimilis 
planus eB,per hanc, ille aliquis.%\i\ixexc\o^z^tz\\.M cumaliquoquadraium non fecerit, nec ali- 
quis ille quadratus erit. Sienim quadratus effet, cum quadrato quadratum efficeret, per primam 
partem huius corollarf. 



Propofemtertia, 

Si cubus numerus feipfum multiplicans aliquem fecerit, fadlus cubus 
erit. 

'Numerus a cubus feipjummultiplicans faciat aliquem e.- Dico 8 cubum effe. Sit _ sra 
ipfius A cubi latus o,quod perfe duBumfaciato .idemigttur g per-aduBum fa-^ 
ciet ipjiim a, per 2 0 diffinitionem feptimt : metietur tgitur o ipfum d per vnit ales e- ^ 

iufdemG^cper eafdemt, metietur cubum A,necnon(f vnitas ipfum c pereafdem — 

ipfius o vnitatesmetietur.Proportionalesttaufunt At>G (f vnitas: fiunt emmaque- ^ ^ 

multiplices,fimilitercum Ametiatursperfuasvnitaies,vnitasveropereafdeme- ^ ^ — 

tiatur A, erit vnitas ad a vt a ad b. Sed inter vmtatem ^ a duo cadunt medu,ac in- — 

teraquemulupliceseandemrationemhabentes.Tnter Aigttur (fi dueeadem medii vnitas. 

per 8 oBaui. fatuor igitur proportionalium numerorumprmus a cubus eB, pehypothefim , & 

quartus s(perZ 3 oeJaui) cubus erit Jiitaquecubusnumerusfieip/ummuliiplieaijaiiquem.(fc. 

'fropofir 


LIBER NONVS. 8,? 

Pro^ojltio quarta. 

Si cubus numerus cubum numerum multiplicans aliquem fcccrit,fa- 
dius cubus erit. 

Cubus nutHerus MuburmmHUipUcaftsaliqutmGfa- ^ ^ 

ciat,perj(ipfumveri> idem /.faciat n.-Diceo cubum effe, ^ ^ ’ 

^jton'tamautemKduost.^imultiplicansaliquofa^Q ^ . 

facit, ertt {per 1 7 fepitmi) oad^vt^adi: fed quia duo- „ ~ . 

rumK^'&cub0rumdu6juntmedif,per\2Bciaui. Ititer ® . 

eandem itaque rationem habentes d o duo cadent medij.per 8 oclaui.Sed d cubus eli,perpr<tce- 
dentem Jiam ex a cubo facius.Si igitur quatuorpropertionaliumprimm d cubus fuerit, ^ quartus 
G cubus erit, per oefaui.S i itaque cubus numerus^^c. 


'Tropojitw quinta. 

Si cubus numerus numeru aliquem multiplicans cubum fecerit, & mul- 
tiplicatus cubus erit. 

Cubus numerus A aliquem B multiplicans cabum faciat G; ^ 8 ^ g^. 

Dico B cubum ejfe :i.Muiliplicansfeippim a faciatis^ quoniam 
A binos A B multiplicans duos fecit d ^ a,erit nadcviuad b, 

per i-jfeptimi\cumautemv> fit cubus {per tertiam huius) nam ^ ^ g jg 

ex ACubofaclus^G verbcubus^perhjpothefim,inter o «f Gduo 

' cadent medfper 1 2 huius. Et tgitur inter a b eandem rationem habentes ^ totidem cadent, per 8 
oclaHi.fitqut quatuor proportionalium xprimus cubus esi,per hypethefim,^ quartus b cubus erit^ 
per 2 q e^aui.Si itaque cubus numerus numerum aliquem multiplicans, <^c. 


Hinc (equitufjfi cubus non cubum multiplicer, ipfe non cubum 6ciet. Tfam fi cubum face- 
ret,^ multiplicatus cubus effet, contra hypothfim,quod inconueniret,per haefupponitur enim non 
cubus. Si vero cubus aliquem multiplicans non cubum fecerit jtec aliquis ille cubus erit, iqam fi Ule 
aliquis cubus ejfetficius fimiliter efifet cubus, per quartam huius,contra hypothefim, quod fieri non 
potesi. 

Propojitio fexta. 

Si numerus feipfum multiplicans cubum fecerit, & ipfe cubus erit. • 

Numeras A feipfum multiplicans faciat cubum b,- Dico ^ a euhit ejfe,mulii- j 

plicans a cubums faciat G-.cubus erit ipf o.perzo diffinitionemJeptimi,ex tri ^ 

pia ipfius A multiplicatione ftilus. Sjqoniam autem a duos multiplicans 

ipfos B ^ o fecit, erit Gadtvtzad A.^er i yfeptimi. Sed fi bini b ad a ratione b C A 

habeant qua cubus ad G cubum B,primasver'oBCubus fuerit,^ fecundus acu^ 

bus erit,per 2S ociauf. Si igitur numerus,^c. 


Propojttto Jepttma. 

Si compofitus numerus numerum aliquem rnultiplicans, fecerit aliquem 
fadlus folidus erit. 

Sitebpofitus A numerus quiipjum Bmul 

tiplicansfaciatGiDicoGfilidumeJfexume- — G ^ 

nimAfttcepofitus,metietureumaliquis,per ^ * -b _ 

14 diffinitione feptimiifit ille », qui eundem 

A per vnitates numeri e met iatunquoniam duo numeri d ^ e fefe multiplicantes faciunt A,qui r ur 
fis ipfim B multiplicans reliquum ofecit.-ipfi igitur o ex tribus fefe multiplicantibus Dtffi b,coii- 
firgens{per 1 8 diffinitionernfeptim) folidus eritfiteraverb esusspfi d e b numeri.Siitaque com- 
pofitus numerus^efic. 


; 


evcl element. geom. 

PropoJitiooSlaiU. 

Siabvnitate quotcunque numeri continue proportions 
tius ab vnicate quadratus crit,& vnum relinquentes omnes 
cubos & binis relitilis omnes. Septimus vero cubus limul 
quinque reliiSis omnes. 

SmtabvniUtfCo;>tim}propertionaUsK-iOT,i 7 .:Dkotertium 4 bvm^^^^ vnitas 
Iketp&vnonimomnesScilicet d & x.quaJmcseJfe: quinum vero c &btm .5 ^ 

reUaucmnes,rciUeetz,&c.euboseJfe.Seftmumauttz&quoiquotfuerwtqu!n- a » 

ane remu otmesJimul cubos & qussdrms ejfe-.quonUm vmtas metitur Kf erjut- ^ 
ipfius vnitates. (Metietur quilibet fequetem fer eafdem ifjius a vniutes, cum fiat ^ 

coatwu>profortmdesJgiturKfiiffummuluflic 4 nsfactt z quadratum, fer 19 ^ 

diffinit ione fiftimi: fed quia trium 8 g vfrimus b qu/tdratus eJK & fertius o qua- 
dratus ertUfer 2 2 etiaui . Similiter if forum vtz& quotlibetfequeatium, oexij 

(lente auadrato,^tertiusz quadratus eritfereandem.Infiufer cum umulttfhcasjejacut 2,mul- 

tipheans vero ti faciat a,iffi o cubus er it, fer 2 o diffinitionem fiftmifiquidem quatuorfrofortio-^ 
nalium primus o cubus fuerit, (fi quartus z cubus erit ,fer vigefmam tertiam eclaus,fiic^ wfimte 
ctuouunctue poBponanturipfi ifroforiionales continui. Sed (fi quadratus oPlenfus eU tdem z efi 

hocordine omnes, cum tertius (fiquartusfemferfiftmumrejiiiuant. Siigitur abvnitate quot- 
cunque numeri, fic. 

Profojiuonona. 

Si ab vnitate quotcunque numeri continue proportionales fuerint, qui 
vero poilvnitatcm quadratus fuerit, & reliqui omnes quadrati erunt, & fi 
quipoftvnitatem cubus fuerit, & reliqui omnes cubi crunt- 

Sint ab vnitate quotcunque numeri continue frofortionales a vGT 3 iz.adfri- vnitas. 
mumfit qui foSvnitatem quadratus fc dicet a^Dico reliquos omnes quadratos ejje ^ “ 

Adficundumautemfiiffi A fuerit cubus,dico omnes cubos efie f rimo cum vnitas a 

multiplicet a fer fui ipfius vnitates, fi a per eajdcm multiplicet a.quadrat us erit b ^ 

(per 19 diffinitionem feptmi)fi a quadratus ex hjpothefifid ficut Kaaa,ficaad 

c,fi G ado,fic. Si duo igitur afio raiionem habuerim quadratorum a ad 3,pri- ® 

mus vero b fit quadratus, fi fecundus c quadratus er it, per vsgefimamquarum 0- ® " 

llaui,fificGfiD,fic.omnes quadrati oFtendentunfivero Kpoftvnitaiem cubus ^ 

fuerit-jquontam fimiUter vnitas metitur kfi a iffi/m sfis fequentem o,fi fingulijuccedent es per 

vnitates ipfius A,fidACubus{exhjp9thefi',feipfummultiplicanssfacit-jgitur affer tertiamhuiHs) 

cubus erit.Sicutaute vnitas ad A,fic a ad afic a ad G,fic.quotcun^fint inratione Aad a cuborum. 
Si primus a cubus fuerit,fi fecundus c cubus erit, fer 2 5 ci8aur.fi vero o fit,erit fio fi reliqui e- 
mnes.Si itaque ab vnitate quotcunque continue, fic. 

Propofitio decima. 


ilcsfucrintjTer- 
, Quartus autem 
& quadratus, & 


Si ab vnitate quotcunque numeri continue proportionales fuerint, qui 
vero poft vnitatem quadratus non fuerit, nec alius vllus quadratus erit, 
quam tertius ab vnitate & vnum relinquentes omnes, & fi qui poft vnita- 
tem cubus non fuerit, nec alius vllus cubus erit, quam quartus ab vnicate 
ac duos relinquentes omnes. uc 

sint 
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sim ab vnitate cominue preportionales qtiotcunque a b c i> b z numeri . ^i v 

vero foH vmtatemfiiUcet k quadratua non fit : Dico nullumreliquorum. ejjf^- A 5— . 

dratum , quam tertium ab vnitate 6 - reliquos vno intermifio fi ilicei ivz.&c.Si 3 - 

■veroKcubuenonfit^ecalmmaliquemcubumefe^quamquanumabvmtaieacbi- 

nts reliSlis omnes fcilscet o z, &c. ^ontam proportionales fient , erum quadrati 

itsz^efic.per oclauamhuius. SiemmaliquisaliuspoJfieteJfequadratusfitG.eritG ^ ^ 

adivt ^adh,(^ A ‘tdvnitateni,per corodariumquarta quinti. I^turt ad uratis- * — 
nem habent quadratorum G ad i.Si itaque primus zfit quadratusficundus k (per K 

^^«^aui)quadratuserit,contrahypsshefim.^uedfiennonpoieH,aqueprebaturhac(t>erzioBa- 

Lr quadratus , ^ a tertius erit quadratus,fupponitur autem non quadratus eruo 

abjurdum . ^d fecundum autem emftenie a non cubo. Sifieripofiit, detur aliqud alius horum cu- 

bf^fr^terGquartum(fz,(^c.fit^T>.^oniamesit>adGvtGadz,(^zadA.fiprimust>fitcu- 

bus. .JufirtusK cubus erit, per 2 5 offaui contra fuppefitum ,pefitus eH enim unon cubus, quod fier 
ri • Similiter per 2 y o^aui patet vt in quadrato ,fi itaque ab vnitate quot cunque coit- 


Propoficio 'vndecima. 

Si ab vnitate quorciinque numeri continue proportionales fuerint, mi- 
nor metitur maiorem per aliquem pr^exiftentem in proportionalibus 


SintabvnitatequsiUbet continueproportionales uz a t> numeri: Dicomino- vsitas 
rem a metiri maiorem fcilicet b o vel D,per aliquem ipforum a s vel g inpropor- ^ 

tione exiftentium.^ma fient proportionales quoties vnitas metitur a, toties a me- 7 

titan ^zipfimoy^c .Et vicifiimper ly fiptimi, .Quoties vnitas metitur -a ^ g 
toties A metitur a. Sed vnitas metitur 2 per vnitates ipfiius b, ^ igitur a metitur ^ — 

c.per eafidem ipfiius b vnitates. Praterea erit aqua ratione per ififieptimi, eadem ^ 

vnitas ad Gvt i. ad t>. Sed vnitas metitur Gperipfium c. Igitur a metietur Dper eundem c. Et fi- 
militer in quouunque numeris, per eandem decimamquartamfiptimi idem patebit. Si igitur ab 
vnitate quotcunque numeri^ ^c. 

Propofiito duodecima. 

Si ab vnitate quotlibet numeri continue proportionales fuerint, Q_uoc 
primi numeri vltimum metientur,tot & vnitati proximummetientur. 

Sint ab vnitate quotlibet continu} proportionales numeri, abod, vnitas. 

MetiaturveroaliquUprmusnumerusquifiti.vltimumt>:Dicoeun- ^ 4 V _ 

demimetiri hvnitatiproximum..^jiedfiinonmetiatur K,eruntad- 3 i£ — ~ — 

inuieemprimiper lifieptimi. Seniam u2Gt) fint u2 vnitatepro- ^4 — 

portionales, a fieipfium multiplicans ipfium b fiacit. Itaque b adsprimus "n — — 
erityperzqfieptimi. Suia vero ^multiplicans zfiecita^efiG adeutt- ^ — - — - — ^ — 
demi,primus erit, per 26 eiufidem.Similiter infiniti Kipfium GmultiplicansefificitD.^are 
■o adz primus erit , per eandem, non igitur metitur ^ipfiuma ,vt pofitum fuit , quod inconuenit. 
tjdetitur ergoztpfiim hvnitatiproximum. Siigitur ab vnitate quotlibet numeri continue pro- 
portionalts^c. 


‘Tropofitio dteimaterm. 

Si ab vnitate quotlibet numeri continue proportionales fuerint. Qui 
verbpoft vnitatem primus fuerit, Maximum nullus alius metietur prteter 
prxcxiftentcs in proportionalibus numeris.' 



evcl. element. geom. 

SiatahvmMe quolcun^ue namertcominui freporttonales o d ,fii aKtemqxt poflvniU- 
umlcdket f.primus:Dici> nullam numerum mennx>m4Ktmum, frater tfjes a b o d mfrefortto- 
ne traextCt entes fi emm alius iffim » metiri credatur, is erit primas aut compejitus.jiperifoji //, 
eHo s . ^u! primas ejfenon pete}i,^uidem t primas exiftens metiretur b . Is meuretur /.primam 

u'vni^ifroximumpemhutus^uodpritu)npBtesi.2ionigiturfotesieffeiprir^s.Sedcomfe- 

fit as e fio i, tum metitur eum atiqueiprimus,per 5 5 fepttmi . ^iquidem non potest e/e alias a nu- 
mero A. Nam cum i metiatur d, qutlthet primus metiens zmettretur ^ cperprmamjenter.tiam 
feptimi.metiens verhomaximum^metiretar ^ e. i-nitati proximam {pemhuins)e^ primam, 

quod fierimnfoteH.Solus igitur \frtmoTZmenTipotertttmenememmaxtmumt>.Maodfie}}e^ 

pofiii metiatur a ipfum\,per vnitates numen i.Igitiir Abmosz^ Q malt/licas firmos i (fi fecit 

erit ita As.4dt>vtiad aper i-jfeptimi.^iaigiturimetiturv>,(fizipfumQmetieikr.5imiL‘ier 

vt oftendtmus in e docebmus non effe i primu & reliqua. Njmfi primus effet, z mettens 0 met.re- 

tur6‘ipfimA{femhuius')primum,quodjierinonpoteH.Su4recompofttuseTitz,quem{peri'g 
Jeptimi}nietieiur aliquis prhnas. Is neceffario erit A filus. Nam alius primus metiensi menenter» 
Q metiretur,^ eundem c per f rimam fintentiamfiptimi, (fi promdeipfum Aprimum, quod/ert 
non potest filus Igitur A pr mus numerum zmetitar.EJIeperi v nit a s. 

ideo A binos i (fi b multiplicans efficit binos z&q. E rit itaque ^ ^ 

(ex n feptimi)iado‘Vtiadz,fedmeiiturzipfim G. Melie- ^ 

turttaq,Mpfume..SfiodfirurfHS primus fit \,meiitns%metie- ® ’ 

tur (fi k(per\zhuius)prm.um,qucd estabfirdnm.Efl ttaque ^ ^ 

icompefitus..Ssem filus Aprimorum metietur, -vt iamar/tea ^ ~~ 

in E (fizofiendimus.tjlleiiaiuritaque a tpfum i per t.Seqaetur Kmultiplicante binos t &fiipfim 
binos I ^ B producere. Sjiare erit \adzvtx ad Aper 17 fiptimi.Scdmetitur lipfim b. M ettetur 
itaque X ipjum Aprimum\eU igitur eidem a aqualis t. Sed Aeli medtus proportionalis inter t 
per 20 fiptimi.Cumfub extremis ixpreduStitszaquetureiquikmedio Aidemt,prodttcitur.Sjiod 
est extrapotentiam. T^liusitaquemaximumo metietur prater numeros abc inproporiione^ 
praexiftenies.Suotattnfaifiue minor maiorem mettiurper 1 1 huius. Sunt enim in ratione multi- 
pUctab vnitate proportionales.Si igitur ah unitate quotlibet,(fic. 


Propojtuo dscimaqueirta. 


Si minimum numerum primi numeri mcnfi fuerint, nullus afius primus 
numerusipfum metietur, prxter cos qui in principio metiuntur. 

E/o minimus a quem metiantur quotlibet primi numeri 

zGo.Dico nullum alium primum metiri numerum Aprater b £ a ^ ‘ 

tpfisz o i>,.^u0dji aliusprimus eum metiri credatur, fit iUe e, j 

qui numerum a per z metiatur . .^jsoniam duo numeri e ^ z ' 

faciunt A.quemmetiunturaliquiprimi iGT>fiquetHr{ex ° ^ 

fipiimi)ipfis B o D unum ip forum e vel z metiri, i^tqui ipjum t non metiuntur, cum fit primtss, 
ex hjpotnefi.Ipfi itaque b c d ip/umz metientur, minorem quidem numero a quemzper s men- 
fus eSt. Prior igitur a pofitus non erit minimus ab ipfis b o d menjus ( contra hypothejim) quod e fi 
fiet inconueniens. Nullus igitur alisss frater ipfis % gu, numerum k metietur. Siitaquemmimum 
numerumprtmi numeri, (fic. 


Propofitio decima^umta. 

Si fuerint quotlibet numeri continue proportionales minimi eandem 
eis habentium rationem ; numerus aliquem eorum metiens , erit non pri- 
mus alteri duorum minimorum huius rationis. 




liber n onvs. 

Sml quetcunque numeri a b c d e continue fro- 
forttanules minimi eandem rationem hahentiumeu, " 
quorumalterum ( qui fit c) metiatur aliquis numerus • 

»fint£ f^Gduo minimi huius rat tonis :Dico m efiLj 
non frimum ad? vel G. Ponantur {per 2 e&aut) tres 
minimi huius rationis \ ad i, qui fint v(ij..Pofimo- 

‘i»y^rcquatuor^^tapereandem,&fitcvfiiueadmultitudinempropofitorumK^c^ 

fiat{exdemnfirattonefecunda oaam)?per p % facere %t,u,per\ i^^veroeundem ? face- 

’'‘^^-<^‘^f”>^f”>it^turz.Iffitiadvnumeorum?veU,mneritfrimus,per corollarium 
S2fipttmt.Ssodfift ?, optatum confequtmurfiquidemfit m ad quem h fit primus,<fadvnum 
tp forum ? vel ?,ertt nonprtmus per tdem corollarium . Suod fi rurfius fit f ertt vnus eorum f vel 

nonfidfitRadquem iinonfitprimus,(jr ad ipfumG{eundem?.facientemper fe- 
cundam ociaui) ertt nonprtmus idem h , per idem corollarium-, fed g eH vnus eorum f vel o ctui tn 
prmctpio minimorum huius rationis.Siigitur fuerint quothbet numeri^^c. 


CH O 7^ I T r <Jif. 

Licet hanc decimamquintam in vulgato graco exemplari no reperiamus, tamen Campanum eam 
ah Euclide traditam fcripfijfe legimus : quod duabus de caufis verumfuijfe arbitramur., vt fcilicet 
decimamfixtam fequentem ( quam T heonper numeros non demenfirauit^fidper tertiam (fi quar- 
tam fecundi) numeris demonftraret.^amuis autem folos numeros qui Geomerricii quantitatibus 
conuentant, exponat Euclides, & ideo ( ad extrema fugienti) fufficiat eos numeros per continuo- 
rumpraceptaprioribusfex libris expofita demonftrare^-. Non tamen ea familiaritate numeros per 
continuorum notitiam, quaper lorundemnumerorum intelligentiamconfiquividehmur -.altera 

quod huius decima quinta auxilio proximam decimamfixtam amphoremacvberiorem tradimus, 
adquotcunqHeproportionalss^quamTheonadtreseamextenditaniumdocuit^ohajfumptasline- 
arHmfecundihbrifeBiones.,quareexinmantesEucltdemGeometriampotius facundam quam jie- 

rilem tradendam optafiLs, N on dubitamus quin hac Euclidis fuerit , <fi injuper plures alia qua 
vitio ^ temporis iniuriadeperdita iseent, 

Propojtth decimajexu. 


Siquotlibct numeri continue proporcionalcs fucrinc, minimi eandem 
cis habentium rationem, quilibet eorum ad compofitum cx reliquis pri- 
mus cnt. 


sint queteunque proportionales numeri minimi fua rationi 
A B c d: Dteo quemlibet eorum{quiprimofitD) ad compofitum 
ex reliquis mc primumejfe : quodfinon fitsmetiatur ipfitmt} * 

(fi-reliquum compofitum Ktc aUquisnumerusi. Denturinfu- ® 

per duo minimi rationis Ktcxi {per ^^fiptmi)hi? (fi G..Sdi‘>- 

niam autem e metitur vnum eorum a b c o , ertt idem e ad v- 
num ipforum? vel a non primus, per huius, ^..yiliquis igi- 
turnumerusmetielur ipfim&(fivnumeorum t velaquifi/n. 

^jsoniam enim h metitur t, metietur dr » quem metitur idem 
^perprimam fintentiam feptimi. Praterea cum h metiatur {per hypothefim) vnum ipfirum f ve^ 
cfidem-umetieiur omnes medios inter K ^ t3,pereandemprimamfinlentiam.Namvterqueipfi- 
rum? vel G,omnes medios per proximos ipfis{vti.i}i)efficit, per ficundamoilaui. Rurfuscum-a 
mettatuT ?.^etientem totum K-&c,idem-ametietur totum fedmetiturablatum-ic {medios) 

metietur ergo (fi reliquum K,per t jentent.feptimi.-ipfum h itaque fequetur metiri extremos t>(fih 
quiprim funt{per tertiam oHaufjquod ejfet abfurdum.S^ar^rimus erit D,ad compofitum a b c 
ex reliquis,Secundb dico idem ejfe tn fingulis,puia c primum efie ad compofitum a b d quod fi non fit 
fumatur vt prius e metiens c acipfum a b d, quiqutdem e erit non primus ad vnum ipfirum ? vel 
c, per huius,metiatur ergoeosfL.^uoniamn metitur t,metietur^ totum mcD quem ime- 

titur,(fiquoniammeiitur}ivnum eorum f vel G,meiieturvnum extremorum a vel T>,qttiex ipfis 
f vel ofiuntper fecundam o^aui fi ducantur in medios l vel \.Et tnfuperidem h metietur medies 

T fi 
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B cJier primam /eximiam feptimi, cum metiatur i vel c fer hyfotheftm ecs me nentes, fer ^ oSld- 

ui, fed totum KiQXi metitur idem-R^vt oftendtmus) eo cjuodmetiatur^. fjdenetur ergo &relt- 

ejuum.fcilicet cempoftum, ex a extremis ,peT fecundam fenientiamfept imt , atqui metitur V' 
num eorum a vel D,aam metitur vnum eorum f vel o tffos a d effcienmm. Metietur ergo tdem 
H vnum eorum a velt^ dr reliquum, per eandem ficundamjentenuam,quiqu'tdem a ^njunt {per 
tertiam ociam) primi, quod esi inconueniens ■, fimiiiter tn quibuflibet 'tpfortm a b c d oHendetur. 
Tgon Igitur vnum eorum - a b c d ^ comfofiUtm ex reUquu^metieturahquis numerus ,prirm itaque 
adtnuicem erunt. Si igitur quoslibet numeri continue, &c • 

ITVM. 

SuodautemaddithuictheorematipraterEuclideinCarhpanus,relinqaemus\fatetemmprofe^> 
quifque lecior ea deprehendet-.fant equidem ea additamentafecundi libritheoremata , de lineis fe- 
£iis in feciienes numerorum conuerfa,vbi maxime bos feciiones pafifunt ferre numerUquod ji has 
feclionespernumeros exprimerenonpotuit,illasimpoJ?ibiles apud numeros efe demonitrat,vti» 
vndecima fecundi,qua reciam extrema df media rationem fecat,d'^uius feciiones quandoqueapo- 
tomes ejfe videbimus terliodecimo. Hac omniavifo fecundo facile quifque difcernet, qua ideo orni- 
funus, cum Euclidis non effent, necfuturisdemonfirandis neceffaria. 

‘Trofojlsio decimafcptma-. 

Si bini numcil primi adinuicem fuerint ,non crir ficut primus ad fe- 
cundum, fic fecundus ad aliquem alium. 

Sintbininumeri kd-iprimi adinuicem: Bteo non peffe eis dari tettiumpro- fi S^ - 

portionalem. Si autem fieripof it, esio kadivt u ad c,:citnt enim kdtfmt pri- 3 iK. ,, 

mi,hi erunt {per z j feptimi) eius rationis minimi; fi vero fint minimi finguli a b, 

metientur fingulos b o {eandem rationem habentes) aqualiter ,perz\ feptimi, 
metitur itaque a antecedens, b antecedentem ,fed dr fetpfummetitur idem a. Non igitur fient ipfi 
A ^ B printi,cum aliquis a eos metiatur, contra fuppofitum,quod fieri nequit , T^n datur ergo ipjis 
udfTs primis tertius proportionalis. Si itaque bwi numeri primi adinuicem fuerint, dc. 

Prooojiito clecimaoclam. 

Sifucrint quotcunque numeri continue proportionales , ipforum au- 
tem cxtreraiprimiadinuiccm fuerint, non erit iicut primus ad Iccundum, 
ficvltimus adaiiquem alium. 

sint quot cunque numeri a b o contutui proportionales, quorumexiremi a df .k a 
Qfint adinuicemprimi:Diconeneffe ficut Aad ific o adaltquemaltam.St autem j, e 
opponamus JieripofJi,eiio Aadivt o ad D;erii vicifim Aad ovt z adt>,per i ? o 

fipumi.S edA&o {extremi) funt ex hypothefi primi; fi prhni, erunt minimi, per f 

2 ^feptmifi minimi finguli a e metiuntur fingulos b t>{eandem rationem haben- ^ 

les)per 2 sfepUmi\igitur Aantecedens metitur zantecedentem.Cumautem fit a adzvt zadct,ipfe 
n metietur g: quare dr a metietur Q,per primam fententiamfeptmi. fJMetitur autem feipfum a dr 
reliquum c,pr^os quidem,quod fieri non petefi:non erit igitur ficut a ad sfiic 0 vltimus ad quem- 
piam altum.St igitur pserimquotcunque numeri continuipreportionales, efc. 


O T V <JM. 

(» <,..dn,nf,t.y. A,um„ Li,.U,,L 

duc„K'A.mnt, ftm s , j 4 2 5 

= 7 



liber no N;V s.a ; s, 

"U,m4,b,,mlE,d,J,,h^d„bu,,h„r,„„,f„j,.f,,„ti^f,,„,,^^^,,,,„^^^ 

Z"T"Tr“^^T''“‘'vr 

hb,„ .S,m,Ul„quuh„ 

’'‘‘’>>>’>’>'fr’«ttddm,,q,,m^,,a„,^,^f,„i,lri„i,dfemdd»,,Uc,tnrmti,E,dide,r,,« 

’«dntliabi«!Mrm,frm,f,pi,m,r^,dvmuui?,mm!ndiifdSmlcniMKi>ll,tlic,sii‘im- 

l‘dfropmmd,,cu.m-.6-,gii„.tdu7,iamrum,,d,„,„}litUlmf4idmrilmitb- 

multifUcabituf vmtas , qn-t esi jrrmus luius ordinU Urminus , ac hmndeeajidemdari (contra 
fropojita theoremata) rationem. Patet itaque Euclidem(anUqmm) non meSe^iffe vnitatem nu- 

rtttrorumacltuorummmweconHnerhvtfaciUopnditpernon-ame^decimamfeptimLquatam 
■CeornetrtcarumraUomim-qHkm^riihmeticarum ojienduntfeparatamleoemZqdampltmhdHm 
confirmat decimaqntnta eiufdcm.per partem feiltcet&partes,a'c vnitatem. Etquamuufiubleai. 
bdceparUsfimpUcisJempervnitas contineri poftt,cum eafitfingulorum numerorum pars vnica: 
quia tamen aliqui inctdunt numeri in eampartem quiquidem altorum dicuntur pars nel partes 
■vt vmtatU legem prorfus Euclides a numeris dfirahat . Illud idem quod de numeris dixit ^per 
hac nonum ^ decimum theoremata, fatur decimoquinto theoremate de vnitate ^quodfi umtas 
pronumero haberetur, prorfus fieret 'fuperuacaneum dccimumqaintum theorema feptimi, ac inu- 
tile. [ntelligamus igitur decet , quicquid minimi primis numeri^ ac reliquisaEiiui operantibus, 

conuenire docuit prioribusacfequentibus docebit Euclides,nonneceJfariominmiratieni multi- 
plicupartibue conuenire(vt maxime hac drpracedenti patuit) fedfiquapracepta illis eenueniunt 

hi conuenire viderimus, non has ah illorum legibus intelligentiam fumer e credammi fed fuapte 
natura, qua multiplicibus adharebunt rationibus , per minimas earumpartes numeri denomina- 
tione quamuipriuatasjfiorfum demonfirare licebit. ^Mrefimma cura decet numerorum dupli- 
cem fumptionem reminifci , quorum acliui({^rithmeiicas operationes exequentes ^in pafiiuos 
Geometricas quantitates fignificantes)femper difcretos numeros ,nufquam autem vnitatem reci- 
piunt. Fafiiui autem cr numeros ^vnitatem feu rationes omnimodas fufcipiuntfiue difireti adeo- 
tinuu,fiue diferett ad di fer et um, qua tantumacliui conueniunt numeri. Inter operationes igitur 
diferetorum numerorum,vnitatemrecipi nefas effefufcipiemus ,fimulac inter rationes dijerete- 
rummultiplicemfiifcipi rationemnequiusunter nHmerosveropafiiuosfiuquantitati fi gni ficato- 
res^quofuinumerosacvnitatem,fittequafuiratiories cadere dicemus difcretorumfeu continuo- 
rumper diferetes numeros non explicandorum; cum multo fecundior fit Geometria {pafiiuos fibi 
fumens numeros) ipfa rithmetica^ acliuos feu tantum diferetos fumente numeros. 


Propojttiodecimanona. ProUemai. 

Binis numeris daris jconfiderare fi poffibilc cfl: cis tertium proportio- 
nalem inuenirc. 


Sint propofiti bini numeri a dr z, oportet enimferutari ei ter- ^ A ^ e ^ 

tium proporiionalem.,fi fieri pofiin Dicojiprimus metiatur qua- ^ c - 3 a . 

dratum fecundi, pofe dari tertium, (iquidemnonmetiatur, nec pof ^ ^ o 

fedari.Prim'otfeipfummultiplicansefficiatoquadratum,quem 
metiatur uper d . Quoniam igitur a ipfum d multiplicans extre-_- _ 

mum,aquumproducit G ei quifit u medio sfioc est eidem G,ipfitres funt{per ia feptimi) 

proportionales xadivtzad nfdatuseft igitur tertius o. Secundo non metiatur a quadratum ipfius 
v.Dicononpoffe,ipfis Kt tertiumdari,fienimfieripofiit,eftoT)tertius.quoniam\zvfuntpropor- 
tionales,quifub K (fi t> extremi, aquusefieiqui a medie b {per 20 fieptimi) Jit ille Q,igitur.,e, me- 
tietur aper vnitates ipfius a. Nam multiplicans d efficit ipfum a, fed ^ non meeitur,{ ex hfipothe- 
fi)quod fieri nequis. Sini igitur numeri dati confiderauimusfipofiibile eft ei,c rc. -- 
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Pro^ojttiovigejima. ProhUmat. 

Tribus numeris datis confidcrarc iieflpoflbilc, cis quartum inucnire 
proportionalem. 

Dxtiftnhus k-bq numeru,inquiramus fijicri ^of s , t _ 48. 

Jit,iSisquartumprpportionaltm:Dko^frimusfrodH- ^ ^ 

clumexjecttndo^terUometiatur^darifaffequartum ^ ^ g , 

JiquidtTnnonmetialurjiecfiJfedari.LMetiaturfrimo ^ ^ 

Kfrtor,froduciHmsxB^G,quodfit'b.S»<'Uesautem ^ ^ — — 

AXUtiturVytotJintinBvnitates-.igiturxjnultiplicafis x> Ci®— aj lH — — X5I_ 

E fecit Oyfedt iffum a mnltt^icans, eundem s fecit. Erit igitur {per decimamna feptimi f eundam 
fartem)Kad-i'vt G edB.Datus ejiigttur ipfs Aze, quartus Bjiverononmetiatur kipfumD,non 
erit E preportionalk^uodfi ficus fuerit, cUb e quartusproportiondis: quoniam b ipfum o multipli- 
cans fecit ofequetur {ex 19 fiptimi) k ipfum e multiplicantem eundem d efficere. Oiietietur igi- 
tur * ipfum D per vnitates ipfius e,^ » 0» metitur { per hjpothefim)quod eft abjurdum-jton itaque 
erit E quartus pfts a b o. Tribus itaque datis confiderauimus fi e fi pofiibile, drc. 
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Breuiores binas pracedentes fecimus demcnjlrationes , vt quadruplas T heonis ^ Campam in 
hanc fubdiuifiones invnicam redigeremus difiunciiuam,fiilicetfiue fuerint continue proportio- 
nalesfiabentes extremos nonprimos,velcontinu'e^ habentes eosprimos,aut dtfeontinue primos, 
vel equidem difiontinue non primos. Has quatuor difiunefiuas in vnicam reduximus condit iona- 
lem aifiunSam^fctlicetfiprimusproduclum fecundi ^tertij metiatur, aut non. 

'Tropojitto 'VigefimApTimA. 

Primi numeri plurcsfunt omni multitudine propofita primorum nu- 
merorum. 

Sitpropofitaquauis multitudo primorum numeroru a b g: ^ i 

Hkt alios pojfe dari prater hanc quamuis multitudinem, fu- ® ~ y 

matur minimus quem ipfi a b G metiantur {per trigefimam i ^ 
oElauam fiptimi") qui fit bg, ipfi porro ae d addatur vaitas ® 

D ■L.i.ylut enim totus 0. i efi primus, (fi fic optatum confiquimur { cum ipfi i zpratereos kbg (fi 
ipfis maior datus fii)aut equidem e 2 est compofitus,(fi fu aliquis primus eum metietur,quifil i,per 
trigefimamtertiam fiptimi. Dico i efie aliumprimum ab ipfis a b c,quodfinon fit,fid idem vni eo- 
rum kb G. (.Metietur idem iipfumo.ii,qr/em ipfi a b o metiuntur; fid per hypothefitmjdem imeti- 
tur totum E 2. (M etietur itaque ( per fecundam finient iam fiptimfreliquum d i , vnitalem-aquod 
obBat natura numerorumabjurdifiimum. Primus igitur erit lipforum >. 3 odata multitudiniad- 
ditus. Primi itaque numeri pluresfint, ^c. 

Propojifto 1/igefimafecuni* . 

Si pares quotcunque numeri componantur, totus par efl:. 

Proponantur quotcunque pares a b, 

8 c, c D fit) 3 in vnum a e compofiti: *■' — ^ — — — 1 ns 

Dico Ki paremejje , quoniam quilibet 

par duas habet partes aquales. Si igitur aqualibus aquales addantur, omnes dimidia dimidqs erunt 
aquales. Et proinde totus sopar erit {per diffinitionemparis numeri).St itaquepares quotcunque 
numeri, (fic. 

Pnpofitio yigtfmmrUA. 

Si impares numeri componantur, fuerit autem multitudo par, totus 
par cric. ^ 


Componan- 
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CofonanturquUihetim- 

nuntcriparimultitu. 7 S 

dtnepropofin a b, b o, o d, G SI 

^»i>”ferfeftimam JifJ!»Hmtmfeptimi,quiUbetimparvmU- 
tpjifL ‘^o.atavnitAleafingHliiy reliqui pares erunt, ^part multitudine {perpraceden- 

mJ, « tpfis compgfitum efficient. Si igitur vniutes pari numero ailaU ( parem nu~ 

m efficientes)pari addantur, totui{per eandem)par erit. Si itaque impares nttmeri,<^c. 

'Tropojttio tstgefimeicjUArta,. 

Siimpares numeri componantur, multitudo autem eorum fuerit im- 
par, totus impar erit. 


ni.ltitudine impari a 
t<&zi-.Dicole;u 


A ^ imparem effe-. tollatur a toto numerus i e , reliquiu a z par erit per 1 3 huius, tpfi vero e z 

^•‘‘‘‘‘•■■vntt.ts,reliquusfimiltierparerit{perfeptimamdiffniiionemfeptimi)quiipfiKiiuncJus 

parem effctfperiz huius)ipji porro pari vnitasrefiituta, totum uzimparem efficiet, vnitate t- 
ntm difiat impar a pari exfepiima diffinitione fiptmi,Si itaque impares numeri, <fc. 


Propojitio 'vigejimeieiuinttt. 

Si a pari numero par aufcratur,rcli<^uus par erit. 

piri \^par auferatur numerus c z: Dico reliquum 

A 0 parem effe : quoniam ipfi uz, ac g b pares funt, a € o- ^ 

partesdmidiasaqaaleshabent.Siigiturabaqualihus ab ° 

totius aquales ablati g b auferantur dimidia, reliqua refidui a o partesdimidia aquales erunt,cum 
fimi tantum bina -.quare par erit reliquus a a,perfextam diffinitionemfeplimi.Siitaque apari 
numero, ^c, 

Propojim 'iiigejimafiocta. 

Si apari numero impar auferatur, reliquus impar erit. 

pari numero a b auferatur impar o b : Dico 

reliquum a otmparemejje . ^.^uferatur ahipfo o b A ss ^ ^ % 

tmparivmtas c ts, qua addatur ipfi a g; reliquus v b 

parerttperfepUmamdiffininonemfeptmi‘fedtiBpar,ahktusdmoK% pari, relinquit a d parem, 
perpracedentem.i^hipfo itaque a \> pari Alata o d vmtas,pfim a o imparem, per feptimam dif- 
finitionem feptimi,relinquil. Si igitur a partnumero,(jrc. 


"Tropofitio ‘VtgeftmcfepunM. 

Si ab impari numero impar auferatur, reliquus par erit. 

sia toto A B impari numero auferatur impar nume 
rus o b; Duo reliquum a g parem effe. ^..Auferatur ab ^ ^ 

ipfi 0 B vnitaso B,reiiqBus Goparerit ifimiliter^ ^ 

totus A D, ciim vnitate difient ab impari , St igitur apari a t> par auferatur G d, reliquus a g ( pe»" 
%^huius)parerit.Si itaque ab impari numeroimpar auferatur, (jrc. 

Tropojixio 'zfigeJtmAoficutd. 

Si ab impari numero impar auferatur, reliquus par erit. 

i^b impari numero z s,auferaturpar numerus c b; Dico 

reliquum A G imparem effe.Auferatur vnitas A\>,quoniam ah- ^ ^ ** 

laudtotOABvmtate,ADAeliquusDBparefi,’.^iquiGB{ex 
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kjfotheji)far eH-j^ur reliquus » e^tfer ^ j huius, fur eriucuiaddita * d vmtasjtoium a c imfa^ 

rem efficit fer fefUmamdifJinititnemfeftimi.Siitaque ah mfarinumero far, crc- 

‘Trofojitio wigtjmdnoYtA. 

Si impar numerus parem multiplicans aliquem fecerit, qui gignitur,par 
eft. 

Imfar numerus k far em s multiflkas ifjitm o faciat: Dico g farem ejfe^quo- a ^ 

ntam Kimfar fumftsss fer nmtaies Bf aris effeit multitudinem, iffus hfarem^ .g ,4 

freduilus ex eis itaque {fer s 3 huius ) far erit , vel quoniam s farfumitur fer ^ 
multitudinem quamcunque ifjhts a, totum effeit o faremfer 2 2 huius, Si igitur 
imfar numerus, ^c. 

Propojith mgejima. 

Siimpar numerus imparem multiplicans aliquem fecerit, faefus impar 
erit. 

miulliflicant A impar imf arem Biffum a faciat: Dico o imf arem eJ]e,qao- A 

niam Aimparfer multitudinemimfarem vnitatumif/ius s/umptui , aliquem 3 — — 
< 3 effcii,totsss<uimparerit,ferz^huisss. Si igitur impar numerus imf arem c— — £ 2 — _ 
muisifUcant, ^c. 


Propojich trigejtmitprma. 


Si impar numerus parem numerum metiatur, & cius dimidium me- 
tietur. 

Impar numerus A farem tmetiatunDico quod hparis b dimidium metietur, f . y 
tMetiatur AiffumBparem per o , dico G parem ejje. T^mji impar ejfet G,Je- g ^ 

queretur Kimparemper Q imparem duclumfpfumB imparemefficere,ex qohu ^ ls 

ius.Sedfupf onitur Bpar,quoa eB abfurdum.Var esi igitur G.Siigitur a pervni- 
tates omnes ifJtusG totumBeffciat,fequetur eundem a fer dimidium vniiatumipfius ofaru, di- 
midiumifftm b efficere.’-Metietur igitur a dimidmmifjius B,fer dimidmmvnitasumipfitss o fa- 
ris numeri, Si itaque imf arnumerus parem numerum metiatur, ^c. 

Propojttio trigejtmafecunda. 


Si imparnumerusadnumerum aliquem primus fuerit, &ad ipfius du- 
plum primus erit. 


Imfarnumerus k ad aliquem Bfrimiss e!io,duflum vero ipfius s fit g: Dico , -r 
Aodaeff primum. Suodjinon fit , metiatur iffos Galtquis o,quiqui- 'g 

"f^tfitimfar.Namfifar effetometiensiffim Aparemeff ceret, fer 21 hu- ^ Z 

m, fottira hpothefmper quam a impar eB.Erit itaque dr d impar qui parem ^ * 

'^{(tsmfit ifjitssB duplus') metiens,^ eius dimidiumBmetietur,f er prefatam ® 

^^f“*p_‘>tl‘m&A,duosprimos,quodj;erinonpotefi.7ionigttur metietur alsauuipCoSA&c 
tgtturfuntprimi. Si itaque impar numerus ad numerum aliquemprimus fuerit, (^c. 


,qui 


Pnpojim tr'igejtmacertut. 

A binario duplorum vnufquifguc, pariterjai^cft tantum. 
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Sifit quotcHnque nuTneri abin^irie drtpli a b Qx>\Dico illorumvnumqucm- >'K:t.u 
que yariter fjirem illo f tantum. Ciim entm ex btnar^ refeiitione Jiant, pa- ^ 

res erunt, fer 2 2 huiia.Cam autem fint a hinarto dufli,iffi erunt ab vnitatefro- ‘'t 7 

portionales : nam binarius fnitatem duflkat.S.uiltbet igitur earum miner me- ^ i ~ 

ttturmaiorem,feraliquempraexisiente>n,i>tfrofortione,fer 1 1 huiits,quiqai- - se 

dem (unt pares, falli igitur omnes pares funt.Et injuper pariter, per oclauam : 4 S 

diffinitionem feptimi. nam nullus alius e9smetitiir.pr£tcrfraexisientes,inproforttone,per i j hu- 
3U4,qui omnes Junt pares, ^uidautem nullus fu alius abipf s pariter par. ^atet. Si enmferi pofit, 
aliusesioi,qiii fecetur bifariam femper quoufque adi-nitatemvel imparem numerum venerit, 
quorum aliud neceffe est. Si ad imparem venerit, is ipfum e metietur per fuiipfusfequentem du- 
plicatione, non igitur pariter par er it, ex octaua diffinitione feptimi. Si vero ad vnttatem venerit, 
is binarius aut a binario duplus erit. Ciim enim per dimidium continui feclusfuerit,idem d/ipto qu- 
Bus continuo eandem viam fiequetttr,dimidij enim duplum efi eonuerfum.T^n igitur ab bis alius 
' pariter far erit, vri binario itaque duplorumvnufquifique pariter par esi tantum. 
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Sitoniam falso diffiniuit prius T heon pariter parem numerum , nefiio fi in alio aliud dixerit 
exemplari,vulgato tamen gracononvideeurintellexiJfi,vt circa diffinitionem diximus. Hac de 
re demonflratiouem eoufiquebreuem ac mancam ah eu defiriptam (cogimltr prolixiorem efficere) 
inftar Campani, vt vniucrfialem (vnufquifique) ac exclufiuam {tantum) probemus ^ ^ huic Eucli- 
dispropojitiemnojiram{pariterparis)diffmtioncmcongruere,perfecle fetamus, idem dicemus in 
fequente proxima. 


Profojlth tTsgeJitnAtJutirtil. 

Si numerus dimidium imparem habuerit, pariterimpar cft tantum. 

Sit h numerus habens dimidinrmim- ^ ^ _ 

parem : Dico ipfum a ^ huiufimodi tan- ® ' 

tum , ejfe pariter impares. Sit c binarius, “ ^ ^ 

per quem b metiatur hduplum. Sitau- 

'temaliquispar-ametienseunde Kperz,qHodfieripotesi cum kfltpar..Smaquiex g b aquatis cB 
ei qui ex z d. Erit {per decimamnonam fieptimt) oad e, ficut z ad t.Sed metitur a binarius ipfum 
D parem, metietur ergo (Jr z ipfam^ dimidium, impar efi igiturzxnam fipar ejfet, faceret vqaem 
metiturpare,per vi^fimajecunda huius, quod obdar et hypothefi, impar efi igitur z alius Jcilicet 
quilibet,perquem d {par) metitur a ideopariter imparem. Vraterea nullus tft alius pariter tmpar, 
quam is qui dimidium imparem habet. Namfi credatur alius habens dimidium parem, binarius 
{par)perdimidium{illam parerri)ipfummetietur,nontgiturerit pariter impar, ex diffinitione no- 
na feptimi, contra hypothefim.Tgpn itaque efi alius ah iu dimidium imparem habentibus, pariter 
impar. Si igitur numerus dimidium imparem,^c. 
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Harimduarum pra fatarum intelligcntiam facite fallet T heon,cum diffinitionem terminorum 
alterauerti,ociaua efi nona feptimi diffinitionemam vt falfies fiquatur diffimtiones,videtur exclu- 
fiuam (tantum) referre ad numerorum {vt ita loquar) paritatem vel imparitatem, quod non in- 
telligit Euclides,fied pariter parem eJfe tantum a binarie duplum preduclum quotumcunque,ac xu l- 
lum alium,fimn:ter pariter imparemeffe taniims,eum qui dimidium imparem habet, nullum vero 
aliam. Non auiempariter imparem ejje tantum eb quod non fit pariterparyxclufiua enim ( tatum) 
reliquos excludit numeros,yionautem numeri qualitatem.2fam fi reile dixijfet Theon idem nu- 
merus oBaua efi decima diffinitionibus fiptim^conueniretsCampanus vero reefius diffiniuit , fied 
exclufiuamnec osiendit in hacveluti in frac edente. 
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Pro^ofttw tngefimACjumtA. 

Si numerus neque abinario duplus fucr.r, neque dimidium eius impar 
habucrir.Parater par cft,& pariter impar. 

rem:DUoiipirnh(ffentmeramfariterg‘tTem&i7rgAre>f..^on ® 

narieduplusxontwuehifariamfi^HS numerum imparemefjiciet., J ' 5. 

tmparemefficereUPer li^hums^tgttur <imj4r metitur uferf^ren 5 . ««men.m. 

beLarem%mril(Par)ferdmidiumifurem)eummeiitur.Sequeturiuqueigftm^2mer«m 

aC» ,dh,eLrferftrt>f e,mxUt,rr,um,r.,n,f<:3, mfm, ml4r. S, ,gmr 

numerus neque 4 binario dugltts^neque dimidium imparem^&c. 


Progojltio trigejtmajexta. 

Si fuerint quotfunque numeri continue proportionales, auferantur au- 
tem a fecundo &vltimo aquales, ipfi primo, erit ficut fecundi cxcclTus ad 
primum, (Ic vltimi cxceiTus ad omnes fc ptiecedcnics. 


i a c; 

Sint quotcunque numen conto- ^ ^ 

nue proportionales a g b d e f B c ” 

iH. i^uferatur autem a fi- u. p 

eundo -o-o aqualis primo k G qui ^ ^ , g 5 h: 

fit tc.Od maiori ^■vltimo ve- ^ ^ ^ • rr 

rhid,mmfimurq,ift,t<,:I>k,efivtc^ dxcef.m 4 J a o frm». S,i « 

ad omnes bf bd ko fi pracedentes. Suoniam ik eH maximus {nam per hypolhejmficui^ 
duseB maiorp.rimo)ponatur i aqualis spfi ii & iv. aqualis ipfi so.Ipfivero kjesi aqualis 
I N . Erit itaque ficutiaadt^&i^adsv^c^vadk o.Sic idem in ad ad lye i k ad 

ttt.funt enimaquales.^are&iiKipfics>aqualiserihper 3 commun.fentent.Sed cum jit Ji- 

cut I H totus ad totum i l,/c ablatus 1 1 ad ablatum , i k. Erit {per vndecmamfieptmi) reliquus 
L H ad reliquum k l ficut totus i h ad totum 1 1. .Suia fmilitereU itadi«.vt ir.ad iv. Erit pr 

eandem ad ^^ficutii- totus ad totumiyL.SedJicutiK ad \\.^ii.adiY.ac\.s.adiit,ficfue- 
runtmadif&^fadsoaceoadkG. Sicut igitur i-Rads-i. (j-Y.-L adn v.,fic ent ad 
ejr^oadkO.Et vicifiimper decimamtertiam fiptimi , ficut \.Had^v ficT.\ad^si & fitut mad 
bd/<-n aadk o,&Jicutvnus antecedentiuma ysadvnum confiquenUumkG,ficeruntperdeci- 
mamficundam fieptimi omnes anlecedentes a t. kl i.n, ad omnes confiquenies kg bb ef. 
Sedipjia Kaquald oHenfus eH c D..Si<r»/ igitur c d excejfus fecundi b is^ad primum a g/c erit «- 
tusu K^a excejfus vliimi,adk. o b d e p omnes fi pracedentes. Si fuerint itaque quotcuque nu- 
meri continue proportienales,(^c. 

efM 0 ^ iTV 


^cniam Theon acCampanus hanc fuccinSie demonUrarunt, prolixiores paululum ejfe co- 
gimur, vt eam per numeros ostendamus. Fraterea animadueriendum esi , in hac ^ fimilihus, 
non necejfarieexprimendumejfi quod hypothefisex fieposiulat,vt fi diximus hanc inteUigi in ra- 
tionibus ndnorU inaqualitatis tantum , quod certum est. Sed cum hypoihefis postulet k ficun- 
do auferrisqualemprimo , illud fitit manifestum aperit,priores fiue antecedentes numeros, mi- 
nores ejje confequentihus. ^uare nec demonstrando necejfi erit dicere , incipientes k mini- 
mo vt ait Theon , dummodo exprimatur hypothefis, optans confiquentes maiores anteceden- 
tibus ejfei - 

Prope 
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n^ropojitto trigejlmafeptma.. 

Si ab vnitate quotcuque numeri continue dupli exponantur, quoad to- 
tus compofitus fitprimuSjSc totus in vliimum multiplicatus aliquem fccc- 
rit,qui gigniturpcrfedtus erit. 


S- 

9 - 

z>- 


K^ffgnantar vnitdii quotcunquemmeri a b c d continui dufli, 
quoadaggregatus ex iffis k-b c o ^i-nitate fit frimuc^ui fit t.. idem 
antemBinvltimum-aduciiu faciat i\:Dicozi ejfe perfeciutnfuman 
tur totsdemiffis \ b o v^quipofl •vnitatem e t t m diiflhErittequa ra- 
tiene{fer iaffeftimi)Kad\ivtf.ad\i.S£iit‘‘q>‘ifubk^'xaqHU6e- 
rit^eiquifub-Dcfiiyper 19 fepli!ni,fimiliterqi(iex-&i.eiquiexGT, p 
fer eandemfed ex D^Bfitii.perhypothefim. Ex igitur fiet t- 3, 5, 

dem z ifiuflm itaque erit ziipfiue.yi ,cHm kfiithirairiusperhypothe- T ^ 

fimfid^ui. I Bduplifuerunt. Continui itaque proportionales dupli 

erut,z-iz^z-i.Abfcindaturattte Kfecudoz,S^lii>”‘> t. i,<equales ipfi L ** 

primo z^quifint t s ef z c^reltciu hz&q i,erie exprafataficut n k 

adzfic ciexcejfus ad osnnesuztejrs/epracedentes, atqui nKxquus 3 ’j£ t 

esidpfi^,nepedimidmsdiepliTK.Aequali 5 igitureritciipfisxi.T& ^ 49« 

zfedvnitati&KB Quaqnus erit zc^cumpofitus fuerit ipfizvel nt Q 

aqualis , totus igitur z 1 ipfis m l t e, ac ipfis d o b a 4f unitati aquabi- rp 

tur. Frater ea dico omnes metiri eundem z ^cum enim z i fiat ex d b,u- 

terqueeummetitur,e^cum ab unitate dupli metiantur ipfitmnfcilicetiffiKBG, per decimamier- 

tiam huius , ip fi metientur ef z i quem d metitur, per primam fententtam . Simili argument 0 cum 

ET L ufint ad zi,ut unitas et KBGadipfumD,inrqtioHefcilicet dimidia, &unitasac kBQ ipjum 

D metiantur, ^pariter e t t m ipfum z 1 metientur. Infuperdico nnllum altum ab his ipfum z i me^ 

tiri-quod fi fuerit aliquis, esiooquiper unitates ipfius t,ipfumzt metiatur: fid -a eundem zi fer b 

metitur , erit igitur ficut e ad p ,fic per 1 9 feptimi, oado. ^ia uero o nullus horum ponitur, iffe 
mnmetietur d, quem Jblipraexisfentes inproportione fcilicet a b c metiuntur,per decimatertiam 

huius,nec zigitur metitur i,csteru quonideHzadoutoadx>:fedzfrimuseH,exhypothefi,&ad 
p quemnonmetiturper 5 1 feptimiprimus erit.Sjfia "aero e ad pfuntprmi,!pfierui(per 25 fepti 
mi)minimi,&(per uigeftmamprimam eiufilemjmetientur ipfis o^d eandem rationem habentes, 

(JH etiturergoiipfitmo (fi nipfum-D.Sedcum nullus metiqpur-a frater praexifientes kBG, cfiu~ 

mtateml per decimam tertiam huius) fequetur ipfum p unum eorum a b g efe.Cum aut^m iffi ab 

c,-s> metiantur z\,per ipfis x.ztz{utdiximu5)^omesiaturz\f er iffiimofequeturounumefie 
iprorumx.'L-ti,fed(fialiumabipfis{ferhypothefim)qugdfitexrapotentiam.7^llus igitur altus 

ah iplts Mi.TE,DGBAd' unitate,ipjut^ z i metiturfed & ipfis MLTED0BA4f unitati, qui fiunt 
finoul4 eius z i partes, per trigefimamnonam. feptimi oHenfus e fi ,ipfi z i aqualis. Ipfa itaque z i fer- 

fehus erit ,peruigefiimamquartamdiffinitionemfeptimi.Siigilur ab unitate quotcunquesAtme- 

ri continue dupli exponantur,quoad,(fc. 

MONITVM, 

Pramifimus nuper Euclidemnumcrorumauxilia tantum ad geometricas quantitates difiernen-- 

das & ideo elucidandas implorajfe . ^a autem de caufafingula documenta qua numeris conuenj- 
rent huic negotio conferentia non pofiuerit Euclides mirari definemus.Cum emm Geometri.e tradi- 
tiones ampliores ac uberiores arithmetici exisiant, qua in geometricis tradidit Euclides quan- 
titatum continuarum nomine , ea numeri adaptari cupit , maximi cum continuarum illarum ma- 
gnitudinum refieclus, more ac numerorum habitudine fi fe refiiciunt , ut exemploexpnmajecun- 

%dicemusin numeri. Siduorumnumerorumalterfecetur,quomodoltbetfreduolus ex multipli- 
catione feoli ^ infidi, aquus erit producli ex multiplicatione infeBi per fingulajeciijegmenta. 
Haud di/imiti uiain reliqui fecundi fequetur fiemptaundecima,eaetenimtntereasunua.j^ 

EI tonem incertam ac extra numerorum rationem fuppomt : quare hac numeris applicari non aeoet. 

pAiauauero ulraCque fnfcipiunt rationes numerorum fciUcet{qua certa funt)acmcertasgeome- 

sricam ubertatem ac amplitudinem ducentes . Similnirque dicemus in reliquis altorum librorum 
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meri inter fe nenpntiuntur cadere : qtiarutngrieres tmtttm his trthus numerorum lihrn , eorum- 

demdireremnihisudoferuif.difiretionesnumererumbimueceptienihistrofirens.e^lter.eiau 

nuonlLteidifiernSdlsucinuieemconferembsmmerdudotutifignifcimitiintegrus^ereuctn- 

aummmUtedenoumt.e^lteruuuiemuuuoperationettrithmeneuHdifiremnemeluciilomet) 

i...—-. ...n-n.rU zrfr,utdt/a unrrnfuTKntianecoiitWUaru^CCCO- 





9J 


liber decimvs . 

Procemium decimi Elementomm Euclidis. 

Ptdns Euclides Juis ^eometri<e elementis 'vtrAmque quantitatum fia~- 
turam dijcentium ingeniis exhibere , earum quidem qu<e ita jihi inui- 
ccm comparari pojJunt,'vt aliqua 'vnius pars alterius pars cognominari 
poJ?it, aut eadem, Jiae earum qua ita Jibi comparantur ,'i>t quauispars 
'vnius nulla pojlit alterius dici pars. Sed quihujlihet pclionibus aquali- 
busjingidaje^a quantitates, aut quibufisU Unitatibus multiplicae£y 
nttfquam aquales producant magnitudines, qua. prioribus nouem libris feorjum docuit, 
hoc decimo ea ferie congeret, qua huius difcrepantiaprogenituram ac ortum, mentibus per- 
cipiendum facUhei. Sex etenim prioribus,qu<e ad quantitatum conjufarum ( quia conti- 
nuarum) intelligentiam ^eciarent,docuit,pluribus rudimentis fepius difcretarum magni- 
tudinum affinitates acpracepta cap'tentibus,Ceometria naque 'Vtramque continet quan- 
titatum naturam,fcilicet rationes numerorum hahentium,ac non habentium. Tribus •ve- 
ro poflremis qua ad quantitatum dijcretarum cognitionem pertinerent , legtbjss d numeris 
Jitbfuratis edocuit, quibus earum quantitatum intelligentiam numerorum diJcretione[qua 
fenfibiu familiari ) adaperiret .Cum autem numerorum difcretionem ab '>nitate(qua re- 
petita femper stquasproducitpartes) generari fit notum, fequetur fingulas numerorum 'v- 
nitatesfb: inuicem aquales efe,ac exinde magnitudines numeris exprejfas ad aquales 
partes tandem reducipoJfe,ad eam /cilicet quam •vnitas operi:. Nam cuiujuis numeri 'v- 
tiitas eHpars, nudius 'veropartes,quod ft alicui harum •zmitatum magnitudini compare- 
tur magnitudo ad eam habens rationem nullis numeris dicibilem , fequetur ab hudiuer- 
fs 'vnltatibus compofttas aqua repetitione magnitudines, rationem habere nullis numeris 
dicibileminarnaquemuitipliciumpartesper decimamquintam quinti eandem rationem 
habent, Sed cum nuda relinquatur mortalium fenfibus quantitatis difcretio ,fi abfuerint 
numeri, per quos cxcejfum aut equidem defeElum perpartis aut partium denominationes 
exprimimus, qu^ quantitatis notitia in imelleBugenerantes folum quid ft in magnitudine 
propofta quantitatis pronunciant. Geometricarum ideo quantitatum comparationes du- 
plicem habere naturam exponet Euclides, fcilicet eam qua fibi inuicem comparatae ratio- 
nem habere numerorumperclpientur,quas certas dicet, ob difiretam illam numeroru cer- 
titudinem, notitiam determinatam, ac conHantempropof tarum quantitatum(mutuo col- 
latarum) ingeniis exhibentem,c^ eam qua fbi comparata rationem habent , qua inter 
nudos poteH cadere numero s,edfque incertas idcirco dicet, quia certis comparata omni ha- 
bitudinis difretione priuentur^rgente affnitatis numerorum penuria,ac demum in quot- 
cunqiie fegmenta aqualia (Iket numero tnaqualia ) fingula ida quantitates diliribuan- 
tm infniie. fdufquam eadem •vnitatis quantitas 'ytrafque numerare poterit, nam fem- 
per'V»itates binas illas quantitates metientes, inaquales erunt, licet quauis diHinBione^ 
fcentur. Cum auteminfntta earum •vnitatum pofint dan inaqualitates,orta quidem a 
numerorum diuerfs radicibus Jeu conferentiis , infnitas concludemus pojfe dari (•vt 115 
docebimusfincertarum magnitudinum Jpecies,inter quas haud fcus mterueniet compara- 
tionisincertitudo.qu^ intereas (f! certam incidere conficiemus, idud equidem cum dif- 
ferre illas inter fefecie intedigemus.^am qua eiufdem erunt lpeciei,adfi inuicem more 

numerorumcomparatipoterunt,cumfngula quibufuisnumeris duci pofmc, eas produce- 

tibi<s,qua eorundem numerorum rationem habeant, ac proinde fngularum tUarum fe- 
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■ .fi.fimqwpfe-iepafhoedcamollIKMrcdoaht Euclidis, 


tierunt 
li^Utei 

7co theoremate. Vnde etenm ,Uudum abd.tum ci^ occultam kui^ dtfaplmde arca- 

numnafcipotuitconftderemtes/um^vnhatem ejfe,prmafipurm dffnmonc, 'vnam ac 

infolMem fuapee natura dixerimm.Jc proinde (cum ad quantitates refertur) Gcomcj- 

tiarn(^ ideo continuam ac mfeftawefefacHeperdpiem^ inter numeros col.ata, 

que^era acfola efi numerorum genitrix, naturam commune quantitatis mjequ^u? cum 
infoluidh /lt,neceffano ommum numerorum minimam eam ej[cpartemfatebimur,qiiia 

pernumerostnmmoresfecarinonpoteH,quUfi('Vtfiptimo dixim'^) euts quantitas per 

numerumfecemr.femper mm-ma pars ad ^■nitatem redit. Si itaque magnitudini per ali^ 
quas rvniiatesfeaa,magnitudo comparetur , cum quantitas coUata quantitati prioris, m 
eam 'vnitatis feBionem cadat, qua nullo numero 'z-nltatis idtus quantitatem metiente ex- 
prmipopr,fedquauis ilim quantitatis multiplkatlcne decrementi faUa.femper compa- 
rata magnitudinis extremam, fme terminus, in rvmtatis cadatfeBmcm. Perjpicuum erit 
eius quantitatis comparata denommationem,extra numerorum vires haberi, eorum ma- 
xime priorem quantitatem numeramiumtjiquidm illud extremumfaBa aliqua decre- 
menti 'imitatis multiplicatione, in aliquem illarum ynitatum terminum caderet, non au- 
tem in vnitatfs feBmem,illius multiplicationis quantitates {falttm ) vtrajque numera- 
rent vnitatum magnitudines. Non igitur earum comparatio extra numerorum vires ha 
beretur,fed numerisexprimeretur.Cum itaque numeris exprimi non poteH ea determina- 
tione ac ideo certitudine caref comparationis etenim quantitatum certitudo, a numerorum 

expre^ione dependet.^uie igitur numeris exprimi nonpoteli, hac de caufaincerta compa- 
ratio dici meretur:'^ idckco quanthas qua comparationem illam ad alteram producit 
quantitatem, illa eadem lege incerta quantitas dici poterit. Hac infuper omni denomina- 
tione pnuata obmuiejcit /o quod in tantum proruperit peius, vtynkatis illam inuiolatam 
integritatem dijjolueie conata Jit, qua nuUam patitur feBionis denominamnem. 

Caterum illud fequentes quod ait Zambertus in liminari perjpeBiue Judicet Eucli- 
dis exemplaria tineis ac cariecantrita apud Socraticum vidifje. Sane inferre pojjumus 
hunc eius decimum, id 'i^el aliud quoddam fufcepijfe detrimentum . Euclides quippe hanc 
propoptam magnitudinem {quam lineam ejpcic ) certam denominat hac diBione fUri, 
{qtt§ proprie certam cJ?» determinatam & qua tuto dicipotep pra fe prt)diffmitme quin- 
ta. Sexta veroprofert, omnes eidem propopta certa commenpirabiles,certaspmiliter efp 
eadem diBione furol a commenf rationis quidem habitu, quia commenfurabiles funt cer- 
tapropopta,^ ipja certaea de caufa erunt, cum autem feptima dijpniticne arguit a pri- 
uatione, extra fenfum dpcedit.Nam quod addit habitus, idem tollit priuatio, 'Dicit enim 
pxta quia commenfurabiles fuerunt certa, eas ideo certas efe. Septima igitur quia ipp cer- 
te mcommenfurabiks fuerunt, incertas efe ( negatione priuante prepopta) necefp fequi fa- 
tur.Cur autem poperiiTheon loco huius diBionis ae^tm^qua vere illi inTalperpriuatio- 
nem opponitur, hanc xMyu exifiimansoppoptum certi vel determinati efe irrationale, 
fat admirari nonpofumus. Certum etenim cum rationali nihil habet commune, ac mfuner 
abfurdius, licet etenim pmper hoc {«t» afprmante,vtatur, nihilominus eidem coferre vo- 
lens oppoptum, ponit xKeycV toto hoc decimo, quod no parum difeentibus eB incommodum. 

Nam 
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/v / im Jimapiitudincs incertas dicimtu (propria dencminathne) hraticnales dixe~ 
Timiti^ah eis rationis ha!/ltum alBulimiM^quaJi ajpretuis eas aut inter fuas Jpecies,au! 
equidem ad certas ratione priuari, quod lon^e abc^. Licet enim ip fe ad certas commen/d- 
ratione prmentur,non tamen ratione priualuntur.fed rationem bale^u»t,per 4 diffinitio- 
nem quinti, multiplicat.^ etenim fe inuicem excedent, ac injliper (ex tertia eiufuem diffini- 
tione) fimt eiufdemgeneris quoad quantitatem, fcilicet fi fuerint ti>;ex,idcm genus Icngitn- 
dinem hahnt quamitatis.Sifuperficies Icngitudmem ac latitudinem , Siquidem Jolida 
tres diimenjiones .T\ationem igitur hahntes certa ad incertas irrationales dici nonpojfunt, 
Minus quoque irrationales dicentur, incertiC magnitudines incertis eiufdem Jpecici compa- 
raiie,qii£. fcilicet inter JeJunt commenfurayilcs,ac rationem fufeipiunt numerorum, 'z.t di- 
ximus. ^am ha rationem habent cognitam, illa Dtro rationem fiirdaTii,aut incognitam^ 
incertam,autindeterminatam,cum non haheant eam quam numeri intcrfe.P^crius itaque 
eas magnitudines incertas dicemus quam irrationales, 'veluti ff! fanius cppqfitas certas 
quam rationales,nihU enim halet rationale ad certitudine: Junt equidem difiunSite qua- 
litates. T)iuerfitas generu,quanshatis rationemtoUit (ex tertia diffinitione quinti) inter 
quantitateSfficut ^ diuerjitas generis commenfuratienU commenjurationem aufert-.raiio 
etenim commenfuratione eH generalior. Mon enim omnes quantitates rationem halentes 
Junt commcnjuralilesfed omnes commenjuraltles rationem halereneceffeeH. 

Commendandum praterea diximus nullam harum quantitatum (quasincertas nun- 
cupamus,alij ’vero irrationales) ex fe incertam dici pojfe. Sed omnium qualilet {§r fingu- 
l<e Juis locis incerta: dici poterunt adinuicem comparate, quando fcilicet 'vnius Jpeciei ad al- 
teram fit collatio, quee Jemper denominatione caret, hecc incerta collatio faSia propofita 
mamitudini incerta denominat coUata quanritate,no tamen hac de cauja incerta, qua in- 
certitudinem dpropria natura ducat, dicemus, Jed ir.certitudinemal incerta comparatione 
faEiam cenfehimus,hanc itaque incertitudinem jumunt quantitates,a collatione diuerfa- 
rumfiiecierum,non autem d quantitatis natura, ^ 

n/i exemplo fdcilitemus.Ejlo linea A S fe^a ia 
G extrema cJy media ratione, per 1 1 fecfidi 'vel 

^ofexti.Tres igitur recissA‘B,A G ^ G S funt inter fe {quouifmodo comparaufncer- 
t<s,'vt latius patelit fexta decimitertij. Tamen quamlilet harum licet nolis proponere ce- 
teris conferendam, f enim A G maius fegmentum,proponamus,hacpropofitare^a (cui 
comparantur reliqua AB^g B,ftli incommenfuraliles) certa dscetur qua collatione 
incerta alias fli collatas incertas efficit. Similherf toti A B comparentur AG,G Bfm- 
gula fegmenta,aut fi minori q B tota ^ maius comparata fuermt. ^.auii igitur propo- 
fitacertadicipoterit,&^ eius quantitas cognita erk, reliqui '>eroillt (comparationefaaa) 
incerta, incognita, ac indeterminata erunt, non equidem quantitatis defeciu,fed coUatwnU 

relatione, qu£incerta eB, acpenims denominatione caret. ^idemm')>etat totam AB fit- 
mipro'vlna,cuiusmamfiegmentumfttaliaquapiam'vlna?SamJi^ 'vlnam Lugdunt- 

fem extrema cJ?- media ratione fecemus, maius figmentum non longe al yha Mntuer- 
pienfi diH:alit,qualilet eamm nihilominus apudfiuos certa &<propoftta quantitas entjre- 
liquavero eidemcoUata incertadicetur^amftngulaper quotuisumtates./tueinaug- 
mentum,(lue in decrementum multipli:ata,magnirudmesproducunt,€an^ ratione ha- 
len:es,exdecimaquinta qmnti.Etproinde 'i^nkates alterammeuentes.ftue numerantet,^ 
ynicatihi reliquam n:imerantilus,incommer,fiiraliles erunt, cum tota toti fuerit incom 
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uLuu;.i.a. icJdc,Ua,i«,. 4 ,au, ..rm) 

imcrmT«mdcmmmamne!^cmammaimmmu,oml,i«{Wl»^mPnfof,tfa.kcm- 

rum apinmiur hdimiines) depnmm cmmfmt, profoftM cmM fir r,m,cns expo. 

ex,,uLiuimnUplkm.com.«a:J.u‘xU>pirxmmxniw,tm-K^^^^ 

radia carmtm pndmtrmt .ham qifP‘ '“dkim/me pairatajmi rato , «>!/<« . i 
aut alia quaiiis fuerit , harum minarum (prepiJiM anx allatarum ] demmmam- 
ui impimnt , nn auim proximi ex numerh oenam quantitatem denotamk ^ , meer- 
tarum denominathne, euellere pofint . liot autem «umero, furde, algebneo, , ra- 
dkalt,,ftu incera, aut improprii irrationale,, Iprmem errorem fmuente, ) nun- 
cupant , auo, m, hypothetico, Periu, qudm efintiale, dtemue.eo quod tantum ex hy- 
pothefi fimanturymniefemia ac denominatmepriuati. ^orum tammeifequtopou ,- , 
res certarum ad incenas habitudines confequimur, hactenus humanss mentibus cultas^fvt 
exeplo elucidemus, propiJttareBa A S feBaex- c j 

trema ac media ratlom in G per eius A ‘B linita- 12 , 

tes.auajtnt 11 tpfam A G reperiamus,quajleri ■ r '• 

proxime popt, ducemus (exhndecima fecundi) AB in fe fiet 14 & dimidiam i/fius j 
A B fcilicet B in fie fient ^6, qua coniunBa componunt 180, horum quippe radix quadrata , : 
minus Bipfam A G efficit. ^aremaiusfiegmentum A G denominabunt. Badix iSoj 
minus B,quee radix (cum nuda fit innumeris) omni denominatione priuatur , fi autem 
q»am proxime exprimenda fif.Dicemus qualium A Berit duodecim eorum A G efie 71 
(^TaproximemaiiiS,'velproxm'eminus,7 0'~.?^eltqua njero B G reliquum ipjbrum; 
12. occupat. ^uiC omnia potius obfiquioquamdemonlirathni conueniunt. Ao; igitur ce-] 
pumperagamus. ^ I 


^EVCLIDIS demonstratio' 
num reftitutamm Liber decimus. 


Thffnitioprima. 

OMMENSVRABILES magnitudines dicuntur, quas 
eadem menfura metitur. 

Priorihm libris framifit Euclides , maxime tribus fcjlremis^ueceffariaad 
quamiiatis ini elligentiam^er vnius ad alteram relatiom operat ienem vt co- 
gnita vnius magnitudinis quantitate, etus opera fiue auxilio alteritas prepoGu 

... ^magnitudinis quantitaiemvfqueadeopractseJiueexacTenouerimus,quodni- 

m ampUus ad earum quantitatum tnteliigentiam requiratur, ^od autem hoc decimo proponet 
EucUdesAUudexpeifatnegoUHf». T^mhis cognitis quantitatihus.per earumnatura intehoen- 
tiam,JtmuUc numerorum obfequio-,incertarim magnitudinum quantitates generare docebit. Et li- 
cet quo differant, a cognitis tde inc er te reticere cogatur {pb occultata nobis a Natura cognitionem) 
tamen prepofitarumftue c cgniiarum legibus , quid inter fi ilLt incognita aut incerta habeant afS- 
*’^^‘‘*fitS‘>f‘^’'^f'*‘^‘'.epoterit.lnchoans Euclides itaquedpracipuo quantitatum notarum vinculo 
enjolojcdicetquo vntus magnttudindadalteram habiludo{qua ratio dicitur)ft. Commenfurabi- 
les ciepttdscere magnitudines eas quas eadem magnitudo(quam communemvocantmenfuramYita 
praetse conjlituit,vt alteram earum per quafdam vnitates repetitam . Reliquam vero per quotuis 

f‘>jdernvmtatibusrepettlam.pracis^eeopJl.ituat^Uacommenfurabiles,ftuecommunemmenfurarn 

habentes,dictpoterunt. Hoc auiemdixitvt quam dffgrant ahhis quas eademvnitas quihufitisre- 

p«^itionibisscomplerevtrafquen0npotesi{quaproximadiffiniiio^epatefient)edoceat. 

'Diffinitio fecmda: 

Incommcnfurabilcs autem, qu^e fub nuilius communis menfiirje di- 
mcnlioncm cadunt. 

Incommenfurabiles oppofita pricri denominatione vocat eas magniiudtnes,qua nudam patiun- 
tur communem men furam, eas complere. Sed qualibet magnitudo alteram earum Jkis repetitiont- 

buscomponens,abalteriusdimenfioneexcludeiurinamfuisrepetitionibus reliquam aut excedet, 

aut equidem ab ea deficiet, ea nmirum quantitatis parte, qua nudo numero ( priorem exprimente) 
denommaripoterit. Priorem autem exprimente tdeo dicimus, qubdprtores quas commenfiurahdes 
diffiniHimus, ab aqualium vnitatumnumeris componantur, diuerfisaut aqualthm earum vniia- 
tum repetitionibus. Ha vero incommenfurabiles ex diuerfarum 'a primis vmtatum quantitatibus 

compofita,nudam patiuntur inter fi communemmenfiiram, eo quod inter eas fit diuerfium menfura 
genus,fubeodemtamengenerequantit4tdconclufum,nonautemfubeedemmenfura genere Sua 
igitur diuerfumgenus habent menfura, incommenfurabiles erunt , ficuHidemmenfuragen^ia- 
henteSyCommenfurahtUs dicimus. SedanimaduertendHmePi,vnicumidudgenus menfurajnter 
ommafolumcemmenfurabiledicinonpoJfe.Cumautem qualibet aliamenfnrarumgenera{pro fe:a 

quedquefiommenfurabiles metiantur magnitudines . ^odlihet primum a(fumptum,eorum gene- 
rumprocommenfurabth eaarlefumipoterit,vt quauis aliorum generummenfura magnitudines, 
ad has^omparata mento, incommenfurabiles dici debeant. Et proinde cononenfuramnem idem 

menfuragenusfequi.ptcvelutidtuerfamenfura genera fequtincommenfHraiiBuemfatebimuT,vit- 

de etenim oriatur hac diuerfitas licet ait ior em noftra fintenUa optet indaginem . Tamen vt paucis 
quatdprodueant,exponamMs,Numerosquantttatem non efe medterari nes oportet, in numeri di- 

xifie-Jcdlantumquantitatibusadaptabiles.Ciimigituralicuiquaniiiatiadaptatur numerus, hac 
quantitas intotpartesaqualesfecaturapietfumin adapiatoxumerovnitatesiomnesetenimname- 

rt vmtaUs,aqu4esfunt. Si igitur huic quantitati alia comparetur quantitas quam prioris vmia- 

tes{quauuantfumpta)nufquamrejlUuant,fidadeam exprimendam vnitasfecaricogatur,con- 

'X Aa 
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tra /uiifjlus fr<tfatum tuitale gemum, quod ahfurdum frojucit , cumdixtrimus Txinmam numeri 
partem vmtatemejfettc nulRfecikni ohnuxiam. Hac quantitatis exfrtfiio qusvmtatis requirit 
fiUionemy denominatione quahhetpriuatur, quia vnitas feHionem non patitur. .Quare quantitas 
illa denominatione priuata adprepofitam comparata, nullam rationis denominationem patitur. Sed 
equidem ad ilLrm rationem habebit,euni fmt magnitudines eiufdem generis quoad quantitatem, li- 
cet non quoad commenjurationem ,i.^ttamen omnt denominatione priuatam ,qua per numeros 
tantum exprimi peteB, vt dtfcretionis utilitate fruatur. Cum autem harum magnitudinum, qua- 
rum quantitas unius in Jellionem unitatis alterius cadit , infinita fint Jpecies, infinita^ unitatem 
fecandiforma. Infinitas dicemuspofihacpojfe dari , incommenfurahilium (pecies adirmicem, licet 
interfecttiuflibetjpecieiquantitatts^fintad inuicemcommenfiirabiles. Omnes tamen quarum de- 
nominatio unitatis feilionem exprimere cupit , ea voce qua res exifientes denominantur, penitus 
prwari,quaJinon res exiBentes dicifidpotius hypothefes exifiimentur.^b his diuerfis unitatum 
feclionibus orti fiunt numeri, quifiurdi,aut irrationalesfieu algebrici dicuntur ,fitnt autetmtadices 
numerorum non ullam habentium . .Quare licet illi potius hypothetici , quam ejfentialet dici de- 
beant, Nihilominus illorum ficia hypothefes, rebus difficilibus explanandis non parum conducunt. 
Illos itaque ficlosfeHhypoteticos,incommenjura.hilibus infinitis, infinitos exprimendis quidem 
illud exprimere dicatur) promptiores ejfe dicemus. Ciim i/Uah his, (fi hifimiliterab i Sis originem 
duxijfe ofienfifint.Quoniamautemunitatem ficarinuncper incommenfiurabiles dixerimas.efi 
antea apud numero sstb ea denotatam quantitate fecari. Quid his interfit dtfcernere fuperuacaneS 
non ducemus. Diximus unitate fignificatam quantitatemmfintte ficari.per partes, aquales infini- 
tis numeris expreffas,pracifamillam quantitatem componenidius .Tnnc^demum unitatem non 
fecarifed in alias unitates mutari^quarum femper minima qualibet esi unitas. N on igitur unita- 
tis huius numeri ficatur natura fed quantitas unitate fiignificaTa.Cumauiers unitatem fecannunc 
dicimus,quantitas unitate fign ficata tn eas partes fecatur,qua nulla numeri denominatione,totam 
unitatis quantitatem refiituunt:eo quod ea feclto inunitatum dificrelionesper infinitos quotuu nu- 
meros faclas,nunquam incidat, fid infinite examinata, extra eam vnitatumiyt ita dicam)commif- 
fiuram femper cecidiffe reperiatur,qttodinfinius modis fieripot e fi,utpoflhacuifuri fumus. Obares 
hanc quantitatem quantitati prioribus /tumeris exprefil,ejfe incommenfurabilem dicimus, eo quod 
exprimenda fit per unitates , qua prioris unitatibus penitus incommenfirabiles txiftunt , (fi pro- 
inde numeri huius numeris illius femper incommenfiurabiles erunt , Cum finguli numeri fuarum 
unitatum fequantur naturam. Incommenfiurabiles igitur dicemu’ magnitudines, a menjura ccm- 
munispriuatione,idemmenfuragenusnonhabentes.Haudfecus quameodem quantitatis genere 
carentesprrationales merito a rationis priuatione tertia quinti diffinitione dici cautum eB. 

'Difjiniiio terttct. 

Rciia: lineae potentia cotnmcnfurabiles, luncc|uando c|u«eabipfis qua- 
drata eadem arca metitur. 

'DtJJimtio quarta. 

Incommenfurabiles autem, quando nullaarca communis menEura efle 
poceft, cotum qus ex ipfis fiunt quadratorum. 

Quoniamlineapotentiamvocat Euclides eiuslineaquadratHm,aHt equidem fiaperficiem huic 
quadrato aqualem,ait igitur-. Recias lineas potentia commenfrabiles ejje ( hoc efi, rectarum linea- 
rum quadrata, aut eis aquas Juperficies commenfurabiles ejJe) quando eadem area utrafiquepracisc 
fica repetitione confiituit, ut diximus prima diffinitione de magnitudinibus in genere. Hac autem 
dicit vt quamlibet quantitatemper idem quantitatis genus metiatur, (fi proinde menfuramillam 
numeris exprimat , ut tandem mter eas rationis cadat denominatio, numerorum virtute expref 
fit: incommenjurabtles autem oppofita uoce,per priuationem exponenda fiunt, eum nulla pro 
eommuni menjura inter earum quadrata potefi dari area. His diffinitionibus adaptauimus qua di- 
ximus in genere prioribus , iBud Jequentesprima fiptimi diffinitione , unitatem fcilicet eam fu- 
feipere formam quantitatis, cui applicandus erit numerus. St enim Unea adaptetur numerus fmgu- 
las unitates longitudinem tantum habere. Siquidem fuperficiei longitudinem ac latitudinem , ac fi 
demum Jolido,ires cos habere dimenfiones longumjatum ^ fublime.Cum enim eas omnes metiatur 

nume- 


L I B E R D E C I V S. 5. 

numeyosytneuetur omnes magniludines^uibus adaptantur nunseri-.fedmcfiiram idem genus quar.- 
habere decet. Fnitas igitur idemquantiutis genus fibifumit^quode^quantiU! r.umerojl- 
gntjicata.Iioc tamen eodem genere qua t itat is fumpto, potesi adejfe commenjaratio, cr abcjfe eadem, 
non ex defeclugeneris eiufdem quoad quantttatem,fedquead men furam. 

03/ 0-2^1 T 

Sequens ■variamus corollarium 'a Zamberti te.'ctura alie»i,-vt osfendarnus Euclidem hoc decimo 
pracipiiedeclurumincommenfirabiiiumf ue incertarum magnitudinnmnoiitiam^Cracumexem- 

plarfeqHentes:2{am quas ■vocat potentia tantum comnufurabiles, intelUgit longitudine incomenfi 
r abdes ejfe^reiiqaas ■vero ■vtroque ^ potentia ey- lenitudine modo incommenf»rabiUs,vt qua ccm 
parantur expofitejomnes tncommcnjurahiles sntelliganiur. 

His expolitis indica turjqiicd propofircs redis !ine2(cuius Icilicer quantitas eft certa ac dc- 
terminata)infinirs multitudine comparantur rciSs lines. Commenlurabiles quidcm,potcn- 
tia tantum^incornmenfarabiles vero, longitudine & potentia. 

,^ia fufepit Euclides negotium quantitatum incommenfurabilium hocdecmo,concludit fequi 
ex pradiciis, cuilibet propojita recla,hcc esi certa determinata aut cognita quamitatis,wfi>iitas . 
multitudine comparari reclas lineas . Omnes autem tncommenfurahiles,fed binis refecltbius : alia 
quidem commenfurabiles, licet fint tantum potentia,longiiudine tamen sncommenjur abdes, alia -ve- 
ro per vtrutnque incommenfurabilesfongitudine fcilicet,ac potentf/.-Sicque omnes eidempropofita 
incornmenfurabiles erunt diuerfs rejpeclibus. Vt autem vera Euclidis mentem concipUmusjprepo- 
fitarn redam non eam tantum qua jignijicantur a nobis cognita magnitudines, vtpote cubiti,pedes, 
palmi, aut digisi{vt voluit ZambertuspraterCracum exemplarfed quamcunque a nobis expofitam 
cuiufcmqsu fuerit generis menfira . Cism enim fil liberum quamlibet redam in quouiis fe^enta 
diHribuere(ex nona ^ decima fixti) Hac fegmetaattribuemus reda, qualineapedaliaut cubitali 
erit incommenJurabilis,(f proinde huicpropofitapcdalisaut cuhitalis,incommenfitrabilis erit, aca- 
tia eidem dari poteri!Ht,incommenfirabiles cut longitudine tantum,ant longitudine, d- potentia f- 
mul . Et hac ratione ex hac propofta omnes incommenfurabilium jpecies hoc decimo corf cripta, ea- 
dem via generari poierunt,ficut ey ex pedali vel cubitalh vi exempto fimamus reda{per trigefi- 
mam fexti)fecla maius fegmentum,illud conflebit ejfe longitudine ac potentia incommenfurahile to- 
ti,ex flxta decimitertij. Attamen fumptum tliud maius fegmentum,inquotuis partes libuerit diflri- 
busmns,optato numero flgniflcaSas, a quo tandemproducemus i/flnitas redas huic maiori figmento 
tommenfurahdes, potentia tantum, (fi- longitudine incommenfirabiles,aUdfque longitudine fimul 
ac potentia incornmenfurabiles fiquidem fumptum illud fegmentupro propoflta fumpfirimus ac cer- 
ta,illique incertas reperire velimus , eadem lege dantes eidem figmento incornmenfurabiles, incer- 
tas eius refpedu producemus, vt in cubjfali propojita,vel potentia tantum, vel potentia (fi’ longitu- 
dine fimul incommenfiirabiles . 

MO N ITVM\' 

Licet hac fiso loco proprie ne finttradita,ea nihilominus animaduerflene digna exisiimanies hic 
appofiiimus.tostea fatiu < intelligenda, ne quipofl Zambertum taberentur, hanc Geometria liberta- 
tem tolhrent,quod tantum in redis menfur.ts a quihufdam obfiruatas proponere licere t,vt illa pro- 
pofita dicerentur, quafiprohiberetur,diuer(is regionibus pedes,auf palmos flue cubitosyfibiinuicent 
incommefurahiles haheri,quiquidem omnes flmt propoflta reda. Etfroinde fuper his propofitas ex- 
hibere redarum longitudines,quibus aha incommenfltrabiles dareturiquod effit abfurdttm.^Haf 

libet igitur magnitudines linearumproponerelkebitjVteifidemsncommenfurahiles comparetur 

ideo propofuam eam ejfn,qua ex hypotheji proponitur flicemus. 

Diffinitio quinta. 

Vocatur igitur ipfa propofita redta linea, certa. 

Hanc propefitam lineam redam vocat Euclides certam vel determinatam, cui fiilicet copar ada 
■ funt reliqua,vt comenjurabilts aut certa, vel incomenfurabiles aut incerta dicatur. C er tam autem 
ea de re vocauit, quia-eius quantitas nobis eo debet effi manifefla, vt nihil de eius quantitate dubi- 

tantes, vere certanj nobis ejfeproflteamur yic cumeius propoflta certanobis fuerit quantitas,certier 

Aj y 
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eiuRem ac7mum vel p^iommMis dcejHiratHr mtelleauslHtcauUm certitudo tum adesi, cum 

funonimus^autinJiiinusqumtaUslinedinaiuramfmeor 

cupabimus. 

Diffnitiofextd. 


Etqux huic commenfurabileSjfiue longitudine & potentia, fiue poten 

tia tantum cert£c. 


‘Diffnitio fepttma. 

O^^verb eidem longitudine & potentia incommenfurabilcs, incerta: 
appellentur. 

^oniamdi^hrec7amrecTecommenfurahHemfofeferi,potentiam^^^^ 

&h^gitudme4liam,hasom«esquace»a,rec7a,vdpotenttatantum,^ 

■ totemiafmulcommenfurabilesexiJlu/iufimilitercertMyulvocart. uffc rot^iunai Prmli 

tur4liJuareaa>eamaUquacommefuratme,longttudmu^velfouma,cumceTla ^ ^ /i 

U.EcLr/oautei.iJrtamdicitL,qu4CumcerrapropoJitamd^^^^^ 

fiue fua uLitudineJue fiiipfms potentia comparetur. Cur aut em certam dixertt Euclides eam re- 
clamafua propojiu cerU potentia tantum commenfurahtlu exisht^ licet longitudine etdempz p A 
ufitlcoUeifurabilislquidaminquirendu^^^^^^ 

fimtas,qua ratio dicitur,pracipua dtuifione^per cognita & incognitam dmfafit. Cognita autem per 
numeros tantum exprimenda fit, numerorum naturam fequiiur Euclides tn exprimendis quantiu 

tumrefbeaibusinaLlicetomnisnumeruslatusfitcuiufdamquadratmontamenorm^ 

tus habebit quadratmn^omnes autem numeri inuicemfunt comrnenfurabiles.SequeturiiaqueJt qua. 
dratumlinea quapropoftu certa fuerit longitudine incommenfurabilis , fit commenfurabile qua- 
drato ipftus ce^tafiocefifer aliquas numerorumvnitates eadem menfura vtraque quadrata mem 
tur)illa rationem numerorum inter fi habere dicentur {nempe commune mejuram repetenttumyea 
quadrata 'a lateribus in fe duBu oriuntur . Sequetur igitur eas lineas qua per fit duc7a,areasrati^ 

lemnumerorum{hoceficertam)habentes, generant, nonpojfehaccerlitudinepriuari,eoquodeajdc 

vnitates oenerant quas & certa. .^are ea de caufa certas e]fe repent Euclides, reliquas vero e con- 
r._ r. .,i„,..„„..nr„,.,Uil.,nrndui:ant.fb-troindelo'smdtnemacpotentiamtn- 


commen}urabnes habent, incertas nuncupautt,craaceriamTaiiunemri»vii,^ ,^i..-,^-,.- i 

libet vnitates eu applicata,fint adinuicem incemenjurabiles^ac rationem habent mcertam. 


M O TiJ T V M. 

Hanc autem certam verterunt Campanus dr Zambertus latine rationalemjong} quidem a Gra 

co exemplari ,vtitur enim Gracum hac voce ^ quod verius pro certa determinata ac manife- 

fia legit ur,dr injuper huic fententia plus confient iret certa,qHam rationalis.N amdiaio rationalis, 
habdum pra fe fert, aut aHione , aut pafiione . Si enim rationalisdicatur certa propofita aHione , ea 
quod ad aliam rationem habet dliquam,aut pafiione, quod alia ad eam rationem habeat,hacdenorm 
tio non tantum ei couuenit,fed quibuficunque fibi incommenfurabilibus fiue etiam incertis. Illa na- 

queadaliaseiufidemgeneris{quoaddimefionem')Tationem habent cognita inter fedrcerta,ad alias 

aute fiue ad certas rationemhabet,Cumfinteiufid€m generis quoad quantitatemfpertertiamdififini- 

iionemquinti) tamen ignotam. Omnes igitur rationales dici merentur, eo quod inter fe rationem 

habeant ,ac ad alias,quedejfit confufumac proinde abjurdum,haudfecus fi aliquam lineam filamra 

tionalem vocaremus fi rationis habitu ,nam fila linea rationem non habet, cum ratio duosfaltem re- 
quirat terminos. T^pnigfitur apte denominari poterunt illapropofitareaa rationaUs,fid certa aut 

determinata,drc. Pralerea nec videmus Euclidemvocafieil!asrationales,fed certas. Capanim au- 
tem dr Zambertum idfitbi fumpfijfie tantum, quare cum appofitam huic (HtS dicionem fcrrpfit 
Theon xXnyopfiptima' hac diffinitione nenGraca Euclidisvocem{quapetius S^fHTcp dixijfetpro 
incerta) fiquutus efi.fid manifeBum eHetm extra Euclidis fintentiam irrationalis vocem protulif 
fitquafi per rationispriuationemfineertas nuncuparet magnitudines, qua inter fe,vt diximus, cer- 
tam ^ cognitam rationem hahent , ad certas vero licet incognitamvel indeterminatam habeat ra- 
tionem 
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tionem^ Umen am hahent habitudinem Jiue reJ^eSitim^ qui ratio dicitur inter quantitates eiufdem 
^cttcris .^tertia diffinitione qumtiyVt latius frocemio dixtmus.Suarefosihac cum omnem irratio- 
nalis autrationald,licet tritam denominationemyob hutus decimi libri theorematii{ lineu ac planis 
tmmerito attributam') auferemus, edmque rationalis aut irrationalis -aocem incertam autincer-' 
*^t»{propriamearumdenominationem)co»uertemus,Idnosfeciffe,'ijtveramharum quantitatum 

determinatarum aut tndeterminatarumfignficationem propria voce refonemus .Suinetiam vt 
impropriarum diciionum{rational 'is ^ irrationalis) allufionem enitemus, eos qui hac legerint, ar- 
hitrariprecamur. Omnium igiturfibiinuicemincommenfurabiliumqudmlibet certam dicere pote- 
rimus, ciim ea nobis propofita ea de caufa fuerit, vt illi reliquas conferentes certas aut incertas dica- 
nius,hypothefis etenim lineamproponens eamcertam denominat, vtait quinta diffinitio, qua pro- 
fofitam certam dicit, eo qubdpropofita fuerit. 

Diffinitio o^aua. 

Er quod quidem apropofita refla linea quadratum certum. 

"Diffinitio nona. 

Et qua; huic commenfurabilia, certa. 

Dijfinith decima. 

QuEVero huicincommcnrurabilia,inccrra dicuntur. 

ybi expofuit Euclides primi generis quantitatum naturam ( quod e!i longitudo fiue Imed) ad fe- 
cundumproperat eiufdem quantitatis genus, hoc est^d fuperfciem,qua longum latumcontinet. 
t^itmtur quadratum quodfit ex propofita recialinealeainquamqua ceriafuppofita fuit) certum 
ideo e^e,qu'od a certa recla fefe multiplicante (veluti in numeris)nafcatur.Et injuperqua huic cer- 
to quadrato quadratasirea.fuperficies,fiue qualibet planaccmmenjurabiliafuerint,certafimiliter 

'VOcaripracipit.Cumenim fatis fuperque dixerimus commenfuratienu originem a numeris prodiif 

fe, eo quod omnes numeros metiatur vnitas.f reterea numeros ex fe quantitatesnon effe,fedquan- 

titatibusadaptdhiles.Siquantitati cuidam applicetur numerus, eam intotidem aquas partes fe- 
Hameffe, quot funt vnitates in eo numero inteUigemus.Si enim illavnitates aliam quantitatem 
metiantur,alia quauis licet repetitione, erunt commenJurabiles(exprima diffinitione huius) illama 
gnitudines . Si itaque bina linea aquales fuerint , aquales vnitates ac vnitatum aquam fufeipient 
multitudinem. Et igitur fuhillucomprehenfumquadratumvnitatibus confiat abearumiinearum 
aquisvnitatihus eriginemducentibus. Suinet'iamnaturammiusplanifiequentibus,nempe quadra 
tis,cum fub aqualibus contineantur vnitanbus. Si itaque reclaillaaquales{ hoc efi,vnica illa certa 

hhfiumpta)quadratumfiuficipium, illud ideocertumertt,quodexeifdempropofittalmeavniiatibus 

cener aripotuerit.^^uia vere qualibet plana eidem quadrato commenfur abilia eadem menfura me- 
tiri potefijoac menfiura vnitatis vices vtrumque planum numerantis gerit ,ac idcirco illa plana qua 
ab ei/dem vnitatibus compofita diuerfa quauis multitudine fuerint, commenfitrahilia dicemus ad- 
inuicem , citm illis eadem applicentur vnitates. S^od fi linea propofita aha compare^r,potentia, 
tantum commenfur abilis longitudine vero nequaquam, perfficuum ent, comparata longitudinem 
( feorfum fumptam) incertam effepotentiam vero certam.^are Itnea denominationem certam di- 
cemus : Sufficit namque potentia aut longitudinis commenfuratio, ad certa denominationem acqut- 

rendam.^od fi ipfi propofita certo quadrato fiue plano,alia comparetur fuperfiaes,cmm nulla 

vnitates tpfum metiri pofiint quadratum,perfficuum erit ipfas vnitates altcnas cfje ab hu qua ean- 
dem quadratam fuperficiem compofuerunt. Et proinde ipfi quadrato comparatam f^erfictem ab a- 
lienis vnitatibus compofitam, incommenfurabilem effe. Nam fi commenfurabiles efjent, eadem vnt- 
tas vtrumque eorum metiretur, ^are merito hanc fuperficiem { ipfi certa incommenfurabilem) 
incertam dicemus, eo qubdipfim certa propofita vnitates determinare fiue certam reddere non va- 
leant. Nam vt diximusfncertarum denominatio qualibet 'a relatione ipfius propofita certa depen- 
det, quacunqueeafiueritin fpeciefine quauisvnitatisquantitate numeretur. CMutfiur autem 
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V>iit-tiHmJ^ecies ftut natum eunt a numero radtcentnon habente-, eandemradicem educi fefeimm- 
Cum enim eu nuU-is huittt numen h.ibcat umi.itcs {eo quod eim nulla fu radix) manifestum relin- 
qintur^vnitates eidemapplicatsts a frioris ntimeri-vnitatibue alienaeeJJe,quon/amf aliena non 
effent, ipfe radicem numeri exprimerent , quod fieri non potejl, cum niilUm habeat, f .v hypothefi. 
Idem in quauts radice numerorum dicemua,fiiue quadrata, fiue cubica, fiue furde fiolidaaiut alia fue- 
rit qualibet. Sua igitur quantitates a certarumvnitatibus componuntur, certa erunt. Sjia vera 
ab earumdem vnitaiibus componi non pojfunt , incerta dicantur , lanquam ah alienis vni tat ibus 
compofita. obiiceretur tamen quadrangulum reclangulumfisb lineis potentia tantiancommenfura- 
hilibus comprehenjum,certum non dtei, licet linea illa certa dicantur. <^d hac dicemus harum li- 
nearum vtratnque longitud:ne7n,vliam dixmuc, certam non effe,qua quidem 'incerta longitudo il- 
lud producit reclangulum,fed potentia earumviramquetanthm certam ejfe,qua denominationem 
certitudinis linea eam potenti tribuit. S^are reclangultim ex earumpoientia certa cor.fians, cer- 
tum erit, quod quidem fub incerta,earum lon^tudine producetur. Incertum erit, vt latius patebit 
vigefimaprimapropofitione huius. Ba de caufk dicemus incerta rectangtila bifariam pracipue gene- 
rari, ex binis certis longitudine tantumincommenfurahlhbus.SciUcet ciim fub illis continetur re- 
cfan^ulutHyper vigefimamprimam, cum ex illis coniunclis fit quadratum.per trigefimamfextam, 
ef cum a maiori aufertur minor,reiiqua quadratu{ per fieptuagefiimamterUa huius)vl poilhac vi- 
dehimus. Huius cfi catifia quod in his modis femper co feruntur longitudines fibiiniiicemincommen- 
furabiles, ^ ideo incertumproducunt. Si autem earumpoientia {qua commenfurabiles fisnt) collst- 
tei planum componant, idua necejfario certum erit, ckm constet ex potentia potentia certa com- 
snenfiurabili. ' 

Diffinitio 'vndecimei. 

Et ilia potentes, incert?. Siquidem quadrata fuerint, eorum latcra,incef- 
iz. Si vero alia quxdara rediilincafuerintjLines^qualiaipfis quadrata dc- 
fcribcntcsjinccrts erunt. 

Futurum loquendi modum fibijumit Euctides,cum dicat, ^iUa potentes, linea etenim potentes 
illa plana quapropofito certo plano incommerfurabilie ejfe diximus, incerta appellantur, quacun- 
que fuerint relHlinea.lpam fi quadrata fuerint, eorum latera incerta tinea erunt. Si vero alta re- 
Hilinea fuerint, linea deferihentes aqualia quadrata ipfis reclilined, incerta fimiliter appellabun- 
tur. Potenteamnamque linea diximus effe fuperficiem quadrato ab ea defiripto aqualem. Ciimigi- 
tur linea in fuas vnitates ducta, quadratam generat fuperficiem, ipfam fuperficiem ex ipfius linea 
vmtattbus genitameffs diximus. Si'igitur genita fupeTficieivnitates,vmtatibus propofiita fuperfi- 
cieilex hypothefi) fintaliena,cum fintincommenfurahiles,fequetur linea certa propojitam fuperfi- 
ciem generantis •vnitates,vnitatihus linea-yncommenfurabilem aream generantis alienas ejji. Po- 
tens igitur aut generans incemmenfurabilem aream certo plano recla linea^pncerta dicetur -ab quod 
alienas a certapropofita habeat in fe vnilates.ldud vnum ac idem eJfe ait Euclides ,quacunquefue- 
rintplana.?lam fifint quadrata, loquitur de eorum lateribusfiueradice.Si vero alia fuerint relii- 
linea,hoc efi,reHangulaparaUelogra7nma.,pentagona,trapefta,efic.Cumfingula in triangula ^pro- 
inde in quadrata{per decimamquartam fi eundi) reducantur. Intelligit eorum quadratorum reHi- 
lineis prafatis aqualium latera, incerta dici: cb quod areas incertis areis aquales, ^proinde incer- 
tas, producant. 

-^uia vero diximus quadratam fuperficiem ex vnitaiibus linea illam componentibus fieri, Re- 
minifei oportet eorum qua diximus ad finemprima diffinitionis feptimi, vnitates fcilket naturam 
eius cui applicaturfemper tnfequi.Scimus quidem infinitas linea vnitates nufquamgenerare fuper- 
ficiem, cum latitudine careant. Sed ciim dicimus fuperficiem ab vnitaiibus lineagenerari, Int eli- 
gemus vnitates illas Contineri fin^uUs fub binis vmtatibuspropofita linea, in quajuis vnitates fe- 
cla, ef hac tege fient resiangulafub binis lineis contenla,per primam diffinitionem fecundi, .^ua 
dicentur vnitates quadratum totiusreclapropofita metientes, (f tpfius quadrati naturam fellan- 
tes, quod femper fubvnica contineri linea diximus. Siquidem bina proferantur linea, quarum ab 
eis camprehenjum reclangulum vnitatibscs disiinguere velimus.’^ Iteram earum{quacunquefue- 
, nnt) fimper certampropo^tam dicere pojfumm,cai reliqua conferenda eii,qua fi per vnitates pro- 
pofita certa commenfurabiles, diHingui pofiit, ha vnitates fingula a binis tineis jumpta,rellangu- 
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^ " J. y''-‘J-''-'''‘"'-"','‘r'^''^"J‘<”i^>«‘ertumacinaeterminatume(re. Wam alterem 

conUans reSatiguUim, incertum acindeierminatumeritjjoceft^ a natura eius quod fit exPropoUta 

‘>{‘‘”‘‘>”-S»ver0eidemprepefiubinapotentiatamumcommenJurabilesoferamur(adwuk^^^^^ 
roleng>iudmeccmmen/!Msexjpnt)^uarec7angulumccn^rebendant.Per/}iL^ 
^^g‘*ltvt>H‘ifesJublineuipJtceruincemmenfiirabilibuscemineri,aaue fecundum hnritudinem 
^ci‘tntudmem.EtmhiUminuscert4cefe:namfuhlmeulcngitudinefiU,&pctem^^ 
JttacommenjuraUbus continentur. Sedquia earumtotentiacerUfrofofita commenfurabilisfutt 
Jequeturfub ipfis comprehenfum re^an^lum ,&abhis unitatibus compofitum , ipfius certa qua- 
arate commenfurabiU{^tdeo certum) ejfe. 2(empe reciangulumex Ufdemquadratorumvnitati- 
bses conJians,eidempotentia cui quadrata commenfurabilia extiterunt,commenfurabilefet. 

Propojitio prima. 


Duabus magnitudinibus inaqualibus cxpofitis, fia maiore auferatur 
maius quam dimidium , & cius quod reiidlum eft maius quam dimidium, 
idquc frpe fiat. Relinquetur tandem magnitudo minor, minore magnitu- 
dine cxpofita. 

Exponantur dua magnitudines a k ^ g nia ma- S. ? a 

tore autem c d auferatur maius dimidio fcilicet ^ 

» rurjus reliqui o z maius quam dimidium 

fiiliceSzi,ejrfc fipe fati Dico tandem relinquipojfe magnitudinem g i minorem magnitudinem 
K K minore expofita.<^ddantur 'tpfihc.tot aquales, quoufque aliam d c excedant, per 4 dijf. quin- 
tiftnt^ A Kj K T T p . poties verbfefiia eHk-s.im^ n.toties fecetur d g, ablato fapeplus dimi- 
dio im(^i, cum autem hzfit maior alia c t},jed ex kz aufertur t b non maius dimidio, a reliqua 
vero 0 D aufertur z d dimidio maius, reliquum g z erit ideo reliquo a t minus. Eodem rurfusargu- 
menS0,quia a maiori a t aufertur k t non maius dimidio,a minori vero c z aufertur, ex hypetheft ' 
z I maius dimidio ,fequetur reliquum g i minus ejfe reliquo a k , magnitudine inquam minore ex- 
pofta. Duabus igitur magnitHdmibusexpofitU, ^c . K^lias vbitantumauferturamaiore di- 
midium fape,Di(pletur a k minor quoad /c : ^ ^ 

excedat od maioremint (^z,jecetur ^ ^ 

autem hfariam o d inaquales numero < -k, ■" 

feS}ionesipJisi.^-!,quaJintidrz ! quoniam fcut totakz addimidium Kt,pcut^Kt ad k t,fic 
funt GT>adGZ(^ozadat (nempe in dupla ratione) AEqua igitur ratione jicut kzadk z,fic erit 
ovad Gt (per zz quinti) fedmaior eft kzipfaox) {per hypothefim) maior itaque erit a zipfa 
c I (per 14 quinsi)(f proinde o 1 ablato /ape dimidio fit minor ipfakz. 

^0^ ITVM. 


Tgon defuerant quihuiustheorematis immenfam^ inquantitatespoiefiatemrejlringere volue- 
rint, oppojito argumento ex decimafixta tertijdnter quos potior fuit Campanus, cum dicit angulum 
conttngetia femper minorem relinqui quolibet reliilineeangulo.A quo /apiusplas quam dimidium 
abUtumfuerit,^ ideo videri hoc theorema nugator ia exceptione pedandum ejje . Soluit autem hoc . 
argumentum, dicens hos angulos non vniaoce dici angulos, ac curuum & reclumdiuerfa ejfe gene- 
ra,quednos omnino fateri nenpojfumus.Nam anguli recliltnei,(fianguli contingentia idem eBge- 
nuSyqueadquantitatemdicet quoad commenfurationemjintdiuerja, angulorum etenim quantitas 
in fila inclinatione Irnearum continetur, vt qua fuerit maior miner,velaqualu inclinatio,quanti‘ 
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tatesaagulorHmaquuUs vel m^^quaUsoslendat.^artfequUur omnes angnhsplanos iJemhaher 
re quantttatu gemte Jcslicet i/iclisuiienem, veluts omnes lineas idettf quaMitatUgensa > longttudi- 
nem habere diximtsssfuferficies vero idem aliud genses longilitdisfem-^iiifet cssmlatitndine: f<h 
Uda vero aliud genuspes quidem' diKeuJsones,vt quandoque dicemnuEt-igitut omnes angulos 
flanes rationem adiauicem habere^ua eJi hahitudo magnitudinum idemquant itatis gentes haben- 
tium tertia.diffinitiane quinti:^ licet angulus contingentia permultfplicationem rocfilineum 
non fojiitexcedereftamen eius quantitas{quain fila linearum inclinaiiosMLtonfsftit)ntKliiflicata 
recIiliBesquanutatemexcedetsqumetiamreciilineus multi^icatus contingentia angailum exce- 
det, ac ideo inter eos ratio , erit pr a, diffinitionem qisinti-.alttrenim muluflieattss idttrumexce- 
det.^^onitaque Cainpni filutionem recipiemus eos equidem non eJJevnimodeangstivsteUteiufidem 
generis,cum hacfisfficare mn videantur. Sed dicemus hoc theoremate Eueiidemgenenikm fuo m<r- 
re quantitatibus Geometricis legempajcripfifie,quaquidem in fi habent omnes numerorumaff- 
nitatesAC infiper aliae quas nec patiuntur numeri inter fe . Huius itaque, rei gratia .hinasprotuli- 
mus huius theorematis deraonfirationes-.priorem^qaamaius dimidio abfirahiiar indeterminate ac 
eonfuse,cumidudneedeterminetEuelides:poJlerioremver'o,quadimidiumpracisefiibt'rahiprac2- 
plentes jdemfequiofiehdimMs.^uapofieTior ciemad numeros tantiim attineat ohieHumiMud ^6 
tertq filuerenonpoteritfoquedanguliiilinumerorumrationemnonpatiantur.Sedqmapriorde- 
monfiratio invtrafque fiilicet numerorum ac quantitatum incertarum affinitates. Geometrico 
more dominatur ^ea fatis fuper^ propofitum illud fioluet problema, ablate qutdem anguli recliltnei 
plujquam dimidio falicet ablato angulo mixto ex csrna recfa^ cempofito, vt liberam ab Euclidem 
vitra dimidium quanuispermijfim fumamus quantitatem, tunc tandem miner relinquetur angu- 
lus^angulo contingentia propofilo,iuxta huius theoremaiisprafcriptam legefK,qus^«idemerit alius 
contingentia angulus jVt liiiusdecuimtss fuper eademdecimafexta tsrtq. i 

Propojith fecunda. 

Si duabus magnitudinibus in^qualibuscxpofitis fublatafempct mino- 
re amaiori .teliqua non metiatur pixccdentcm, incommetifurabiles erunt 
ipfa magnitudines. 

Exponantur dua magnitudines inaqualesm^ ot>: 3, ^ 

Tollatur autem amatoria nipfi maqualiszx),queuf X. 

quefuperfit Gzmmorpriore aqua toUatur eide Q z 

aqualis xific^fiapiasfiat-.ac nufquam reliqua Kimeti- ' ' ’ 

atUTpracedentemG^vel\^: DtcopofitasKsefiGt>incammeiifarabileseJfe:qsodfi»onfiat,meti- 
atur vtraf^ aliqua t. magnitudo. CumenimGzpofiia fit miner reliqua z b,hBcesfipfaki,fimili- 
ter uiminor reliquait,abeifdem hi (foD aufertur plufquam dimidium, cismvna tollatur fipius 
ah altera.T ollantur itaque{per primam huius) fipe quoufijue fuperfit aliqua magnitudinum a i vel 
G z minor zmetiente ipfas hi dr 0 mquoniamaiitemimetilur totamc D,cfabiatam z t>{cttm me- 
tiatur A B fibi aqnalem)metietur ^ reliquam o z(per fecunda communem fintentiamfiptimt) me- 
tietur f^fibi aqualem I i.Siigitur metiatur totam ut, ^ablatami tmetieture^ reliquam h\,fe- 
ipfi E minorem.Nam tUud infinite fimiliter fiet, quoad ventum fit ad minorem b metiente{perpri- 
mamhuitss) vt diximus ; maior igitur e metietur minore fiilicet a i vel o i, quoad fieri mnpotesi, 
nulla igitur metietur ipfts a b ^ o d, qua ideo fiunt incommenfurabiles . Si itaque duabus magni- 
tudmibus waqualibus^drc- 

‘Tropofm tertia. Problema i . 

Duabus magnitudinibus commenfurabilibus datis , maximam carum 
communem inucnire menfuram. 

Proponantur dua magnitudines commenfsrabiles az ^ o> . f ! 'i.- , ,e 

D GdllaminoreJapiusdmaieredetracla,iandemrelinquent ^ jC •, . « 

vltimammetirifracedentem.Sienimnon metiretur, incom- -r-.- 

menfirabileseffentiexficSdahuiusfimaioriigitur GG tollitur iQtpfiz kaqttatis,ahziivero tol- 
latur AB ipfio laqualuific^quoad reliquazz metiatur pracedentemGV. Dicozs propofitarum 
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A z D c communem ejji menjuram^e^ eorundem maxirmm:quiit z b metitur di, metietur^ A * 
Jihitequalem\Jed(^ferpfam metitur, totam Igitur K z ^ gi fibi aqualemmetietuT. M eiitur autem 
z B reliquam d i , totam igitur t> e metietur . Eadem igitur z b communis eSifoJitarum a z ^ » o 
menjura-.quodautem^t maxima,ojiendamies.?{u//cipjkz b maior,pofitas kz^v> Gmesitur,quod 
Jtfn aliqua,eJio t.-quoniam-e. metitur totam d G^totamu z,metietur Jibiaqualemablatam i c, 
^ igitur reliquam d i, fer fecundam contmuneinfententiamfeftimi,fiquidem metiatur o i,^ fi~ 
hi aqualem a b ablatam metietur :fidmetilur totam a T,ex hyfotheJi,eade igitur e metietur e^ reli~ 
quamzB -jminoremjeifja ,quod fieri non fotest .'2<[ulla igitur maior zBexfeJitas kz (froG meti- 
tur.Duabusigitur magnitudinibus commenfurabihbus datis maximam earum communem innent- 
musmenfuram. 

Corollarium.. 


Si magnitudo duas metiatur magnitudines, & maxima earum communem metitur men- 
(uto.m.liamji metitur totas ^ ablatas, metietur ^proinde reliquas, quarum 'una esi maxima. 

Vrofofithqiiana. ‘Tnhlemai. 

Pluribus magnitudinibus commenfurabilibus datis, maximam earum 
communem inucnire mcnfuram. 

PropoTtantur prius tres magnitudines a b c, quaru communemmen , > . .jt 

Juram inquiramus maximam . Sumaturiexprajata^ maxima duarum , ^ 

A ^ B me fur a D, fi metiatur tertiani g , optatum confequimur,cum 

tres A B ^ G mettatur, ^ maxima. T^m fi alia fumpta o maior , meti- 
retur priores b, eadem metiretur d minorem, per prafatum corol- 1> 

larium,quod fit extra potentiam-Siverb d non metiatur tertiam c, oftendamus commejurahiles ej^ 
Jeo^ c.Cumfint commenjarahiles a b g, aliqua metiens eas, metietur ^maximam duarum u b 
menfuram , qua fuit o ,per corollarium pracedentis,fedmetitur a , ex hypothefi : bina igitur o ^ 
D fiunt commenfierahiles. Sumatur maxima binarum Gefio menjura,qua fis 
t.yCumauSemtmettaturti ^metietur ^Tpfas quas r> metitur .Ipja 

itaque e tres a b g metitur maxima :namfit alia maior ipfia e metiatur ' 

ABC, eademmetietur^ts pofiitarum b maximammenfiuram ,per co- , — . — 

Tollariumpracedetis. Si autem metiatur d (fr G,metietur ^minorem t^qua 

tiieorunde>/iG(^DimaximamenJura,illaaliaigiturma(or£pofita,Emi- 
Ttoremmetietur, per idem coTellarium,qHod est abfurdum, 7(jnesitigitura- ' 

lia maior fiumptaE,metiensires c hocficundopofito-.quodfifintquatuor ,^Equartam?ne- 

liatur,ipfit ent maximajiverb non metiatur quarta jumemas eiufidem e ac quarta maximam com 
munem menfiuram,qua erit datarum quatuormaxima^^jic in quotcunquepropofiitis^inuicem com 
menfurabitibus.Pluribus igitur magnhudinibsss cgmmenfiurahilibus datd,&c. 


Corollarium. 


Simagninido metiatur quotcunquc magnitudines, eadem metietur ipftrum maximam 
ratnfwtom.^lam datis tribus K b opatuit d maximam fieri tpfiarum a b o menjuram,aut fikltem 
quia tofiuit maxima ipfiarum a B,ex prafiata, maxima duas g ^ d met iens fiiUcet Efiuit maxima 
Zriummenfiura..§jiaUbet itaque tres K B'Gmetiens,qu'ta metitur binas a b metietur ^D,ex co- 
rolLprafata^quiaverometitur yD (fi' o metitur exeodemcoroll. ^E,qHsfiuil maxima trium kbg 
nienfiira..§ualibet igitur metiens tres a b o metietur ^ e maximam earum communem menfiura, 
haudjecus inquatuer.NamJieadem umetiatur quatuor,metietur (fi maximam trtum{exnunc 
oslenjis) cum tres metiatur,qua fi fuerit maxima qualuorpropefitarum,Jufficit:fin minus,eadem b 
metiens maximam trium (fi- quartam,melietur (fi earum maximam menjuram , qua quidem fuit 
max!maquatuormagnitudinum..^uiaitaqueEmenfiaePlquatuor magnitudines, metitur ea- 
rum maximammenfiuram.Hac lege in quotuis magnitudinum numero reperies,metientem magni- 
tudines quoiltbet,maximamearummeiirimenfuram. 

Sb 
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Commcnfufabiles magnitudines, adinuicem rationem habent quam 
numerus ad numerum. 


sint cemmenfitrabiles magmtudines A<^t: Dico eat habere raiio- 
«emc^uamnttmerusadnumerum^vjetiatur iffas A^-zalic^ua i — ■■■ .. 

quoties e metitur a tot fiut in d vnitatesy quoties vero idem o meti- , 

tur stot Jimimvnitates, quoniam vnitas toties repetitur ittu^s, 

quoties g repetitur in -i^ex hypothe[i,aquemultiplex erit a ipfius ' ‘ ' ' 

G,vt D vnitatnjifniliter b eiujdem o vtivnitatis.Erit igitur a ad a ■ 

vtoadvnitatem^iadG^vtzadvnitatem^^ cotiuertedo{per co- ^Vriiaj 

rolUrium quarta quinti) erit Qadtvt vnitased e; aqua ratione i^- 7 ,p. 

tur {pem quinti) erit Audi ficutts numerus adinumeru.lpja ita- 
que A ^ B rationem habent numerorum^ee quid jimiliter repetant communem eorum nienjuram, 
vtnumerirepetuntvnitatem,que eFi omnium communnmenJura.Comnu fur abiles i^lur magni- 
tudines, 


Propofiiio fexta. 

Si binje magnitudines adinuicc^ rationem habuerint quam numerus 
ad numerum,commenfurabiIcs erunt ipfarmagnitudines. 

sint bina magnitudines a e rationem habentes, quam 
numerus o ad numerum d Dico a ^ b cemmenfirabiles ef 
fe adinuicem.Suot vnitatesfuntinG,tot fnt aquales par- 
tes inA,vni earumpartium aqualis esto S;per p fixti, quo- 
nid aque metitur e ipfm a vt vnitas numerum o,erie \adA 
vt vnitas ad g. Sed fuit {ex hypothefi) Aadivt aad a. Erit 
igitur aqua ratione s. adivt vnitas ad d ,per 2 2 quinfi, 

CMetitur autem vnitas d numerum, metietur igitur e ma- 
gnitudinemz.Attaderm,metituripJamA{vtpatuit)vtraf 
que Igitur a (jr 'a eadem t.met it ur.Commenfurahiles igitur 
funtbina a^a magnitudines , per primam diffmtionent 
huius.Sibina itaque magnitudines adinuicem rationem,^c, 

CoroBarium primum. 

Hincaflequimur,propofit2Cuilibetreia£eAaliampofledariB rationem habentem quam 
nimienis o ad numerum x>.7<(empe fi ordinemus a partem propofita reofa a denominatam a nume- 
ro c,per nonam fixti, acpofimodum,eampartemper vnitaies alterius numeri d repetamus,fiet li- 
nea quafita B,nam erit o ad vnitatem vt a ad i,atquevl vnitas ad d fic e ad A^er decimaquintant 
quinti.^^equaigiturratione {pera quinti) erunt oad t>niimeri,vt Aadzreiia, 

CoroBarium fecundum, 

/ 

Prastereaiequitur pofle -dari quod ex A refta, ad fimile quod ex aliqua alia, ficut funt dati e 
ad D numeri.C«w enim recOs a cf b mediapofiit dari proportionalis , per decimamtertiam fixti. 
Bt{percere/Uriumdecimanona fixti) fitquodaprima uadidquodamediainter a^ ificutefi 
A ad A. Sedficut Aad Ajkeff numerus aadnumerum oSicut igitur quodexprima A,adidquodex 
media inter a & a. fic erit numerus g ad numerum d, vel vt quadratus numeri g ad medium inter 
quadraiapoftterum a ci.Nam duorum quadratorum qua ex ipfis o ^'JA,vnus eii medius propor- 
tionalis numerus, per vndecimamoeiauh&e, 

iropofi 



i 


lOO 


LIBER D E C I M V S. V 

'Tropojitio fiptinut. 

Incommenfurabilcs magnitudines ^ adinaiccm rationem non habent 
^uam numerus ad numerum. 

Sint kdr B magnitudines ineemmenJurabiles:Diee eas mn habe- A — 

rer4ihnemnumererum:dui)djicrederentur ratienemnumerorum ^ 
habere, iam commenfirabiles ejjentax frafata, quod ebfiaret hjfo- 

theji , ciim incommenfirabiles fupponantur. Non itaque rationem numerorum habebunt, Incom- 
menjurabiles igitur magnitudines, ^c. 


'Tmpojtiio oSiaud. 


Si binz magnitudines adinuiccm rationem non habuerint quam nume- 
rus adnumcrumjincommcnfurabilcs erunt ipCe magnitudines. 

Sint binamagnitudines Aad B rationemnon habentes quam nu- 
meri inter fe : Dico eas ejfe incommenfurahiles . 7^m Ji conrmenfura- 
biles ejfent,ipfirationemnumeroramhaberent, fer quintam huius, ^ 
quod objiaret hypotheJi,quafrofonit eas rationem non habere numerorttm.Si igitur bina magnitu- 
dines adinuicemrationem mn habuerint quam numerus ad numerum , incommenfurabiks erunt 
ifji magnitudines. 


'Tropojttio nona. 

A longitudine commenfurabilibusrciSis lineis quadrata,adinuiccm ra- 
tionem habent quam quadratus numerus ad quadratum numerum. Et 
quadrataadinuiccm rationem habentia, quam quadratus numerus ad qua- 
dratum numerum , latera quoque habebunt longitudine commenfurabi- 
lia. A longitudine vero incommenfurabilibus rc^is lineis quadrata adin- 
uicemrationem non habent, quam quadratus numerus ad quadratum nu- 
merum. Et quadrata adinuiccm rationem non habentia quam quadra- 
tus numerus ad quadratum numerum, neque latcrahabcbunt longitudi- 
ne commenfurabilia. 

Huius prolixi theorematis dua Jiint conclujiones breuiores,fcilicet quadrata rationem haberem 
quam quadrati numeri,^ quadrata habere latera, lon^tudine commenfirabilia ,fifi fimper ne- 
cejjarto fequi.Contra vero quadrata rationem non habere quam quadrati numeri, & quadrata non 
habere latera longitudine commenfurabilia fife (imiliternecejjario fequi. ^^od autem dicit Eucli- 
des longitudine, licet fer fe Jilnotumdineam tantum longitudinem habere , tamen quia linearum 
longitudines quadratorumab eu genitorum notitiamprahent ea quadrata linearumpotentiam di— 
ximsss;earum vero particularem quantitatem,longitudinem nominauimus, vt ea qua fua particu- 
lari quantitate velexfi geniiapetentiacerta commenfurabilemproduxeritmagnitudinem, certa 
dicatur ac numerorum ad certam rationem habens, .^uaveronecpariicularifbi longitudine nec 
ab ipfi genita petentia certa commen/urabilem produxerit magnitudinemjncerta dicet ur,ac a nu- 
merorumrattonibusadpropqfitamcertamfeniitss aliena. 
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His exfejitis frofonantur hi>ue reEht i 
^ ilongitudini commenfurabiles^kquibsss 
fiant ^adrati: Dico ta^m quadwtjiajiv-. 
nem habere quam quadratus ad quaefratum 
numerum, ^uentam a ^ b fiunt commenfiu- 
rabtles. Iffik rationem habent numerorum, 
fer quintam huiuifiabeani'qi!amttumeri<i 
ad D. Sed iffiarum a b quadrstia dufUm 
habent rationem quam iffi a ad^fietrtrol- 
iarium, 'tfigefima fiixtt.: numererrtmiaivifm 
Gffi t> quadrati duplam fimtliter habent 
quam ipji g ad n^pervndectmam oHaui, 

Igitur rationis uadt vel cadv (qua eadem 
estper cenjlruclionem) dupla fiunt fingula 
quadratorumplanorum,aut equidem nume- 
rorum rationes, ^uare aquhles adinutcem 
fihnt per fiextam communem fiententiam, 

Suomimigimr laltss ad b latus vt o 

numerus ad d numerumfiequeturefiftqnadrattm reilai, ad quadratum recia ^^vt quadratus c ad 
quadratum » numeres. 

Secundafi ponantur quadratareclarsm /.ffi arationem habere quam quadrati numerorum o 
(fi Ti: Divoreffas f. (jr b latera,efifihn^audme commenJurabiUa. Cumenim quadrata redarum a 
(fi -& duplam ipfis habeant rationem per corolla. vigefiimsfiexti.Suddtativerxi ipfirumc (fi n nu- 
merorum fiimtliier duplam quam tfifi Qado rationem habent: qua itaque aqualium rationum fiunt 
dimidiafifi 'ipfi fimt aquales. Erunt sgitur uadz later a^vt cado numeri. Recla itaque k(fii. fiunt 
commenfiurabfles longitudine,perjextam huius. 



Tertiaverb (fi quartapartium demonfiralio^fitperargumen- ' 1 ( 

tum ah hypothefis defirucltone. Si enim bina linea t, (fis ponantur ' 

longitudine incommenfiurabilesx Dico eafum quadrata rationem j 24 

non habere quam numeri quadrati.Su.odfii fiectss efifie credatur, qua- \ ! 

dratajcilicet reHarum k fi trationem habere quam quadrattnu- ^ i -a^ - 

meri, ipfia kfia erunt (per ficundam huius partem} longitudine commenfiurabiles, contra hypothe- 
fim.qua fiupponit eas incommenfiurabiles. 

C/idquartAmautem fi quadrata reelarum kfia ponaniurnen habere rationem quam quadra- 
ti numeri: Dico nec eorum latera fiilicet reHas a fia ejfie longitudine commenfiurabiles . ?iam fi 
ejjent longitudinecommenfiurabiles ,dejcriplq exipfis quadrat a, rationem haberent per primam 
partem huius quam quadrati numeri, quod ohfiarei hypothefi. Si igitur latcrafiuerintincommen- 
firabilia,eortim quadrata rationem quadratorum numerorum non habebunt. Et proinde fi quadra- 
ta rationem non habeant, quamquadrat i numeri, nec eorum latera , longitudine erunt commenfiu- 
rahtlia. A longitudine igitur cemmenfihrabthbsseretlulineis ,fic. 


oM 0^ ITVM. 


Hanc demonJlrauitfictendbTheoK per primam fixti, quam demdnjlrationem ideo reliquimus, 
breuitaiiconfiulentes:acinfiuperquiafiexti prima continuasmon autem dtfirelasdoettis quantitates, 
quare pofiponenda fiuishacdemonsiratso ei qua per theoremata vtrifiquelfiificretuficiiictt fi conti- 
nud)propriapropofiitum concludit. Animadueriendum tamen exiHtmauimus,fioluentes ahqaorum 
obiecia,fiilicet cum fitmiles planinumerinon quadrati rationem quam quadrati habeani,per z6.o- 
ilaui.r^^adrata vero rationem fiipilium planorum numerorum habentia habent ideo fi quadrato- 
rum numerorum,fi tamen illorum quadratorum latera numeris exprimi non poterunt , cumptani 
nonquadratiradrcem quadratamnon exprimant numeris :fiprowde illorum latera xumerisnon 
exprejfapropofita certa incommenfiurabiUa efifie Atonir a fiecundam huius partem. 

t^d hac dtcemusficet quadrata rat tonem fimdium planorum numerorum habentia fiua Utera, 
iiJSem vnitatibus,qua eertampropofitainmtiuntur referre non pofiint,ea^ de caufia ipji certa lon- 
'gifudine 
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^imdinefintincommenfnrahilia-.tAniencimftueniu eidem cert^(Bm»if>^hfetiir,^rationtm ha- 
beant wierfequtm quadrati mmeri^eorum latera rationemwtfpfifirHabunt, quam jiraani qHa~ 
dra torum tiumerorHm(eam r at tonem habentium )radtces, quart rnter-Ji hti^tudme totHmtnfura- 
biles funt,ad certam i/erepetetia tantum. Nam fi diuidantur-qvadraterum latera w tottdem aqaaa 
f artes, quot fiunt xnttates in radicihut quadratorum numerorntheamraiiommhabeniium^perjpi- 
CHum e fi eas partes in (e ductas.toiidem vnitatei\quadrata cwnpmetes,jfrbduce'rt, quot ffoducunt 
radicum unitates in fi duiite,eumfint aquales numeri. S.ttarefi quadratu firuent numertrum qtta- 
dr at orum rationem, fiequetur eorum latera radicum fieruare rationem : fid radices cnmfint ‘nunie- 
rr^ealatera(rationemfitimererumfirHantia'jcemmenJurabiiiaerunt,perfiexiamhaif(s, ' ' 

Sit tnexeplum, quadrata numeris K %^i>iexprejfia,quo- 

rum radices fiue latera fiint a c <i“i> t. Sint aut e quadrata g h 
K M rationem habentia quam habent fimilesplani rn ratio- 
ne tpfiorum numerorum confiituti . Propofita vero 

reclafint a c d ^^‘quoniam quatuor hac quadrata numeris 
exprimuntur, commenfiurabtlia erunt . ^jiiaveraquidrata 
A i vper numerosqiiadratos exprimuntur , eorumlatera 

per numerorum radices exprimetunfid cum quadrata c ' 

x:a per numeros non quadratas e.eprefiafint,eorS latera nume j g 

rd exprimi nonpcterunl.Jlu maxime quorii multiplicatio per K' 

fi quadrata illarejiiluat ^fer hos fimiUs planos numeros ex- i>! — L—Jf 

preJfia.Sjtare 1 8 8 numerorum quadrata o h k m expri ' 

ir.entium, ciim nidla fit radix: ip forum quadratorum radices g i 'St s.^ nudis numeris exprimi po- 
lerunf.igitur reciaxc (fi (s ilogitudine ineommenjdrabiles erunt fimiliterD ? S‘x^^tPetentia ve 
ro commenfurabiles, cum area rationem habeant numerorum . Sed quia filent quatuor proportiona- 
lia n sadt>iUtG»adx:.\,fiqueiurefiet,cadt>t,utG\adxireciasperi2.fixti,Atquihcad 
B F rationem habet numerorum, S" igitur oiadxT. ratione numerorum habebit. Erunt ita^ com- 
nienfiurahiles recla o i ^ k l {quadratorum latera)per fiextam huius..^oties igitur eadem nsenfiita 
rametiturrecias KC (fixit, toties aha quedafn metitur reclas g f (fi x'L,cunifint in eadem ratio- 
ne. Sicut igitur tota K cadtotamG ufieunitasmetiens n c adukitatem metientem eademmulillis- 
dine G i-per i y. quinti. T ota autem a c toti a i incommenfiurabilk esi. Et igiturvnitaaunitatiin- 
commenfitirahilU erit,utpatebh dectmatertia huius. 

Hanc fere nonfiuo loco pommtss demcnfirationem ,ut mentibus inculcem^ omnem incertarum a 
certis (fi tnl er fiedifi[erenliTi.^bvmtatum eas exprimentium differenUaoriri,qu£cumnulliu{etiam 
quantuinuisahficsfias)vmi alis partes pro communi menfiurafiafiipiant, hac de caufiincommenfiura- 
biles , fi proinde extra omnem affinitatem dficretam deiecia , incerta ac indeterminata dicuntur, 
vetuli 'a propofitta cognitione diunifit. Hinc ad futurorum intelligeniiamfiaci&praHidemus,hinasli 
neas certa propojlia longitudine incommenfiurabiles (inter fie tamen comTnefiirabiiesfiertamaream 
contlnere,ciim earum unitates adimiicem du&a certum producant quadratum, aut eidem quadra- 
to commenfiurahile,additis quidem aut ablatu unitatibus. Sicut enim quadrata g h,k aljimilibus 
jdand numeris exprejja)k lineis ipfi certa incommenfiurabihhus longitudinefiaHa certum producut, 
haud ficus linearum fictUcet c IjK l fiegmenta, unitatibus certarum a c,d f multitudine aqualia, ac 
ipfiis longitudine incommenfirabilia ,pertotidemvmtatespo(iiorum a b, d t, certorum unitatibus 
multitudine aquales accommenfirabiles ,magn!tudinetamen inaquales,certq'G xisxis producunt 
quadrata , quorum quantitas eadem refertur per has unitates a reclU incommehfitrabilihus certis 
ortas,quapTepofiita fuit per numeros planos(nen autem quadratos') 18^8 ,quorum unitatescerto- 
rum unitatibus eadem aut aquales extfiunt fimil/a plana tifufiituentes: inaquales autem his qua a- 
quahaipfisplanis quadrata confiituuntatumero ac quantitate, ipfifi^pmmenfizaJiiles.Planoruitaq^ 
aquales fiunt unitates, laterum vero inaquales, eadem tamen ratione qualibet coniuntfa. ■ ' 


lUasio. 

Etmanifcftumeftexhis, longitudine coinmcnfarabilcs lineas, Hipu) 
effc & potentia. Qua? potentia vero non ideo cfic & longitudine . Longitu- 
dine autem incommenrurabilcs,nonideo effc & potenti» 

iencia,eruncfimul6c longitudine. '• 

■ — ■ ■■ —Eh~iq 
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Infert ah hac nom-^t/atuer EncUdes.Frimum quidem, cum commenfuratio d numerorum ratio- 
ne f reducatur, ait lineae longitudine commenfurabdesneceffarA habere earum fotentiam[hoc esi 
exeie d<feripAquadTaia')C6mmenJiirabilem, Cumenim linea habeant numerorumrationem,^ 
quofuts numeros fer fe liceat ducere 'at quadratos froducant , linearum igitur quadrata feufoten- 
tteajuadratorum numerorum rationem hahenies,commenfurahiUserunt.K^d fecundum autemfi 
linea potentia fint commen/urabileSynon ideo feqmtur eae ejfe cbmenfirabiles longitudine, maxime 
vbifotenttailU ratione quadraterum, aut fmihuplanoru Kumeroru non firuant. I^am earum fo- 
teutiqrumfiu quadratorum latera , longitudine incemmenfurabdta erunt, exultimaparte huiue 
nona. d tertium , ait longitudine incommenfurahdes reciae non ideo ejfe potentia incommenfu- 
rabiles: 2(am illa Irnea quandoque ejfepojfunt latera quadratorum , non habentium rationem qua- 
dratorum numerorum , quamuie habeant rationem numerorum ,<^Jic commenfurabilia exijlant. 
Hac igitur de caufa , longitudo tncommenju^abildnon femper potentiamgenerat incommenfirahi- 
lem,jed'vt patet [ape commenfurabilem. K^dquariumautem.filinespotentiamincommenfurabi- 
lem habeant^necejjario longitudinem finml habebunt', qmdftncn ejfet earumlongitudo incommen- 
furabilis, ifja rationem haberent numerorum, qui per fe duclipotentiae feu quadratos producerent 
cemmenfurabiles, contra pojiium, cumfipponantur potentia incommcn/urabiles. Potent tarum igi- 
tur incommenfuratio lengitudwumpra fefert incommenfurationem. 

(^oroUarium. 

Diffimiles plani numeri rationem non habent quadratorum 
fmiles cjjent plani, per corollarium vigefmafiftima oHaui,conira propoftum : non igitur habent. 
Et ideo quadrata rationem difimfliumpUnorum habentia numerorum , latera habebunt longitu- 
dine incommenJurabilia,per ultimam partem huius nona, cum ea quadrata rationem non habeant 
quadratoTumnumerorum. 

Lemma. 

Quotlibet binos numeros diflimiles planos inucnire./’?-#^^;» numero conferantur quotis- 
hei in ratione fuperpartkulari, autfiperbipartiente. 2iam has rationes habentes difimiles funt 
plani fer corollarium ojigefimafexta ociaui. Frater ea fumantur duo, quorum altertantumfit qua- 
dratus, tum hi rationem nou habebunt qnadratorumfer 2 4 oclaui,quare fimiles plminon funt, per 
'vtgefimamfextam eiufdem.Tnfuper fi inter duos numeros medius cadat proportionalis, extremi ra- 
tionem habebunt quam quadrati . T^ni ex 'jigefttna ociaui ipfi funt fmiles plani, ^proinde(_ per 
'jtgefimamfexiam eiufiem') rationem habent quam quadrati : f quidem econuerfo inter eos nullus 
cadat medius, ipfi rationem quam quadrati non habebunt. 7'lam fi rationem quadratorum haberet, 
fimiles plani ejjent,per corollar. vigefimafipiima ociaui. Et proinde intercos 'jnus caderet medim, 
per decitnamoclauameciaui,contra hppothefim,quod inconuenit. 

Zy4lias. 

Si duonumeri inuicem dufti quadratum non producant, ipfi diffimiles funt plani, cum non 
habeant medium proportionalem, nempe latus medq ah extremis produclifer 2 o feptimi.S.uare^ 
fimiles planiinuicemduHi , quadratum refiituunt, per primam noni quadratum componentes 
fimiles fiuntplanifer fecundam eiufidem. 

‘7ropoJiuo decima. 

Qnx eidem magnitudini comracnfurabilcs.&ad inuicem funt com- 
mcnfurabiles. 

I Sint bina magnitudines t eidem 0 - — - » ^ 

J eommenfurabiles: Dico a^teffeadinuicem p, , _f- a 

eommenfurabiles . Supntam o vtrique ipfa- ^ ^ 

rumh(fi-ieIicommenfttrabilu,taadillasra- ^ 

tionem habet mmerorum( per quintam huisu) habeat quam t. ad t>^z numeros, .^onia esi o ad 
KVtf.ad Deerit (jx corollario quarta quinti) Kaduvtoad e . Sed e[(Gada'vttadz,ex hypothefi 
' ■ “ ■ ' ■ ■ construe 
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tonUru^ionls. Erit igitur tqtia ratione h ad z Jicut d numerus ad z numerum, fer zz efuimi. 
ConimenfiirabiUs itaque funt {fer fextam huius ) a b adinuicem. Sua igitur eidem magni- 
tudini,(^c. 


Corollarium primum. 

Si binarum magnitudinum altera commenfurabilis fuerit alicui. Altera vero eidem in* 
commcnriirabilis,ip& magnitudines incommenfurabiles erunt. 

Sit A commenfurabilis iffi o, 6~ eidem ofitz incommenfurahilU: jt, i , , — 

Dico />iffi incommenjurabilem eJfe.NamJiziffi hcommenjurabi- , 

lis ejjet,^ eidem a commenfurabilis e fi G,fiqHcreiiir{ ex decima hu- 
ius) Q^z (ommenfurabiles ejfe, contra f of tum, quodfieri nonfotejl. ® • 

Si igitur binarum magnitudinum altera,^c. 

Corollarium fecundum. 

Si duse magnitudines commenfurabilesfuerint , altetaque earum magnitudini cuidam in- 
commenfurabilis fuerit, & reliqua eidem incommenfurabilis erit. 

Smt bina magnitudines h ^zcommen/urahiles,<.^lterdqueea- ^ ■ 1 1— • 

rum A ft cuidam o incemmenfurahilis-.Dico reliquam b eidem c in- ^ ^ 

commenfurabilem ep.T^am fi z iffi g fit commerifurahilisylam idem ' 

B iffi kcommenficrahilis fuit. Sequetur igitur g {eidem b com- ® ' 

menfurahiles ) ejfe adinuicem commenfurahiles,fer decimam huius , contra hyfothejhn ,quod ef 
fet ahfurdum.Incommenfurahilu igitur eritz ifpG. Si itaque duamagnitudines commenjurabilet 
fuerint, ^c. 

(oroUarium tertium. 

Si dux magnitudines duabus incommenfurabilibus fuerint commcniurabilcs. Et ipfx in- 
uicem incommenfurabiles erunt. 


Sit hfcilicet commenfurabilu iffi -z,^ G iffi ^ b~— ■ 

D fmt autem ^ b ^ d incommenfurabiles; Dico a ^ 

oincomrnenliirabilesejfe.^odficemmenfurabi- ^ ° ~ ff 

les e Jfent k&g,& eidem a fuit z commenfurabilisfequetur igitur b ifCto commenfurabilem ejje 
per decimam huius. Sed eidem g fuit commenfurabilis d j ex hyfothefi , iffe ^ 

dem)cemmenfurahiles erttnt,&{exhyfothefi)incommenfarabtles fofiU,quodferinequitJfjx Ita- 
que G incommenfurabiles erunt.Siigiturduamagnitudines,e^c. 


OH 0 2^1 T V 0^€i 

HscKktr4tUeml4mt4ncd,dmmefirS,fitl.muyvtrufrihintamfiMem,^i- 

licia funt. Prius etenim lemma aZamberto exiftimatumfuit: Aballerovero racommexemf 
rumthcnmt , &k reliqm kmm. Siand.m .utem. efftit Ztmienmfrtfifmnm deim- 

cmm dimtk.rema. Tmm cr.lUrium fuuri, dem^nnd,, ndi h.c hc, 

fr,,r.ndmmfM4cMmf.itiudu4.irm,.T(4m4,u,h4c,rukm«M<vntc,h,cd,««,i,d,, 

^m,yipM»rthi,rim4,e.4s‘r,ciajdemtitius4fttidkiii!«4PtthimyfUUd„idthM. 

‘Tropojtlio 'vndecima. 

Si bin? magnitudines commcnfurabilcs compofita: fuerint, tota vtri- 
que ipfarum commenfutabilis ciit.Et fitotavni catum commenluiabilis 
fuerit, Qua: in principio magnitudines commenftirabilcs erunt. 


Sint bina a b b o commenjurabiles: Dico totam ^ 

A G comfof tamvtrique kz G commenfurabilem 

ejfe. commenjurabiles funt ab b g, metietur 3> • 

eosaliqua magnitudo,quafstt>,ferfrimamdijfni- 


evcl. element. geom. , 

S3r/.f— 

^f„rihiLcs alieiuaD/namlxdo.^tiut mturv metitur totam kQ& Matam k i^Ifj* 
D VemZ&reltquxm Z^erfecfnJamammcmfentetitUmfipUmn eaden, igitur d k- 

nat A A,» c^ejfciteat commenJurabiles.Siiiaque biriamagnitudities^&c. 

Corollarium. 

Hirc alE,nimut,Sitoav„i carum fueritcommeofiraMis. &reliqu.commc=furabil« 

ZZK.Eademetenimuomnesmetitur,ferfecHnaamcommunemfentenUamJeptim . 

Prepi/ttto duodecima. 

Si bina: niasnitudincs incommcnforabilcs compofitx fncrmt.toia vtri- 

quaiplaiuraincominenrurabiliserit.Etfitotaalictiipraronuncommenra 
rabilistiierit,qaa:in principio magnitudines incommcDrurabilcscronc. 

Sint bina a b b o incomhiefurahiles-.Bico totam -<■ i ' ^ 

A o incommenfurabtlem ejfe njtrifque as & b e, ^ 

^ucdfiipCiscomsnfurabild credatur ^metiatur has ■ j r .■ 

»«iw 0 rf-at/a«ra.o«,,«.rcb 

W;*rri-» As.r.<a,«La . d- B o <»»«/, «feto 

c A . . G «%»a D:f «a cw a . 

riLwcommenfHrabtUsfuitpoJita,quodJicrineqHit.rncommefur4biksitaqueeruntASSo,qua 

in principio magnitudines.Si itaque bina,^c . 

QiroUariut». 

Et proinde. Si tota vni earum fit incommenfiirabilis , & reliqua incommcnfurabilis erit. 

7^m)altericommnfurabildefet,&reliquacommenfiraretur(percoro/krtumpracedentis')con 

trapoJitum,&c. 

Propojitio decimatertia. 

Si quatuor magnitudines proportionales fucrinr,prima autem fecund* 
fuerit commenfurabilisj&tercia quarta commenfurabilis erit. Si.vcro pri- 
ma fecunda: fuerit incommcnfurabilis, & tertia quarta incommenfura- 
bihs erit. 

Sintquatttor magnitudines proportionales ^Uicet hadsvt e ado, ^ 

Jintque a ^ b cemmenfurabiles:Dia> o ^ d commenjurahilesejje,quo- 

niam \ad s commenjarahilesfunt^ipjirationetnnumererum habent, 

per quinia^huiusjed eandem habent cadn, quam kads, ex hyporhe- ' 

Ji, ergo'Gad'D rationem habent numerorum, dr igitur commenjurabiles i> — : 

eruntyper fextam hustius. 'Ad fecundum antem-fisio uprima b fecunde incommenjurabilts: Dico cr 
o tertiam quarte d incommenfurabilem ejfe , quoniam A(fx funt incemmenfurabilesjpfe non ha- 
bent numerorum ratienemfer fepttmam huius, fcd eandem quam a ad s habent o ad r>,ex hypothe 
Jtdgitur Qadn non habent rationemnumerorumiiaiommenfurabiles itaque funt Gadr> ,per oSia- 
Mamhuius.Sitgilurquatuer,(jrc. . ^ 
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Propojitiodecima<iuarta. Prohlema 3. 

Propofira: rcd? line? binas redas inconimcfLirabiles inuenirc. Alteram 

quidem longitudine rantum,alrcram autem & potentia. 

Esiopropofita recla{hoceficu!ifs tjKantitaf fit certa feudeter- a- v. t? 
minata ,per quintam difjinitionem huiud) linea a , cui inueftigan- ' 

dafint dua incommenfurabiles^altera quidem longitudine laneum, — , 

altera autem longitudine ac potentia. Ponantur duo numeri dif- 

fimtlesflani,ferlemmanontehuiue,qui(^percorollariitmeitt(dem') b ta 

rationem quam quadrati numeri no hahent,ftntque b ^ c.Fiatau- c -s 

tem{ per corollarium fexu huius) ficut j, ad g ,fic quod ex n, ad id 

quod ex o.&eciit autem a inueniatur media proportionalisl^perdechnamtertiam fixtt) qua fit 
e: quoniam pofitumefiquod ex a ad id quod ® ficut iado , rationem quadratorum numeroru no 
habentes, quadrata reclarum a ^ t},habeb»nt latera a ^ d longitudine incemmeJurabilia,pervU 
timam partem nona huitss,potentias vero commen/urahiles per 6 huius. Data esi igitur recla hpro- 
pofita recta t longitudine tatum incommenfarabilis. Cum autem a e d fmt continue proportionales, 
erit ficut f, adis ,fic quod ex uad id quod fit ex i. fecundaper corollarium tofextified k recta t> in- 
commenfierabilis ofienfi esi. Sgiod ex a igitur ei quod ex e incommenfirabtle erit, per fecudam par- 
tem 1 5 huius. Recta itaque e eidem a propofita,potentia datur inconmen/urabilu : igitur ^ longi- 
tudineper illationem nona huius.Propojita itaque reSia binas r eidas incommenfiuraoiles, (pc. 

Propofitio dectmaqumta, Vrohlema 4. 

Duabus daris redis inxqualibuslineis^inucnire quo maius poceft ma- 


sint bina recta inaquales a b ^ ojiipermaiori vero a b confiitua- 
turfemicirculus Kt> 3 .Eidemporrbfemicircolo,per prima quarti, co- 
aptetur rellaG minori aqualis kT>,coniur,ctas>i.^geoniam(pcr 47 
prmi)potentiareSta K-!.,qu£fuhtendit angulum rectum kVi, aqua- 
tur potent id reStarum a d,d h,fid potentia a d aqualis esi potentia re- 
pta G minoris, cumfint per confiruclionemaquales Kt) ^ c, Sequetur Cr 

itaque maior em KtpluspofifeminoreGihocefi recta k-o)quadraio linea t 3 ^.B!‘.ahus igitur 
datis, inuenimus quo maius potest maior minore. 

CoroUdrium. 

Haud diiIImilivi3,potentcm duas datas redas dabimus.i'i quidem recta dataad angulumre- 
Qum componantur Jounc fubtendens angulum,per 47 prmi,binas datas poterit recta linea, 
propofitio dccimafiixta. 

Siquatuor reda; lines proportionales fuerint,potueritqueprima fe- 
cunda maius cbquodfic ab eidem longitudine commenfurabili, &: ter- 
tia quarta maius poterit eb quod fit ab eidem longitudine commenfurabi- 
Ji.Et ii prima fecunda maius potu erit, eb qubd fit ab eidem incommenfu- 
rabiIilongitudinc,& tertia quarta maius potcrit,cb qubd fit ab eidem lon- 
gitudine incommcnfurabili. 

Sint quatuorrectapraporiionales hadivt Gad t>,pof 

fitOi A maius ■&,eb quod exi.,<^G maius d alio quod ex z:Di b 

cofi kdr^ fmt commenfiurabiles,ejfe efi rectas oefiz ,fiqui- c 

dem non,non. Sjsonia quatuor a b c » fiunt proportionales ^ ^ 

earum quadrata proportionalia erunt, per 2 2 fixti. .Suia _ 

asero quadratum kexceditcbfequens,quod ex z,eo qu'odexi..Altudverb antecedens ex G-fimiUter 

t xcedit fium confiquens quod ex v quadrato z. Erit conuerfione rationis quod ex k ad quod ex zfic 
quod ex o ad quod ex z per eoroUJecimansma quinti. Siitaqueprimum quod ex kfecido ext cem 
fnenfiurahilifuerit,(y tertium ex o quarto ex zeommenfkrahsturfiquidemnonsnonper 13 huius. 

Si itaque quatuor recta linea proportionales fuerint, ^c. 
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(Jl€ O 2CT T 

r. ^,„^„r,uommfePt€fnprdcedmium0rdwemvdrUrccGgmur.Cumem>Hfim^^^ ' 

.uihrnilimrftrMitjhtmnuuhoclxtiUtmlitritmas.vtqiitcifaqmnu hmti dt 

*/?« f„d,.a,^.t.Jl«,>d„^ d,.,„.UrU. trmrmmm 

„ldr,c.vntam,,Th,m,tc dufkx ,ll.dgmmex,mfkr^n e,d,J!id,,m , qmfciltM .jadxm 

]hJ,v,aAu,Udif.r,lxrkf.gedixmx,U<mm4U.N,sh,c,n,fagnUd,,nmdmdx^^^^^ 

dixtrixx,,rMmUx.,tUimrmrhandf^Mt,rx,nmM^mmq.ajkf,jMai^r,im 

Un^tMx‘C,rcUmdutdAmt&icmmrf,d,umx.Sedc.x.tdhx,cd,fc,fU..mh,lmtfx- 

„mc,,f,md,mux,madf,tdemnpm^xmmah,dif^uKitxi,h,r,ma4uomm!n- 

ieribmu4 ff^oraTn.S^ia -vero Theon fojl i (5 hmusfomt lemma admodum apropojito disians^c e- 

iufdemfententU cum corollario knobdpoft vigefimamoclauamfexupofite. ?ios Haque lUua tan- 

qiiamprahabitnm,hac obliti fumus data spera. 


^ro^ojim decimajeptitna. 

Si fuerint binsrea^ line? inequaies,quart? autem parti cius quod a 
minore xquumparallelogrammum ad maiorem applicatum fucrit,deh- 
ciens fpecie quadrata, & per commenfurabiliaipfam diuifetit longitudine, 
maior plus poterit minore cb quod ex fibilongicudinc comenfurabili,EtU 
maior plus poterit minore eo quod a fibi longitudine commcnfurabili. 
Qjaart? vero parti cius quod a minore ?qua!c ad maiorem applicatum fue- 
rit deficiens fpecie quadraca,Pcr commenfurabilia longitudine ipfam dii- 
tribuet. 


Sint bina reSia linea inaqualesfilicet a minor, et b o 3 . _ ■ ^ "g c o 

maior ^applicetur autem relias oparaSelogramS aqua- ^ 

Uq;eartaparnetus,qmdfitaminoren(hoctti,quadrato ^ -f-_ ~ ' • 

dimidia linea K)quod quidem applicatum dejiciat f ede quadrata, per z SJextt , tUudqueJua appli- 
catione fecet rectam % o in T>fmt£ %t>&og longitudine commsnfurabiles: Dico maiorem b oplus 
pojfe minore n^o quod ft ex fibi longitudine comwenfirabili.S ec etur bifariam b g w e, ipfivero e d 
aqualupcnatur e z: reliqua igitur oQ&iz aquales erunt, quoniam applicatumfecat 3 g in d. il- 
lud continetur fub fegmentis b d d G,per corollarium 2 8 fexti. ^ia uero recta b g fecit esi per a- 
qualia in 3,& inaqualia in o,rec 7 agulum fub 3 ddg cum quadrato ex e d (qua inter feclumes) ejl 

aqualeeiquodex3 3 (vels.c)media,perquintamJecBndi,fqueSur Itaque ia quod exi g (vehi) 

excedere id quod fub sd a c/eu quod ex dimidia 'tpfius k,quadrato i x>,fed cumquater ex i ofil to 
tum quod ex b G,quater autem ex dimidia ipfm a quadratum fit totum ex a quadratum , Sequetur 
totam B G plus pojfe tota a quadrato e d quater fumplo, quod quidem erit quadratu recta d z.- Nam 
recta i d aqudis pofita ejl i z.Caleriim cum b d fit (ex hypothefjlongitudine commenfurahilis recta 
» G erit ^ reda b z eadem b d commenfirabild;quia vero b b tota vni earum s z esi commenfura- 
hilis^^reliqtsa z b eadem b b commenfurahilis erit ,per vndectmam huius : quia autem dua b b ^ 

cGCinnmenfurabilescomponuntuT.fo1a3Gvmfque b D,-a Gcomniefurabilis erit(pervndecmam 

huius)cuminfuper dua b o z d eidem b b commenfurabiles osienfa fnt,ej‘ipja b g z d adinui 
cem erunt commenfurabiles, per decimam huius jed e g plus potest recta A,eo quod ft f.v z d. Plus i- 
turpotesimaiora Gmmreu,ebqubdexzvfibilongitudtnecommenfurabili. 

Secundo,jupponamus b c maiorempluspojfe recta a minore,ex fibi commenfurabili longitudine, 
^ injieper b g maior i applica tum ,quod fub b b ^ d o aquum quarta parti eius quod a minore a deji 
ciens fpecie quadrata: Dico hanc applicationem ficare ipfam b g d per commenfurabilia; eadem fi- 

guradijpofitionevtipojfumus.Cumenimexcedaijpeciequadratajnaqualeserulaxi ^defectio- 
nes , altas fi fictio applicati caderet in zfropofita a ^ b o ejfent aquales, contra hypothejim. ^are 

per 
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fer xijualia ini&inxqHulia in \>ficfatGfius foterit minore Aqa4dratoz'DiVtfAtmt.C6t»Hjen-‘ 

Jurahdis autem fuit totA%G(exhy fethef)ipfiT.o excejjui longitudine •.fedcumtotAs, c 11x1 earum 
xnfitcommenfirahilis^quainfrmcifiozv^hinazz d ccdmenjurabiles eruntfer vndecimam 
huius :quiarurfiiss i binis zz ■DQCommenfurahilisesi,nemdmiidia,^eifdemzz d acotnmenfu 
rabtiis ejlzufdua igitur z% zis commenfurabiles erunt fer eandem: fed bina z z zd commenfura- 
btles componuntur . T ota igitur b d utrifque b z z d commenfiirabilis erit, atqui ipfi b Z-fuit aqua- 
lis o o:ipJa igitur b d reliqua ficfioni d <3 commenfuraturje/la esi ideo tota maior b apier commes 
furahilia longitudine ino.Siitaque fuerint, ^c. 

‘Trofojttio dscimaoclaud. 

Si fuerint binx rcd2:line?inequalcs, quarta: autem parti eius quod ex 
minore ^quum ad maiorem applicetur, deficiens fpecic quadrata, & ipfatn 
per incommenfurabifiadiuiferit longitudine, maior plus poterit minore 
eo quod cx fibilogitudineincomefurabili ; Etfi maior plus po terit minore 
eb quod cx fibi longitudine incommenfurabili,quarr5 auce parti eius quod 
a minore ?quum,ad maiorem applicetur, deficiens fpecic quadrata, per in- 
commenfurabiiia ipfam longitudine difpefcet. 

Sint bina recia linea inaquales k^zG ,fecetur ZG ^ x- o 

jnaiorbifariamim . <^ppliceiur autem ipfiz Qaquum 

quartaparti eius, quod ex a (hoc esi quadrato dimidia a) ' 

de f ciens jfecie quadrata, reclamque z o hac applicatione per incommenfurabiles longitudine fecas 
in vi:'Dico b g maioremplus pojfe minore \,eb quod a fibi longitudine incommefurabili, iamivtpra- 
fataoslendimas')appUcatumadipfamzG,fHbzTs -o g comprehenditur, aquum quidem ei quod ex 
dimidia recia A,qubd( per quintam fecundi)minHS fuit eb quod ext-O dimidia recia b g, quadrato 
zxi. Suare tota ZG plus potuit minore Kquadratozt),qua esi dupla reciaz-s>.,Su_oniam bina ed 
35 Gponunturincommenfirabiiesich' iota z o -jtrique earumfper duodecimam huius') incommenfu- 
rabiliseril.,^ia vero bina z z i> g aquales commenfurabilesfuntipfi>G,fedetdemi> G,incom- 
menfurabiliscHfotazG.lgiturbinazz vGipfi b g incommenfurabiles erunt,per corol.primum 
decimahuius.Sedquiatota z Gvniearum {^fodicet compofta ex biniszz d g) esi incommenfara- 
bilis, dr reliqua i d eadem z g incommenfurabilis er it, per corollarium duodecima huius. T ota igi- 
tur z 0 maior, quaplus potuit minore Kquadrato ex z ts,plus minore potesi, eo quod ex ftbi longitu- 
dine incommenjurabili. 

Ad fecundum autem, fupponamus rectam b Gpiuspoffeminore uquadrato z T>,totiz g longitu- 
dine incommenfurabdi: Dico ZGdiuifimejfeino,per incommenfurabilia longitudine. Cumtota 
sGipfzoJIt incommenfirahiid (jr reliqua 'fcilicet binis b z d o incommenfirabtlis erit, per corol. 
12 huius:qt!iaverb binarum alia fiilicetz G binis z z ooincommenftrabilisef. Alia verbo aeif 
dem binis zz oaef commenfurabilis.Dua igitur zg^og funt incemmenfurabiles,ex cor oli. 1 2 
huius. Bl fi tota zavniearumoa fuerit incommenfurabilis, qua inprincipiozo (fio g Junt lon- 
gitudine incommenfurabiles, per duodecimam huius, SeBla est igitur z Gin o per incommenfurabi- 
les longitudine . Si itaque fuerint bina recia linea,inaquales quarta auiem,(fic. 

Lemmx. 

Oftenfum eft in commenfiirarione potentiam neceflario fequi longitudinem, non autem 
longitudinem fequi fcmper potendam.Inincommenfurabilibus autem, iongicudinem fem- 
perfequi potentiam, potentiam vero fepius longitudinem non lequi. S^arc dicemus propofi- 
tam certam quam dixit Euclides, lineam ejfe fuppofitam ex libera potius hypot hefi, quam ne- 

cefiitate aliqua depromptam,ad quam reliquas comparantes, eiufdem rcfieciu fiiue relatione certas 
aut incertas dicemusyquas improprio nomine rationales aut irrationales dixeruntflures .Hac equi- 
demmethodo,vt qua expofita certa longitudine commenfurahiles erunt ,fimpliciter certa dican- 

turyebquodlongitudinemneceJfanbfequaiurpoientia.Syi^verbeidemprapofiiacertaaliquapo- 

te>stiafuerintcommenfurabiUs,nenideofimplicemceTtariemdenominationemidafikfi^.untfum 
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petentia tlL non femper includat longitudinem,fed rej^eciiue dicentur fotenua ccnnnenfuralnles, 

(Ht denomtnamni addemus parttcalam(tantun>) cumLongmd, ne illas inconmsenjurahiics ejjcpa^ 
lebit. Suod fi eidem propojiu certa conferantur aliqua incommenfurahiles, vt ideo 
concipe denomtnationem.Si quidem potent ia fuerint tncommenfurabdes^lUincertanimfimpli^ 

cemfufeipiunt denomimtionem.NamapudmcommenfHrahiles potentia pr-e pe jert ongitu inem, 

Siautem ioniitudinewcomtnenfurentur^ciimhac potentia commenfurattonem japtusa mittat^ 

rabdis nuncupabitur. Hammautemnaturam pernumerorum rationem explicat nona hum tu- 
elides. 

jbi 0-^ irr^. 

Hanc certa denominationem, quam rationalem aliena voce interpretati funt plures.,non vni ae 
eidem tantumlinearumnatura congruere opinandumeH eafeuentate qua nulla linea quantitas 

certadicipofitftalienafueritabemnaturaquantitatequamfemelcertamdixmusddenmlon- 

de a vero fenfii nos alienos eff ceret. Na certitudinem hanc fea ab alus (yt tta loquar) rationalitate 
hypothetica mtellexd Euclides. Cu enim fupponit certa cuialia conferenda Junt,pro hun-.s exepU 

Umporehuiusfuppofitacertanaturam,feclabimur,&tantum{iuxtaprafataslegesacjequulr.ras) 

certas,aut reliquas ipji certa incommenfurahdes, incertas dicemus. .Suod fi vanetur exenipium 

non inconuenit eam qua prius penitus incertaofuiupro alterius ex empli tempore, certam fippom. 

.Sualibetetenimcumfiuifique natura linea propifiitavt certa, per fibicollatascommenfiurabdes^aut 

tncommenfurabilespotentiavellongitudineymnemincertarumpofihac exponendarum originem 

generari pojfe concipiemus. Cum omnes incer larum exponendas fiecies,fiemperab vnius certa pro- 
pofita hypoiheJi,per conferentiamfingularum manare fit notum, ^od autem fitpius dicit Campa- 
nus rationalis potentia , rationalis longdudine^improprmmeH.Nampotentiavellongtti.dc non 

ver fatur circa rationalitatem,vt fite loquar, fied tantum circa commenfiuraUonem. Illud namque 
idem efifet, ac fi media longitudine,mediapotentia, binemium longitudineyel binemium poientia.) 
diceremus. Longitudo igitur aut potentia commenfiurationi referuntur. Sed rationalis , media, aut 

bmomfidfc.denominationes^fidlinearumdiuerfiis naturas tantum denotandas Jpeciant. 

Calerum vt diuerfitatem natura linearum a numeris ortam per- n- »■ 

eipiamus, binarum pracedentmm,ac vigejimaeciaua fiexti fient entias 
vntea dcmonjlralione numeris fHrdis,feu algebricis iliujlratadifiutie- 
mus. Efio numerusmaior recla htminorque recla o.Recle s, iqua- 
dratumfit m c ofiimetiens autem Gse^ centrum i.Circadimetien- 
tem dr centrum constituatur quadratum squale exceffiui quo quadra- 

tumex k-eexceditquadratumexofit^iUudifii-D-fiecenlurpofimo- 

dum vtraque quadrata nc (fi e a in centro r quadrtfariam,duciis m n ^ ' _ 

i.i.reciis.?atetigttur quatuor reStangula kts bh,cf a-e.(^inter fi 
squalia)fimulfiumpta,sqHari quadrato, recta fieu mimerio minoris, 

Jc proinde aream a d aquam ejfi quarta parti eius quod fit a minore Ciem reSla a ifiecatur i» 

o.Sequiturigitur numero ks applicatum ejfe numerum kti,squum vpercommenfiurabiliaton- 
quarta parti eius quod fit a minore o numero propofiito , deficientem gitudine,efio k^rad.6q,o 
autem jpecie quadrata,u ■s,qusfiilicet circa dimetientem f(fi hac ap- rad.a^^ a d 12,1) B45AN 6, 

plicalionefeBam ejfi rectamfie» numerum kiinx. .^uare fi iuxta nb 2,£h 16, 

decimamfiptimamhutm k^fieceturinxpernumeros ky,y ifiue per Cum vero ficatur in n 

commenfirabilialongitudine,Manifiestum erit recta EO ipfik» Ion- per incommenfurabilia lon- 
gitudine commenJurabilemejfi,vt tam antea cfienfumefi. Nom a s gitudine, efio ki rad. (5'4. 
aquatur reciay E,totaitaque kwvniearumk % [velyd) commenfu- o rad.^2,k d a n 4+ 
rabilis,fi’ reliqua s v (yel bo) commenfiurabilis erit , per corollariu rad, J , v b 4 - rad.^ eh 
vndecima huius. Tunc itaque excejfuspotenlia ki/uper potentiam 12. 
recta o{qui quidem fuit e ti)eft longitudine commenfitrabilispropefi- 

it recta fiu numero a e.k^c e conuerfo fi recta ke^eo fint numeri fiu longitudine commenfura- 
biles,fiqueturatotoablatumEo{vel s \-)niimeriim,relinquere quodfuperesifcilicet compofitum 
exAsvs) efife numeTum,<fi ideo rectam k^fecariiny per numeros feu longitudine cornmenfura- 

biles 
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^■j^^-^^iiedfiuixi.tdecirndmo&attamhuius a ife^afitm^fernonnumeros.fiue ter tKcorr.mer.- 
piT^aiiu longtiudine^Perpcuam ent mam a v {^arti v b 'Jel a s incemmenfursbiUm ) relt<eu<t 
s '•■Jiue E D inccmmenfurabdem efe,ex corollario duodeama huitte.^are a cfCtef/Va m.vord \ b 
exceditpotc>!liam(z tfuJitn 1 8 difiii/i»$Ui)>r!inorit o quadrato reda e «/? a b ^ llattudi- 

»eiricor>tme„f6rab,lu,crecentra.Sirec7aK^ zttfint non numeri feu Ungtiudme inccmmenjh- 
zabiks^a numero a sfrofofiu ahlatus non numerue sv (veli d) relinquit v b ^ a s (anuales' non 
numeros,^ proinde rectam At>fec7amtnnper non numeros, feu incommenfurabiha longitudine. 

exdxodeamahums.SiigtturfeceturAiinvpernrimeroscommenfurahilia erunt KD o-^redan- 

^Uyper primam fixti.Si quidem per non numeros irtcommenfurabilia erunt, ex eadem. & ideo re- 
hquohn commenfurabiUavelincommenfurabtlia. 


Propojitio dccimanona. 

Siib ccrtis longitudine commcnfurabilibusrcilis lineis (iuxraquemuis 
modum profatorum) comprehenfum redlangulum,certum eft. 

Comprehendatur reclangulum A o fub a b o certis re- 

dis longitudine conimenfirabilibus : Dico ipfim a g certum 
ejfe.fat ex a ^ quadratum a t>,per t\6 primi..^oniam aqua- 
les funt , a B B Ts.erit Q-Bad B A,^'^ G B adsx>,per feptimam 
quinti.S^iavere a-a s Afunicommenjurabiles,^o-B bi> 
lomenjkrahiles erutsper 13 huiusfed vt c tadsn reclafc o nad Attredagula, per prima fixti, 
commenfurabiles autem funt recla 0 b s ts.CommenJurahilia igitur erunt ^ reclangula 0 a a d, 
perdecimamlertiamhuius:atquicertum esi a d redangulunt.per ociauam diffinitionem. Certum 
t^tur erit,^ g A,per nonam huius diffinitionem.Sub certis itaque longitudine commenjurabibhus 
reclis,(fic. 

O N I T F M. 


Dixit Euclides (juxta aliquemprafatorum modum) cuius intelligentiam non fcripferitt 1 heon 
aut Campanus.Sjlod igitur fentiebat Euclides nosira fententiaexponamus,reciarum longitudine 
comenfitrabiliu'vntcusei'i modus. Is naque quo ipfiirii longitudines rationem numerorum obtinet, 
quare tllud (juxta aliquem prafatorum modorum) ad longitudinis conemenfurationem referri no» 

putemus:(ed ad certarum hypotheticarumfumptionem,quasquidemdiuerfis modis longitudine co- 

men/urabilespropofuit Euclides. Primo quidem ciimpropofita certa binas longitudine ac potentia 
£Ommenfurahilesconfert.Kamquadratum'vmus jpfiuspropofita quadrato commenfuratur, ac ei- 
dem ainius quadrato reclangulum fub duabus {per primam fexti) commenfurabitur , e-r ideo qua- 
dratoprofofita,per decimam huius.Secundo cumpropofito comparantur bina certa potentia tantum 
commenjurahilesjnterfetamen longitudine comrnenfurabiles.-vt radices numerorum f milium 
planorum non tamen quadratorum.Kam hi cum fuas quadratas radices numeris exprimere ne- 
queant, tda radices reclapropcfita certa per numerum expreffajongjtudtne erunt incommenfura- 
hilesquia vero funt innumerorum ratione cum quadrato propofita , potentia funt commenfurabi- 
lesperfextam huius pfi ccrta:Et quia funt fimiles plani jpfi rationem inter fe quam quadrati nu- 
meri habent per vigefmamfextam oclaui,^ ideo latera longitudine commenfi/rahilia, per nonam 
huius inter je:quia igitur (ficut in prioris demonfiratione) vnius earum quadratumpropofiu qua- 
drato fuit exhypothefi commenfurabile,(jr eidem rellangulum fub duabus cemprehenfum ,com- 
menfurahile ( per primam fexti, erit)quare reclangulum ^prepofita quadratum, eidem quadr ato 

prioris commenfurabd!a,adinuicem erunt cotnmcnfitrabilia.per decimam huius. Et proindcvtra- 

que via,reclangulHm iUudiper nonam huius diffinitionem)certum erit. Certas igitur longitudine 
cemmenfurabilesperquadratos.velfimilesplanes numeros tantum,potentiam earum exprimere 
concludemuspotentiam vero longitudine incommenjurabiliem certarum , quthujitis numeris no» 

fimilibus planis demtare.^mre certarum areas neceffario numeris exprimi fatebtmurjongitudi- 

nes vero quandoque tantum, 

Propojitto 'vigejtma. 

Si cerrum ad cerram applicatum fucrjtjlaticudinem efficit certam, com- 
mcnfurabilemqucci ad ejuam applicatur longitudine. 



evcl. element. geom. 

c B effe C€rtam,& commenfarabtUm longitudine , line.e a b 

fropoCm-Defiributurex a b quadratum ^perquadrjefi- ^ ^ 

rikili t fuerunt ko&kg reBanouU : commenfurabdes igitur erunt b d b o reLU.per aect 

Zrvfofita A B commenfurablL erit Lgitudtne.St itaque certum ad certam applicatum faertl latt- 
juditiemi&c. 

Lemma. 

Potens incertam arcam,mcertaeft «fla.»/* nSt. irum .mu 

n-D,c,r,a,m.mur,.m,ff,.Nimf,«,u4’h«t4‘>‘‘'i'‘’’rf‘‘’ 

, . I . .I .C :.:. n, . ;.,fert/t /Ti.Potes itaout 1 


tam-DicorecfamMticertameije.i\amjiieii.>cjjif^.-~ r-n- ^ -j I 

^ertam,&c.Hac'vrtdecimadtffmtiontsprimampartemfererepettuit. 


Propofiiio yigejimaprtma. 


Sub certis potentia tantum , . 

henfum rcaangolum.mccnu cft.illudquc potens mceita cft.voccturquc 

Media. 

Comprehendatur reciangulum a o fab recils 
A B B c^qea quidem Jint certa potentia tantum 
adinuicem commenfirabiles : Dico reciangulum 
A o, incertum ejfe , ac infuper idem reciangulum 
A o potentem^lineam incerta ejfe, eam autem qua 
•vocatur medta,defcribatur ex kb quadratum a d 

Smt .Ln, . n W. o r,aijic a oaa!. o re^ngiU^rr fri,,mr,^nr,rn,na,SirM, ,!! o . 

Un,.,r,Jni<mmr4mMcigmrmt,r.itf>.rrit’rnl‘.i.4,i.T,cmumfmtJl,l,jmv,,g,. 

,„.oiM,rnm,r«Mrd,cimmdiffmi«ih.»s-4.ii‘vmir,c€mm,!tr,.rtBmgf.m 

Um 1 emis aumtitalibus denomimtwiem ricigereppistimen eim sjssa^fri geitturi exgrsmst 
efsBsssisncitm mm,mUlurim,n,»,fe q.i medii frafmisssdjs Me, bt.i. cermfaeitsi tii- 

,ime.mmes,firibiUiexmit.cir)semmfibessmmisi. .o^igu.mjiteigiedimedufeusaesl- 

hd.e,,ferdeiimimfeflirmmfeieli.lffipelesssmmlbmrdiiimereisd.cifetmtfervigejssmm 

fecundim fexii.Sub eertd igitir^oteitii tatiium^&e . 

CoroBartum. 

Sub certa S: incerta comprehenfum, incertum eft.iV4 /»/ a b fit certabo b vero incerta^ s d 
reda (ipfi ab aqualu) erit adB GvtKvadu o.Incommenfurabile igitur erit a o /// a n certo, & 

igitur A ofuh certa & incerta AB b q incertumerit, per decimam diffinitionemhuius. 


commenfurabilibus re£tis lineis compre- 



Duabus datis redis erit ficutprimaadfecundani,ficquoda prima ad id quodilibbiniscon 
tine tur.Et infuper prima ad fecundam jficut quod fub binis ad quod ex vliima quadrarum. 

‘ ‘ Data 





LIBER DECIMVS. 

UsUetemmreBd KC c g in reBumfonantar,^ ex eis fiamt quadra- 
ta caflete reBanguU o t>. Patet{ex f rima fixti)quadratumaf ri- 
ma s.c ejfe ad reBangulum o d {fub duabus) Jicut prima \cad fecundam 
c Gj d-infuper ejfe ficut v c ad c s.(aquales ipfis a c c G)fic o d {quodfub 3 
bims)ad Gs^quodex-vUtmahG quadratum fer eandem primam jexti. 

MON ITVM. _ 

/ 

Patet hoc theoremate mutari naturam quantitatis quadratorum eiujdem natura^ cum ex eorum 
lateribus longitudine tantum incommenfurabiUbus cotinetur reciangulum: cumcnimce/nparatur 
latitudo longitudini cuiufdam reBanguli incommenjurabilis , tunc mutatur natura arearum quas 
quidem pofjunt reBanguU latera.Nam potentia harum reBarumhoc theoremate prepojharum cer 
tafuit^cbparatione adinuice f acia. Sed quia longitudines earum comenftratione earuerunt^alura 
ab eis compreheji area alterauerunt,a priori quidem eerta^mediam efficientes. Hac eadem de cauja 
'Uidebimuslf. 5^27 huius)binas medtas,qu£ quidem quadrata eiefdetn natura pojjunt, tame quia 
longitudine commenfurabiles non funt.,ab eis conTprehenJumalienam areananctfcinaturam^nem- 
pe certam-Aut equidem mediam-Mtenus natura ac omni poletia incommenjurahilem . Illud enim ea 
de re nojlro arbitrio ft, quod ipfius reBanguli alteram dimenfionemihoc e fi long!tudinem)certa li- 
nea determinet, cuiincidens indeterminata latitudo^ binas quas exoptat qualibet area,dimenfiones 
ita perturbat, vt fibi ad aream producendam feu exprimendam comparata,cenfujam dr omni det er 
minatione ac certitudine priuatam depromant magnitudinis quantitatem, fecusji bina i/Urecla 
fcertumpotentes)licetpropefita certa longitudine ejfenl incommenjurabiles. Inter fe tamen longi- 
tudine commtnjurentur, fac commenfuratio longitudinis reBangulum concludensfub binis dimen 
Jlonibusfibi commenfuratis,naturam potentia linearum conferuat.^a etenim altera earum propo 
nit longitudinem,reliqua{jibi commenfurabilis) eadem longitudinis natura dilatat , dr inde poten- , 
fiam comprehenfsjjinis illis dimenfionibus compatibilibusAd naturam earum potentia reducunt, ut 
uidimus monito decimanona huius . Vt aut em per numeros jhrdos 
medium exprimamus, binas certas lineas potentia tantum comme» 
furahiles fumamus,fciiicet 3 et rad. x %,radices quippe numerorum 
ratione quam quadrati non habentium fiilicet p horum me- 

medu4serit{exuigefimafeptmi)reshutusx6z,&proindemedius 

radicum eorundem, (cilicet harum ^,drreiiZ,eritrad.rad. 
per uigejima fecunda fexti fcudampartem. Sedq& rad. 1 8 {late- 
ra quadratorum 9 & t^)fu»t certa reclafotentU tantumcomen- 
furabiles,fuh eis itaque comprehenfum {res fiilicet ^6^ numeri) 
medsu erihilludigiturpotes recla erit, res rei fcilicet ^62 numeri 

exdunutpforum9&t%facli..^odfiquidamargumentiimfer- 

rent,quodieerent,ex certis potentiam tantum commenfurabilibus cemprehenjum reilagulum^me- 

dium non ejfe, fed potius certum,hac jpecie . E flo fropofita certa a > ctiipc- A 

tenliatantumcommenfurabiles exifiant n & c . Smt autem i & c longi- s. 

ludineinuicem commenfurabiles-.quoniam a efl certapropofita b, erit cer C ^ 

Upotentia tantum commenfurahilis,fimiliter & c.-quare e drc dicentur recta potentia commenju- 
rabiles ipd propo /ita certa,^ nihilominus certum comprehedunt, ut patuit decimanona huius, cum 
(int certa longitudine inter fe commenfurabiles . r.Ad hacdicemuspotentta uel longitudinis com- 

fBenrurationemmneffelinearumt&Gdenominationem,qHaearumftgnifcaturnatura,jedejjee- 

iasadeiuamreferuturaffnitatisexprefionem,quaexprmiturhabitudofpfarumidrc.Dtximus 

r,J,mtimLtuneInmh.hi!.dmcm.^mci 7 Ufri,tonMurhtmC€rUlmpl‘dmia^e.^ 

Curahiles inteSieamus commenfurationem hanc inter eas non autem ad alta referri . Similiter at- 
centes binas b er c potentia tantum commenfurabiles , inleUigemus adinuicem non autem ad altam 
XpoS^ittifi^rimaiuriquareipfa.&cnondicumurab 

Usfed&lJngitudine.Nam huicnegocio nihsl confert upropofita certa: con^furatu, eteni {. 
d->xtims)n4turam linearum non denominat , fed natura habsiudinem.Tfulla ' 

fotentiaLllhi‘‘‘‘^mecommenf.rabais:chmhaccommenfuratioadaliquama.u^ 

^decauCa notasiium e fi non pojfe dari tres certas potentia tarJum commenfur-hi.es, c pr-portiona 

les,lic,tpofi»tdaritreseidempropofiupolentiataniumcommenfirabiles,&proportmales.Sed 



E V C L. E L E M E N T. G E O. 

cumhM cornm^furatio iMturam livear um mv ex f rimat 

tr(m4riiT>iquadrataraU0rie»thaherentqmmi^mdraunumri.^ JJ {, 0 .,,- 

fervigejima/nfexiam eiufdem, ^igtturlatera habent longitudine com^ f 

huiu/^ion igiturfotentiatantiime^ent comme»furabiles,fide^longittt tne. 

‘Tro^ojith 'vigejtmaficunda. 

Q_uod aMcdia,ad certam applicatum, latitudinem efficit ccrram, cive- 
ro ad quam applicatur longitudine incommenfurabilcm. 



Sitfrofojita certa a b recia^fttedia vero eBo c quet ^ 
fofit reBangiilam d e z ,fub certis fotentia tantum ~ 
c otnmenfurabilibm b e e e {fer vtgefimamfrimam 
huitisy comfrehenfum . o/r/ datam vero reclamu b 
dato redlilineo d z aquale reBangulem cenfiituatur 
A Q{feri\qfri?nt)latitudtnem eff ciens b g: Dico re- 
diam b g certam ejfe , longitudine quidem ifji k0,c er- 5I 
ta incotnmenfurahilem.^jioniam aqualia (jr aquian- 
gulaconfirudla funt kq z.Erit{f er decimam- g 
quartam fexti)ficutm ad t3tfic\x ad tarecifroce. 

^uare (per vigefmamfecur.dam eiufdem') erit quod r t ■! -, ? 

«A B ad quadrJtum ex d ^,ficut quod ex ad quadratum exis oCommenfurabde esi quod ex 
A B quadrato ex Di, cum a b d e fintfojlta certa , cemmenfurabile itaque eris quod ex eZ et 
quod ex b a. Certum igitur erit quod ex b Gfer nonam dtffniuor.em ciim certa fofitc.p e z, quare 
(fcertaerit b o,per fextamdiffinittonem.Caterum quia medium eli a G,nenife aquale fof tum 
ipfi D z quodfoteft c media, quod ex ke vero esi certum.fer eclauam diffmuor.em hu^. Sed per 
lemma frafatum, esi ficut -a b frima ad s a fecundam, Jic quod ex m certum adqucdjub duabus 

AB B O mediumjncommenfurabilis erit Eaiffiuu longitudmemammtd: 
ex A.E incommenfurabile esi.ReSia igt' 


dmem,&c. 


incertum certo 

( potens certum) certa dicetur, & longitudine ipjt 

incommenfurabilis oHenfi. ^uod itaque a media ad certam appLcatum latitu- 


cJPt 0 3^7 T V <Jd. 

Hacpracedentis fuit fere conuerfi-.namprior fub longitudine & latitudine certarufotentia tan 
tum co^enfurabilium, mediam fuperfictem concluft, hac autem ait, mediam fuperjiciem vnum 
latus recianguU certa vadatum linea habentem, necefdrio reliquam fcilicet latitudinem certam 
efficere, &{vt priori vigefimaprima dixil)potentia tantum ipfi certa (vnum latus continenti) 
cemmenfurahiUm. Patet itaque mediam/uperficiemcontinerijublateribus binis quadratorumnon 
habentium rationem quam quadratinnmeri, fid tantum numerorum rationem, quorum aliquando 
vnus e fi quadratus ^uankoque vero neuter, vt in numeris, cum fib radice numeri quadrati ^ ra- 
dice firda non quadrati continetur reBangulum, vel ciim fub duabus furdis quarum quadrati ra- 
tionem quadratorumnen habent , tunc vero qua eam fitperficiem potefl, radix fur da radicis fur da 

dicetur,vt patuit pracedentimonito. 

Propojiiio 'VigeJlmAterticl. 

QuxMedia: commenfurabilis, Media eft. 

^ SBo 



LIBER DECIMVS. 

F.Jlo A rccTj mcdiajpjfuero commenpirahilisfxi/Ut, , ?? ^ 

B reciu-.Dico re^amnmcdiamejfeiExponaiitr csrruM G | j ; 

cas applicetar aquum ei quod ex A {per frirxi) \ 1 j 

•equum ei quod ex B cb ^ GT..S^on:am er.:m \ |+ i 

certa ej: Gyocni^ipplu-star quod a media Jciticet G2,Uti~ ' • ! 

JudovB {per 'Vigejimamficuxd.im hmus) certa eris^po- _ ' . 7»^ r-. 

ter.tiatantumipjiG d commenfnrahtiU.Cum.-.utcmA^ ^ 

s fint co7Kmenjurabdes{ex hypolheji)longitudine 'jelpo- ft- _g 

teniLt , re^atigula o e ^ o z ( qua ex ipfis a ®) <toy» 

mexfirabdia ernnt^per ilialiotiem nona huists. Sed f.cut ozadGZ Jic ejl {perprimam fixtf) DBad 
D z. Commenfitrabdis igitur erit u e ipji d z {per decimamtertiam huiue) idea & z certa {per 
fextam diffinitionem huius.') Binarum autem d ec^d z alteratsBalicui g b longitudine fuit tn- 
commcnjurabilis^^ reliqua D z eidem a d longitudine incommenfurabilis erit, per fecundumcorol- 
lariumdecime huius. Certa enim fuerunt ipfu o b cr d z longitudine incommenjurabiles.lpfe ita- 
que i>Z(fG s> potentia tantum commenfurahileserunt^cum fint certs,perconaerfmfexti diffinit, 
Subipfisigitur obc^d zcomprehenfumo z medium erit, per 2i huius,^ idudpotens z media, 
,^u£ itaque media commenfurabilis media eji fiuelongitudtnefiue potentia commenfurentur. 

Corollarium. 

Mediieares commenfurabilis area, media Si etenim ponatur medium effe gz, alindvero 

quoddam ipficommenfurabilefuerit,coaptetur illudad reciamGTsfih^Q 7.,quia fine GB gz fimt 

commenfurabilia (f {ex prima fexti) reciee d e b z eandem rationem habentes commenfirabiles 
erunt,exdecima!ertiahuius,(fi igitur certa, ^tgnrum quidem altera toz alicuin ofingitudine 
tncommenfitrabiltsfuit,di' reliqua D z eidem gd longitudine incommenfurabilis erit. Potentia ita- 
que tantiim erunt, ip fio D t>zcommenfurabiles,(fi certa.<.^ledmm itaque erit q z {per prius 
osienfa) medio Gi.commcnfurabilepoJitum.Sequiturinfiper id quod in genere protulit Euclides 
de lineis { ccroll. 9 huius) (equi in mediisfiilices qua media longitudine commenfurabilis eH , (fi 
potentia eidem commenfirabilis erit, qua vero potenti.tnonddeo longitudine. .Sua autempoten- 
tia incommenfurabilis, fimper ideo & longitudine , qua autem lcngstudine,n}n ideo (fi potentia 
femper. . 

tJli 0 N I T r M. 

Suia diximus certas, certis commenfurabiles effe,ac conuerfm certis commenfirabiles , certas 
effe.T^n fequemur hanc legem in mediis Jcilicet quia diximtss mediis reciis commenfirabiles, me- 
diase(fe,non inde coBigemus quafiibet mtduscmediis alid commenfurabiles ejfe, fi ne quidem lon- 
gitudnudine tantum differrc,Jed fipotentia.Suod autem longitudiue differant media , tejlaniur 
vigefimaquinta,vigefirnafepTima,vigefimaoclaua,(fialia quamplures hi!ius,ctt fcilicet infiar cer- 
tarumipfipotentia tantum commenfiirabiies,alienam a fiis potentiis continent potentiam. Sjied 
autem medsa potentia dfferantfiue incommenfur.tbiles exisiant,docet trigejimaquinta huius, pro- 
ducens d.i.u areas medias incommenfurabiles, quare fi recia pote te s eas areas, qua quidem media 
fmt{pervigefimamprimam huius) potentia incommenfurabiles exibunt, fi a fortiori argu- 
mento tongitud!ne,per corollarium nana huius.Concludemus igitur plura media licet a binis certis 

comprehenfafinuicem mcommenfurabiliaeff:,qiiemadmodumfiplHres areas a binis rnedtiscopre- 

henfjs {potentia tantum commenfirabilibus) incommenfurabiles adinuicem effe,fiilicet alias cer- 
t.is, alias alterius generis mediarum,vl dicent vigejimafiptima fi vigefimaociaua.Huius aut e dif- 
ferentia caufifuit quod certas fub vnicafiecis commenfirahiUum arearum coegerit Euclides,me- 

diasverodenominansplura mediarum (ubintedigit contineri genera fibi ineofmnenfirabtUa,vt 
patebitn$ huius.-hacitaquedecauftlineaquamedia funt,non ideo erunt femper medit linea 
commtnfir abdes. 'Jifediarum itaque sntelligentiam hac arte d numeris fumemus, vt medias areas 
per radices non quadratorum numerorum exprimamus , mediarum vero potentiarum longitudi- 

f, es,perradicesradicumnonquadratorum.Mediaautemcommenfurabiles exprimentur per radi- 
ces radicum numerorum fimilium planorum, non tamen quadratorum ,fed habentium ratiorem 
quam quadrati quadratorum.T^m horum numerorum radtcesuti radices radicum, raitcnemfer- 

g. iafvc numeri, nempefiquadrata proportionalia fuerint Utcraproporlionaliaer«nt,ex vigefma 
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v„i rMlias ,.d,a,«, mn h.kmi.m r.li.n.m 

\ernoi7amJecimi.Meclidi‘er0fotentiatariti(mco7>menfurahiles,fi7ilradicesradicHm numcroru 
MemnmrMionem,qMmfimfluesqHidrm,nonautemquadrdtiqmdrdlorum.7iaradices{qud 
f;ntV(itenH£>nedidru>n)funtco7nmenfiiribiles:fedrddices radicum inceTnmefijurabdes exijtuut, 

au/mcdidrumdcn9tduthxgitndmm.SS‘>rcmfiniumedufotevtidWcommefurdbiU^ 

tur per confererttiam infimiorum numerorum difimiliimflanorum ddfimuicemfdcldm^.dm dij- 

fimilespldnirdlionem quadratorum non hdbenUs{ex corollario nona decimi) efficiunt eorum ra- 
dices medlarumareM defignantesincommenfHrahiles^exnonadecimi. Etidcircomedm longitu- 
dinefimulinconmenfurabtlestotidem^dmquapotentiaincommenfurabiles fuerunt, longitudine 

incommenfurahiles erunt, ex Hiatione nona decimi. 


‘Tropofitio 'vigefimaquarta. 

Sub mediis longitudine commcnCurabilibus rediis lineis coprehenfum 
re(fiangulum,medium eft. 


Sub mediis o longitudine commenftrabilibus recla cotinea- 

tur reUdgulum a civico a g mediu ejfe,fiat ex M quadr atu a h,per 4^ 
primi,quod ?nediumesi,nenye.ex media a si^uia vero d 3 ,aqualu ipfi 
A 3 ,esi logitudine commenfurabilU iffi I. o. EB autemvkad KO,vt v b 

ad» o,ex prima fexti,comenfurahUe erit KG{perdecimamtertiamh»-i 

iui) fpjt D A medio : quare igitur eJ* a 0 medium er it, per corollariumpra^ 
longitudine, ^c. 

'Tropojitio 'Vi^ejttnit^uinta. 

Sub mediis potentiatantumcommcnfurabilibus re£tis lineis compre- 
benfum rei5tangulam,aut certura,aut medium eft. 


fatum . Sub mediis itaque 



Contineatur reclangulum a g fub 
mediis ks bq potentia tantum corrt- 
menfirabilibieiiDico ag reilagelum 
aut certum,aut medium ejfe, fidt{per 
46" primi) ex k» quadratum kv,& 
exBG ipfum b g e z,qua a mediis d:- 
firiptamediaerut. Proponatur certa 
c i,ad quam dato a d aquale,cofiitua 
tur c I T M ,ad reSiam vero t m ^fi 
A G aquum t m s n ,ad reciam vero 

£ N tpfii. B aquum k l ,per 1^$ prmi,qu0niamaqua!esfunt d b b o ipfisk 
KBad»T.,^proinde{exprimafexti)hvadkOvt kcad c t.^uare ^ ficut it ad a^fic erit fi j 
adn i.,funtemmaqualiaipfisKV,KG,&ox,fedmediafuntAV&Gz-.mediaigitureruntn& 

tt t,quaadcertamciapplicata latitudines c 1 (fi s.1. certas efficiunt,pervigefimamfecHndamhu- 
fusdongitudine quidem incemenfurabiles ipfi c i.Certa igitur funt ct&r. i.,potentia tantum com 
menfurabilesipfi<c\propofita,cumautemfitt!^per primam fexti)Q tadis ivtnadu zdpfavero 1 t 
N L aqualia ipfis a d g z fint commenfurabiliapofita.Cemmenfurabiles erunt reBa cr&i-fs. 
longitudine, per decimamtertiam hmusS>i<>d igitur fub binis c t k i certum erit, per decimamno 
.nam huius : Catericm quiaproportionalia oBenJa fitnt,i t, m k, n l, proportionales erunt , ex prima 

Jexli,ct,t Mnot itaque fub extremis ct (fi nt. aquum erit ei quoda media TS. , per deci- 

mamfeptimam fexti, quod autem fib cr kj. certum fuit,quod itaque ab ipfi t v.,certum erit. Cer- 
taigiturerit(per oclauam huius diffnitionem)reBaTZ, qua ipfi ctpropefita(hec efi ipfi rti)logi- 
tudrne,aut potet ia tantum conmenfurabilis esi: fiquidem longitudine, certum erit m k fib ipfis m t 
rs.comprehenfum:per huius. Siautempotentiatantummedium erit ipfimfAr.,per 21 huius. 
Medium itaque aut certum erit m Kiquare a g ipfi m k aquale pofiitum aut certum, aut medium erit. 
Sub mediis i^tur potentia tantum,fic. 
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LIBER DECIMVS. 

Corollarium, 

Hinc affcquimur , quod fub duabus retflis , medium efle inter earum quadrata. Ft fatuitex 
frmdfexti,iiuodfiib a b e o medium fuiffe inter kt> &qz. 

tJMO N ir V M. 

Adnotat Cam^anui qux dixit Euclidis theorema 'vigejlmumquartum^ Ac i>ififer,JibiHa^i e dia 
fropofita A B B G potentia incommenfurabiles exi fierent ^fub ipjis comprehenfum, nec certum, nec 
equidemmedium ejfeUnam contineretur fub certa ^ medta, hac methodo. Namxs k l incommen- 
fiirahilia efficerent re^as CT&i. longitudine inconimenfurabiles{perprimamfextt) certas tamen 
cumtMediapntjXTUi^per 21 huius.quarefubc tefif.icomprehenfummedmmeJfet,per vige- 
fmamprimam huius,ac ideo quod exta medium{per decimam feptimam fexti)aquumcomprehen- 
fo fuhet K L. tjiiedia igitur efetr& (fi proinde nKContinereturfibMediaTueficerta c i, w/ 
T ts..^od quidem an aquumeji ei quoafub binis kh b Q,no igitur medium effet^pec quidem cer- 
tum, jed alia quantitatis Jpecies. 


Propojltlo 'vigejimajexta. 
Medium non exccditMcdium Certo. 


EBo medium a i,quod excedat ablatum medium a g reciangulo 
db.-D/wd B noneJfecertum.S^bd fi opponatur fiit{fifien p^it) 
certum i> b. Exponatur autem certa £ i cui applicentur aqualia ipfis 
A o A B, qua fimt i i Z t,per primi. Ipfit igitur z i media 

erunt, Cumautem ab aqualibus a b ^ z t aqualia auferantur a g 
(fi z i,reliqua d b ^ k t erunt aqualia. Sed certum fupponitur d b 
certum igitur erit fi- Tct.^tfia vero media funtzi i t,ipfiis k c fi- 
A B aqualia, certa potentia tantum commenjurabiles {ipfi^t propo- 
fisa)erunt e i ^ e t(J>er 1 2 huius)recia.Et quia certumponilur k t. 

Illud ad certam e z{vel i k) applicatum,latitudinem i t reclam cer- 
iamefficil,longitudinequtdemipfi izpropofitacommenfitrabilem, 
pervigefimam huius. Et cum duarum ei it aUa fitipfi e z com- 
menfirabildjcilicei ir, alia vcronon.ipfie^x n incommenfiirabiles t 

lariumprimumdecimahuius.Sedficutziadnficesiquofex-Liad quedjub e 

1 1 huiusdncommenfurabile igitur erit quod e.vE i ipfi quod fub e i i T,fi-ipfiquoatn 
per corollarium fecundumdecimahuius.Etfimiliter quod bis fub nipfisquae^ 
qua funi potentia commenfurahiles certafincommenfiurabile erit, per idemcorollarium.Cumautem 
quaexiifi-n cum eo qubdhis ficbi.i it componant {per quartam ficundi) quadratum totius 
■t.s,incommenfurabiliaautem fint adinuicemcomponentia , totum igiturvtriqueincommenfura- 
bile(ex duodecima huius)erit,/cilicet eu qua ex \-tcertis,incertumitaque{per-nonamdiffini- 
tionemhuius)€rit totumex et. S^areefirecla ^■sincertapervndecimamdiffinitionem huius 

erit. Sed fi- certa potentia namque ipfi propofita e z commenfurabilis osienfa esi , quod fieri nonpo- 

tefi.T-Ipn igitur certumejfi potefi Dzquo hBmediumexcedit A Qmedikm.M ediumitaquenonex- 

cedit medium certo. f 



Vropofitio 'vi^eJitttaJeptitnA. 


Problema 4 . 


Medias inucnirc potentia tantum commenfurabiles Certum compre- 
hendentes. 
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rrofonaniur bi»a rtci£ ccrUfoicntU untHmcommtnfurMa 

^.(yif^ibiaiperdecmamterliamfexttjmdiafriifortiBmUstn-^ 

ii^tque {fer duodecmam fexn)vi Kadi>ficc adx,. ^ . 

^uonUm ceTt£fotentiatanikmcomTnenjttra.htlesjuntK<^-&>r»e- 

‘^eritQ-,ferd:monftratizihH'm.£liiia'oer'oK&-ifitntfoten- B 

tia tantum commenfurabdes, tffa o ^o{eandem rattonemhaben- „ 4- 

tes)fotentia tantum cammenfirabiles erunt, f er decimamurtiam 
hiiuu.C^^edia itaque erit v,f er 2'^ huius. Et cum jit ^ad^vt oad ■ _ 

D ,erit vkipm a ad a vt 2 ad o .Sedficut nadc fu fuit o ad b , ficut mur q ad -a fa ad v,fer vn- 
decimamquinti.Suod itaque fub ac^vaquum eU eiqaodexafhferdecimamfefUmamfexti. 
y^tqui certam eft quod ex acertaft.Certum igitur erit quod fub oG-o,quaquidenimedt4fe- 
tenua tantum commenfurabtles oslenfi funt. Medias igitur inuenmiusptentia tantum commenfi- 
rabiles certum comfrehendentes. 

ProjoJiucvigeJtmcioSlAUA, "ProhlemA 5. 

Medias inuenirepotentia tantum commenfurabiles Medium compte^ 
hendcnccs. 


Exf enantur tres reEia certa potentia tantum cemmenjurabi- 

les KaG.Jnser A (jravero Media conftituatHrt3froforttenalis,n. 

feri^/exti,ftautemvttadofc(fer 12 /exifo ada.„^o-j, Sav» ris 

niam trium ao afroforsianalium quod fub ab extremis squum.^ s 

efieiquod amedia x>,ferdccimamfeftitnamfexti.LMediumau- ^ f 

tem e fi fub iffis a & a certis potentia tantum commenfurabilihus^ 

fer 2 1 huius, mediam igitur erit quod ext>, ^ {fer eandem) r> 

Media erit. Et quia ficut aadefie fuit d ad t. Atqui aefc certa, funt fot entia tantum commenfu- 
rabiles, (figitur oef a fotentiacomnienfurabiles erunt, Media autem fuit a, GMediaitaque erit 
(fzifer 2qhuius.Cum enim fitaad Gvtvada.Eritvicifimaad-DVtGadi.Sed'vtaadt>,fie 
efioad Afer corollarium quarta quinti.Sicut itaque G ad A fic G ad a.Sntd itaque fub extremis 
r> ^aaquumefi ei quod fub mediis G,f er decimamfextamfexti.Sjiodautem fub a^g cer~ 
tis fotentia tantum commenfurabilihus,Medium efi,fer 2 1 huius. Suod itaque fub b e mediis fth 
tentia tantum commenfurabilibus ofienfis,medium erit. ^.Medias itaque inuenimus,^c. 


LemmA, 

Comperire duos quadratos numeros qui coniunifli quadratum numerum efficiant. 

Sint bini numerifimiles flanifimulf ares aut fi- 

mul imfares Ka ^ z g. Quoniam fi a toto a b fari K ' S B 

auferatur b e far,reiiquus far erit a G,fer 2 5 noni: ® 

fimiliter imparibus frofofitis fi ab imfari impar tol- 
latur, reliquus par erit,^er 2q noni.Secetur itaque bifariam reliquus i/le A G inG,erit qui fub toto 
Az^ zG adiunclonjnacum quadrato G G, aqualis quadrato g z,f er fextam fecundi. Sed cum a b 

B o fint fimiles flani,quifub eis quadrat tes erit, fer primam noni,qui vero ex g a quadratus eU. 
I nuenti itaque funt duo numeri quadratifeiheet aqualis ei qui fub Azef-sGcueo qui ex d c, qua- 
dratumqui ex oz componentes coniuncii. 


CoroUarium. 

Inuenireduos quadratos numeros fe quadrato excedentes. ?{am ^tu as^zg fimilibus 
planisfnuenimus duos quadratos numeros fiilicet qui ex ZG^eumqui ex gg, quorum exceffiss 
{isfeilicet qui fiih AZ s g ) quadratus esi.SMdfifimilespUninon fuerint ipfi az cfzG, exceffus 
duorum quadratorumexzo (f - d G,fcilketqHifi4b a b b g quadratus non erit.Mamfiquadratus 
effetipfi a B B G fimiles effent plani fer fecundam noni,centra hypothefim. 

Lemma Jectindum, 

Comperire duos numeros quadratos, compofitum non quadratum efficientes. 
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Difponamus i-t prius numeros a b ef 

B c fecfir bifanam a o i» d. ^ufenlur jr, 5 . , j 4 - 8 

infuperabipfoaovmtasxti-.Dicodms i' ^ 

quadratos jcilicet eum tjui fub a b b (? 

finnlibus pianis,^ eum qui ex oenon componere quadratum numerum,quoniam qui fub ab b g 
cum quadrato t> Q aquus eH quadrato -aiy-ct oJiendmus.Sequetur eundemqut fub f.% e gcu qua- 
drato G icmtnorem ejfc quadrato d i^nomone quidem numerorum lateralium quo quadratus o d 
excedit quadratum q t. Cum autem quadratus b d excedat quadratum b e alio ^ maiori gnome- 
ne-ifcilscet numerorum lateralium maiord quadrati e d quo excedit quadratum b e. Sequetur qua- 
dratum B D plus excedere quadratum b i,qtiameumqui fub ab b o cum quadrato o i. Maior ita- 
que erit qui fub \ B b G cum quadrato o -i-^quadraio s z.Minor autem quadrato b ts^nterquost, d 
(f B tnon cadit latus quadrati^cum fila miiate difient. .^jti igitur fib ab b o fimilibus planis 
quadratus,cumquadratoalio G inaquantur non quadrato numero qui inter quadratos b d ^ b e 
'iinitatedisiantesreperitur^onigiturcomponunt qeadratumnumerumipfiquifub hs b g ^qui 
ex B in'juadrati. 

^ 0 ^ irr^. 


K^nimaduertendum curauimus quadratorum numerorum ^ 

firiie^ex tmpariumfirieortameJfe.Solinempeimparesabvnita- , . . . . 

te cbiuncIi,quadratos effciunt,ac quotlibet couiuncfiidoceamus , I S 

exemplo,Sumatar unitas quadratum referens {ea etenim qui- 
bushhei fubieclis adaptatur ut prima fiptimi diffinitione dixi- 
mus) cui proximus addatur impar, qui quidem bina eius latera 
cumangnlicomplementoreSlituatdseriS ternarius, qui unitati 
additus 4 producit, binarif ficilicet quadratum.iHi item confi- 
tjuens impar quinarius addatur is profieret nouemfcilicet terna- 
rifquadratum,cui additus quartus impar q facit \6 quaterna- 
rij quippe quadratum , eidem porro iungatur 9 fiet 2 y quina- 
Ttj quadratum.Rurfius ipfii copuletur fequens impar 1 1 fiet fienarq quadratum fitcque infinite 

ad quolud procedemus quadratos, cum ficilicet cuilibet quadrato additur gnomon, aquipollens du- 
plicata radici,ac infuper unitati que angulum gnomonis compleat , qui quidem gnomones fing^li 
impares numeri fiunt, eo quod fefi excedant tantum binario,uel quia bina quadr at i aqualia latera 
augetunhate.Sjtarefi eorum quadratorumunitate tantum augeantur lateya,perJpicHUmesl ,ea 
firie omnes contineri quadratos,cum nullus fit quadratus numerus nifi is cuius Ut us unitatibus in- 
tegris refierrlpotesi, in fi multiplicaiUipfum producentibus. Nullius itaque quadrati latus inter 
duas unitates cadet, ^ proinde inter eos cadentiitm,nullus quadratus erit ab ipfis alius , quorum . 
infiniti rationem non habentes quam quadrati,uarits modis educi poffuntfcilicet fumpto quadra- j 
to adnon qHadratHm,pcr corollariumuigefirnaquinta ocfaui,altis in ratione fuperparticulari, ac 
fuperbipartienie,per corollarium oclaua oclaui. Et demum omnibus difiimilibus planis, per corolla- 
rium nona huiusxqui quidem infiniti fimi numero ficilicet primi, per corollarium vigejmafiexia 0- 

ciaui, qui fint infiniii,pervigejimamprtmamnons,nempeplures omni multitudine ,acalif dif mi- 
les plani innumerabiles. ^Md apponit auiemgracum lemma huic, corollarium fuit fexta huius. 

Propojttio 'z.^igcfimanonA. ProhUmA6. 

Comperire binas Cerras poteria tantum comraenfurabiles, quarum ma- 
iorplus pofsit minore, eo quod ex comrncnfurabili fibi longitudine. 



Sumatur ex ficunda parte corollarij primi lemmatis uigefima ocia 
tix huius, quadratus numerus g d , excedens quadratum d e non qua- 
drato E Q,fidtque{per corollarium fixta huius) ficut attade i nume- 
ri ,fiic quodex K tprcpofiia adidquodex a. u,deficripto namque fiuper 
A B fimicirculo,cni(per primam quarti) ipfi \ z aqualis coaptetur,con 
iunclaz t:Dice a tefi a z certas effe potentia tantum commenfiura-^' 
biles, quarum maior A &pluspotestminore AZ,eoquodexz i ipfi a s 
longitudine incommefurabilu ^uomam quadratum a b excedit quod 



T>d iif - 
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2£E3lS::5Eb=^;^^ 

tesi minore a i^eoquodex z b fihi longitudine commnfarobih. 


Propojtilo tYigcftmA. ProUma 7. 

Coraperite binas Ccitaspot='tiatanMm comraSfarabiles, quarum ma- 
ior plus poceft minore eo quod fit ex fibi longitudini incommenfurabili. 



zxponatur certa a B^c{ferfecttndumUmma 28 huins) comperian 

tur duo quadrati numeri GB bc non quadratum cocomponetes,f at 

autem Jicutocad GE,/f quod ex kz ad quod exkZ,per corolU- 
rium fexta hum.Defiripto rurfis fupernB femicircule,ipp kz aqua- 

lis,coaptetur^coniuncfa zB.CumenmfitGt>adGi.,vtqttod ex kb ^ 

ad quod ex kZ,eril{vtinprafata oBendmus)quodex kiadexcej-x - — 

fumexz zvtoK adexceJJumBT) ypercol/ariam decmanonn qumti-, .2 i^-2> 

Cedo-b advtrofque gb&z v, rationem habet quamnonquadraiusad 

\uadratun,Jr\yfothefirnJgiturquodexKBadquodexKZ,feuexzB,raUonemhahe^ 

quadratus ad quadratum.lppe igitur kzzzipfik npotentia tantum fint commenfurabiles.per no- 
namhuius,& certa, cum tropofua fuerit a b certa.Compermus itaque bimu certas a b a zpotentsa 

tantumcommenjurahiles^quarum maior KBpluspotesl minore k z^eoquodexzBipJikz ongnu~ 

dine incommenjurabili. 


MONITVM. 


Hac eadem fuitpriorUdemonfiratio^ranfpoftatantum numerorum ratione, qua eandem pro- 
ducat quadratorum ex lineis rationem^ tnfuper lemma a Craco exemplari hic appofiiur^jatfuper- 
que lemmate-vigejimaprima huius, aperuimus, fiilicetfcut linea ad linsam,fic quod Jub illis ad 
quadratum vltima, 

Tropojttiotrigefmdprima. ^rollemd 8. 

Comperire binas Medias potentia tantum commenfurabiles, Certum 
comprehendentes, quarum maior plus pofsitir.inore,co quodfica fibilon 
gicudinc commcnTurabili. 


Sumantur (per 2 $ huius ) bina certa potentia tantum 

commenfurabiles a b quarummaiorApiuspof it minore b eo x, -< 

quod ft afibilongitudine commenfurabili. Ponatur autem ^ j r g 2 

(perdecimamtertiamfexti)mediaproportionalisipfis K(^B ^ i».. , o 

qua fit c ,fiatque ficut a ad zfic c ad o per duodecimam ^ ' 

fxti: Dicooefoejfe medias potentia tantum commenjura- UJ . 1 

bilesx:ertumcomprehedentes,ipjam^a plus pojfeminereb, 

eo quod fit a fibi commenfurabili longitudine. Quoniam o recla esi media ipfirum k^b certarum 
potentia tantumcommenfitrabiliiim.,§_uadratum recia g aquumesi (per decimamfeptimam fixti) 
ei quod fuh extremis k^Bxquodfittb k^B'ver'3mediHmeH,atqHe g recta i/ludpoiens media est, 
per 2X hutus.Su,ia injuper ejl KadBVtG ad-a.Sedf.ipfiz potentia eficommenfiurabilistantum,^ 
o ipfi i>potentiatantum,per 13 huius,Commenfarabilu erit. Media autem est c,media igitur erit 
bper vigefimamtertiam huius. Cum praterea a plus pofiit ipja s eb quod a fibi longitudine com- 

menfura- 
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menfirMt^t^Q^lusfotejliffi ^-ieotjuodafibilor.gitudinecommet^fstrabilhfer xehuius.Cate- 
rurr.fcjitumesl KtffeadiL^jtQads, erit itaque victjim KadQvtz adorer i qm»u.Sedvt a sd 
cJiCGa 'sfuic.'-^iiffitsraedtiJieerit 6 adD.^uareiriiimG i^frofortioHaUumquod a tncdia 
eftci qacdfib extretr.ts a &t> recIangt!lo,p(r 1 7 fexti.SedquUa media b certum eji.per 
cc.auam diffnutonemhmus.cum ifitcerta.^od igitur fub o ^ d certum erit, Comperimur ita- 
que bix.tr medtas G ^‘potrntiitantumcommenfurabdesycertiimcomprehendentes^quarum ma- 

ior o plus poteft minore d eb quod fit a fibi longitudine commenfitrabili. 

Corollarium. 

Eodem argumento patebit dari binas medias potentia tantiim commenfurabiles, certum 
•continentes, & quarum maior plus poterit minore eo quodfitaiibi longitudine incommen- 
{mdoi\i.Siponamus{per trigefitnamhuius) certam a plus pejfe certas quadrato pbilongitudine 
incommenfurabiUs.NatnididemfequeBtur g tr medue^vt oriendimus. 


Si tres re£t* in quauis ratione fuerint, erit ficiit prima ad tertiam, fic quodfub prima & fc- 
cunda,adid quod fub fecunda & tertia continetur. 

Sint tres recda in quauis ratione ab b c ^ o d.E# 
ex s G mediafat{per ^6 pritnt)quadratum b z t c,per- 
fcianturqae rectangula a z ^t> t.S^oniam {^perpri- 
mam fixti) reclangula a z b t t d funt in ratiombus 
reciarumk. b b o ^ c t>,eritiequaraUoneA zad td vt 

AsadQ t>pcrzzqHinti.SedAZContineturfubprimaASx 

^fecunda SG,cutnfit illis a aqualis L s,quinetiam-str ^ g t» 

continetur fub s c fecunda ^ g d tertia , cum t 0 ipft sg fit aqualis . Sicut igitur a b prima adeo 
tertiamfic erit hz fub prima ^fccunda.^dro quod fub fecunda ^tertia. 

xM 0 2^1 T V 

Hoc lemma ab altero G racarum exemplarium tulimus, quod licet demonfirandis fuhfequentibtu 
necejfarium non jit^tamendemonrirationum compendio admodum vtile comperietur, 

"^ropofltlo tri^efimafecmdet. 'Trollemap. 

Inuenire duas medias potentia tantum coinmenrurabiIes,mcdium com 
prehendentes, quarum maior plus pofsit minore, eo quod .Et ex fibi comen 
ilirabili Ion gicudinc. 

Sinttrescertapotenliatantiem comenjurabiles ks a, 

^pojiit A plus ipfa G quadrato fibi cemmenfurahilis Ion- 
gitudineper vigefimamnonam huius . Ipfis autem a ^ b 
mediaproportionalu{perdecimdtertiamfexti') exhibea- 
tur o. ^^dreliamautem-Daquumreclangulum ei quod 
fub s^G consHtuatur latitudinem efficienss, per qua- 
dra^efimamquintam primi ; Dico rellas d e medias ejfe, 

quales inquirimus. Cum autemfit{per lema pracedens) ficut k ad o, fic quodfub Ksad id quod fub 

s^ofidciquodfuh Ks aquumeU, quod ex d media, eivero quod fub b aaquumeif {ex hypothe- 
fi)quod fub D s,erit igitur ficut a ad G,fic quod ex d ad id quod fub d z,Jedficut quedexsad id quod 
fub D ific{ per lemma vigefimaprima huius') fuit d adsfifut igitur a ad ofic b ad s.Cimaute tspcf 
fit medium quod fub a ct s,per 'vigefimam primam huiusdpja b media erit, quia vero esi nadout 
D ad t,fid A ipfi o potentia tantum cbmenjuralur,^^ ipfi tpotentia tantumc ommenfiirabitur,per 
I y huius, media itaque erit e per vigefinsamtertiam huius. Peteil autem a plus ipfa o eb quod a fibi 
longitudine commenjurabili.cr oplus ipfa e poterit, eb quod a fibi longitudini commenJurahili,per 
decimamfiextam huius, Praterea quodfub b o medtum esi, per vigefimampr imam huius, quod ita- 


64. 




B. 







.r.r 

. 


EVCL.ELEMENT.GEOM. 

/• > ;//; ^ACTtumjnedinmcrH . Inummus mtur duas medias d 6 ' ifoUKtkuntum 

longitudmtcommcnfurMi. 

Corollarium. ■ 

Haud fecus harum niediarnra maiorem plus pofli triinore co quod fit a 

rabdi longirudure ofteudemus. P.«<er/ai««ap/«/./e# u,« 

cemm:nfurshtU,ex trtgejima hniiis. 


Lemma. 

In triangulis reSangulis ab angulo reoto inbaCmperpcndiculari dcmifiqualllot reSat 
lorum eliciiincur squditates. 

"Esio triangulum reciangulnm a b o-,a recio autemeius angule o a b, 
in bafm b g perpendicularis agatur a v:Diceah hac trkguli dcjcripiio- 
ee quatuor ortri rc^angulerum aqualitates. 

Prima. 



SuodCub G B B D aauum efl eiquedex b a. Cdm enim per coroHarium oBauafexti latus s, a 
qu^adfimintum b b fit media mter totam o b &fe^etum b d. .^odigsturfisbextremu o . 
a D aquum erit, per decmamfeptimam eiufdsm,ei quod a media a b. 


Secunda. 

SuodfubsG Gi>aquumesi,eiquodexKGquadrato,eodem quopriusargumento „ko media 

inter a o Q-is proportionalis erit,quare{per decimdfiptimamfixti)fub b e o d aquum erit eiquod 
ex KQ fit. 

Tertia. 

Suod fub a -o-DC aquum eJi ei quod ex a d . Nam per 1 3 fexti media esi a d per^edictdaris in- 
ter a-o&uGhajis fegmenta,&pToindefub extremis an -oo aquum erit ei quod a mediano fiet 
quadrato. 


^arta. 

^odfuh B G A D aquum efi ei quod fub o a a a^cum fint{per quartam fexti) proportionales a o 
ada n^-ut haadkri.Erit{perdec:mamJextamfixti,quodJubextre>nuaa nuaqaitmeiquodfiib 
mediis ga Karecianguloxfimiliter fub na gd aquismeriteiquodfiib ad a o. 


Lemma. 

Si re£ta lecemr irisqualiter^quod fub tota & maiori IcAione, ad id quod fub tota & mino- 
rcjcrit ficut maior ad minorem. 


Excitetur ipfi a b aqualis ad rectos d o , ^perficiantur recJangula^ a d 2* 

D a, patet reclangulum AD quod fth tota At (hoc eiio o)efimaiori AQ,ad 
reilangulum d a fub eadem tota d g ^ minori o a ejfe, ut ac maior ad c a 
minorem,per primam fexti. Hoc lemma ab altero tantum Gr acorum exem- 
plaridalumesi. 

Propojitto trigefmatertia. Prollema 10. 

Inucnircbinasrcdtaspotenciainc6menfurabilcs,con-^ ^ ® 

fidentes compoficum cx quadratis ipEarum certum , quod verb fub ipfis 
Medium. 



D ECIMVS. 


III 


LIBER 

Sint hifi.e cert-e fotentia tantum comniefu- 
rahiles a b b o,per decimamquartam haius, 
quarum maior a b plus pofitt minore e c w 
quod a fihi longitudine incommenjurabiliper 
3 o huius :fupcr a b autem fiat femicirculus,fe- g 

cidque G B hfartaminD ei quodexD B equit ~ “ 

ad ipfam a b applicetur^deficie/is jpecie quadrataper 2 8 fextifit^ quod fub a e e b, Excitetufqne 
ferBipfik Bperpendicularis z B-^oniunciisz b z A^uoniam ab^b o fint inaquales,^ maior a b. 
plnspotesf minore b q ei/ qubdkfibi longitudine incommenfiirabtli.Sjiart.t autem parti eius quod 
ex minore BG {hoc esi quadrato OB)equum, ad maiorem AB applicatum ejl {quod Jcilicetpib a e 
s B pcrhypothefi.m) deficiensjpecie quadratadnccmtnenfurabilisigiiur esi a e ipfiB tper ficundam 
part em decinueoclaua huius , Esi autem {per proxhnumlemma'} ABadzB pcutquod Jub a e ab 
adidquodfubBB ABtota,quodautemfiib ab a Buquumefi {per primum lemma pracedentis)ef 
quod ex AZ.quodverbfiib A b e zaquumesi {per idem lemma) ei quod ex b z.Sicut igitur a b ad 
E tficesiqtiodexA zadtdquodex b z^incommenjurabds autemefi a e rpfi e B.lvcommenjurabile 
igitur efi quod cx A z quadrato s zperdecimamtertiam huius. Bine igitur reciuAZ sz fimt po- 
tentiaincommenfurahiles,^ efficiunt compofitumexearumquadratis certum ^cum fit equum ei 
quod ex AB certa.per primi.Cum autem ( per confiruciionem) quod exi>B equit fit ei quod fub 

A E BB, cui eidemequumesi {per primam lemmaprecedentis) quod ex BZyequaleseriito Befi-Bz, 
^upditaque fub AB Bt>equumeH eiquodfub ab bz. P retereacumidqucdJubAB BGfittMe- 
diumptr vigtfimamprimam huius fequetur eius dimidiumfcilicet quod fith eadem altitudine a b 
^ dimidia bafi d B{per corollarium prime fexti) effe Medium.,per corolLz^ huius ^c ni quidem fiib 
ab Bt> Medieequumofienfum eFl qaodfub ab Bz,eiver'oquodfub ab bz equum esi quod fiub 
AZ Biperprimumprecedentislemma.Mediumilaque eritquod (iib az Bz.lnuenmus itaque 
binas recias az bz potentia incommenfurahiles^conf cientes compofitum ex earum quadratis cer~ 
tum, quod vero Jub tpfis Medium. 


M 0 T V M. 

Ponitur hic lemma ah altero Grecorum exemplarium, quod Jub corollario prime fexti compre- 
hendimus quare fiebt icendum illud ejje rati fumus. 

^ropoftuotrigefimAquArtii. "T^rohUma ii. 

Binas rcilas lineas potentia incomnicnfurabilcs, efficientes compofi- 
tum cx carum quadratis Medium, quod vero fub ipfis Certum comperire. 

Exponantur bine medie potentia tan- 
tum commenfurabiles certum comprehe- 
dentes abeo per 2 7 huius^quaru ma- 
ior plus pofiit minore fo quod (ibi a longi- 
tudine mcommenfurabilitper coroll.tri- 
gefimeprime huius, cr reliqua dijponan- q , 
tur vt in figura precedentu, quoniam a b 

B G fiunt inequales , ^ maior a b plus 
potest minore bc eb quod a ftbt longitu- 
dine incommenfurabili.S^arieautemparti eiusquodaminere bg {hoc eH quadrato dimidie ob) 
equumaid maiorem a b applicatum estjdeficiens (pede quadrata,Jcilicet quod fub ab e b. Incom- 
menjurabilis igitur esi ab ipfiB sper fecundampartem \ 8 huius. Et cum fit ab ad bb ficut quod ex 
A z adidquodexz B,vt proxima demonjiratione ojlendimus,incommenjurabile erit quod e.x a z 
quadrato ZB,^ itaque potentia incommenfurabiles erunt, recleAZ z Bper decirmmtertiam hu- 
ius.efficiuntque compofitum ex ipjarum quadratis medium,nam equum ei quod «r a b ( per qq pri- 
mi) que esi media ex hypothefucumemm quod ex d Bfit equum et quod Jub ab e B,cui equum eH 
quod exBzper\ lemma huius,rect.tx>B (fi Bzideoequales erunt, .^od igitur fub ab Dzei 
quod Jub AB Bzequumerii-.ipfiautemfubAB Bzeqiiumest quodfuh az ZBperprimiimlemma 
trigefimeJecundehHius.Sdfid itaque Jub A z z b equiimeriteiquod Jub ab E\>B.S^odautemJid> 



EVCL. ELEMENT. GEO. 

A 8 D B dimidium eB eius quodfub a b 

igtUtr eius dimidium fcilket quedfnh a 
cerium ent. Binas itaque redtas KZ zi 

Propojilio tri^ejtma^uinta. Prohhma it. 

Comperire binas regias lineas potentia incommcnfurabiles, efficien ics 
compoljtiim,cx earum quadratis Medium , & quod fub ipfis Mcdmm , in- 
commenfurabilc compofito ex earum quadraris. 

sint ( per cor oli. 5 2 huius) bina media 
A B maior ^ b g minor , potentia tantum 
commenfurahdes > medium comprehen- 
dentes^quarum maior plus pojdit minore, 
eo quod a ftbt longitudine incommenfira- 
bili.-relujaa -vero adfguradefcriptionem 
jiant iuxta duarum pracedentium trads- 

ta.Cum autem ad maiorem hs applicaid j £ - n. 

fit,quodfub KZ s z^aquumquartapartioius quoddmimre g oJsoceB quadrato ti%,dejcies Jpe~ 
cie quadrata,^ maior plus poJBt minore ea quod dfibi longitudine incemmenjurabilifer conHru- 
Oionem.incemmenfurabilis erit \zipfiz ^,per fecundam partem 1 8 huius. ^;a autem oftendi- 

musejfe nzadsfvt quod ex Azad quadralumztdncomrKenfurabile erit quod ex kz quadrato 

z s,quare ipfi a z z z potentia incommenfurabiles erunt, ac eff cient compofnum ex earum qua- 
dratis (equum quidem quadrato ipfiusk b Medieper^q primi) (.Medium, Cumauteminprafatis 
cBenfumCitfibkZ ztequumejjeeiquodftbkz ztoiquodautemjub k-z zti Medium eB ,cu fit 
dimidium eius quodfib a B b G,per coroUprimefexti^quodfuit M ediumicx hypothefi. .^uodigi- 
turfub k z zt {ipfi quod fub ki. %T>equum)(Mediumerit.Pretereaincommenfurabileerttco- 
pofito ex ipfarum kz z b quadrat Is.Tpam cum tu fiiipfius c %dimid:a,incommenJurabilts autem 
fit kB ipfi g nfiquetur {per cor oli. fecundum decime huius) &t3B eidem a b incommenfurabilem 
ejfefedficut a b b ficquodex a b ad id quod fub a b d B.per lemma 2 1 huius. Inccmmenfura- 

bile igitur erit quod ex kBciquodJub kB d Bieiaute quod fub a b D ieqnaleefienfiTH efiidquod 
Jub A 1 z B,eivero quod ex k z equum fuit compofitumex earum s z zzquadraiis^per apqprimu 
^uodioiturfub kZ z zincommejurahile erit cemprfito ex earum a z z b quadratis.Compertmus 
ttaque binas reBas a z z z potent ia incommenjurabiles efficientes,(^c. 

Propojicio trigefimafexta. 

Sibinx Cert^ potentia tantum commenfurabilcs corapofies fucrinr, 
tota incerta eft, voceturque Ex binis nominibus. 

Sint bine certe potentia tantum commenfurahi- 
les kZ z G.- Dico totam a g incertam eJJe,edmquevo j. ^ 

cari binomium ,fiu ex binis nominibus. Su,oniam 
{per lemma vigefimeprime huius )efi kzad zavt 

quod fub kz^BGad quadratumzG,incommefirahilk autem eflreS}aKBreBeBG.Sdfodigitur 
fub ab bg eiquodexzQyincornmenjurabileerit^per \ huius. Cum autemcommenfurabiliafint 
que exzGffiexk zfer kypothefim, Compofitum ex ipfis, vtrique ipfarum commefurabile erit, per 
1 1 huius. Et quia binarumjcilicet conspefiii ef eius quod exzo commenjurahilium,altera{ex b c) 
alicHi{quod fiilicetfub kz b G)incommenfurabilis fuit. Et reliqaa{fcilicet compofiiumex earum 
quadralis)eidem quod fub ipfis contentum eJi,incommenjurahilis erit per corollarium fiecudum de- 
cime huius, ^ ( per idemcoroll.)quod bis fub ipfis a b b c eidem compofito ex earum quadratisjn- 
cofimenfiurabileeril.Sedquodbis fub ipfis una cum compofiito ex earundemkz ZGquadratis,to- 
tum quod ex KG {per quartam fecudi) componunt,Totum igitur ex kC vtrifque fcilicet compofito 
ex kB^zQ quadratis, ^ei quod fub ipfis,incommenJurahile erit, per duodecimam huisss. Atqui 
compofitum ex quadratis a b b G certarum, certum eft, per^^ 9 diffinit, huius. Totum igitur ex 
xo ipfi compofito incommenfiurabile incertum erit.per decimam diffinitionem huius, ^are reBa 

AG 



B G,percoroH.prme fexti,quodcfi certum, exhyptthefi.,<fi- 

s D z certum erit,<fi proinde tpfiequale {quod fub k zzz) 
\ potentia incommenfurabiles effcientes.Q^c.compcrimus, 
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A o iffxtnincerlumfotes.incertaerit^rvndtcimamdifjimuenemhuiiu^vocatur autemexhinis 

ftomimbus so quod ex hind fertis longitudine tamen incomiriefurabilibus componatur.Si itaque bi- 
na ferta, (^c, 

‘Tro^ojiiio trigefimafe^uma. 


Si binx Medix potentia tantum comraenfurabilcs Certum compre- 
hendentes componantur, tota incerta cft, vocatur autem Ex binis mediis 
prima. 


Sumantur bina LMedia potentia tantum esnr- 
tnenfurabiles h i sGcertumcomprehendentesiDi- ^ 

eo totam a o compojitam incertam ejfe.Eodem fere ® 

quo prae edentis argumento. Sjipniam incommen- 

Jurabiles funi a b b ofequetnr {pjt proxima oUendimui)quadTata ex k s^s g incommenfurabi- 
liaejfe, reciangulo bis ftbipfts a b b c comprehenfo, per lemmavigefima,^ primum coroU. deci- 
ma huius.^^ia nero ea quadrata ^ reclangula compofita totum quod ex kg faciunt per quartam 
fecundi, fequetur (ex n huius) totum ex x Gvtrique (ccmpofito fiUicet ex quadratis ab b 
reci angulo fub eis his Jumpto)effe imommenfurabile.Sed bufuh a b b g fumptum certum eJl,ex hy- 
pothejl,nempeki io certumcomprehedunt. Totum igitur ex k G(ipjibis fumptofub bg cer- 
to incommenfurabile)incertum erit, ex decima diffinitione huius, ^ proinde tota a g illud potens 
incerta er it, per 1 1 diffinit:huiiis.Sua quidem £x binis mediis prima dicitur ea de caufa,quod bi- 
narum ex binis mediis genitarumjiac cx mediis certum continentihus,prior feratur fecunda, qua 
ex mediis mediumconlinentibus componetur, ^^are hac fecunda illa vero prima diciafuit, ciim 
fit certum incerte praUantius.Si itaque bina Media potentia tantum,(fc. 

Propojitio trigeJimaoBaua. 

Si binx Medi^ potentia tantum coromcnfurabilcs Medium compre- 
hendentes componantur, Tota incerta eft, vocatur autem Ex binis me- 
diis fecunda. 


Copulentur bina Mediapotentia tantum commenfurabiles ^ 

GMedium comprehendentes ab b g Dico totam a c incer- 
tam effe : quoniam longitudine incommcnfurabiies exifiunta. 
ab b c,exhypothefi. Patet(vt proximis prioribus)quadrata 
ipfirum AB B G reSlangttlo bis fiub ipfis contento incommen- 
furabilia effe. Et quia quadrata illa cum reclangulis,tetHm ex 
ag componunt, per quartam fecundi, patebit (ex duodecma 
huius) totum ex kc vtrifque effe incommenfurabile , fcilket 
quadratis KB io^binis fub ab Bareclangulis.Propona- 

turitaquecertaoB,cuiapplicetur(per^^primi)aquumqua- -- ,r 

dratisAB b G,fitdillHdv>Bt.t,^squnmaliudreBangulohisfub ab b ofumpto quod fit x kz i. 
CiimautemBxrec7angulum,aquumfitpofuumquadratisex AB b G mediis potentiacomrnenfi^ 

rabilibus. illud Me dium erit, per coroll. 2 3 huius, .^ia vero x i aquum eH rec7angulo bujubipfis 
cbprehenfio,<JMedio quide ex hypothefi,^ illud x i medium erit, ex eodem. Sed quadrata & recia- 
gula ab* G,totum ex a g faciunt,vtostenfHmefi. ReUanguUs igitur b i quadrate * « anuum 

erit.Cumautemlotumex AGVtrifque (quadratis fcilicet " ” ' 

tenloymcommenfurabile ofienftim fit, totum e ivtrijqi 



aquum 

B o ^ reSlangulo bisfubipfis ce»- 

incemmenfurabileerit..Quarezx 

E I inuicem incommenfiirdbilia erunt. Et ideo ( per primam fiexti ) recla d t t i d \ longitudine 
incamrnenfurahdes erunt. Sed media fiunt et Bi,ad certam d e applicata, vt ofiendim^, latitu- 

dinesigduroT xicertas(per 22 huius) effcimt,lengitudine tamen incommenJurabiles.Poten- 
■ iaiturtantumcommenfurabdes.rota itaque -a i incerta erii,per trigefimamfextam hutus.Et 
* - - .1 r.L j.. I.,..-,--,, r -.t huius)mctrtuiB ertt.^od 


prokde recJangalumsi fub certa d e CT incertat>\{per coroll. 
quidem aquunioffenfium eft quadrato ex tota a g . ^adraitsm itaque 


incertamerit. Illud- 
Ee q 
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Z'^if!,n“Z’S£Z‘."L"^ ‘-t-‘ 

Profofitio uigtftmmona. 

Sibinercaslinc?potenriaincomnienrurabilesconipofit{fucrim,effi- 

cicLs compcficuJIx quadratis ab ipCs Cerrum , quod aurem fub 

ipfis Medium,Toca re^a lincainccrca eft, vocatur aucem Maior. 


Suf»antttrhinsrec7^fotentkmofnmenfurMes,ef- ^ 

fidentes conflatum ex earum quadratis c ertum,quodve- j, 

^n,mhum,li-mindeS!dfUmriaaKoinccrutrit,ttrii«dmmn,diffmtar.tmhum.ri- 

fimir mtm Cmt rcainnl, . o p,nfU:«tm mamrtmf.rum d,m,d„ f .«<(«« * <> 

mL fMfilm,t<r J.l.filim. fecundi. Siiuqn, b„c recln linee fuenm m.nmenfi- 
rabilesy^c, 

MO NITVM. 


Reliquimus demonslratknem, qua Theon oftendere conatur, quadrata «r a b b c maiora ejje 
reEfanrulo bisjub ab b g contento^frolixe admodum.H^s enim iliudjatisfuferque demonjtram- 
muscoroUariofeftmafecundU&iffmKCs quadrati (vtraquegotenw)glus dimidio fumere qua- 
drataex bg. 


Propojtm quqirAgeJima. 

Si bin^rcifi^ line? potentia incommenfurabiles compofitx fucrint,cP- 
ficientes conflatum cx earum quadratis Medium,quod vero fub ipfis Cer- 
tum.Totarfeibalineainccrtacft, vocatur autem Certum mediumque po- 
tens. 

Sumantur bina reiiagoseniiaincommenjurahilesy 

e ff cientes conflatum ex earum quadratis medium, ...^i .. . g 

quod •vero fub ipjis certum, fer ^^huite4,quaf»t 

toiDico totam uGincertameJJexdmquediciCertu mediumque fotetem.,Sjioniacoflalum ex qua- 
dratis AB B G medium ejl,qued veri fub iffis ctnum,ex hyfotheJi,incemenfurabile erit idem con- 
jUtam,recfanoulo fub iffis bis Jumfto. Et igitur totum,fcUicet quod exuo fer quartam fecundi, 
reciattgulo fub a b b c fumfto,certo quidem,incommenjurabile erit, fer duodecimam huius. Sna- 
re idem totum incertum erit, ex decima diffinitione huius. Reciaque a g iUud fotens incerta erit, 
fer 'vndecimamdiffinttionemhuitss, vocatur autem iffit a g Certum mediumque fotens, eb quod 
titts potentia ex Certa (f media componatur area. Si itaque bina recia linea potentia incommen- 
f*rabties,^c. 


liber DE CIMVS. iij 

Propojitfo (lusdragefimafrima. 

Si bina: retSa: line^ potentia in commenfurabilcs compoflt^ fuerint^ ef. 
ficietcs compoficam ex catum quadratis Medium quod vero fub ipils Me- 
dium,& iniuperincommenfiirabilc compofito cx earum quadratis,tota re- 
<Sa linea incerta eft,vocatur autem Bina media potens. 

Sumantur ftr ^^huiHS,birtitreciitfotentiaincoinmenfura- jt ® ,& 

biles dfc. quales hjfothefis oftat^qua fint a b b G\T>ice totam ag-d 1 K . 

trtcertamejfe^quaqutdemdtciturBmamedutf otes.Prcfonatur 1 | | 

CertareSia d ^■,tui{^er^qfrimi)c(inJHtaatur£qmmreidan- 

gulum cifefito ex quadratu b g quodjit yiequum~ijerh re- 

ciangulobis fub AS sq, quodftzK. Totum igitur SKtequume- 

rit quadrato a G,per quartam fecundi-, quiaverbincommenfura 

hile esi compofitum ex quadratu a b b c eiquodbufub ipfis, ex 

bypotheft,Incommenfurabile erit, ziipfiz K,cum fmt incomnie- 

furabilibuf aqualia:^ ideo.per primam fixtiy-a lipfin longitu -E ^ 53 : i t 

dine mcommenfurabilis erit, ^mavero media funt quadrata dr reciangula ex as b oynedia erut 
Ei T.r.,ipfisaqualia,quaad Certam i>-sproiec}a,latitudinest>i^mCertasfaciut,perzjigefmam 
fecundam hums)potentia itaque commenfurabilcs, longitudine autem incommenfurabiles osienfe. 
Totaitaquen nincerta ef, per ^6 huiui)reclagulum igitur ss-fib Certaef incerta-o e &com^ 

prehenfumlpercorollariumzt huius,incertHmerit,&proinde ag illudpotens (nempe quadratum 
A G ipfi E K aqualefncerta erit.^^a 'ideo vocatur Bina mediapatens,quod eius potet ia(hoc e fi qua- 
dratum a g') ex binis areis mediis componatur, fiilicet ex quadratis a g g s,ejrreciangulo h.sfib 
A G c sfsmpto,i>tuicemincommenfurahilibiu.Si itaque binarefi(£lineiepoientia,drc. 

^ OltJ ITV 

Cum harum fex incertarum(his proximis theorematis expof tarum) denominationes vnde ort£ 
fintrio fatis lucide T heonem explicaffe quida arbitrati fint, aliquas earuinprater eas quas diximus 
differentias adferre non importuna erit. Sdfia igitur Euclides certarum prius traditionem coepit, 
vt earum adminiculo ad incertas properet, ab incertis autem ad 'incertiores dioo esi, a certarum na- 
tura remotiores eo ordine feruato vergat, harum itaque fex incertarum quatuor Certum medium- 

quepotetescoponitfilicet eam quaEx binis nominihus,Exhinismedi'isprma,<JMaiorem,Certum 

mediumque potentem, ^ua licet potentias earumcx certa ^ media area fngula componant,tamen 

in eo dtfferunt,quodprior huiufmodipotenliama lineis certis, petentia commenfirabilibus educat. 

Secunda vero a lineis mediis potentia commenjurabilibus, qua iam a certis recedunt .Tertia a li- 
neis longitudine ^potentia omnino incommenfurabilibus fuam educit potentiamiqua tamen maio- 
rem portionem certam habet, ea de caufa Maior dicitur. Quarta aut e ah eifdem lineis Ungit udine 
^potentia incommen(urabilibus,qua tamen maiorem potetia partem, ipfi Certum mediumque po- 
tenti incertam tribuut, nempe Mediam. Duas vero reliquas fiilicet Ex binis mediis fecundam. 
Bina mediapotciem,firualo eode ordine c'eponit. Nam licet binas incertas areasjjoc esi Medias 
incomenfurabilesiVtraque earunipoJfit,tamenpr 'ior fiilicet Ex binis mediis ficunda(qua e.x lineis 

potentia faltem commenjurabilibus conflat)reliquis anteponenda fuit(qua ex lineis penitus incom- 
menfurabilibus componunt ur)his nempe c^iaior,&Certu mediumque potens f Ius acertarum na- 

turaremotis.HarumautemduarumpoHremamomniumfex nouifitmam,ac a certa remotiorem 
merito pofuit Euclides, eam fiilicet qua potentiam ex incertis ac incommenfurabilibus fibi inuicem 
affumit, longitudinem vero a lineis ^ longitudine (fipotentiapenitus incommenfurabilibus exigit, 

quam ideo tanquamab incerta natura remotifiimamaiouifiimamordinelocauit Euclides, 

Ex binis igitur nominibus priorem enuciat,qua bina 'illa fua nomina Certas efficit lineas ,eius ve- 
ro potentia potifiimampartem ex certa area fumit. 

Ex binis autem mediisprimam fecundbponit, eam qua fua nomina incertas quidem fidpotentia 
filtem cemrnenfurabiles efficit lineas, eius verbpotenUam ah incertapotifiima part efufieptamire- 
liquam a certa area fub furatam componens. 

Ex binis vero mediis ficundam tertio collocat,qua licet aream incertam ex incertis areis fumat 

Ee /y 
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mfotemhytamen longitudinem a lineis potentia faltem cemmenfurabilihHe fnfiipit. 

Tres autem fiquentes eodem ordine quo has frioTesinJerittfidpoSeniiamcjuamprionsk lineis 
potemiaJaltemcommenJurabHibits depromunt. Subjequentesjimilem potentiam a hneis penitus (jr 
longitudine ^ potentia incommcn/urabilibus ( ^ proinde a certarum natura remoiiores^ajfe- 
quuntur. 

Lemma. 

Q^d autem prsfat* incerr® ad vnum fignum tantum fecari poifint, in eas linearum de- 
nominationes ex quibus compofitse prafatas ipecies generant j hoc prsaflumpto lemmate 
demonstrabimus. 

SeceturreBa a b inaqualiter in Dj ac eadem a b 
rurfisinaqualibusinoiDicoexAO aeinaqualio- s c 

ribus quadraia^aiora ej]e quadratis reliquara a d ' ^ ‘ ' 

D B aquaUorum,fecetur a b bifariam in iiqaoniam inaqualiores funt a o c s ipjis a d » b , maior 
erit A Q ipfi d Syb quibus aquales tollantur ex a q Jcilicet Atcjr ab ipja d b hac s b, igitur reliqua 

maior erit ipfafs>.S.uiaverb reBa ab feBa cBaqualiicr in inaqualiter in a, quadra- 

ta ex a q G E dupla junt eorum quaadimidiaEB^ ab ea qua inter feBionesefiB Gtpernonamfi’ 
(undi.Similiter {per eandem) dupla erunt quadrata buda eorum qua ah ipjis b e e d. - atqui ma- 
iora funtquaex b e e <s.hisquaex b e e OyCum maior Jit ojlenfa e g quam EX)..Q_ua igitur ex aq 
o 3 inaqualsoribfes{dupla maiorKni)hisquaex a d d b {duplis minorum) maiora erunt, 

*TrofoJluo quadragejimafecmda, 

Qu.£ Ex binis nominibus ad vnum duncaxat fignum diuiditut in no- 
mina. 

Ejlo A B reBa ex binis nominibus.qua JeBa in o p g 

hinas effeiat A G GBCertaspotentiatantumcom- ' ' 

menjurabilesyqua quidem Jua funt nomina, -Ti ico reBam a b nullo alto Jigno pojfe fecari , quo alias 
efficiai Certas potetia tantum commenfurabiles,quam in G.^uod fiinaliofecaripofitfecetur m 
ts.SequeturJingulas At} t> e J ingulu ac g e aquales non ejfe,najiaquales ejjent,eadeferet feBio 
(contrahypotheji}^ necbifariamfeBaesi in tsipfa A E^am longitudine commejurabiles efent a d 
» EyContra eandem hypotheJim,inaquales igitur Junt A d d 3,inaqualesitemA o c E.Cumautem 
{per quartam fecundi) quadrata AG CECumreBangulis bisfubAG as,aqualiaJintquadratU 
AD TiECumreBangulisbisJub AV nE^empevtraque quadrato AB.Sequetur quadrata tato ex- 
cedere quadrata, quante reciproce reBangula excedunt reBangula.quod enim tollitur a quadratis 
additur reBanguiis,^ i conuerfo.Cum enimquadrata ex Certis produBa certa fint,^ proindein- 
tsicem commenjurahiliajpja exceffum ipjis commenjurabilem (Jcilicet quem numeri ) parient ,per 
Jecundam communem fententiam feptimi,^ideo certum, per nonam diffinitionem huius. ReBan- 
gula i^tur {fub Certispotentia tantum commenjurahilibns compreheja) media eodem excejja feje 
excedemiajife certo excedenlyContra 2 6 huittsaiuodfierinonpoteTi.T^nigitur fecari poterit a b 
inaliafuanomina,quamperJjgnumGdtstr!buta,ipJaJcUicttAG o 3. ^ua itaque Ex binis nomi- 
nibus ad'i}numjignumi^c. 

Corollarium. 

Binsccrtspotentia tantam commenfurabilescompofitje,binisaliis certis potentia tan- 
tum commenfurabilibus coniundlis, «quales efle nonpoffum.2^^ viraque hinomium com- 
ponerent,^preinde hinomium inpluribusjignis fecaretur innomina,quod feri non pojfe hac ojlen- 
fum eH. Similiter jiquetur in quinque proximis de binis fngularumnominibus. 

Propojttio quadragefmateriia. 

Ex binis mediis prima, ad vnum duncaxat fignum ditiiditur in no- 
mina. 

Stt 
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Sn Ki ex binis mediis prma^qu^fecetur in Q 3, ^ 

inf"a»07?r.nn,fcilicet t.Q Csi medias ptentia 

Unium commen^irabiles certum comprehendentes:X)ico redam a b -vnice frne g i» eius denomi- 
nationis Uneasfecari,Jiemm ahbfecarippt^ejU in t>. Confiat autem ( ut in prsfata ) kj> i.bw- 
aauales effiifftsKO g ii,&adinmcem,exhypotheft. Et infuf er quadrata ko o-tcumreclan^ulo 
bisjub tfjis contento, idem componunt quod quadrata ad d b reclangulo his fub ipp conten- 
topper quartamjecundtynempe quadratum ex a i.^anto igitur (yvt inpracedenti diximus') qua- 

^’''^‘pxceduntquaarata,eode(viceverfa.)recfagula excedent reciangulapdredangulafuntcer- 
t^jcum ncminaiUacertumiexhypotheji)comprebeKdant:^ igitur certo fife excedunt. Sequetur 
tdeo quadrata , qua quidem ex mediis media funt fife certo excedere „contrai6 huius , quod 
efj et abfurdum-Non igiiurficatnr a b aliter quam inoin nomina. Ex binis itaque mediis prima, 
ad vnum duntaxatfignum^^c. ‘ 

Propojitto quadragejimciifuarta. 

Ex binis mediis fecunda , ad vnum duntaxat fignum diuidirur in no- 


Edo m ex binis mediis fecunda feda in fua nomina KO c b^. rr m 

(.Medias quidem potentia tantum commenfurahiles , medium 1 ; 

comprehendentes tnftgno g iDicoipfim in alias eius nominis li- 
neas, alio figno fecari nonpojfe. ^od fi fieripojfe credatur, fit in 
T>. Exponatur cena iz cui {per primi) ei quod ex nnaquum 
confiituatur z s,.* quo auferatur eis qua exuo c b aquum ei. 

Reliquum igitur i n aquum erit eis qua bis fub a o g b ,per^^ ^ 

quartam fecundi ^ tertiam communem fententiam.Similiter ab JL 2 ® 

eodem zti auferatur aquum quadratis Kt > Ttiquodfitix.ReliquumziseiqucdbisfiibKt} d b 
aquum erit. Cum enimi\{aquum quadratis meetiarum uo a ^fit medium, Et injuperin aquum 
ei/ qua fub ipfis medium continentibus)fit medium. Ea (JiCedia&i i n adcertamzTconftituta,la~ 
titudinest t tn certas efficiunt , petentia tantum prepofita e z commenfurabiles,per 22 huius. 
Cum autem fit {per lemma vige fimaprima huius) ficui ko ad o t,ficquodex\ oadquodfub a o 
c 8, incommenjurabilis autem esi a c ipfi o b longitudine, quod ex uc ei quod fub ac g b in- 
commerfurahile erit. Et proinde quod ex g b {eidem ex ag commenfiurahile) recl&r.gulo fub a o 
c B contento incommenfurabile er it, per coroUfecundum decima huius. Et proinde qua ex a oefi 
DBeuquabufub AG GBincommenfkrabiliaeruntpertertiumcoroll.to.nuius.^upd autem ex 
quadratis A a o Best reciangulum efquodautembis fub ag gb esi ifi,incommenfurabile itaque 
efi^i ipfii n.RecIaigiturBt reiiaxn {ex prima fexli) incommenfurabilu erit. Sed certa fue- 
runt bz m.Potentia tantum itaque commenfurabiles erunt ipfa et zn.TotaideOBit exbinU 
nominibus erit, per ■^shum.Haud difimili argumento patebit f-u ■}*fire^as,certaseffe potentia 
tantum commenfurabiles,cum reciangula e l in aqualia fint quadratis ad d b.^ e i quod bis fub 
tpfs pofito,e'o quod recia ATS OBetufilemponantur nominis,ac ipfi ag GB,eifdemtamen inaqua- 
les.^uare fiqueretur e n redam ex binis nominibus fecari poffe,in duobus fignis,fcilicet t ^ m ,per 
diuerfis,certas potentia tantumcommenfurabilesfpfius quidem e n nomina,contra huius,quod 
effet ahfHrdHm.2^n igiturpoteflrecia a b alio figno quam g fecari in alia fia nomina. Ex binis ita- 
que mediis, (fic, 

‘Tropajltio quudreigejtmaquinta. 

Maior ad vnum duntaxar fignum diuidirur in nomina. 

Supponatur a b reda maier,qua{per qp 

huius) confiet binis A G gb potentia incom- s> cs _ ^ 

menfurabiltbus,eff ciens quod ex earum qua- 

dratis certum, quodverb fub ipfis medium: Dico redam Aiin alias eius nominis redas non poffi 
diuidt,ad aliud fignum quam G. Siquidem fierialiaspoffe credatur,fecetur ab per ts in ea nomina 
AD Di.Cumenimofienptm fit {quadragefimafecunda huius) quadrata ex a g gs, tanto exceffi 
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'f .....l^^„*hurubKG Gidi(l<int,areci‘inguliioisJubKT) 
dtflare a quadratis \T> j>t-,q'‘ar.iorcc .. ^ r,cJinidiitur.perA:fic‘<'’^‘’q"''-‘^''-'’'‘^‘'^ 

D B,« quod ablatum a quadratis confertur rec | ad&ob certo, cumjint ex hypotheji 

fiuskS.^adrataideoexuGC^os ijla aqu ■ ((„sr„^pta)diJlabic>itcerl0.Sedre- 

o ».Maior itaque advnimfigmm duntaxat, (fc. 

Pro^ojitioquadrq^ejttnajexta. 

Certum medmmque putens, ad vntrm dnntaaat flgnam difeinditur in 
nomina. 

£jo rec7a a b certum mediunu,que potes qua fi ce- ^ G ^ 

turinoper fia nomina , qua fint (per qo tnuc rc fi„ii;,c(,n3pofilumex earum quadratis me- 

dmm,quodverofubipfiscertum.Di ^ recJaAisnTs.Samptoetemmprexima 

a o o .yi/or« »»/». C«.«, ^ 

vnum duntaxat fignum,&c. 

‘Tropofmo quadra^ejlmafiptima. 

Bina media potens, ad vnum duntaxat fignum diuidimr in nomina. 

Supponatur bina mediapotensrec^ak^,qua(per p g ,3 

pfismedmmacincJmmenfirabiUcompofitoexearumqttadratuMU^^^^^^^ 

^LfiecariineanominaMotififieripo/ital,terfieeturtnT>,&/utnptoc^cibuiusargumenU^^^^ 

pliceturadcertamtzaquumquadratOkt,per^^pri»>t,qu0dJitE :>n t 

I. mdi quo fiblrahatur aquumcompofito ex quadratis kG onjit [ 

que E I, reliquum t k erit quod bis fub ipfis a g o b, 

f^reSangulaconq>onantiotumexks,perqfiecundi,aqttuipfii 

pofitum . Similiter Jubtrahatur ab eodem e k aquum quadratis | 

A D D B quod fit E E , reliquum m k ^ ^a«?w sr/f <f/ ^«o<5^ bis fu ' 

1} h:quoniam(perconfiruSiionem)iiaquS.efiquadratis ko • 

^ T KreUanmh fub ipfts aquumesljfmiliter izaquumesiqua- Ji. 1 ^ -• S 

dratis a d c b, m k recJangulo bis fub ipfis adde aquum. Cumauiem quadrata reSiangulis (ex 
hypothefi)fint incommenfurabilia,incommcnfiirahileerit e i ipfiy k, aefimiliter e l ipfi m Ki^jr pro- 
inde reclaBtiipfi mu ,ac st ipfir i;(perprmamfixti)mommenfarabiles erunt. Muiaverome- 
dia fiunt e i, t k, e e, m y..,adcertam-e z applicata latitudines e t, t s, e m, m n^certas efficiunt^er 

22 hutiss.Potentia igitur tantum comrsenfurabiUserutzy ad t n (cum fint longitudine oHenfain- 

commenfirabiles)^audficus zMadu n, potentia tantum fiunt ccmmenfiurabilesadmuicem. T da i- 
gitur E N «r binis nominibus dicetur, per q 6 buius,qua quidem in duobus fignis uefit ficatur in bi 
nas certas,potentia tantum comrnenfiurahtlesfiua fi ilicei nomina^contra 42 huius ^quod effiet abfiiir 
dum. Non igitur aliter poiesi fecari koin fiua nomina , quam per fignum Q.Bina itaque potens me- 
dta^ad vnum duntaxat fignum, e^c. 

7{eSlarum qua ex hirtis nominilus dijfinitionesy 

Supponendum trihuspriorihus. 

Propofica Certa 2c ea qu$ Ex binis nominibus diuifa in nomina, cuius ma- 
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ius nomen plus pofsit minore, eo quod fit ex fibi longitudine commcnfu- 
rabili. 

Diffniiio prima, hocjuppojtto. 

Si maius nomen propofitse Ceres fuerit longitudine commcnfurabile, 
tota vocatui Ex binis nominibus prima. 

Diffinitio fecunda. 

Si mirus nomen propofies Certs fuerit longitudine comcnfurabilc, to- 
ta vocatur Ex binis nominibus fecunda. 


Diffinitio tertia. 

Si neutrum nominum propofits Cerr? fuerit longitudine commenfu- 
iabile,ea vocatur Ex binis nominibus tertia. 

diuerfie funt bsnomiorum 0 ccies,fex eorum diffinitiones ponit Euclides, Suppones pro 
tribus prioribus, maius nomen excedere minus, eo quod Jit d fibi longitudine commenfurabili. Pro fe- 
quenithus vero tribus poBremis oppojitum fiepponiS,maius ftilicet nomen excedere minus, ea quod 
fet ex fbi longitudine incommenJurabili,qU(t fila esi priorum trium a tribus pojierioribus difirepa» 
tiafengularum a fingulis. 


Supponendum trihas poHremts. 

Si autem maius nomen plus pofsit minore, coqubdfit a fibi longitudi- 
ne incommenfurabili. 

Tdiffinitio quartafocjuppojito. 

Si maius nomen propofitsCerts fuerit longitudine comraenfurabilc, 
tota vocatur Ex binis nominibus quarta. 


Diffinitio quinta. 

Si minusnomenpropofitfCcrt? fuerit longitudine commcnfurabile, 
cavocetut Ex binis nominibus quinta. 

Diffinitio fexta. 

Si neutrum nomen expofits Cert? longitudine fuerit cotnmenfurabile, 
eavocecur Ex binis nominibus fexta. 

Hoc ordine hinomiorum differentias d maioris, vel minoris , aut equidem neutri nominis com- 

tnenfuranone,velincommenfuratiane,adexpofitamcoJlituitEHcltdes,cumduo nomina eidem lon- 
gitudine commenfiurabilia ejfe poffe non fateatur, l^amfi eidem commenfurarentur, &adinut- 

cemcornmenjurarentur, per decimam huius,qHod obfiarel huius , qua eas incommenjurabi- 

leslongitudineefepracipit.<.^dditinfifperal/erumGracerumexemplar,Eucliden>id^tresprtO- 

resfubcommenfuTabilifojitas,tribKspeHremisfubincomenfurabilidefi:Tiptas,prafecffe,quodpra'^ 

Jlantius fit commenferabile incommenfurabili. TriumverdJingulerumordinumpriores,fiquenU- 

bus hac de cau(dpramifiJfe,qaodprafiaUusfit maius nome minore^ndigniusverbvtroqueneujru. 

Nos autem arbitrati fumus aha caufe,hoc ordine hinomia digefiijfe Euclidem, vifaltcet captu iam 

anteaordinemfiequatur,quoquidemfi 4 bCerta ^fingulis hoc ordine binomtis,are.-tsJexpraf<Uar» 

incertarum fuo ordine fieruato comprehenderet , vt patebit 54 ©• y eamfiequer.uhus fequ t ordinem 
3 1? 5 eam fequentium.i^c infuper,vt eidem ordini futuras apothomarum generatione s, ac alta- 
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TUm incej^rum fubikeret^t^ eodem ordine apothomes diffiniret.Sjtore potius vt methodi confer- 
ti eret f^fn hoc ordine binomia dijpofaijfe EucUdem cenfindiim ertt, quam vt tantumpnefantius 
indignioriprafceret:is nanque geometriam^ non autempoliticam edocet. 


"Tropojitio quadragcfmaocima. Problema 13. 
Inuenirc Ex binis nominibus primam. 


Sumatur (ex coroUarioprimi lemmatis 28 0? ■ ' 

haius')numertts quadratus a z^excedens qua- x 1- ^ ^ •'E 

Jratuma imnquadrato KQ.Sitilempropo- ^ ^ 

ftaCertav^CHilongitudine commenftrabilis "Ao 4 - ' ' ^ 

effoizfat autem(per corollarium fixta huius) fcut K^s ad t,Q numeri fc quod ex tz ad qncd ex 
z t.Cumautem KTsftquadratus-^hc, vero non./quod ex zzad quadratum ex zi rationem ipforum 
Xiad KG habentes, non habent rationem quam quadrati numeri, per corollarium vigefmaqusntie 
oilaui.Incomenfer abites itaque longitudine erunt^ipfexz z \,per nonam huius, potentia vero com 
menfirabilesper fextam huius. Certa autem eSi e z,ipfi nanquepropofla d ex hypothef ccmmenft 
rabilis.Certa igitur erit ^ z ijtina igitur e z 2 1 Certa fintpotentia tantum inter fi commenjurahi 
les. Tota itaque zi Exbinisefinominibus,per ^6 huius . Rurfus quia traior eji e z ipfiaz iper 14 
quinti , cum earumpotentia habeant rationem totius a s ad ablatum a g , inueniatur per 1 5 huius, 
quo pluspotesi maior minore, fit^quod exT. Cum autem quod ex z z excedat quadratum z i qua- 
drato ipfius t.Eft autem kzad KG vt quod ex zzadquadratum z v.erit conuerfione rationis ficut 
A B adz Gexcejfum,ficquodexzzadquodex t excejjumquo antecedens exz z excedit Juumcon- 
fiquens exz\ , per corollarium decimanona quinti, fedhz ad b g (ex hypothefi) rationem habet 
quadratorum numerorum . Igitur zzadv excejfum rationem habebit quadratorum numerorum, 
^ ideo ipft zzadt eriit longitudine commenJurahiles,per nonam huius. Atquiqnadratumz z ex- 
cedit quod ex zi minore, eb quod ex t. C^aiusigtturncmenzz,pluspoteJi minere zi, eo qubdexT 
fibt longitudine cemmenfurabili: esique maius nomen e z propofits n longitudine commenjurabile. 
Inuenimus igitur Ex binis nominibus primam, per primam diffinitionem binomiorum. 


Propofim cjudirAgefimAnonA. 'TrohUma 14 . 
Inufnice Ex binis nominibus fecundam. 

EademcumpracedentishypothefisfumpU,fiiUcet » ' 

fit(per corollariumprimilemmat.zi huius) Khnume s. Ck , r 

rusquadratus,excedens quadratum o b non quadrato .x - S G ? 

A G aut equidem a b g b non quadrati fimilespUnife- «t- , t, 

fi excedentes quadrato a 0 (ylraque enim 'hypoihefis 

idem profert) proponatur item Certa d , cui commenfurabilis exisiai longitudine z i, qua certa igi- 
tur erit,Sicut autem numerus AOadk z,fic( per corollariumfixtahuius)fiaiqu0dexzi,adquad 
ex z z,Certa igitur erit z e ^ longitudine ip fi z 1 incommenfurabilis,per vltimampartem nona hu 
ius, cum habeant z 1 ^ z e rationem non quam quadrati, per corollarium 2 5 oElaui . 21 am vnus i- 
pfirumkzvel KG quadratus tH,reliquusver0 non, exhypothcfi,potentiatantumitaquecommenfi* 
rabiles fiunt inter fi z lefiz zreila.T ota igitur zzExhinis est norr4nibus,per ^6 huius:Dico quod 
^ficundaAumfiivtk oad k z,fici zadzz.Excedit autem k b ipfumk c numere g z,igiturzz 
excedetpotentia reciam z j aliqu0,quodjit{per 1 5 hui«s)idquod ex t. Erit igitur conuerfione ra- 
■t tonis (per corollarium i ^ quinti) ficut a b antecedens ad excejfium c b quo a b excedit a g confie- 
quensfic(potentia)z z antecedens ad excejfium T,quo e z excedit(potentia) ipfium z i cbfiequens,fied 
kz ad Gz rationem habent quam quadrati, per z6 oQaui , cum fint (ex hypothefi) fimiles plani, 
^uod icitur ex e 2 adidquodexT, rationemhabent qua quadrati:^proinde(per nonam huius) 
latera fiilicet reSas e z t habent longitudine commenfiurahiles . (Jifaiut itaque nomen e z plus 
poteit minore z i ipfi quod ex t fibi longitudine commenfiurabili . Esi autem minus nomen z i longi- 
tudinepropofita d commenjurabile, ex hypothefi. Inuenimusitaque e i Ex binis nominibus ficun- 
dam,perfiecundam diffnitiontm binomiorum. 


LIBER DECIMVS. iiff 

Vrcpofish quinpiaoefima. Prohlemd ij. 

Inuenirc Ex binis nominibus rertiarn. 


S HKfUpr^cedenUu hyfothejijuma- • i, f ,o 

tur(^per coroU.frimilematis huius) y= • , — ■' ;; ^ ^ 

numerus K'i (luadratus , excedens z o ■iZr~^- i ^ ^ 

quadratumnon quadrato a o. Sumatur ^ ^ 

item illius no» quadratus^vnitate asel binario ah ipjb a o disians^quifit o . Exponatur item Certa 
-i^cuiusquadratnmfit ad quadratum ziftcuto numerus ad K z,percoroll.fextahum,(^ Jicut a b 
adnojlcfat {per idem coroii.) quod ex itad quod ex ti, quoniam quadratumz certa adquadra- 
tum z I habet numerorum t> ad Kzrationem^certa erit z i,quia vero quadratum z i ad quadratum 
it eBvt K z ad K<j numeri, certa item erit 1 r .Cu autem \ zjit quadratus^x o ver'oriOn,ipfe z i it 
longitudine incommenjttrahiles erant ,per 9 huius . Certa itaque 2 i i t potentia tantum com- 
menjhrabiles erunt, proinde tota z t Ex binis erit nominibus, per 3 6 huius-.Bico quod dr tertia, 
cumf t quod ex zi ad quadratumiT,vt A z ad A c,maior erit ziipfit r, cum maior Jit xzipjb a g 
numero,quod igitur ex z ipluspojfiteoquodex 1 ■t,quadratoreEla r.,per decimamquintam huius. 
Erit igitur Jicut antecedens ab ad excejfsm o b quo excedit fuum confequens a c,jic per coroU. ip 
quinti) conuerfione ratio»u,quadralum ziad quadratum ipftus k, quo quod exzi excedit fuum 
confequens quod ex iz,fed AB ad B o rationem habent quam quadrati, ex hypothefi-.quod igitur ex 
ziadid quod ex k {eandem rationem habens) effcit latera zidrr. longitudine commonfurahilia, 
per nonam huius.Ci'4aius itaque nomenzipluspotesl minore it eo quod fit ex 's.fibi longitudine 
eommenfurahili.Pratereacumfitvfaad AB fic quadraiuzad quod ex z\,vtque AB ad AG, fic z i 
adit quadrata,eritaquaratione,vtt>adA cfic quod ex i ad quod ex ir,per 22 quinti.Cum in- 
Jupero numerus Jit {ex hypotheft) non quadratusjs ad ipfum a b quadratum non habet rationem 
quam quadrati,per coroii. 2 5 ociaui.^uia vero idem d vnitate aut binario difiat a numero a G^pfi 
rationem fuverparticularem,autfuperbipartiente?n habent, ^proinde nec ratione quam quadrati 
habent per coroll.z 6 ociaut.Sed zpropofita certa pofitafuitpotentia ad ipfas ziefin in ratione ?iu 
meri ts ad numeros AB a a,lpfiusitaqueBpotennaadpofetias.ipJarumzi nfingularum,ratione 
mn habet qua quadrati numeri.Ipfarum igitur zi^ n neutra efi propojita b certa longitudine 
commenfurabilis,per nonam huius, fuerunt autem 2 i i t certa potentia tantum cemmenfurabiles, 
quarum maior 2 ipluspomt minore tifio quod ex Jibi longitudine commefurahili.Inuemmus igi- 
tur Ex binis nominibus tertiam, per ternam diffinitionem binomiorum. 


0 N I T r M. 

^oniam huinshypothefm voluit fulcire Campanus perprimumnumerum,quem proponit, vt 
is ad alium quemuis rationem quam quadrati non habeatuconcludert volens quod fi is primus ad a- 
liquem rationem haberet,quam quadrati numeridnter eos medius caderet, per 1 8 ociaui , eb quod 

firntles ejfentplam,ex coroll.2~! oclaui,quodexifiimatabJurdum,cuprimus numerus planus nbfit, 
proponit itaque numerum primum B (J- quadratum c ^ ^ 

dtuifibileminquadratumD^nonquadratumsdr in- 

fert, cum b fitprmus,non habet ad numerum e ratione, ^ ri- 

quam quadrati,quod ex hac figura falfum patet.Cum 

itaque eius demonsirationis hypothefis fuerit rnfiufficiensiT heonis vero hypothefis non probata, a- 
hamce^imur afferre hypotheftm,qHa idemconfequamurdemonBratum. Sivero primus numerus 
flanus'fit,hMus folutionem {pofi feptimiprincipia monito ad finem circa) deduximus. 


Propojitio qmnquctgeftmcLprimA. 


ProUema 


rf a 


Inuenirc Ex binis nominibus quartam. 
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Suniittur numerus qtmdrtsUss a b, qui ficetur in 
duosmnquadralos KQ Qe.Exfonsiurinilemcertj 
SiyCUt longitudine commefiirabihs cxijht r. z^fat ue- 
ro (per coroll.fexhe huius) vt sz ad aq Jic quod ex 
zzad quadratum z i.CommenJiirahiles igitur foten- r 
tiaerunthz zireclayperfextamhuius^^potentia v- ^ ^ ^ 

tamum.habent enim rationem ne quam quadrati a b 

A esfercoroll.Z') oclaui, Utera itaque z z z i longitudine incommenfurabilia erunt , per nonam hu~ 
ittsapfi quidem t z (prepojita d certs commenjurabilis) certa erit^^proinde 1 1 tpfi e z cosnmen- 
Jurabilis certa er it, per fextam diffinitionem huius.Certa igitur potentia tantum commenfurahiles 
erunt e z z exinde tota e i ex binis nominibus eritiBico quod cr quarta, cum maior fit a b ipfb 
X Q^esiautemvt Kz ad KG^fic quod exzzad quod ex zismaioT erit zzipfaz\,per\afqHinti.f Ius 
itaque pofiit e z ipfa z i quadrato,quod ex r^per i j huius, erit fient antecedens xz ad confeqaens 
A cjic antecedens exz zad confeqaens ex zi.Conuerfione igitur rationis erit a b antecedens ad g e 
exceffum^quo excedit confequenskcficutpotentiazz adi exceffuf»,qm excedit fuamconfeqnens 
Zi,per coroll. ip quinti. Sed az ad g znon habent rationem quadrat orum,cumaltertantHm Jit 
quadratustfercoro/l.is ocfaui2^c proinde zzadi rationem potentia quam quadrati habebunt, 
longitudine igitur funt incommenfurabiUs ipfe zi (fi i,per mnam huius. Plus igitur potesi maior 
E z minore z\fib quod exifibilongitudine ineomntenfurabili. Atqui maius nomen zzfuitpropo- 
Jita certa d longitudine incommenfurabtle. Inuenimus igitur ex binis nominibus quartam, per 
quartam diffinitionem binomiorum. 

Prapofitlo qumquagejlmafectindct. Problema 1 7 . 



^ 2 ^-. 


Inuenire Ex binis nominibus quintam. 

Sumptaeademprioris hypotheji numerorum, fcilt- A, .. 7° S 

cetvttolus AZ numerusad neutrumipforumAG cb o : , 1 

] rationem habeat quam quadrati , Sint duo quadra- , , 2 <? K, iS" ^ 

j ttA G ^ Gznonquadratum AZ componentes , per fi- 
1 eundum lemma vigefima ociaua huius,hac tribus po- 

! jiremis fufficithypothejistujeluti eadem alia iribus prioribus conueniebat. Sit ideo propojita certA 
I t,,cuilongitudineconmenfurahilisfiat z i.Sicui 'verb ag ad Azfic fit(per coroll. fextahuius)qtia- 
' dratum zt ad quod exzz. Potentia igitur tantiim commenjurabites erunt e z z \,rationem qui- 
demhabentes quamnumerus quadratus ag ad nonquadratumAZjpercoroll.ajtgefimaquinta o~ 
cfaui.Et certa, cum zj fit longitudine tpfi d propofita commenfurabilu,per fextam diffinitionem hu 
i ius,^ zzpotentia ipfi z i.Toia igitur zi ex binis esi nomimhus,per ^6 huius:Dico quedefiquin- 
ta.Cumenim fu AG,ad a z,vt quadratum z i ad quod exzz, erit conuertendo (per coroll.quarta 
quinti) Azad A G,vtquodex s z ad quodex z\,’cMaior autemesi az ipfii a g. Maius itaque erit 
quodex zzeb quodex ■L\,per\qquinti.Esiomaiusquodexzzeoqttodexziquadratoext,per 
ly huius.Cumfit AZ antecedens adzQconfequens,vtquodex\zadquodexzi.Erit conuerfione 
rationis{per coroU.ip. quinti) AZ ad Gzexceffum,quo AZ excedit fuumconfequens AG,ficui quod 
exzz antecedens ad quod ex t exceJJum,quo quadratum e z excedit fisum confiquens quod ex zi. 
Sed A znon quadratus ad g z quadratum habet non quam quadratirationem,per coroll. 2^ oiiaui. 
^Mditaqueexz z ad quod ex lyton habet rationem quam qiiadrati.Ipfa igitur z zdri funt (per 
nonam huius) longitudine incommenfurabiles. CHaius idea nomen e z plus potesi minore zteo 
quod fit exi fibi longitudine incommenfurahtli. '^tqui minus zi eri propofita d (ex hypothefi) 
longitudine commenfurabtle. Inuenimus igitur Ex binis nominibus quintam, per quintam diffini- 
lionem binomiorum. 


Pnpofith qumquagefintatertia. 

Inucnirc Ex binis nominibus fextam. 


Prohlemifii. 

Sit 
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Sit iHxtd duarum froximammhypcthtfsm^ 

numerui kzquadratus^qui diuidaturinduos S\ ^ B 

AC Ginon qiisdratt)s.Sitfr£tcrea7inr.:iri(s _ ‘ ,, 

Dnon quadratus ^i'mtaievelbi?!ario dislans ‘ 

ab ipfo A o, non quadrato. Proponatur infuper ^ • 

^ certa, cusus quadratum Jit ad quadratum ex ^ ts { lo v ar s 

2 sjicuthad A^jper coroll. fexu huius. Esio 
pr.eterea Jient a b tnaior ad kO minorem ,fic 

quod ex z lad quadratum t te^SVlams icitur exit quod ex z i ipJoexn,per i^quinti.Sit ideo ma- 
ius, cj quod ex ^,per decitnamquintam huius. .^neniam { ex l^potheji) r i habet ad certam e poten- 
tia rationem numerorum, commenjurabiles erunt {per 6 huius) ipfa z ideo {per jextam 

difjinstiomm huius ) certa erit z, i, ipji zpot entia commenjitrabilis. Similiter certa erit i r,ipji z i 
potentia commenJurabilis.Cum autem recia zt it Jint in ratione quadrati a z ad non quadratum 
A G petentia. Potentia igitur tantim commenjurabiles certa erunt, per nonam huius. Tota ideo z t 
ex binis erit mminibus,per 1 6 huiussDico quod (J- fexta..^jtontamfuit i/tkz maior ad k o mino- 
rem Jic quod exzi ad quod exi t. Erit conuerjione rationis (ex coroll, quinti) ficut antecedens 
KzadexceJtim c z,quo excedit Juumconfequens n Osjie quod ex z i adqnadratumipfius ^,quo 
excedit fuumconfequens quod ex i x.Sedk zad gs non habet rationem quam quadrati, per coroll. 
•vigefimaquinta o&aui. T^c igitur quadratum z i ad quadratum k rationem habebit quam qua- 
drati.Reila igitur z i ^ y. longitudine incommenfurabiles erunt, per nonam huius. Maius itaque 
nomen z i plus potelf minore neb quod ex k (ibi longitudine incommenfurabili. Et neutrumipjb- 
rum zi i T longitudine eji ipji ipropojita commenjurabile. 2lam jicut fuit d non quadratus ad 
A B quadratum,ficquodex s certaadquodex z i.Sicut infuper a zquadratusad a omn quadra- 
tumfcquodexz i ad quod ex n.AEqua igitur ratione erit (pcr'vigef?r.a/»fecundamquinn)f- 
cutnad k G,ficquodex e adquodex i t.Sedioadk z non habet rr.tionemquam quadrati numeri, 
per coroll.vigefimaquintaoclaui,nec igitur quadrata exz^z i rationem habent quadratorum. 
Fraitreaisadk o (fibivnitatevelbinarioproximufn) non habet rationem quadratorum, per co- 
roll. 2 6 ociaui,cum jint in fuperparticulari vel fiperbipartiente rarione.Igitur nec quadratam e ad 
quadratum n rationem habebit quam quadrati numeri. Tpjorum itaque 1 1 (f i x nominum neu- 
trum eji propofita z certa longitudine commenjurahile.per nonamhuius.Inuenimus igitur e.x bi- 
nis nominibus fxtam,perfextamdiffinitionembinomiorum. 


Corollarium. 

Hincfitjdatam redlam in nomina ciiiuflibet fex pr£di(9arum ex binis nominibus rea- 
rum fecare.i^aw fi proponatur data reBam fecari in binomq primi nominajnueniemus ( ex qua- 
dragefimaociaua huius) ex binis nominibus primam , cui (jic jecla) datam retfam(per decimam 
fexti ) jimiliter ficabimus,haud (eetss in reliquis quinque fiqaentibus . 

MONITVM. 

K_y4ppojuit Theon lemma huic theoremati, quod a vigefimaquinta huius facite produci potuit 
corollarij denominatiommos itaque iUndbreutf imum ex vigefimaquinta huius ajjumptum,huic 
fubticere cogemur, 

Propojiilo qwnquagejimatjuarta. 

Si areola comprehendatur fub Certa ac Ex binis nominibus prima, qu^ 
areolam poteft incerta eft,Ex binis nominibus vocata. 

Ff tij 
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Coffifrehexdaiur areo- 
la ks a o fiih certa a b 
ea eju^ ex binis nommtbits 
fnmaKO-.Dicoeam recia 
qu:e are tm a g foteH , effe 
ex binis nominibu4.Cu a d 
qus ex binis neminibes, 
ad vnum tantum Jignum 
ficetur in nomina, Jit illud 
jignu>ne,fer 42 hutus:fe- 
cetur item sninns nomen 
E c bifaria in z. ^^adra- 
to autem emi. equumafflicetur ad maius nomen a i,defcies Jpecie quadrata. fcr vtgefmamocia- 
uamfexti.Sit^quodfubni i-if er coroU.eiufdem.Cum autem Kt> Jit ex binis nominibus prima, 
maior a e plus potesi minore ioeb quod fit a fibi longitudine commenjurabtli , ^ maius nomen a e 
eiipropojita certa n b longitudine commenJurabile,pcr primam diffinitionem binomiorum: quia 
vero maior a tplus potesi minore e d « quod a fibi longitudine com/nenfitrabili.S^artx aut e parti 
eius quod exminores-oaquum (hoc esi quadrato ex e z) ad maiorem ut. applicatur, deficiens Jpe- 
ciequadrata,quodficilicetfiub Kt \\,re^a igitur mfiecatur in commenjurabiles longitudine in fi- 
gno t,per fecundam partem 1 qbuiasfciltcet in reclas Ki(fii t-Ducantur per figna i b z ipfis a b 
D c parallela tt ek z z,ipfi autem Ktaqnum quadratumfiatissi o%,per 14 fecundi fipfit vero 
t naquum (per eandem) fim.n nf circa eandem dimetientem i v tpoJitim,per liJexti.Ceplea- 
turque parallelogrammum s v,quodquidem% e quadratum erit,per ziffiexti.Cum autem quod finb 
AI iiiequumfic(perconslruJiionern)eiquodext.z,tresreclaK\ ez ie proportionales erant, 
per xjfiexti.Triaigitur UT e l surecJanguU (per primamJexti)proportionaliaerunt:quia ve- 
re mediumproportionale eU e l inter ntefit fi,medm erit idem e i. inter ii o ^ s x, ipfis a t 1 k 
aqualia pojita^er fecundampariem fieptima quinti,aiqui inter m o ^ R x mediU ejl Jlmiliter quod 
fuba^ N x,fi:iltC(tor..percoroll.z^hutus\SjiadraUim igitur -sioadizeandemhahet quam ai 
o X rationem,nempe dimidiam quam ad tertium r x,per decimam diffinitionem quinti, ipfa igitur 
iLefioxJuntaqualia,per nonam qumi.Cuminfiiiper dupla fit ztsipfiuszz, duplum erit ioipfius 
E zper pTtmamfexU.S.uiaverbfiupplementao x tat. fiunt nquaUa.per 43 primi, duplum igitur 
ertt conflatam exbinn o x Mtiipfiuso x,efiproinde aqualium 0 x hzdupla,Jcilicetbtna m r o x, 
ipfis c aqualia erunt.Totum igitur s p totin caquumerit,cumAx quadratis i\ o s.xaquum fiue- 
rtt.Caterumquoniamkz longitudine fuit certa a b commenfiurabdd,certumerit kxferip hu- 
ias,eJigiiur certum erit conflatum ex quadratis MO b xipficertoaqoalibus.-qura vero cornmen- 
Jurabilesfuerant longitudine a i i e recia, cortmenjurahilia erunt adinuicem a t 1 ^^er primam 
fexli,efi toti k xpervndecimamhuixs.Commenfiitahilia igitur 'erunt m 0 R x quadrata, toti ex 
eis confiato,efi adinsiicem,(fi‘ igitur certa,cttm conflatum certum fuerit.jer nouam diffinitionem 
huius.Certa igitur fitni o n n r recla,ipfia certa quadratapotentes^erociauam diffinitionem hu- 
ius,quoniamautemincommenfiurabiles fimt legit udine a e e d recia,nomina quidem binomq, in- 
commenjurabilia erunt ks eo reiiangula,perprimamJextt,quiaverobinaE g Ezjant Comen- 
Jurabilia,nempe vt duplum dimidij.^.^ Iterum autem eorum e g alicui kxefi incommenfurabilc,^ 
reliquum e l eidem k x incommenjurabtle erit ',per coroU.fiecundurn decima huitss. Similiter qusa 
binorum at a k commenfiirabtlium,alterum a k alicui zzeft incommenfiurabile,^ reliquum a t 
eidemBzjncommenfurabile eritiperidem coToll.^proinde -Mo ef ita. (velox) ipfis a x el 
aqualia,incommenjMrabiliaerunt.Et ideo (per primam fexti)recla o k n r longitudine incom- 
menfiurabiUs erunt. ‘qua certapotenSia commenfurabiles osienja fiunt. Tota 'igitur o R vel uxexbi 
nd nominibus erit per huiits,quaquidempotesf rellangulum kGjub certa (fi binomio compre- 
henfium,cumpofiit quadratum s p eidem a g aquale oJlenJum.Si igitur areola comprehendatur fub 
certa ac Ex binis nominibus prsm4,(fic. 

Propnjttk qitinquagejtmaquinta. 

Si areola comprehendatur fub Ccrra,&: Ex binis nominibus fecuda qu? 
areolam poteft incerta cftjVocaturqiic Ex binis mediis prima. 

Comp 



liber decimvs. 



Comprehendatur area 
fihcertaMf^exbinUno 
mintbus fecunda a n, ^ua 
fitK^O KxDico recfat/jpo 
tcnjem aream a b g d efe ■ 
ex binis mediis primam^ 
quoniam pracedetidemo- 
fieatione fatis prolixe dd- 
cuimus: harum fgurarum 
construclionemne tediofa 
'Uteremur hac fequen- 
nbus repetitioKe,vna tan- 
tum differentia fa^pofta ,fcilicet re clam a d binomium fecundum, quod antea prtmumfuit, efficie- 
musfquenti -vero tertium^ef- fc deinceps manente eadem figura conJiruclionei quoniam ktscx Ul- 
nis nominibus efi fecunda fecla in s^rninus nomen e e ,longitudine eH certa a b commenfurabile, a e 
v ero eidem a b loniitadineinedmmenfurahile,per fecundum corollarium decima huius. Certum igi 
lurertt'EG.per 19 huius. 'Et proinde i.i.eius dimidiumcertum.fernonamdiffinitionem huiusime- 
diumverberit hY.,per zihuius fuh Ks. ht.Pratereacumks.pluspofiit minore -i-Oytoquodfit a fibi 
longitudine commenfurabili,per fecundam diffmtionembinomiorumjfequetur {ex fecunda parte 
1 7 huius) A E fecari in i per contmenjurabilia a r i e longitudine , ^ ideo{per primam fexti) com- 
menfurabilia erunt a t i k reciangula media , ^proinde a t incommenfirabile erit ipfi e l certo, 
quoniam contmenfurabilia funt ^ media u t 1%, media erunt h o quadrata eis aqualia^ com- 

menfurabiUa.cJitedia igitur erunt m n axilla potenteSy(fi potetia commenjurabiles: quia item cer 
tumeiii certum erit oxfibiaquum,(fi igitur incommenjurabile ipfi m o medio.^jtare{perpri- 
mamfixtt)ws n x {eandem rationem ipfis m o o x habentesfincommenfisrabiles erunt longitudi- 
ne fied fient potentia commenfurahiles . Bina igitur m n n x media fitnt potentia tantum commenfis- 
rabiles certum comprehendentes, comprehendunt enimox certum, cumipfiyi n aquale fit vi o 

aliud quadrati latus. T ota igitur tsxex hinU mediis prima erit, per 57 huius, quai^uidempotesire- 
ciangulum a g Jub certans (fi ex binis nominibus f eunda \ \>comprehenfum,cumpefiit quadra- 
tum s p fihi aquumx aream igitur a b g d potens, esi ex binis mediisprima. Si itaque areola compre- 
hendatur fub certa,^ ex binis nominibus fecunda,^c. 

‘Tropoftlo quinquagefimafexta. 

Si areola comprehedatur fub Ccrta,& Ex binis nominibus tertia, qu£ a- 
reolam potefl: incerta eft, appellatur Ex binis mediis fecunda. 


„„ „ E fubcertam^ex 
binis nominibus tertia ktx, 

Dico aream a b g opoten- 
te ,'uocari ex binis mediis 
ficundamfiuppofita prace- 
denttuconslruiiione,quo- 
aid Kt> ex binis medis ter- 
tia eH, neutram eius no- 
men A E E D erit longitudi- 
ne ipfi propofita k i com- 

«7 . » » .f 



A B G D fub certa \s ea 
ex binis nominibus 

quarta KSxDicoaream ab 
o sifotentem,ejfeeamqua' 
eiiciturtJMaior. Sufpofita 
nanque priorum figurarum 
confirucfione, quoniam ex 
bina nominihoi quarta eli 
A D feci a in e, maius eius no 


Propojith quinqttugeJitnaoBciua. 

Si areola comprehendatur fub Certa ac Ex binis nominibus quinta,qU9 
areolam poreft,inccrra eft,YOcata Certum mediumque potens. 
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^ I , , .. ^^rirnaatembinaEt. e c fintcommenfurabiliafiimi 

.-TitriEvelJcincommenfirabtle^&proindeiao o\tpJiShT txaquaiiaan 

11 1 exhinis?>!edmfectffidatrit,^er 3 8 kiiiM.^xcumpr‘t iiPxdratum s , 

A . o i.,*S 1. X ( « Um, J,,dmfecu«d.){Umt m-txmlum a • o » M ««' » • & 

i.q.x,xbiSx,mndm,lcmtx-^cirxpr,hexftm.SMiam,UJiitana,er,xbmxmmxi- 

ius tertia comprehendatur ^ua areolam-^efic . 

^ropojtlso quinquagejirtinfeptttna. 

Si arcoU comprehendatur fub Ccita.acEx binis nominibus quarta.qu? 
areolampotcftjincerra eft,vocaturque Maior. 


'^commenfurahilu eritjer corollariumfecandum decima huius-.que quidem cum certa fint, potentia 

ifinurLtkm fiunt commenfitrah.lesfiubipfitsigiturcomorehenfiumEO mediumea,per 2 1 hutus, 

%E2.(tpCtEicofnmenfurabile)medium,percoro!U^hHtus,nempemiusEodi?md,um:&ideo 

mediumerito^,aqualeipfis:i.pofiitum,&fiuhipfits^ts n^) comprehenfium:fied 

ipfios. aquum esi M%yper^qprimi,totumigiturconfiatumexuK ox{btsJctltcetJubipJiSMS 
^\)mediumesi^eridemcero/i.Z3huius.Totait4que:sxexbinisus ^ xpotenttatncommen/u- 

rabitibus compofiita^efficientibus confiatum ex earum quadratis m o R x certum^uod autem bu/ub 
ipfisos: M Rmedium,diceturmai6rper3?huius,quaquidemcumpofiit quadratum sE.aquum 
reciangelo a b c D,ex hypotheJi,ea poterit idem re&angulum a b o d ,fiub certa a b ^ « bina no- 
minibus quarta a OycemprehenfiumSl itaque areola comprehendaturfiub certa^(fic. 


Comprehendatur areola 


mentxEpluspmn minore-^ ° 

E p aquum tpfii b comparatum fiecat tpfiam a b « ipertncommenfiurabilia longttud>ne,perfiecunda 
partem 1 8 huius.lnclmmenfiurabtlia igitur erunt Kr fit: (per primam fiextt) adtnuicem,& to- 
ti A KMr 1 2 huius.Rurfiusquia a p eB ex binis nominibus quarta, matus nomen ke tpfipropofiu 
certaK b lon^^itudina commenfiurabiie erit, per eandem dtffintttonemfiub a r& a e tgftur com- 

■prehenTumty.certumefi,perx 9 huius.DtuifiumquidemmK^ fsincommenfiurabtliaygtturqua- 
dratano Rx(ip/isAr i'Kaqualia)inc'ommenfiirabiliaerunt.Reciaitaque mu ■nxpolenttam- 

commenfiurabtleserunt,efificieniesconptumexquadratisearumisoRxcerlum,c>imfitaquuipfi 

A K certo.Caterum quia binarum longitudine commcnfiurahdium a 1 a R, altera a e altcui e p eB 


LIBER DECIMVS, 


Efto areola a b c » com- 
freheesfi fitb certa k a ac ex 
binis nominibus quinta ad; 

Dico reSiam qua aream a b 
G D 'potefi incerta effe , qua^ 
dicttur certum mediumque 
f etens. Repetamus frioram 
cojlru^ionem, quoniam ex 
binis nominibus quinta esi 
A D ficia in t,minus eius no 
men e d profojita certa a b 
eH longitudine commenju- 
rabile,per quintambimmioram di fjinitionem^fuh certa a b ^ eadem e d igitur comprehenfim.i. o 
certumefi^ex ip huius ^quare eius dimidiumai. certum erit^^proinde certa erunt ox m f.,ipjis 
E L z G aqualia.Cumautem binarum k b -i.DcommenfurabiUumyakeraiDfit alicui ab longitu- 
dine incommenfur abdis reliqua a b eidem a e longitudine erit incommenfurabilis^per fecudum 
coroll.de cima huius. .^od igitur fub ipfts a k medium ejl,cum fint ideo certa potentia tantum com- 
rnenfurabiles,per 21 huias;cum autem AD Jit quinta., maius nomen Atrpluspotesl minore, eb quod 
kjibi longitudine incommenJurabili,per quintam difji.binemiorum, quarta igitur parti eius quod a 
minore iD aquum,adipjam Asproiecium eam Jecabitiniper incommenjurabiles ai m longiiu- 
dine,perfecundampartem i8 huiusi^ideo a t i k incommenfurabilia erunt, per primam fixti, 
totum A K medium componentia. Et proinde m o n x quadrata (ipjis a t i k aqualia) incommenju- 
rabiliaerunt,conflatumexipftsmediumeJJicienlia.Reifaigiturytfi^ kx {ea incommenfurabi- 
lia potentes) potentia incommenjurabiles erunt,efficientes confatum ex earum quadratis m o ex 
medium: quod autem bis Jub ipfis ( hoc eftos. m r) ojlenfum esi certum.tota itaque m x incerta efi, 
1 /ocata certum mediumquepotens,per huius, qua quidempoteii quadratum reciangulo ag 

exhypothefi,aquu:eaigitur yitiqua aream AaGD {fub certa Aa^exbinis nominibus quinta ad 
comprehenfam) poteii ^vocatur certum medium J^potens. Si itaque areola comprehendatur fub cer- 
tafjrex binis nominibus quinta,ejc. 

Propojtuo tiuim^uagejtmanona. 

Si areola comprehendatur, fub Certa & Ex binis nominibus fexta , qua: 
areolam poteft,inccrtaeft,qus dicitur Bina xticdiapotcns. 

Sub certa propejita a b 
^eaqua exbinis nomini- 
bus fexta A D,compreheda- 
tur areola A b g d : Dicore- 
ilgmpotentemared A b o d 
incertam ejje , qua dicitur 
bina media potens, fumpta 
tianqueprioru conJlruBio- 
ne,quoniam ad ex binis no 
tninibus ejl (exta,neutra bi- 
narum certarum a e ed 
ipfi propofita Aa eJl com- 
menjurabilis , per fextam 
dijfniiionembinomiorumaquare vtrunque Ar. aomedium erit,per 2 i huius-.quiavero incom- 

menjurabilesfunt longitudine Aa f.D,binomifnomina,incommenJurabiliaerSt media illa ak eg 
adinuicemperpTsmam fe.ttijf^ proinde ipfs a s eo aqualia {fcilicet w o ex quadrata,^ o x 
M a reciangula) media erunt,^ con fatum ex quadratis, recfangulis Jimul fumptis incommenfura- 
bile eritperiq huins.Rurfus cum ad fit fexSa,maius eius nomen ai plus potest minere aa,eb quod 
afbi longitudine incommenJurabili,pere3demJexlamdiJf.binomiurumSjiarta igitur parti eius 
quod a minore e d aquum {hoc efi tpfi ex e z) ad maiorem a e comparatum^ae f ciens Jpectequadra- 

H 
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tajipfi»! A E ficabitper incommenfurabiUs longitudine a i t fecildam pettetn 1 8 
re ir>cof?i?nenptrahilid erunt (^per primum fixli) a t i v,,ieijualiJ tjuidemquudrutis a o r Id- 
circo ipfi a o -A-i. quadrata incomnicnfuribilia erunt. Recite itaque iAn n x {ecrumlaiera)potcn- 
tiawcommenfurahileserunt^efpcientes quidem confatum ex earum quadratis xx o s xn.edium, 
quod autem bis/ubpJisreffangulumox(^}iT. medium, (jrincommenfirabileinjiiperipji cempo- 
fito ex quadratis, vtoJietifumeH. Tota ideo yi x re^abina mediapotens dicitur, per 41 huius, qua 
cumpofitquadratum%-i£quumreclanguloKQeayLxpoteritidemreBangulum,A b cofib certa 
A ea qua ex binis nominibus fexta a t>,comprehenfum,Si igitur areola comprehedatur fub cer- 

ta,^ ex binis nominibus fexta,^c. 

MONITVM. 

Reajfumit hic Theon lemma non fuo loco.fcilicet quadrata inaqaalium fe^ionum alicuius reffa 
maiora ejje reifangulo bis fub eis comprehenJo.2{am eodem vfus esi demonjirans 5 9 huius,que loco 
Jatis fiperque monuimus huius demonjlrationem lemmatis,frujlra igitur illud idem repeteremus, 
quod corollario feptimo ficundi diximus. 

Propojttio JexAgeJima. 

Q^od ex ea qu? Ex binis nominibus ad Certam comparatum, latitudi- 
nem cificic Ex binis nominibus primam. 

E jio recla ex binis nominibus a o s,cuius maius nomen 
Jit A G,minusverb g b. Exponaturautemcertas> e, cui (per 
i^^prims)applicetur aquum quadrato ex ABjit^ dbzi la- 
titudinem efficiens d ixDtco p 1 eJje exbinis nominibus pri- 
mam, Confiituatur rurfufad reclam a e aquum quadrato 
A G,fit Et x.AEquu vero quadrato o Bquod fit xtl m, 
per eandem primi. Reliquum igitur uz. ei quod bis fub 
A o G B aquum erit^per quartam fecundi. Citm totum ex ab 
aquetur toti d s,(jr minus ipfo p l erit m z.,cum quadrata ex 
A G c B inaqualibus fint maiora reclangulo his fub ipfis com- 
prehenfopcrcoroll.feptinuefecundi.Cum autem KG a b no- 
mina fint certa potentia commenfurabiles , earum quadrata 
erunt certa, (jr commenfurabilia . ^jtare d t k 1. reclangula 
(euaqualia)certa erut, ^ inuicem comenfurabilia, figitur 
(perprimam fixti) reUato s xialongitudine commenfurahiles.Cumaulemcertumfittotumot, 
e.-ccertkts-c XECompofitum,^adcertam'DB. comparatum latitudinem du certam longitudine 
ipfivBcertacommeJurahilem(perzoheius)efficiet,^uiaverofub KG g b medium eji, per zi ha 
tus, id quod hk fub ipfis medium erit, per coroU. 2 3 huius, ^ proinde m z, (ipfis aquum)medium eril, 
^ ad certam tsECcmparatum, latitudinem m i certam potentia tantum ipfi ssEcommenJurabtlem 
efficiet, per 2 2 huius. S^a vero binarium p e p m commenfurabiliiim,altera p e alicui m 1 longitu- 
dine incommenfurabilis efijVt modo patuit £t reliqua igitur o m eidem m i incommenfurabilis erit 
longitudine,per fecundum corod. decima huius .Sed cum certafimt p m m i.potentiatantunocom- 
menfurabiles erunt. Tota itaque s> i exbink nominibus erit, per ^6 huius. Secetur igitur iai bifa- 
riam,duclay cparadelaJpfisbB t z,duplumerit uzipfius ac, per primam fexti. Ipfi vero mz. 
aquumeUduplumetusquodfab ag GB.i^Equumigitureritxic eiquodfiib ag g B.Scdquod 
Jub AC Gtmediumproportionale eBiinlerquaex A ccjroB quadrata-fer coroll.z^ huius. Igitur 
Bicmediumproportionale erit intero ^ xs. ipfis quadratk aqualia.S^are ^ tatt media inter t> k 
(fi- xaproportionalk erit, per primam fexti.^u0d itaque fub extremkv s x\s,aquumesi ei quod 
amediasAy,per iqfexti.Sunti^lurbinareciar> m uiinaquales.,^uarta aut em parti eius quod 
aminore M 1 aquem (Jcilicerat quod e.x yid) ad maiorem oa comparatum, quod fiilicet fitb pk 
K ts, de f fidens ffecie quadrata.per coroll.z% fexti,^ ipfam m n maior cmper commenfiiTabilia lon- 
gitudine p K X M diftrihuit. Maior igitur p m pluspoteH minore m i,e'o quod d fibi lenitudine com 
inenfiurahili,pers.q huius fiuit autem maius nomen tmpropofita certa ts E longitudine commenfu- 

rabile. 
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r abde. Tota igitur d Mt eH ex binis nominibus f rimarer i binomiorum difjlnitiefiem. .^ed ita- 
^ae ex ea qua ex bina nominibus ad certam comparatum, tyc. 

Propojitio fexagefimaprima. 

Qiiodexcaqua: Ex binis mediis priraa,ad Certam comparatum latitu- 
dinem efficit Ex binis nominibus fecundam. 

Ejio k^ex binis mediis prima, diuifa in c, cuius, maius no* 
men fit hQ.Exponatur vero certa d i, cui {per s[y prmi)ap 
fUceturaquumeiquodex k%,qHodjit p E2.i:Z)i« p i latt- 
tudinem effe£iam,ejj'e ex binis nominibus fecudam. Sit{pjt r 
pracedentt diximus) ipfis quadratis ex a o g b aqaum 
p T ^ K i.J}is vero qua bis fub ipjis,jint aqualia y c ^ n a, ' 
fiif ambifariam in Vtjit^quodex m n aquum eiquodfub 
p K K Mj quod ad -a M proieclum deffeiat yfecie quadra- 
ta,(^c.<^anifeJiumeJi{vtinpracedeti)D \.{aquu quadra- 
tis exuo <ii)maiusejfeipfoiAZ.,aqualiesfque bisfub ipfis, 
per coroU.fiptima fecundi,^ ideo p m ipfi mi maioremejfe, , 
perprimamfexti.Cumdutem Ksfitexbinismediispritna, ” g' 

quodfuhko a ■& certi eft,perqq huius, certum igitur erit 
ii z,eiusduplum..^od quidem adeertam -DiproheJumda- 

titudinem m i certam longitudine ipfi p e commenfurabilem effcitper ^ o huius, ^uia vero dua- 
rum k G a ■% mediarum quadratafunt commenftrahilia.^DX k x{ipfisaquaUa)erumcomtnen 
furabilia,^media.EtproindetotumviVtriquecommenftrabile,pervndecimamhuius,medium 
ertt,per coroU. iq huius.Etideo {per prmam fexti)recle p x k m longitudine commenfurabiles 
erut,efcumo i.ftmedium,adcertams iapplicatum,latiludinemt) i.\efjicitcerta,fedlongitudine 
incomenfrabilemipfi Dnquia vero pe ^ m i fintcomefirabiles^ T>^ipfii>u incomenfurabilis e/l, 
■ Et reliqua m i eidem p m incommenfiirabilis erit,per fecundum coroU. huius. Bina itaque p m 

M I certa,potentia tantum commenfurabiles, totam p i ex binis nominibus,per q6 huius, efficiuntx 
Hico quod & fecundam, cummaioroHenfafifou ipfam.Ipfaverb. m (minus nomen) osienfa fit 
propofitacertaoilongitudine commenfurahilis,infuper binarum reciarum inaqualiumzs m mi, 
aquum quarta parti eius queda minore m i{fcilicel quadrato ex m d) ad maiorem applicatum fit, 
quodfiuistsr. k yifieficiensjpeciequadratasf per commenfurabilia longitudine ipfamD a (per p k 
K m) diuiferit. Maior p m plus poterit minore m i,ebqiiodexfibilongie^inecommenfiirabili,per 1 7 
huius. Tota itaqueoi ex binis nominibus erit f eunda, per fecundamdiffinittonembinomiorum, 
'' 'igitur exeaqua ex binis mediis prima ad certam comparatum,^c. 



‘Tropoftio fexagefmafccunda. 

Qiiod ex ea qux Ex binis mediis fecunda ad Certam comparatum, lati- 
tudinem efficit Ex binis nominibus tertiam. 

sit ex binis mediis fecunda a b fecia in k g maius (fi 
G eminus jiomina.Sitinfupercertapropofita\>i,cui(per 
45 primi) comparetur aquum quadrato quod ex Kt re- 
fiangulumv-e-T-t, latitudinem efficiens t>i-. Dico -Dire- 
SamefJe,exhinisnominibustertiam,conj}ruantur(vtbi- x> j- 
nis pracedenlibus diximus) p t ^ k l aqualia.quadratd 
ex hG G B . Infitper uc nz aquis reilangulis qua bis fub 
AOO z,fi£ia bifariam inna. Froiecloinfuper ad ipfiim 
p M recf angulo aquali , quadrato ex 'iS. 'tu , quod pt fub p k 
K K, deficiente fiecie quadrata, (fi reliqua ex prius osien- 
fis: quoniam Kzesiex binis mediis f eunda , ea fit ex binis 

ag o imediit,fimediumcomprehedentibusper qihu- 

ius.^uare p i. aquum quadratis mediis commenfurabili- 
bus(ex A o o b) medium erit ac m z aquu eimedio quod 
bisfub ipfis uG G zjnediu erit: qua quide media ad cem 
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tam D tfroiecIaMlitudines certas quidemv m m i efficiHSt,fid lentitudine ipfi o e incemntenfura- 
hiles.f eriz huius. CkmauUm fii c.'! KG ad Qi,fic quod ex i.<iadqHodfHhKO c B,per lemma 2 i 
huiustquadratum igitur ex a g reclangnlo fub a g g b incemmenjiirabile er it, nam a g g b lengittt 
dine funt incomniejurabiUs media, fer huius-.^froindets tifji m c incommenfurabde erit cum 
Jintincomntenfurabdihus aqualia:^ igitur{f er frimum corollarium decima huius') totum d l ifji 
ucasecnoioiumii zipjih v iiicemmc!tjurahdeerit.^£are(perprimam/exti)j>hi ut certa recla 
longitudine incommenfurabiles erunt, potentia igitur tantum erunt ipji d 11 m i commenfurahiles, 
cum jintcerta.T ota igitur ntex binis eji neminibus,cuius quidem neutrum nomen d unel m 1 pro- 
pofiSat)i.commenfurahdefuit.Cufnautemt>c icxfint aqualia quadratis kg c i commenfurabili- 
l)us,ipfa D T K L commenfurabilia erunt, ^ proindel^per primam fixti)re^a d k k m longitudine co 
menjur abdes erunt. <^d ipjam igitur d vs maiorem quod fub d k k m proseclumaquale quarta par- 
ti eius quod aminore{hoceii quadrato ex yLi>)ipJami>u in longitudine comniejurahdesdijlnbuit., 
dejiciens {pecte quadrata,maior igitur d taplus potasi minore m i,eo quod a {ibi legit udine commen- 
furabili.Tota itaque d i ex bind nominibus erit tertiarer tertiam diJJinitienVbinomiorum. ^uod 
igitur ex ea qua ex binis mediis fecunda,^c. 


Propojitio fexagcfimaterfia. 

Quod cx Maiore ad Ceream comparatum , laiicudinem efficit Ex binis 
nominibus quartam. 

EHo maior \ 's,cuius maius nomen Jit ko ,Jit certant, 
quedex kiveroadx) e certam applkatum,per primi, 
latitudine effeiat d reliqua, vt proximis docuimus, 

coJiruanturiDico re3amf^ i ejfe cx binis nominibus quar- 
tam . Citm enim hi Jit maior , conjiatum ex quadratis a b 
B G certum erit, quod -vero fub,ipfismedium,per -^9 huius, 
certu igitur erit d L,aquum quadratis,medium vero m z, 
duplum eius , quod fub ipjis ,per corollarium 2 3 huius : ^ 
idcirco certa erunt, d m ^ m i re3a, quarum i> m propof- 
tar>t longitudine commmenfurabdts eJl ,per vigefimam 
huiusiia I vero longitudine eidem d e incommenjurahilis, 
per 2 3 huius. ^tioniamauUm d m ^ d e funt comenjura 
hiles , altera qua earum d e alicui m i efi incommenjurahilis , reliqua d m eidem m i{per fecundum 
corollarium decima huius) incommenjurahilis erit longitudine . Potentia tantum igitur comrnenfu- 
r abites funi, certa d m m i, ^proinde tota mex binis nominibucliico ^ quarta, nam ojlenfum eSi 
nomen maius ejfetsii,cumt>i. aquale fit quadratis ex AG g ^ ,maiorthusper corollarir.tnfiptima 
Jecundi^ropofita d e certa longitudine commenfiurahile.Pralereacum binan o g b fint potentia (n- 
commenfiurahtlesper eandem ^9 huitis,quaexipfis quadrata{feuni ici ipfis aqualia)incommen- 
Jitrabilia erunt,(fiproinde reBa d k s m( perprimam Jexti) longitudine incommenfurahiles erunt; 
diuijaautemperapplicationemeius quod fub d k k m, quodaquaturquartapartieiusquodamino- 
reiAiJuxta \Zhumsdtaque maior ts npluspotesiminoreyM,e'oquodafiibilongitudiHaincommen 
Jurabili.-ipJa igitur o i ex binisnominihtsseH quartaper quartam diffinitionem binomorum.^uod 
ergo ex maiore adeertam comparatum, ^c. 



PropoJiftofexageJima^uartA. 

Qimd ex Cerrum mediumque potente,ad Certam comparatum, latitu-' 
dinem efficit Ex binis nominibus quintam. 



liber decimvs. 

EHo certum mediumque fotens * b recia^ cuius maius 
nome n fit KG. ^odautemex a h applicetur {per /s,^ pri- 
r»i)ad expofitam certam, quajit d e, latitudinem efficiens 
D i.Reliqua item vt prioribus consiruximus: Dico reciam 
r>i ejfe ex binis nominibus quintam. Cum u-efit certum 
mediumque potens cempofitum ex quadratu a o o b we- 
dium erit,(fi proinde d l medium, .^od-verb fnb ipfis a b 
B c certum erit{pers^o huius) ^proinde m 2 duplum^eius 
quodfiub ipfis certum erit. S^re latitudo m i reEla certa 
longitudine ipfipropofita T>icommefiurabiiur,per 20 hu- 
tus.Recia vero d m certa longitudine eidem d s propofita 
• ceru incbmenfurabilis erit, per 2 2 huius. Sed duarum d e 
M I comfnenfurabiUum, altera d e alicui s m incommenfu- _ - 

rabilisesf^reliquaMieidemi>>s(per ficundumcoroR. ' iS 

IO huius) longitudine incommenfurahilis erit. Potentia itaque tantum commenfurahiles certa 
erunt 10 m i,Tota igitur d t ex binis erit nominibus: Dico quod (fi quinta. Nam minus nomen 
M 1 oslenfum efi propofita d ‘e longitudine commenfurshile.Cumauiem a c e b fint potentia incom- 
menfurabiles,per e^o hmus^ts t k i {ipfis potentiis aqualia)incommenfurabiLia erunt. Et proinde 
{perprimam fexti) d k k m tncommenfurabiles erunt longitudine. comparatum fub d k 
K ti,aquumquartapartieiusqHoddminorevii,defciensJpeciequadrata,acperincomTnen(urabi- 
letipfamtsnfecansinz.,effcit{exiihuius)maiorem d m plus pojfe minorem ebqubddfibi lon- 
gitudine incommenfiirabile.Reila igitur d i erit ex binis nominibus quinta,per quintam diffinitio- 
nem binomiorum.^_uod itaque ex certum mediumque potente^adcertam^ific. 

Propofitio fexagefitmqumA . 

Quod cxBinamediapotcntc adCertamcomparatum laricudincmcP- 
ficit Ex binis nominibus fexcara. 



sit rec^a a b bina media potens , cuius maius nomen 
efioK G. Exponatur certa d e, cui {per/^^ primi ) confii- 
tuatur aquum quadrato ex x tfit^latitudmem efficiens 
reliqua priorum more confiruantur : Dico reciam 
■axeffexbmis nominibus fextam.Cum autem rella ab 
fitbinamediapotens,quadrata feclionum a o o b com- 
penuni medium,fiilicet i> t. ,^od infiuper fub ipfis me- 
dium, per Ofi huius, efiproinde m z {duplum ei) medium. 

^ua quidem media ad certam d e appofita, vtrafque lati- 
judines d m mi certas longitudine propofita d e incom- 
menfurabiles efficiunt, per 2 2 huius. Pr at er ea {ex eadem 
4 1 huius) quod fub ipfis medium„fcilicet Jiz,efi incom- 

menfurahile medio compofito ex quadratis, ipfifcilicet 

x>i..Etideo{perprimamfexti)cerlai>ii mlongitudine > 

incommenpirabilcs erunt. Potentiaigitur tantum commenfurabiles.Tota proirtde di ex binis esi 
nominibns,p€r-p6 huius:Dicoqued^fixta.Cum{ex prafata 4,1 huius) quadrata-rellarum a o 
G z fint incommenfiirabilia,(fi proinde ipfis aqualia os z.i.reclangulaSequetur{ex prima fiexti) 
reiiasTi k k m longitudine incommenjurabdes efje.^^are ad maiorem d m reBamcemparatur 
quodfiub D s K u,aquum quarlapartieius quoda minore 111 quadrato ficilicet mu , deficiens Jpecie 
quadrataaicipfam-o n{per incofnmenfiirabilia)lon^tttdinedi}iributtin^'~^^itos igitur nomen 
D is.pUsspotesi minare uiper iZhuimfibqubdfita fiibilongitudineincemmenfurahili.Sed neu- 
trumtpfirum nominum d m vel m \,ipfipropofita d e longitudinefuit commenfitrahile. T et a itaque 
Bi ex binis nomintbifsrecla dicetur fexta^erfixtam diffinitionem binomierum.S^od igitur ex 
bina media potente ad certam cemparatum,(fic. 

Gg iif 
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Ei qu£ Ex binis nominibus longitudine commcnfurabilisjipfa quoque 
Ek binis nominibus eft,acin ordine eadem. 

sit ex binis mtnsnihsts cuiufuu ordinis a s^maiitfque 

tisunomenfitsQ.EidemforroKtco/mnenfurabilis ejio : .b 

iti;Dico iDexhinisncrmntbuseffet^iKfuf/ereittfdem _ ^ 

ordiniscumi^faKi.SecetuT-&-b(^fer d€cirmmfexti)in-L ' ^ 

• JimiliterifJi A t„Erit igitur KG ad <i3Utiz ad zt>^e^ componendo ficut au ad gu Jicuoad ro, 
per \%^uinti^'viciJiimitaque{per\6‘inintt)eritAuad%'c>ficutGuadzr)^^ideo{per i$ quia~ 
ti)reliquum AG adreliquumzi,ficut AU aduDfiomnfurabiles autem fintAu i.t},exhypothe(i, 
commenjurabiles igitur erunt GuipfiiD,(^ A oipjiuzper ij huius.CeruitemJunt ag GB,per 
^6 huius^certa igitur erunt S.Z mper fextam diffinitionem huitss.^jiia vero ag ipji g u longi- 
tudine eji incommenfurabilis,^ e i ipfi z d longitudine incommenjurabilis erit, per Jecundampar- 
tem II httius.Potentiaigiturtantumeruntcommenfurabiles certa uz • z o.Tota igitur uso ex bi- 
nis efi nominibus. Ofiendamus quod eiufdem fit ordinis i.t> cum ipft a u.Si enim ac plus pofiit mi- 
nore G B i fibi longitudine commenjurabili,^ e z ipfit z d fimile maius poterit, per 1 6 huius. Si qui- 
dem maius nomen a g propofita fuerit commenjurabile longitudine, ^ b z ipfipropofitacommen- 
furabile longitudine erit, per decimam huius. Nam propofita^zz eidem ag funt commenfurabi- 
lesi& fic erit vtraque prima. Si minus o b,^ minus z t>,per eandem, fic fi vtraque fecunda.Si ve- 
ro neutrum propofitacommenfuretur ipfirumAG Gznominum,^ neutrumipforumzz ZDei- 
dempr0pofitacommenfurabitur,percoroll.fecundumdecima huius. Namhine aQ ez fsnt com- 
menfurabiles ofienfefimiliter ^ o b z d inter fic vtraque erit tertia. Si quidem maior a o 

plus pofiit minore g na fibi longitudine incommefierabili,^ o z ipfi z d eodem plus poterit, per fi- 
cundampartem lo huius. Hocquidemtranjpofito,fimaiusprapofitacommenfuretkr,<fimaius 
ipfiuse. T>eidempropoJltacemmenfurabitur(ytpatuit')(fificquarla.Siminus,(fiminus,(fficquin- 
ta.Siverb neutrum, ^ neutrumfiefifexta. Ei itaque qua ex binis nominibus lenitudine com- 
menftirabilis,^c. 


* 7 ropoJtt'io fixa^efimafiptima. 

Ei qusEx binismediis longitudine commcnfurabilis,6:ipfa Ex binis 
mc diis cft, & in ordine eadem. 

Sit ex binis mediis reelaAB,cuius maius nomen eSio At, , ^ 

ipfi autem A b commenfirabilis elio longitudine gt>: Dico g d 

re^amex binismediis ejfe, ^inerdine eandem ipfi a t.Sece- kj * 

tur {per decimam fixti) G t> inifimiliteripfiAZ.Erit Atad . '• 

E B ficut o z ad ZD,dr componendo (^perdecimamoUauam quinti) a tad utficutGtsado z.Etvi- 
(ifiimAtadGxsvtutadi) z,per\6 eiufdeni.Etl^per 19 eiufdem)reliquum At ad gz ficut a t ad 
c G.ComtnenJurabtlis autem efi At ipfi G tsper hyp6thefim,commenfitrabilis igitur erit toz ipfit t, 
ac azipfiAt,peri^ huius, .piavero a t ipfit t longitudine incommenfurabilis efi,^ {per ean- 
dem)G z ipfizts longitudine incommen/urabilis erit. Cum autem potentia mediarum At e e fint 
eommenfirabiles,pergj dr 38 huius, cr ipfirum gz z » potentia commenfurahiles erunt per i j 
huius. Cumlinearumproponionalium quadrata fint proportionalia , per 22 fixti.tMedia autem 
fint At E h^media igitur erunt G z z tsper z^huius. Ex binis itaque mediis erit o o.^uod au- 
iemeiufideordinis fiit ipfi At dkamus.^^onid efi Atadttjicus Gzadzv,,erit{perlemmavigefi- 
maprimahuius^quadratUexKtadquodfiub At 1 1 ficut quadratu ex g zadquodfuh g 2 2 ss.Et 
vicifiim{ per 16 quintt)ficut quadratu ex At ad quadratu ex c z,fic quod (ub a e ttad quod fib 
0 z ztsjCesnenfirabile autem efi quadrati Ateiquodex c zperillationemnonahuius,commefi- 
rahile igitur erit quod fub At tteiquodfubGz ztiperi^ httius.SiiplHrcertumfitquodfuhAt 
tt certumeritquodfuh GZ lo.Etficvtraque ab^cb critprima exbinismediis,per^'jhu- 
ius.Siverb quod fib At ttmediumfueritynedium erit quod fub g z zx>,per coroli. 25 huius. 


1 1 B E R D E C I M V S. u 

Sictjue vtraque a s ^ o d erit fecunda, ex hinis mediis ^fer 3 8 huius . Ei itaque qua exhinis me- 
ans longitudine commenjurabilis.firc. ‘ 


Corollarium 

Ei qus Ex binis mediis potentia tantum conimenfu 
tabilis , ea Ex binis mediis eft, & in ordine eadem. 

AB exbimsmediisprima,aut fecunda, cuicommenfhrabi- ^ ° 

lueflo G t>.Sititemcertat.z,cui{fer prmi)appliceiur . ® 

aquumquadratoex K^,ftt^i.z t c,aquu vero quadrato -^j ! ! 

o D efio c F I quoniam e f reclangulum esi, quod ex binis 
mediis fn frima,illudadcertafroieciu»i?latitudinem e c i 

efficit b:nomiumfecundam,per 6 X huius„^uiaver'o{ex hy j 

fethefi)commenfurabiliaJunt quadratam Gts^cemmen- j 

Jurabilia erut {eis aqualia)^ f c i reciangula, (fi idee(ex i . J i 

fexufiomenfurabiles longitudine reila e c c h , atqui e c 

fuit ex binis nominibus jecuda,et igitur cnex binis nominibus 'fecuda erit,per 66 huius^qucdaute 
c i,fahcertat. z vel c f dr ex binis nominibus ficunda c h comprehenditur, i/Iud potens , est ex bi- 
nis mediis frima, per ^ q huius , qua quide illudpotens fuit o p qua ideo esi eiufdem ordinis i f fi k e. 
haud ficus ostendetur fi kt fuerit ex binis mediis fecunda , ea etenim efficiet latitudinem e c Sino- 
mium tertium, cui longitudine commenfurabilis erit c ideo c h erit tertium ,fiib quo df certa 

comprehenfiareolafitpotentia eius qua ex binis mediis ficunda, qua quidem fuit ipfi a c.Eiigitur 

qua ex binis mediis longitudine aut potentia tantum commenfurahilissea ex binis mediis erit eiuf 
demque ordinis. 

CM OT^IT r M. 

Secus fentiendum esi in hinomiis , eorum eienimpotentia tantum commenfurabilcs , eundem bi- 
nomq er dinem produci non cogunt, fid tantum vtrajque in tribus prioribus aut certa tribus fofi e- 
rioribus fimul inueniri , vt exemplo aperiamus . Sit ex binis 
fionumhusprima k-r , cuius maius nomen esio k a ,ipfi vero 
Azpotextia tantum commenfurabilis fit -az: Dicov znonef 
fi eiufdem ordinis ipfi k b. l^am fifieripofelftt d z eiufde or- 
dinis ipfikBjpJaigdurDzfimiliter/eca'biturin£,vtipJakk 
in o,perdemonfiratumfixagefimafixrahuius.7^n igitur a- 
liter fecabitur,per^z huius '.cum ideofit kk adis z,vt kg 
adx)x, fid A G ^ » ^{maiora nomina) commenfnrabilia funt 
adinsticemlongitudine ,per decimamhuius ,cum fint eidem 
propofita certa commefurabiles,per primam binomioru diffi- 
nitionem.Ipfaigitur k b ^e z, longitudine cemmenfiirahiUs 
erunt, per 1 3 huius, fid df potentia tanium,ex hypotheji,quod fieri nonfotesl.Eodem argumento pa- 
tebit , (i pofierimus k b ex binu nominibus ficundammam minora nomina g e e z eidem propofi- 

uta, (fi igitur adinuicem commenfiurarentur,fiproinde ipfi a s d z eandem habentes rationem com- 
menJurarentur,conlra fuppofitum.Praterea fi comparentur ipfirum k^fim quadrala,ad certam 
c F ,fiiltcet c I Hx,ipfiefficientlatitudines cn h k binis nominibus pr:mas,per fixagefimam 

huius-fiuinficunque er finis fuerint c i^h l appUcata,.^uare fib certa (fi hinomioprimopatet om- 
nes binomiorum contineri potentias{ex 54 hniusfionfuse . 7gon igitur necejfariopetentiarumfola 
eommenfuratio, eundem binomiorum pariet ordinem, idem patebit ft fupponantur kkfitsz- bino- 
mium, quartam aut quintum, quarum potentia tantum commenfurabiles,fimiliter vt priorum di- 
uerfimpariuntordinem.,SuonsainautempotentiakG oafivE ez commenfurabiles funt fipro- 
portionales,facil^atet,fi\ Gtpfi o BmaiuspofiitafibilonghudineC0mmenfurabili,fit>EmaiHsi- 
pftEzeodempoffeper x6huius,vt fint bina k s d z,fimul ex tribuspriorihus binomiis. Si vere ab 
incommenfirabihyfi reliqua ab incommenfirabili maius poter it. per eadem,vt fint fimul trium po- 
fieriorum . Curautemde terito fi fixto binomUs-^ihil in exemplo meminerimus id caufi eH. Tpam 
tertia fifixta neutrum nomen longitudine commenfirabiUeJl dpfic Eprepofitaxquare longitudinis 
incommenfiratio , ipfirum ae fio z inter fi non repellit mutuamcommenfurationem binorum ad 
certam nominum.N ec obslat ipfis k o o b eidem c e incomrnenfurabilihusexifienubus fimul fi re- 
liquas t) B E z eidem c f incommenfirabiles exisleredatior etenim multo ejl incommenfiratto com- 
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me/ifuratione . Licet autem decima huius eidem conmenfarabiks adimicem commenjarari cogat, 
^^ttameneidemwcemmenjiirabdesyinterfe mccmmetifurabiUs ejfe coginon poterunt ,necqai- 
dem commenfurabiletejfe,ob immenjitm incommenfarabUinm libertate ?» . Hac tgitur de caufa Eu- 
clides fex hiHomia fah vna tantum incertarumdenominatione compefiebat,cum non ideo inter fevt 
catera^dijlent.-^uaquidem catere^nec longitudine nevepoicntia vlla communicat.-vt proximo J»- 
perofauente^dicemus.Osiendmus enim ex binis mediis prima fjr fecundameoufjueinterfedifire- 
pare^vtnepotetia tantum commenJuraripoJiins,pracedenticorellsrio, cui fimdefiquentes habere 
patebit -fjt earum fex fngulas propriam (ibi quantitatis vendicarc naturam concipiamus. 

Propojitio JexageJimaoSiaua. 

Maiori commcnfurabilis,ea quoque Maior cft. 

Ejlomaior Ai^cuius maius nomen fit m,ipfi vera /• r 

A B quauis arte Jaltempotentid) cornmenfurabilisexi- q, ^ j 

fiat G D-.Dico G D vecarimaieremfiecetur o v fimiliter 

ipfi AB in zper decimam fixti.-erit itaque Asadstvt Gzadztt^efi componendo {per i 8 quinti) 
ABadBivtGoadD T,(fivicifiim{per 16 quinti) ABadanvtB^ads} z.Reliquum igitur m ad 
reliquum g z erit, vl ab ad o ipquinti^^ proinde earumquadrataproportionaliaeriit, ex 

22/exti,fiilicet quod ex a zadquedexiBficutquodex Gtad quod ex z o^incommenfurabilia 
aatemfunt qua ex A t^ext z,incommenJurahiles enim fiunt potentia a e e B,per ^^huiusfin- 
commenjurahilia itaque erunt qua ex G z ^exzt),peri) huiusdpfie igitur g z z r> reila poten- 
tia fiunt incommenfurabiles,quiavero fuit quod ex Kzadquodexizfic vt quod ex oz ad quod 
ex z Deerit componendo qua ex k t.(fie.x2.B,adquodexi.B,ficutquaexG z^exzi>,ad quod ex 
zt>,peri%hum,(fivicifimquaexAi.e^exBBadquaexGZ(firexzT>ficutquodcxBBad quod 
exzD,quiarurfiusfuitKBadGvvl%Badz h, erit {per eandemzi fi.xti)quodeX nzad quod ex 
G D ,fic quod ex tz ad quod ex z d. Commenjurabile autem est quod a b ei quod ex o d, 
ex hypothefi, commenfiurabile quod ex bs ei quod ex zt>, per decimamtertiam huius , (id fi- 
cut quod ex S.B ad quod ex zs yfic fuerunt compofita ex az e b quadratis , ad compofita ex 
a z z-oquadratis.Co>Kpofiiumigiturex Ai a quadratis, commenfiurabile erit compofiito ex g z 
Z nquadratis^per eandem huius ^certumautemehi compofittumex ab e b quadratis,per hu- 
ius,cumfit ABmaior,cerlumigitur erit compofitumex G z z o quadratis, per fixtam diffinit. hu- 
iits.Binaitaqueaz zorecia potentia incommenfitrabiles fiunt,efficientes compofitum ex earum 
quadratis certum.Caterum cum fuerit a tad c zvt Azad g h^erit {per zz fiexti) quod ex ab ad 
quod ex c zficutquod ex a tadquodex GtxComenfiurahileautemeUquodex a b ei quodex o d, 
exhypothefi.Commenfiurabileigitur erit quod ex Ai ei quod ex Gz^quia vero esi vt Azad a fite 
Gzadz D,erit {per lemma z i huius) quodex Azad quod /ubA e aficut quod ex gz ad quod 
fuboz zts^^vicifiimquodex Aiadquodex GzfiicutquodfiubAi nad quodfiuboz zi>,per 
jSquinti,quodautemex Ai ei quod ex g z commenjurabile fuit, .^uod igiturfiib a e e b « quod 
fiubaz zt>eo?r.menfirabileerit,per decimamtertiam huius.-medium autem eSiquod fiub ae eb, 
per -y^huius^medium itaque erit quod fuboz zi>,pervigefimamtertia huiusypfieitaque gz z£ 
hinareiiaposentia incommenfiurabsles,efficiuni conflatum ex earum quadratis certum, quod aute 
fiub ipfis medium.T ota igitur g d {per trigefimamnonam huius) incerta erit, qua vocatur maior. 
M aiori itaque eommenjurahilis ( quauis arte) maior erit. 

OH 0 N I r V M. 

Duas proxmefiequenteseodemhuius argumento demonfirarepofifiumusfcilketcertu medium^ 
potentem,^ bina media potentem.Pofita enim {ex hypotheji) potentiarum commenfiurationeax co- 
firuUione autem fiimili fieiiioneper eadem theoremata, optatum confiqutmur. Sjtare has alia via 
dtmonfirabimus,vt luculentior euadat dijciplina. 

Propofitio fexa^ejlmettiona. 

Certum mediumquepoteti commenfurabiIis,&ipfacerrum medium- 
que potens cft. 

Prop 
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TrofondtitrYtSla certummediiim^uefetens k e, 

CH! commenfurahdis e jio o d -.Dico Qiyejje ' * 

dicitur cerium mediu>nquefotens.,expofiaturc(ru c L 

c v,cui {per quadragefimam quintam primi) com- 
paretur aquum quadrato ex x s,reclangulit c f i h. 

Item aquam quadrato o D quod fit h i k latitudi- 
nes efficientia c h h \.^quoniam a d ipfi a b comme- 

furabdis eftfaltempotcntia tantitm^commenfurahi- ^ 

liaeruntcicrn 'K, eorum quadratis aquaiia,0- proinde { per primam fexti) commenjurabiies e- 
runt reiia c h h l Icngitudine^uia vero c i ( aquum ei quod ex as certum mediumque potente) 
ad certam c f comparatur jatitudinem efficiens c ii,ipfi c^nefi ex binis nominibus quznta,per /fq. 
huius^cutquidemc v.fuit commenfuraftilis longitudine ^tjpfa itaque nj. esi ex hmU nominihue 
quinta, per 66 huius.CumaHtemareola-Ci-e.comprehendaturfub certa ct{hocefiKi)(feaquaeX 
binis nominibus quinti fsi,,qua-areolam'AY.potejlfcilicet an ex hypothefi, appellatur certum me- 
dmmquepotens,per huiue.Certumigitur mediumque potenti commenfHrabilis,^c, 

Propcjitto feptuagejimd. 

Binamedia potenti cominenfurabiIis,& ipfa Bina media potens cft. 

'Efie reBa a b bina media potens, cui cemenfura- 

hilisfit G-D;Dico Guejje Bina mediapotentem.Re- b ^ 

petatur prioris defcriptio, quoniam c i aquum esi ei 

quod ex A b: ad certamproiecium latitudinem c h efficit ex binis nominibus Jextam, per fexagefi- 
mamquintam huim,quia vero c i ^ h x {aqualia quadratis a b ^ G d commenfitrabilibus ) com- 
menfurahiliafuntcrecia c h ^ h t.longitudine commenfurabtles eruntper primam fexti, fuit au- 
tem CHbinemiumfxtum,igiluriiV erit binomiumjextumper 66 huius, quia porros K contine- 
tur fub certae F ^ bincmioJexto,s s.,qua areams e.potefi ,fcilicet reBa c x>,bina media potens 
ejl,perq9 ludus. Bina itaque media p0tenti,^c, 

Scholium. 

Huc vfque feptem egimus theorematum jenaria,his fex prsfatis incertis inteiligendis neceffaria. 
Priore fenarie inuentionem linearum {Jex iUas incertas generantium)feptempropefidonibus a vi- 
gefimanona huius inchoantes expofuimus, quarum priores hin£,vnica tantum facile tradi potue- 
runt, vt /ex inuentiombustaniufex incerta generari dicantur. Secundo fenario ex inuentarum cc- 
pofitionefex incertas produci docuimus. T ertio fenario cuiujlibet earum fex incertarum, vnamta- 
tkmfieripoffe diuifionemyn lineas eam incertam generantes, ^^arto fenario {prioris earum fix- 
topla diffinitione prapofita, eam infexfiecies distrihuente)priorisfpecierumfingularuminuentio- 
^emprotuUmus.Stdnto fenario certam cum fingulis fexpriorisjpeciebus.fingulas ( eodera ordine) 

fixincertarumpoientiaicomprehenderedifcufiimus.sext0quidemfenario,conuerfim,fexincer- 
tarumfingulas potentias certa reBacomparatas,fui 5 latitudinibus prafatas fex prioris /pedes fm- 

gulas exprimere conclujimus. Septimo tandem fenario quamlibet reBam vni earum incertarum 
quauisartecommenfurabilemdpfeus illico denominationem confeqni monftrauimus ,cumquidem 
fenarij quinque tantum fuerunt theorematafo quod huius fenarij fecundum (fi tertium,vnico ex- 

pedUnturtheoremate,quaquidemtheorematafcptuagefimacomplenturpropofitione,fuh/equuntur 

demum bina theoremata quibus patet ex certa & mediis areis prafatarum fex incertarum poten- 
tias componi. A 75 vero adcentefimumfeptimum vfque theorema, aliasfixproduci docebimus in- 

cenas.per earundemlinearumabfiraBionem,per quarum copulattonemprafaiatncertacompofeta 

feunt,earumque fimtles prioribus aBienes ^paf?iones4otidem fex fenariis eundem ordinem ferua- 
tibus, priorum incertarum ordini. per i O 7 conpleto.Succedent tandemfemiliter tria theoremata, 
quibus elucidabimus ex certa & mediis areis per abftraBionem,harumfex generari mcenaru po- 
tentiasficut per earumadiunBionempriorumpotenxias genitas fui/fe dtximus.Sex tandem thee- 
rematibuJ hunc decimum concludetes,infuper inefi his incertis altud,quo/cilicet inter a icuius ha- 
rum incertarum nomina,mediapr0portionalL< arithmetica ratione cadens,eiu/demju/ctpit deno- 
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minMWHem.Sii exeniflo a b aliqua incertarum, A . 33 o ‘ s 

eius ueromaius nomen k G^totius vero dimidia ' ~ ' 

Jit vel t! B,quiaariihmet!cafrezrefionepaUt^qu4nto maius nomen a c excedit dimidiam kt> 
{hocefiipfoss c) eodem d Gdimiatao i excedit minus nomen a t-Totius igitur dimidia a s>,ij>Jo- 
rum nominum a o o b media eFiproPortionalis,arithmetica ratione^ej- toti commonfurahilis Ion- 
gitudine.lpjdigiturdimidia koeiupiemerit denominationis, cumiota KP,fer hanc cj- quartam 
fracedentes.HuiuJcefcholJ aliqua meminit alterumGraccru)nexemflartalum,qnaamf:iori aut 
faltem faciliori ex^ofitionedigefsimusfct generalem intelligentiam facilitemus, 

Propojiik feptuagcjtmaprimet. 

Ccrtummcdiuroquccorapofitajquatuorincercarumarearumvnaraef- 
ficiuntjfciiicctcamqu^ Ex binis mediis nominibus, qusEx binismediis 
primam, Maiorem,auc Certum mediumque potentem. 


Componant vnam aream a d certum JJ G- g T — 

A B ^ medium e d ; Dico ifjam a d 
aream ejfe potentiamvniusquatuorim 

certarum, Jcilicet eius qute Ex binis no- 1 

mi»ibscs,Exbinismediisprima,LMaio- | 

TU, aut equidem Certum mediumque po- 
tentis. Exponatur Certa e z,cuicompa- b 

retur(per^^primi)aquumipji Aa,il- ^ ^ x 

lud E 2 L T , aquum vero ipjt o d, re- ^ ^ 

Elanlum t l i k . .^iaporrb certum eB wb certum erit e l , quia item medium eB,ct, medium 
erit T I. ^u<e E\.e^-tiad certam e z applicatadaiitudines eficiuntjcilicet e t Certam longitudine 
ipji E z commenJurabilem,per vigejimam huius, acr & Certam longitudine incommonfurabilem ei- 
demE z,pem huius. Et quia incommenfurabileeBii. certummedio t ijncommenjurahiles erut 
{per primam fixii)longitudine ipfe et t k Certa,^ igitur potentia tantum commenfurabiles^o- 
idqueE t.Exbinis nominibus, per q6 huius. Cuius es nomen aut maius ejl,aut minus. Siquidem 
maius, aut plus poteBminore,r k a commenfurabili aut incommen/urabili.Si a cemmenfurabili,tc- 
tasti erit Ex bink nominibus prima. Si ab incomrnenfurabili, eadem e k erit quarta . Si vero et Jit 
minus ejr commenjiirabile ipJi e z Certa exiBat, aut t )Lmaius,plus eo poterit a commenfurabili, ej" 
fc erit fecunda Ex binis neminibus.Si vero ab incomrnenfurabili, ipja e k erit quinta, per binomio- 
rum diffinitiones. Snnuis igitur fumptione Jemper e k erit binomium^ut primum, aut fecundum, 
aut quartum, aut quintum. Si itaque area e i comprehendatur fub certa e z ^ binomio primo e k 
areampotens erit binomium,per J4 huius.Si fub certaEX (^binomio fecundo e e..fireamE i potens 
erit ex binis mediis prima, per quinquagefimamquintam huius. Siquidem fub certa e z ef binom^_ 
quarto e k, aream e i potes dicetur maior, per 5 7 huius. Si vero fub certa ef" binomio quinto, aream 
e i potens vocabitur certummediumque potens per 5: 8 hutus.Sedpotens aream e i poteB fibiaqua- 
lem{ex hypoteJt)aream a d. Ipfa igitur a d eB potentia eius qua ex binis nominibus, eius qua ex bi- 
nis mediis prima,maioTis, aut certum mediumquepotentis. Certum itaque^ medium cempoftta 
quatuor,^c. 


PropoJitioJeptua^e/tmaJecuHdet. 

Bina Media adinuicera commcnCurabiliacompofita, reliquarum dua- 
rum incertarum alteram efficiunt arcam, eam fcilicct qua Ex binis mediis 
fecundam, aut Bina media potentem. 

Conp 
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Cempendtumrea ht) ex hinu mediis ^ r- t ^ ia 

Ai Qv adimiicetnincemmeajurabili- : 

bus: Dico aream ad aut ex binis mediis 
fecundam, aut bina media potentem ejje. 

Exponatur certaii,cui(^per 45 primi) 
comparetur aquumipfi hift^zz lt , 
ttquumveroipfi ovi/ludrijUtitudmes 

efficientes zs c r.. Sjtoniam media in- ^ 1 . 

commenfurabilia fiunt a b ^ c d , me- 3 03 

dia erunt e l d’" 1 1 , ac incommenfie- 

rabilia,qaa quidem latitudines et ac t t. certas efficiunt, longitudine tame n prepofita cer- 
ta e z tncommenfiurahiles, per vigcjimamfecundam huius. Infiuper eafilemET t «.inter fie longi- 
ludine iHcommenfurabiles,per primam fiexti. Potentia itaque tantum funt ipfia certa e t -r S com- 
menfiurabiles.Tota igitur e «ex binis efinemmibus,per 3 € huius, diuifia in fisa nomina , e t t «i^ed, 
cum neutrum nomen e t vel t «fit expofiita e 2 comtnenfitrabile, Neceffie e fi eam e k effl binemtum 
quidem, fied tertium aut fixtum^er tertiam df fixtam binomiorum diffinitionem. Tertium enim fi 
maius nomen plus pofiit minore, a fibi longitudine commenfiurabili. Sextum vero fi ab incommen- 
furabiU,per eafidem diffinitiones. SiigiturEnfittertiumhmomiutn^fiubipfiodrEZ terta compre- 
henfum Eupoterit aliqua incerta qua dicitur ex binis mediis ficunda,per q6 huius. Siasitem ex. 
fuerit fextumbinomiumifub eo dr certa ez comprehenfum ei, poterii binamediapotens. Itaque 
areamEipot.efi, aut ex binis mediis fecunda.fiut bina mediapotens. Et proinde aream hi)(ipfi e i 
■aqualem) poterit eadem, quaigitur erit ex binis mediis fecunda^ut bina media potens. Bina igitur 
media,(fic, 

CoroBarmmexpracedenttlui. 

Hinc fequitur feptem prshabitas incertas non effe eai3cin,fed fingiilas fibi inuicem afin- 
gulis differre. 2^m media quadratum Certa applicatum, latitudinem certamproduduper vigefi- 
mamfecundam hutus, Eius vero qua ex binis nominibus quadratum, eidem certa applicatum, lati- 
tudinem ex binis nominibus primam efficit, per fiexagefimam huius. Eius quidem qua ex binis me- 
diis prima, latitudinem efficit binomium fecudum, per 6 1 huius. Eius vero qua ex binis mediis fi‘ 
cunda,latitudinem efficit binomium tirtiu,per 6 2 huius. ^uod enim ex maiori, latitudinem efficit 
Binomium quartumper 6 3 huius.^uedauiem e.v certum mediumque potente, latitudinem produ- 
cit hinomsum quini um,per 6/^ huius, quod ex bina media potente eidem certa ap plicatum,lalitudi- 
nemproducet binomium fextum^er 6 5 huius. Cum igitur prafata latitudines a primacerta, ^in- 
ter fie deerant , cum fint diuerfiorum ordinum; manifefium eli fitb ipfis comprehenfias areas.inierfi 
dijferre.Infiuper fir manifesHm erit, quod per 66 (fi quatuor eam fequentes,patuit,ipjas fcilicet e a- 
ufque inter fe disiare,vt ne longitudine^ quidempotentia tantam fibi commenfiurari valeat , nam 
fi commenfitrarentur eadem efient,vt celeberrime fuitoHenfum. Sed forfan, vt quibufilam placeat 
exemplum demonfirasfubiiciamus.Efio certa ab 
cui omnes incerta comparentur potentiarum fpe- 
cies,fitfig AC medium,D e vero ei quod ex binis no 
mimbus aquum ,Eoeiquod ex binis mediis pri- 
ma,K 1 es quod ex binis mediis fecunda, k l ma- 
w«,M K certum mediumque potenti,o p tandem 
hina media potentifit aquum. ^.Manifefium esi 
{ex Z 2 huius)Kis certa efiereUqudsauleo f p h 

HK KM MO oQ.^patetexfexagefima^quinqueeamfequentibusfexejfebinomi4,quaquidemle» 

gitudine inter fi differunt, nam fi aliqua alteri longitudine commenfurabilis effit ,ea effit eade cum 
reliqua, per 66 huius, (fi ideo quandoque eidem certa longitudine commenfurabilis,^ incommen- 
fitr abitis effet,vel quandoque plus pofiet a commenfiirahili,(fi ah incommenfitrahili,qua effient vera 
chimera,vt patuit ex diffinitionihms binomiorum ,fingula itaque ipfirumfieptem fiibiinuicem lon- 
gitudineeruntincommenfirbiles.Su4re{perprimam'fixti)(fipotentiaKC de eo hi ke 

o P incommenfiurabiles erunt,(fiproindefiptem recla incerta eas potentes, dicentur pot enUafingu 

laadinuicemincemmenfiurabiUs.Siquidepotentia fuerint,^ longitudine erut, per yltima partem 

illationis nona huius. Licet itaque hac incerta eiufide fimt generis quoad qualitate, <5" ideo rationem 
habere dicantur , nam multiplicata fiefie excederepofiint, tamen quia non cadit interea numerorum 
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^Jj,mf,rLm&i,,:,tlkM,n,vbd,firn«MiumMwhd,ra,c,mur.Ti!nemmr,Mn, 

friu4ntur,ftdtantum cemmnfHrutione, 

/Nf/7/rWr SI.V^ ^ 1 'N C E \T ^ ‘K.V 

j>erAl>lationm genitarum. 

^ropjltio feptuagefmAtertiA. 

Si a Certa Certa auferaturpotetia tantum commenfurabilis exiftens tCH 
tijReliqua incerta cft, vocatur autem Apotome. 

ESfo certa a b i ^ua detrahatur certa b g, toti ab ^ 

potentia tantum commenjurahilis exiJlenstDicoreli ./C ■ ’-® 

auamkQincertameJfe,quaquidemdiceturApoto- • 

lee Ceu rejiduum: quonia quod ex. k b cum quadrato b o, aquumeB et quod bufub a a b c cum qua- 
drato A G^er fePtimam fecundi. Certum autem ejl comfofitum ex quadratis a b b o, cumviraque ■ 

certaexhypotheJifupPonatur.CMediumveroeriquodfuhk b b 2 1 huius, &fromde etusdtt 

pium quod bis fub a b b o medium erit, per corollarium 1 3 huius, ^ igitur tncerlumtquare entin- 

commenfurabileconfoftocertoexquadrattski^G.Sedfttolumfcilicetcor^ofitumexquadratts 

A B b Gvnieorum (Ji-ilicet ei quod hisfubktit a)fuerii incommefurahtle,& reliquoijcflicet qua- 
drato A G)incommenfurabileerit,per corollarium 12 hums, certum autem fuit compofttum. Huic i- 
gitur incommenfurabtle {quadratumex a c) incertum erit, ex dif^mtione decima huius: quare il- 
lud petens A o incerta erit ,per lemma vigefima huius , Si itaque a Certa Certa auferatur potentia 
tantum,^. 


Propojttio feptua^JtmaquArta. 

SiaMediaauferatur Media .potetia tantum commenfurabilis toti,cuni 
tota vero certum comprehendens , reliqua incerta cft , vocatur autem Me- 
dis apotome prima. 

Sitmediaki,aquaauferaturtGquaquidemfitme- o 3 

diapotetiatantum ipfi k-iCommenfurabilis,^camip{d ^ ' 

A B certum cemprehendens,per 2 7 huius ; Dico reliquam a g incertam effe , qua dicitur Media a- 
potomeprima. Cum quadrata ex hs •o g mediis fnt commenfurabilia,compoJitum ex ipfs eSlme- 
diurnaquodquidernaquaturfer fiptmamficudi,eiquodbisJuhks b quadrato kO.Sedquo^ ^ 

his/uhkz ^ G(ex hypothejt)certumeJl,cumJhduplumeiusquodfub hi %G.SjtodigtturJuhipfis 
A b B o certum, incomrnenfurahileeHcompofttoex ab b g quadratis medio , igitur per fecundam 
partem duodecima huius,incommenfurahiU erit quodexkC ei quod bis ftb ks s o.Eaetenimto- 
tumeffeiunteompofitumexquadratis kt to.^uod igitur ex ko^ipf quod bis fibkt b g certo 
incommenftrabile)incertu erit, per decimam diffinitionem huius : ^ proinde relfa a g illud potens 
incerta erit, per lemavigefima huius,qua dicitur Medieapotomeprima.Siigitur amediaaufera- 
tur media, potentia,(^c. 


‘Tropsfitso feptuAgeJtmetqtiinta. 

Si aMcdiaauferaturMcdia potentia tantum commenfurabilis exiftens 
toti, cum tota vero medium comprehendens , reliqua incerta cft, vocatur 
vero Medis apotome fecunda. 


<^me- 
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^ media hi auferatur midia g impetentia tantum com- 

me>tJurabiiiiexiftcnstotiK-a,cum ipfa -ueri, mediumcompre- — _-B 

hendens quodfub a b s c;Z>w reliquam a o incertam ejje, 

^ua dicitur Media apetomefecunda.Exponatttrnanque certa ® ~ ^ 

B ttmcui comparetur{ferai'p primi) aquumcbpofito ex K% b o 
quadratis, quodfit d c i\. Rurfua 'vero aquumeiquodbis fub 
ipjishi iOyquodJit irumreliquumigitur-Diaquumerit 
quadrato ex a G,per feptimam fecudi,ea enim compojito ex as 
B G quadratis aquatur, ^eniam enim media funt quadrata 

exhs somedtis,medium^ritx>iipfts aquumiquiaverome- t; 

diumefiquodfub Ks b G,exhypethef,;nediumerittSm>pfit*^ ^ 

duplum fed medium vnmn excedit medium ■LicertB^perzdhuiuCmincertum itaque erit x>t{ex- 

ce]fus)cui quidem aquurn fuit quod ex kg quadratum-Jncertum igitur erit quod ex ag,^ proin- 
de iUndpotensrecl a a o,incerta erit, per cerod.vigefma huius, dicta media apeiome fecHnda.Si ita- 
que a media auferatur media potentia tantum,e^c. 

o T V gM. 

TroUxioriargumentodifcufsithancTheon.per comparationemlinearum,ti i oz^ziipfio c 
f TOpi>fita,concludens incertam efex>r,qHarejHb certa t>G^ incertam comprehefumot, incer- 
tum e(fe,prohare conatur, per lemma vigefmahuius,quod aliud agit negotium.N os itaque breuio- 

rem { ne tadio diflrahantur ingenia) elegimus methodum,quofere vjus ejl Campanus. 

‘Tropofitio jeptuagejimafexta. 

Sia rediralinca reda auferatur, potentia toti incommcnfurabilis exi- 
ftens , cum tota vero efficiens quod ex carum quadratis certum, quod vero 
fub ipfis medium. Reliqua incerta eft,appcliaturque Minor. 

recia a sauferaturrecia b c potentiaipfi a b Q . ■y 

incemenfurabilis,eff ciens vero cempofitum ex qua- 
dratis A B ^ B G certum, quod vero Jub ipfis mediumiDico reliquam a c incertam ejfe,qua appella- 
tur minor, quoniam compoftumex quadratis a B s o certumej}, quod vero fub ipfis medium, ex 
hypothefi,incommenfurahile erit compofitumex AS s c quadratis ei quod bis fub a b b g medio, 
ciimautemex AS s g quadralaeiquodbis fub as s g ,cumquadrato ag aqualiafint ,exfeptima. 
fecundi-Totumautemcompofitumex AS b G,vnieorum {quedbdfub a b b g ) incommenfurabi- 
ieefi,(fireliquo{per coroU-duodecirme huius) incemmenfurabde erit, quadrato exAG,quodita- 
queex AQincertnmerit.per decimam diffinitione huius fSud igitur petens recia AGreliqua{per 
iemmavigefima huius) incerta erit,appellataminor.Si itaque a recia linea reclaauferatur,poten- 
tiatoti incommenfitrabilis exiflens,^c. 

‘Tropojltio feptuAgeftmafeptima. 

Si a reda linea reda auferatur, potentia toti incommcnfurabilis exiftes, 
& cum tota efficiens conflatum quidem cx ipfarum quadratis medium, 
quod vero fubipfis Certum. Reliqua incerta cftjVOcataCum certomediu 
cotum efficiens. 

x^uferaturarecla a b re^a B G,potetiatoli a b G- B 

incommenfurabiiis,cum tota vero a b efficiens con- 

flatum ex earum quadratis medium, quod vero fub ipfis certum-.Bico reliquam a o incertam efje, 

quavocaturcumcertomediumtotumefficiens,cumautemmediumfitquod ex a b s equa ratis 

cempofiuum,quodverbfuhipftscertum,per hypothefitm,eompofitum vero ex quadratu ab s q a- 
quum fit ei quod bis fub ipfis cum quadrato a G,per feptimam fecundidolum autem compojitum cer- 
tum vni eorum ( quod bis fub as b g medio) incommenjurabilefit.-qua inprincipw igitur (fciltcet 
quod bis fub as s G,^ quadratum a g {perficundampariem duodecima huius) mcommenfura- 
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hiluierimt^i(quictrtttmtfi qnodhisfuh Kz b G,exhyfotheji,qiiod igitur ex k g quadratur» huic 
sncemmenfirabiledncertumeritifer decimam diffinitionembiiius ,illuditaque fotcrrs reSlsK o 
incerta eril,f er lemma vigejirna huius-^qua quidem dicetur cum certo medium totum efficiens. Si 
tgitur 4 recia linea reda auferatur y olentia toti incommenfuraoilisyific. 

Vrooofnio feptuagefimaoclauA. 

Si a reita linea redla auferatur, potentia toti incomtnenfurabilis exi- 
ftcns,& cum tota efficiens conflatum ex ipfarum quadratis medium, quod 
vero fub ipfis medium. Infuper incomraenfurabilc, 'conflato ex ipfarum 
quadratis. Reliqua incerta eft, appellatur autem Cum medio medium to- 
tum efficiens. 

recia a b auferatur reda s o fotentia toti a b incotrt" 

menfurabilfi^c. quala efSatur,ex hypothefi ^ husus:Di- ^ G 3 

co reliquam a g incertam ejje^qua dicitur cum medio medium 

totum efficiens. Exyonatur certa i>c,CHi{perqttadragefitnam- it 

quintam frimi) comparetur aquum conflato ex quadratis a b 
B o fit^tst latitudinem efficiens tsuAEquumveri) ei quod 
his fttb ipfis AB Bc fit zs. Reliquum igitur d t aquum erit 
quadratoex a Q,perfeptimamfecHndi.Namquod^isfubipps 
cum quadrato a g aqunm esi conflato ex earum ab b c qua- 
dratis. Citm autem medium fit conflatum ex quadratis a b | 

BC^ediumerit tsifibi aquum,quia'veromediumeii,qu'od 

bisfuhipfisuB b G,cim (it dapium medu quod fub ipfis, medium erit ztfibiaquumfed medium 
D tnon excedit medium ZBcertoperz 6 huius. ExceJJitsiiaqueo t incerlumproducet,aquum qui- 
dem ei quod ex a o,per consiruclionem. Igitur a g reda{illud potens)incerta erit, per lemma vige- 
fima huius ^qua quidem dicitur cum medio medium totum efficiens. Si igitur a recia linea re- 
cia^&c. 

CH 0 N I T y M. 

Eadem breuitate vfi fumus huic feptuagefitnaodaua^qua feptHagefimaquinta.Nam harum(Jci- 
licet media apothome Jecunde,eficum mediomedium totum efficienus) geniture, in hoc tantum 
differunt, quod hac ahinisreciis potentia incommenfurabilibusnafcaturiillauerb a binis mediis 
potentia commenfurahilibus, Quarum vtraque,que ex ipfis ^ fub ipfis, mediumincommenfiurabi- 
le medio componunt, quare in eo tantumfibidifiant queddiximus.H is autem 77 reliquimus 

hancparticulam{his')vtfequamHrtrigefimamquartam^trigefimamquintam,earumoriginem. 

Scholtum. 

m 

Harum fix incertarum ortum a priorum origine duci inuariato earum ordine defcripfit Eucli- 
des, vt ommum genituram prius a certa reHa,poSlmodum vero a certa (fimedia {quam mediam 
iam ante genutt certd)orlam,feruato priorum ordine, in earum aciionihus acpafiionibus explican- 
dis, eandem effe propalaret. iqam harum fingula,reliquarum fingularum funt tantum exceflus,qai- 
bus maiora nomina excedunt minora. Prior etenim hac de caufaapothomes nomen fibi fumpfit 'ab- 
folutum,quod aiq refiduum dicunt, eo quid a praUantiori linea certa quidem fa qua certa tollitur) 
fit nata, ah eadem oritur ea qua ex binis nominibus, fed hac per copulationem, ilia veri per detra- 
clionem. Citm enim a maiori binomij nomine detrahitur minus, reliqua erit hac vocata apothome, 
ahfiluta denominatione. Cumautem amatori nemine eius qua ex binis mediis prima auferturmi- 
nus,reliquafimililer dicitur apothome prima, fidmedia re£lainquam.\^h eaveri qua ex binis 
ynediis fecunda f reducitur apothome fecunda,{Media)K.A maiore autemproduclt, ^Minor dice- 
tur , vt praslantiorem iudice/nus prioremordinem fecundo, v eluti maiorem minori pracellimus, 
certummediumqttepoiente,eiufdemfere denominationis,fit quinta harNm,qua cum certo me- 
dmmtotumeffciensdicitur.J binamediapotenteautem fiexta^vltima,ciimmedio mediumto- 
tum efficiens nafcetur, fingula itaque genita fingularum gignentium denominationem proxime 

imitantur 
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imitmur.Omnamtemkfixlwe<irur^inuemiomhu4{z9hui,^cumexeafiment;bi^^^^^^^ 
<>rtxM^dtmffrdetraclton(m^ilU'i.€roprc^ofit,onemX^Urumcum^^ 

ordo illudfrxje ferat, vt trium fnoru cmfiihetfcmry mmir.a eadem aua ex ipfis quadrata.(f fub 
ifjisreaangBU{cerla'vel media)defcribant,qua (fnomir.a trium foslenorum eiufdemfenaru de- 

pibtint,afudquofdameadem-jidcrentHrfeaariquantitatisnaturam.<^dhacdicemustresfrw. 

res a tnbua postremis vtriufquefemr!j{contuneiariim fcilkel (f ablaiarnm)in hocpotifimumdif- 
crepare^uod trespioresapotentiis commenfurabilihue,p0Hrema vero ab incommenfurahilibiu xa- 
fcaxtur.acinfuperearumpotenti£ad ceram reciamappUcata^latitudines effictum eandemfequett 
tes naturam, fctlicct trium priorum latitudinum maius nomen plus minore potesi a fibilcngitudine 

commenfurabilktrtumveropo?ieriorumahincommenfiirab'ili.S^adecaufatandifingulafinguiis 
penitus wcommenfurabilespatebunt. ^ 


Lemmd. 

Si quatuor magnitudines arithmetica ratione proportionales fuerint j & vicifiim pro- 
portionales erunt. 

Hoc eIi,Si quatuor magnitudinii prima tanto excedatfecun- ^ ^ 

damveldeficiat, quante eodem tertia excedit quartam , velde- ' 

ficit 5 ^ vicifiim prima tanto excedet tertiam,vel deficiet, qua ' " 

toeodefecuda excedet quartdveldeficietiSint quatuor majni- ■- — ^ ^ — i- 

tudines m c t>,quarHm prima k eodem excedat s fecundam, vel -o 

eodem deficiat, quanto o tertia excedit quartam d, vel ah ea de- 
ficit iDico vicifiim primam a eodem excedere tertiam c vel deficere, quo fecuda b excedet quartam 
t»vel deficiet ab ea.T ollanturexcejfus aquales quibus K(fic differunt ab ipfis b ef&yfintque i (fio. 
Aequales igitur u^iab aqualibus aquis dfferut excefiihus , qui fint h ^ i : aquales igitur 

fuper erunt a ^ e,{per tertiam communem fententiam)ipfis c t>:fed efiadinuicem a afuerunt 

aquales, quatuor igitur h b c d inuicemfirnt aquales relicla. Si igitur aqualibtss t. eficaqualesad- 
dantur e ^Q,tota a e ^ c o aquales erunt {per quartam communem fententiamfed (fi s^t> Junt 
aquales. i^ddatur itaque aqualibus hi. ffc o exceffus n,aqttalibus vero % fi v> exce(fiss ifedn^ 

I fiunt aquales oHenfi exceffus.^M igitur prima a excedit tertiam c,vel ab ea deficitfiilicct ipfo u, 
tanto fecunda b excedit quartam v vel ab ea deficitfcilicet ipfo t.Si igitur quatuor magnitudines a- 
rithmetica ratione proportionales,fic. 

CM O r V M. 

Campanus filus hoc lemma pcH fiptuagefimamtertiam fui firipti pofuit , eoufque tamen confusi .. 
vt difeentibusfit difficile, an excejjum proportionis geometrica aut arithmetica intellexerit diiudi 
care.Tlam eifdem terminis differentias comparat, quibus differentia fiue rationes geometrica cem- ^ 
parari filent.-fiinfuperabeo defcripiafigura,rationemgeometricam,no autem artthmetteam infi- 
quitur, principiumque citat, quo extremorumdifferentias , a mediorum differentiis componi dicit, 
..t^odin rationibus geometricis alias dtfcuffimtssrececeptum effe,quandoquidem exceffus proportio- 
nales exisiunt,fed quando hi fiunt aquales nondum extremos fiequi medios Euclide dixiffi memor a- 
mur.7{am mediorum exceffus compofiti^on fiemper extremorum producunt exieffum,veluti ratio- 
ne semaxime fit inter eos reperiantur maioris fimul fi minoris inaqualitatis rationes, Tamen cer ne- 
tes futuris demonilrandis commodiorem nobis affuturam arithmeticam r alienem geometrica hu- 
ius arithmetica rationis exceffus aquales effie,demonfiratione geometrica quam lucide licuit pro- 
tulimus, 

Propofuio fieptuagefimanond. 

Apotonrevna tantum congruit rcdfa linea, Certa potent ia tantum toti 
commenfuiabilis exiftens, 

Tfloapotome tiZ cui congruat reHa%G certapoten 3 e ^ 

tsatantutotikQcommenfiurahihexisienssDiconul 

lam ei aliam certamprotentia tantum toti commenfittrahilempoffie consuete. Sst^dfificripoffiecre 

datur jcongruat ipfi * ® re dia s t>, potentia tantum toti a d commenfurabilisexisiens.Cam quadrata 
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tXKG G'i£/jueexceriantreclaH^ulumbisfi[hKG c ^■comfrehenfim,'-jeluti quadrata ex k d l 8, 
excedat recUn^uiu hUfub k-o oscomprehexfum^nempe quadrato reliqut figmenti a s,ferfepti- 
mamfecundt.Sequeiur-victJ^im^anihmeticapregreJ^tone^quadrala eodem excedere qnadrata,quo 
Te^anguia exceditnt re&angula^er lemma praf at umjed quadrata fefe excedit! certo-, cum fint cer 
ta,ex certts potentia tantum commtnfurabilibits ex hypothefi.Reclagula igitur qua funt media( per 
2 1 huiHs)fefe excederent certo, contra z 6 hutHs^quodejfet abfurdit.V nica igitur folitmt o {peten- 
tia tantumcommenjurabilts toti h.<i)certa ,ipjl ki congruet .f^petomc ttaque vna taraum con- 
gruit, ^c. 

tJli O T V M. 

Hanc demonslrans T heon, conatur aquos excejfuc quadratorum ^ reclangulorum 'vicifimpof- 
fi concludi,per i 6 quintiyquaquatuor magnitudines proportione geometrica comiinc}as,nonaulem 
arithmetica fipponit,qua quo jibi interjint^caique difiernendum relinquimus.Tn illud autem erro- 
ris inciditpenuria omifiiproximi lemmatis, quod huic ac fiquentium maximi conferet negotio, 

Propojitio oSiuageJtma. 

Mcdiic apotome prims vna tantum congruit rcila linea Media, potetia 
tantum commenfurabilis exiftens toti, & cum tota certum comprehedens. 

Esio K^apotomeprimamediacuf congruat oG ^ q 

media, potentia tatum mi a o comenfurabilis exi 

Jiens,Cum tota vero a c certum comprehendens ,quodfub a o o ^iHico nullam ip(i a s aliam d recla 
z o eius natura cogruere poffi.^jiod fpeffi dicatur, cogruat ipfi as reHa b t>-,eiujdem natura tpfius 
s G..^uontam{ytprace'dentiosiendimus)quadrataex A o g s eb excedunt re^angulabisfub ag 
G s,quo quadrata ex A d b s excedant reclangula bijuh ao d b yfiilicet quadrato a s ,perfiptP- 
mam ficundLSequetur igitur vicifiim{per lemma 78 huius') quadrata eodem excedere quadrata, 
quo reclangula recJanguUfid reHangula fefe excedunt certo, cum fint, ex hypothefi certa,fiih me- 
diis certum cornprehendentihus. ^uadrataigitur qua funt media{cum fint potentia media,^coni 
menfurabiles)fifi excedent,certo quod opponitur i 6 huius, ^proinde abfiirdum.-quare ipfi a b me- 
dia potentia tantum toti commenjurahilis, ^ cum ipfia tota certum comprehendens , nulla congruet 
alia ah ipfi s QjLMediai^tur apotome prima vnaf^c. 

Propofitio o^uageJltnctprimA, 

Medix apotome lecundx,vnatantum congruit redlalinca Media, po- 
tentia taniu toti commenfurabilis exiftens, & cum tota medium compre- 
hendens. 

Fiat A B media fecunda apotonsCyCui congruat b o, 
vt fint A 0 G B raedia potentia tantum commenfura- 
■ biles, medium coKprehendentesiDicoipfi ab nullam 
altamcongruere eiufdemnatura ipfi s CyCuius oppofi- 
tum fi fieripofiitycongruat ipfi a e alia d b. Ipfi igitur 
A D D B media eruntpotentia tantum commenjurabi- 
lesynediumcompreheudetes. Exponatur certa e z cui 
{per primi) eonsiiteatur aquu quadratis ah d b, 
finfit-z cfi,aquumveTbquadratis AG osfiludsz 
1 >.i,aquum autem quadrato as fit e z t t, latitudi- 
nes efficientes sh 1-1 s-x,quonMmsij!t aquum eis 
qaaexAG a sfidizesi aquumeiqnodex ASyReli- 
quum itaque t laquioneritei qeodbufib ago s.T^m bis fub ag c s cumquadrato a saqutim 
esi quadratis ex A o i scperfeptimamficundithaudfecus ostendemus cum sefit aquum quadra- 
tis ah H s,aquum v»b fitsi. quadrato a s,reliquum t c aquum ejfe ei quod his fub a n d s,per 
.eandem,citmautcmqiadrataex AT> h s fint {ex hypothefi) media, ^ commenfifrabilia,compofi- 
tumexipfisfiiUcttsGmediumerit^ercoroll.i^huius:^fimiliargumentosi quadratis a c ob 
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injMU>T>,meJiam eril,qua quidein tntdia^d certam e z comfaratx,latitHdiKes e k em cert.u ^ote* 
tiaiantumipfi^zfrofoJitacommenfurahHes efficiunt, fer ^ i huuts.fimiliter quia recl-tngula fub 
A D D i^Jubh Q Q^ funt media^eademhisjumfta media erunt ,percoro/l.l^ huiuc, (jridcnco 
Tciffiquodbiifuhkv Ds£quHm,(fri,ei qued bujiib no g s^quum.medta erunt. Reciaigi- 
lurt M T {latitudines) certa fotentiatantnrniffizcemmenfiirabiles erunt-.cum enim a g c 6 
Jint {ex hffothefi) longitudine incommenfurabtles fit autemi-i a g adG-kficquodex AGadquod 
fub AOO i, fer lemma 2 1 hiitus,incommenfurabde erit quod fub k o G-squadrato a ecquod aut} 
ex KoeiquodexGi est {fer hyfothefim) commenfurabile, quod autemfub kg Ga^eiquodbUfib 
AOO z esi item commenfurabile, dimidium duflo. Duobus igitur {fiilicet eiquod ex a c ^ ei quod 
fubko Giincommenfurabilibuscomenfiirabdia,quae.x AG g i qua bis fub a g Ci,ferter- 
tium coroU.decima huius, incommenfurabilia erunt,fffroinde e i t 1 {iffis'aqualid)incommen- 
Jurabilia erunUQ' ideo { ex frima fexti) e m ^ t m reffa im cmmenfurabiies erunt longitudine, fo~ 
tentUitaquetantumcommenfurabileserunt,in t nciimfnt certa oJienfi.Reiiquaigiiurtt esi 
afotomeiferq^ huiusfhauddifimiliviafatebit ah t ^ certas effefotentia tantum commenfura- 
odesr^froinde reliquam e t ejfe afotomeffji itaque e t afotomeflures congruunt t m t n certa^ 
fotentia tantum toti commenfurabiles existentesajuodferi nonfotest,fer 7 ? huius. -non itaque alia 
quam a sifji AS media afotome fecunda cogruet.Media igitur afotome fecunda vna tamu,(f-c. 

‘Trofojttio oBuageftmafecunda, 

Minori vna tantu congruit rc£ia lincajpotcntia toti incommenfurabi*- 
Iis exiftens, & efficiens cum tota compofitum ex earum quadraris Certum, 
quod vero fub ipfis Medium. 

Sit recia a b minor, iffi vero congruat o b s g 

qualis fuffonitur hoc theoremate •.Dico iffi ab • ' 'B 

nullam {qualem oftat theorema) aliam ab iffi 

G2C0ugruere,fienimf eri fofiit,congruat iffi a b reciatst, erunt igitur AG^ts^Breiiafotentid 
incommenfurabilesfff cientes conflatum ex earum quadratis certum,quodverb fib iffis medium., 
cum{ex hyfothefi) quadrata a G os certum ccmfcnant, qua vero fub iffis medium ,f militer ^ 
qua ex ad db certum,quaverb fub iffis medium fifcif iunt.quate { vt froximis frioribus 7^ ef 
So huius fatuit,quadrata ex ag Gt^exAt) de eodem fefe excedunt , quo reilangula fub a o 
c B his fumfta,(fr ea qua bis fub a d d s,ferfeftimam fecundi ^ lemma 78 huius, atquiquadrata 
eum fint certa ( ex hyfothefi) fefe certo excedunt. Reifangula igitur {ex eadem hyfothefi) media, 
fefe certo excederent, contra 26 huius,quod fieri non folest -/ion igitur alia ab iffi o b iffi ab fS»- 
gruet.tM inori itaque vna tantum congruis recia,(jrc, 

Propofiik oSiua^eJimateriia. 

Cum certo medium cotum efficienti vna tantum congruit rccfalinea, 
potentia toti incommenfurabilis fubfiftcns, 8c cum tota efficiens confla- 
. tum, ex ipfarura quadratis medium, quod vero fub ipfis certum. 

Ffio cum certo medium totumefficiens a z,cui congruat g i,qualis hicfuffonituriDiceiffi a b 
nullam alum eius denominationis ah iffi c b foffe congruere. Si fiecus fieri fofiiS congruat d b re- 
lia. Erunt itaque a d d b recia fotentia incom- 

'menfurabiles,effcientesconjiatumex earumqua- -R _ ° 

dratis medium,quodvero fub iffis certum..^are 

ne diutises ingenia torque.imusfimdifrahabitorum argumento fatebit. Quadrata ex aV t> tme- 
dui{exhyfothefi)eodemexcedere quadrataex ag g t media, quo reciangula fub at» db bis 
fimfta certa,rec}anguU bis fub a g o b fumfta,certa excedunt, fcilicet certo,cum fint certum com 
frehendenttafer hyfothefim.S^dferinonfoteji,contrai 6 huius.K on igitur iffit Ai alia quam 
recia b g congruet eius nominis. Efficienti itaque cum certo medium totum, vna,efc. 

_ . ~ ' li 
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Pro^ojiiio o^uagefma^nArta. 

Cum medio medium cotum efficienti vna tantum congruit reda li- 
nea, potentia toti incomnicnlurabilis exiftens, & cum tota efficiens con- 
flatum ex carum quadratis medium , quod vero fub ipfis medium , & in- 
commenfurabile conflato ex carum quadratis. 

Effo cummedio medium totuTH efficiens a ^,fihi 
'jero congruat o s,quieeius fit naturte,vt exoptat 
iheorema-.Dico nullam aliam eiu fidem natura ipfi 
c t^reche a b congruere', quod fi fieri pejfe creda- 
mus, congruat ipfiikt recia j> s.Ttaque ad d b rf- 
Ba, potentia incommenfiuraliles erunt , efficientes 
confiatum ex earum quadratis medium , quod vero 
fiub ipfis medium,^ injuper incommenfiurahilc con- 
flato ex earum quadratu.Huius ^ oBuagefimapri- 
ma eadem erit demonsiratio. Exponatur certa e z, 
cui applicetur (^per primi) aquum quadratis ex 

AD D B quod fit E c j aquum vero quadratis a o 
c sfit^ E i,aquum autem quadrato Atfitt l.,^ 0- 
niam patmt(ex fieptima fecundi) fi a quadratis ex ht> de tollamus quadratum a s,fupererit quod 
hisfiA kt> -a-e.S^‘‘reabipfioi.cahlato-i.i,reliquumxQ.ei quodbis fiub Ato vtsaquumeritfimi- 
litere^x lei qaodbis/ubAG g 3. Cum enmmediafint quadrata ex At> t)3,^exAG GB,nec 
nonfiabipfisreBangula,exhypothefi,mediaerunt tc ei tc xiipfisaqualia,quaadcertam3Z 
comparata,latitudinesB.n em tn x is certas efficiunt, per vigefimamfiecundam huius. ^tfiare- 
Bangula bijpimpta incommenfiurahilia funt{ex hypothefi) quadratis, incommenfurabilia erunt eis 
aqualiafiiUcettc ipfi r c ac prater haesi ipfi x 1. Et idcirco(per primam fexti)incommenfiura- 
biles longitudine erunt sn ipfiixis^st\ipfixi.\.,^a quidem certa fiuerunt.Tpfia itaque sn nt 
certa potentia tantum fiunt commenfiurabiles,^proinde reliqua e t apotome,per feptuagefimater- 
tiam huius. Nec fiecusipfiasiA tax certa potentiatantum fiunt conmenfiurabiles. Et proinde reli- 
qua E X erit apetame,cui quidem congruerent bina t n t m certa,potentia toti tantum commenju- 
rabiUs,contrafieptuagefimamnonam huius, quod eH ahfiurdum. Non itaque alia quadam ipfi a b 
congruet quam b g eius nominis. Efficienti igitur cum medio medium totum, vna tantum con- 
gruit,^. 

APOTOMAtVM DlffFlNlTlONES. 



Trium priomm fiupfojltio. 


Suppoflta certa & Apotomcjfl quidem tora congruente maius poEsil 
co quod fit ex fibr longitudine commenfurabih. 


Dijfimtio prima hoc pofito. 


Si tota fuppofit? cert? longitudine fuerit commenfurabilis, appellatur 
Apotome prima. 

Diffinith fecunda. 

Si congruens fuppofitf cert? longitudine fucritcommcnfurabilis, vo- 
catur Apotome fecunda. 

Diffnhio tertia. 

Si neutra propofitie certie longitudine commenfurabilis fuerit, tertia 

appellatur 
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appellatur Apotomc. 

Trium poHeriorum JuppoJttio' 

Snppofita Certa 5c Apotomc,fi tota congruente maius polHt eo «juod fic 
cx fibi longitudine incommenfurabili. 

DiJJwitio fuarta. 

Si tota expofits Certs longitudine fuerit 'commenfurabilis , appellatur 
Apotomc quarta. 

Dijjiniuo quinn. 


Si congruens cxpofitzCcrtx fuerit longitudine commenfurabilis, di- 
cetur Apotomc quinta. 

Diffinitio fexta. 

Si autem neutra expofit^E Certie longitudine fuerit commenfurabilis, 
vocatur Apotome fexta. 


Priorum incertarum ordinem fequuntur ha ahipfisgeniu,quo fiilicet prima harum incertari 
( qua apotome diUa eft) fenaria acceptione diffnita fuit,veluti binomium,quapriorum incertarum 
fexprimafixtupla diffinitione expofita fuit^vtroque tamen ordiniytribue prioribue, maim nomen 
pluspeffe minorefo quod fit a fibi longitudine commonfurabili^ aferiptum ePl, Tribus pefierioribus 
'verbahincommenfurabtli^uafolatBtriumpriorum a tribus pofiremis difirepantiaapud vtraf 
que,vt iam antea diximus. 


Propofitio oSiuagefimaquinta. 
Inucnircprimam Apotomen. 


ProhUmAi^, 


"Exponatur certa a fint vera duo numeri, quadrati 

DE n zfe fi excedent es non quadrato {per coroU.pri- » — ‘.4; 

mi lemmatis 2 8 huius) z itipfi a longitudine fiat com- j-,__ ^ 

menfurabilis b \,fiat autem ficut n^ad^ z,fic quod 7 ^ g 

exsiadidquodex i G,per corolL fexta huius ,exce- 

datautemquadratuBiidquodexi o, quadrato quod ■ 

ex T. Cum autem d e quadratus, adzzno quadratum 

rationem non habeant quam quadrati numeri,per coroli. 2 j oHaui,quadrata-iiefi- 1 ^{eamratio- 
^emhabentia^exhypothefi) potentia tantum funt commenfurabilia, per quartam partem nona hu- 
ius fiedt 1 {certa a longitudine comenfitrahilis)cert4 efi^^ igitur certa erit 1 c^perfixta diffini.h» 
ius.Certa itaque potentiatantiimcommenfurabilef&i iG, efficiunt reliquam zg apotomen, per 
qqhuiusiDico quod (jfprimam, cum enimfit quodex Biantecedens ad quod ex ig confequens,fi- 
cutt>zantecedensadzzconfequens,eritquodexii ad quod ex t,quo excedit fuumconfequens 
I G,ficut D "iad exceffumt, z,percoroll.\$ quinii,fidt> zadtsz quadrati^rationem habent quadra- 
torum,igitur Biadt rationem habent quam quadrati numeri,^ proinde latera longitudine ha- 
bent cemmenfurabilia,per nonam huius.^ytod itaque ex s I tota ,maius poteB congruente 1 c, eo 
quod ex T fibilongitudine commenfurabili,toiavero b i expofita a longitudine fuit commenfurabi- 
lis. Reliqua itaque b g erit apotome prima^per primam dtffimticnem apotomarum . I nuenimus igi- 
tur primam apotomen. 

‘Propofitio oBuagefimafixtA. ProhlemA 10. 

Inuenire fecundam Apotomen. 
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Exponatur certa pr^terea ( vt tn pr£fatd)nu 
mermm c^uadratus ^excedens quadratumzi non ^ ' ' -*• 

quadratetozfercoroll.primilemmatiszZ huius^po- . ■ ■ — •“ 

natur item linea recta o i^long/tudine propojlta cer- , h 

ta A commenfirahilis^quie icitur certa erii {per fexta t 

diffinitionem huius) fiat autem {per corolLfexU hii~ 

ius) ficuto zado tfic quodex g ladquodex i s, quorum maius siplstspofiit minore ci eo quod 
ex Tjquoniam{percoro/l.2^o^aui)i>z ad Vi non habent rationem qua qaadrati,quadrala cx o i 
B {eandemrationem habentia) erunt potentia tantum commenJhrabilia^pernor;amhuitts.Cer~ 
ti autem fiunt bina 6 1 i G^erfiextam diffinitionem huius fuit enimi g certa, reliqua icitur b 04- 
potome eritper 7^ huius-.Dico quodficunda,qttoniam enim fuit 'vtvzad vt ,fiic quod ex ci ad 
quod ex ii,eritconuertendo{percoroll.quarta quinti) Vi ad V zficutquodex i z ad quod ex 10. 
Igitur conuerfione rationis erit {per coroll. 1 9 quinti) vtadiz excejfium, quo excedit confiequens 
D z ficut quod ex izadquodexTexcefium,qmo excedit Juum confiequens quod ex Gifedv iad e i 
habet rationem quadratorum,eum fint ex hypothefi quadrati, quod igitur extz ad quod ex t ratio- 
nem habet quadratorum numerorum,latera itaque b i ^ t longitudine ccmnicnfiurabilia erunt, per 
nonam huius, tota itaque b 1 maius potesi congruente i c e'o quod ex t fihi longitudine commerfiura- 
bilt,congruensveroGipr0pofitax longitudine fiuitcommenJurabilis.Reliqua igitur z Gerit apo- 
tome fiecunda,per ficundam diffinitionem apotemarum.Inuenimus itaque fiecundam-^pctomen. 


‘Tropofinio oBuageJtmafieptlmd, Prohlma n. 

Inucnire tertiam Apotomen. 

Efio certa propofita x,fint etiam bini numeri 

quadratiza bd fefie nonquadralovG exce- ^ ' 

dentes. Sit item non quadratus numerus ipfi do S. -fip. .a 

Vttitate uelhinarioproximus zfiat autem ftcat . jc . 

zadz G ficquodex uadquodex zi.Sicutverh ^ 

B o adGvficquodex ziadquedexn.Fofiit ^ ' 

aHtemz\mams,recIa it quadrato t, Seniam K 

A certa ponitur ad z i {potentia)ficut numerus b 

non quadratus.ad b g quadratum, rationem quadratorum nen habentesfier coroll. 2 y oclaui. Ipfie 
zzlongitudine incommenfurahiles erunt, pernonamhuius .S.uiaverb fuit ficutzad b G,fic 
quodex uadquodex z ificutverbz g adov ficquodexZ i ad quod ex i T. Erit aqua ratione ficut 
tadv G,fic quod ex a ad quod ex 1 r,per 2 2 quinti.Sed zadvG non habet ratione quam quadrati, 
tum fiint in ratione fiuperparticulari aut fiuperbipartietc,per coroU.vigefimafiixta ohaui.SuadraiA 
igitur ex non habent ratione quadratorum. Ipfie itaque a ^ i t re£la,longitudine ineom- 

menfurahiles exi(!unt,per nonam huius.lgeutra igitur ipjarum z i i xpropofitau longitudine 
commenjurabilis er it, Potentia tamen commenfiurabiles ipfi k erunt, cum habeant ad ipjam a ratio- 
nem numerorum, .^are certa erunt z\ \x,&interfie longitudine incommenfurabilesiCum f.j- 
rumquadrata fintficut quadratus b c,4<^ non quadratum d c numerum,per nenamhuius. Bina 
itaque zi xx certa,potentia tantum commenfiurabiles, effeiunt reliquam zr apotomen,per yg 
huius:Dico (fi tertiam..^oniampofitum ejl ejfie ficut ZG ad G v,fic quod ex zi ad quod ex IX. Erit 
{ex coroll.\9uquintt)ficutzG ad excefifiumzv,quo excedit fuumcorfisquens GV,fiicquedexz \ ad 
quod ex zexceJfium,qHO excedit fiium confiequens quod ex ix. Sed zg (fi tv habent quadratorSra- 
tionem,cum fimt quadrati. Igitur quod exzi (fi quod ex x rationem habebunt quadratorum. Lon- 
gitudine igitur commenfiirabiles erunt reliaz\ ‘(fi z.Sinarum igitur certarum zi(fi 1 x petentia 
tantum commenfirabiliom oHenfirum,maior fiu tota z i./naius potesi minore 1 ■{,eb quod tx s fibi 
longitudine conmenfiurabili.TCIjutraxiero ipfirumzi (fi ix longitudine ipfi upropofitacommen- 
fiurabilisfuit. Reliquaitaquezx erit apotometertia, per tertiam diffinit, apotomarum,inueni- 
snus igitur z t apotomen tertiam. 


Profiojltio o^uagefimaoEiaua, 
Inucnire Apotomen quartam. 


Prohlema ix. 


Expt 


itp 
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Exfof}4tHr c erU a cui conme?}fur4btlis exijiat b \^qii£ ideo 
certa erit. Sit autent numerus mn quadratus cempojitus ex 

duobus quadratis, per ficundum lemmai-igefimxoSlaua hu-^- 

ius, vel quadratus feSius in duos non quadratas, quod idem '5' , 

f>'oferet,Jil£t>Bjec}usinz.Sitautem{percoroll.fextahu- ^ s » 

tus)ficutbe. adtzyficquod ex zi adquodexio.Plus tamen ^ 

fopt Btipfoic quadrato re^a t.Commenfttrabile erit quod ex b i eiquodex i c,per fexta huius. 
Certa igttur erit i operfextam dtffnhionem huius, ^ia vero b i ad lo quadrata, rationem ha- 
bet quam quadratus d i,ad non quadratum e z,eorum latera,rec7a fcilicet b i d" t a.lonoiludine tn- 
commenfnrabilia erunuBma itaque b i i c certa pol enti a tantum commenfurabiles erunt. Reliqua 
igitur B G apotome dicetur,perfeptuagefimatertia huiussDico quod ^ quarta. Cum enim fuerit id 
tsiadzzvt quodexB i ad quod ex i Q.Erit conuerftone rationis t> e ad excefumtsz.vt quod ex 
B I ad quod ex T exceJfum,quo excedit fuum confequens quo.d ex x o,percoroU. j ^ quinti. Sed t> e 
quadratus ad e z non quadratum, mn habet rationemquam quadrati numeri, per coroU. 2 j. oSiaui. 

Redigitur ex B ladqnodext northabet rationem quam quadrattmmeri.Nec ideo{per nonam 

huiKs)latera b i t longitudine commenfurabilia erunt. Binarum igitur certarum b i i g poten- 
tia tantumcommenfurabilium. Tota B ipluspotesi ablata i G,ebquodext fibi longitudine incom- 
menfurabih. T ota vero b i propo/ita: certa a longitudine fuit (ex hypothefi) commenfurabilis. Reli- 
qua igitur bg apotome erit quarta, per quartam diffinitionem apolcmarum. Inuenimus itaque 
quartam apotomen. , 

Vropajttio oSina£eJimanon4 Prohlemci 13. 

Inuenire apotomen quintam. 

Propofita certa efio k,cui commenfirabilis exislat g i lom ^ 

gitudine , quaideo certaerit.Sitwfupervtproximapriore ' ' ' ' 

diximus, numerus non quadratus constans duobus quadra- B ^ x 

tisDi -LZ,hic Di, per ficundum lemma vigejimaoclaua T. I ! 

huius. Sit autem quadratumBi adidquodex i 0 Jicut de 2 4 

adiz,percoroll.fextahuius.IpfeitaqHeBi(fiiQcerUpo- 

f entia commenfirahiles erunt, per fixtam huius, rationem numerorum habentes, fid potentia tan- 
tum, cum numerorum non quadrati ad quadratum rationem habeant , ^ latera igitur longi- 
tudine incommenfiirabilia ,per nonam huius. Reliqua proinde s c apotome erit, per feptua^fi- 
mamtertiam huius.-Dico quod cfi quinta,pof it recta zi maius ipfa i o eb quod exT ,cumftt qua- 
dratumBiadquodexiG,JicutDf.adi t.Erit igitur (per coroll.i^quinttbquadratumBiad quod 
exrexceffum,fictttDiadD zexcejJum,quiquidemD z ^ d zrationem non habent quadratorum. 
Nec Igitur zi ad x potentia, rationem habebit quadratorum,nec ideo ipfaztefi-x latera, longitudi- 
ne commenfurabilia erunt, per nonam huius. Tot a igitur b i plus foteft congruente i c eo quod ex t 
fibi longitudine incommenfurabili.Congruens autem(ex hypothefi)propofiu a longitudine fuit com 
^^enfiurahilis. Reliqua itaque b g apotome,dicetur quinta, per quintam diffinitionem apotoma- 
Tum.Inuenmus itaque apotomen quintam. 

Trofiofith nonagejima. 

Inuenire Apotomen fcxtam. 

Efio propofita certa sfit verbfyt proximupriorAus) 
quadratus numerus zG^iuifus in ZD^DG non quadra 
tos.Sititemalius non quadratus vnitaievel binario di- 
sians ab ipfio d G,quifit z.Sit autem ficut e ad ZG,fic qua- 
dratu certa a ad quod ex z i, certa ideo erit z i.Sicut ve- 
ro b GadGD,ficqsiodex z \adqHodex\x,percorol.fex- 
ta huius , certa erit i t ,per fixtam diffinitionem huius, 'S ■■ £5 — — — 2 c a 

quoniam enim maior efizGfpJaCD, maius erit quod ex 

2 leb quod ex IX fit es quod ex ziquonia numerus znon quadratus ad quadratu zcefi in ratione 
quadrati h ad quod ex z ifipfarumu. (f z i potentia rationem quadratorumnon habent, ef proinde 

liiq 
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ifftK^ziiongitudine incommenfurabilesersnl-.quiaJimilitcriadGty^i o adeo fuerint vt 
quadrata Ktid zi,e^z ladit.Eritaqna ratione^peri 2 quinti) ladu Q,ficut quadrata uad ir, 
jed z ad DQ rationem non habet quadratorumSer cor ollarium 2 6 oclaai. ^^adrata igitur a CT i t 
rationem quadratorum numerorum non habebunt , ^-proinde (ex nona huius)incommenfttrabiles 
erunt lagitudine rffe a ^ 1 -e.Cert.e tamenfotentia tantum comenfurabiles ideo erunt ipfe z 1 i t, 
cumhabeant ad fe ratione numerorum b o ^ c D,quiquadratoru rationemnon habet. Jieliquaigi- 
iurz T apotome erit,f j ^ huius: Dico quod d-fixta-.nd cumjlt i, o ad Gnfcut quadrata z ladn. 
Erit -i a ad excejfum b T>,fcut quadratum z 1 ad excejjum, quod ex K,que excedit fuum confeqaens 
ex I T conuerjione raiionis.,per corollarium 1 9 quinti : fed z c ad &d non quadratum, ratione qua- 
dratorum caret, per corollarium 2 y oBaui. Quadrata igitur zi(^k rationem quaratorum numero 
rumnon habet,necproinde latera z i ^ k longitudine commefurabdiaper nonam huius. Tot a ita^ 
z 1 maius poteB congruente i z^eb quod ex k fibi longitudine incommenfirabilifed neutra ipfirum 
2 I I T longitudine propolita certa a fuit commenfurabilis^ajt otlendimus , reliqua igitur z t apo- 
tome erit fextaper fextamapotomarum diffinitionem. Inuenimtis itaque apotomen fex tam. 

‘Tropojitio nonagejtmaprma. 

Si areola comprehendatur fub Certa 8c Apotome prima, qus areolapo- 
teftjApotomecft. 

Cotineatur areola a b Jub cer- 
ta ao^ apotome prima a d ; Di- ^ 
co reclam qua aream a b potes} 
effe apotome,cum a d fit apotome, 
ipfivna tantum congruet recla, 
per 7^ huius , qua quidem fit d i 
feSia bifariam in z.Eivero quod 
d dimidia ipfius d i ( hoc e fi de, 
z/el E i) aquum ad totam a i cotn- c 
paretur, deficiens Jpecie quadra- 
ta, per zZpxthfitque quod fub AZ zi^Perfignaojerb-Dz ztipfii a q parallela ducatur zt> te cz 
i.\efiprodutiaQzint.,perficiatur reclagulum At.,ipfiporro AGtequum fiat (per i^ficundi) qua- 
dratum L M,4 quo ablatu quadratumaquum ipfi z n^comunem habes angutu t o m toti quod fit n x.* 
illud quippe(per 2 6 fexti)circum eandem dimetientem e fi toti z ia fit itaque dimeties r Oyperficia- 
turque % o ngnomon,produBis ^ vi^y.s.Cum autem aquumfit ac quadrato zM^^znaquie ipfi 
K z,totum Albinis z nxquadratis aquumerit:qttia'uero(percoifiruclionem)aqaumesi quod 
Jub A z z I quadrato e 1,11 el d z.lpja d z inter relfae a z 2 1 media proportionalis erit per ficundam 
partem iqjexti:efiigitur(perprimamjexti) medium proportionale erit v> z tinterAC&ziL.fid 
quoniam ipfis A c ^zr-aqualia fiunt qua ex zo^no, quadrata fcilicetzyi':ay.,interquamedium 
eji proportionale, quedjub ip fis fcilicet l x,per corollariumz’) huius .z^equumigitur erit l r-ipfi 
D z, fiunt enim aqualium extremorum media proportionalia-.quia vero ipfius d t duplum eTl d r.,p^, 
primamJexti.Esi enimts zdimidiaipfms d i,at ipfius z x duplus esi gnomon so h cum quadrato 
N x,cum(int aqualia n s x m fupplemetaper primi.T otum igitur t>x aquis erit gnomoni % 0 h 
cum quadrato a xfied totum A xaquumfuit toti zu,^ quadrato n x:reliquum igitur i k quadra- 
tum reliquo a b aquum er it. Cum infiuper ad fit prima apotome, certa potentia tantum commenfura 
biles erunt a t i d , totaque a i ipfi a a expofita longitudine commenfitrabtlisyac tota ai, congruen- 
te di maitfs potesi,eo quod fit ex fibi longitudine commenfisrabiliper primam apolomarum diffini- 
tionem,(fiigitur(perficundampartemij huius) quod jub A z z laquumquartaparti eius quodd 
minore d i,fecat maiorem ai in zpercommenjurahilia longitudine .ytraqueigttur az^ziIO- 
tiAi longitudine commenfurabiles erunt tper undecimam huius. IpfiveroA a commenfurahilu 
fuit tota A I longitudine,Jr eidem itaque a o viraque AZ(jrzi commenJurabiliserii(perJecundum 
corollariumdecimahuiHs)longitudine.^jiaigiturfishipfisfcilcct AQ ak zk certa erunt , per 19 
huius:quare quadrataz m a x ipfis certis aqualia certa erunt, (fiideorecla zo^t: ^(quadrata cer 
tapotenies)certa erunt.Caterum quia a i d i fitntpotentia tantum commen(urahiles,ipfa longitu 

dine incommenfurabiles erunt ; ^proinde (ex prima fexti) incommenfisrabdia erunt ax^dx, 
^uuverbz&ipfi Axeommenfurabile fuitiincommenfisrabile erit idem zxipfiDXjper fecundum 

coroSar 
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^ ® zr.,tcr pr£fatS 

o o N ^<>»gttuame(ferfrmamfexn)!nco7nni«np,rabila erunt: fedilU cerU eUenlk funt Po- 
tentia Untum luquc cotnmenfirabiks erunt, cerU i. o o n. reliqua igitur i n apotome erit. per 7 ? 

y‘^>q«‘^q’>’demp6tesiquadratum^^ipfir,r,^quumoIfenfHm.SiiuqueareoUKifubceL^t 

&apotomefrMu k v comprehendatur,qua areolapoteff/cHicet i n apoieme ertt. Huiue fufierem 
aijcujiimui demonJiratienem,vt eiue conHriicHo quinque fequentibuifubfidutHr. 

Propofitio tionagefimafecmda. 

Si areola comprehendatur fub Certa & Apotome fecunda, qu? areolam 
poteft, Medix eft apotome prima. 

Comprehendatur nanque a- ^ rx o 

reola mfub certa a g (^.apoto- 
me fecunda a n.-Dko redla qua 
areolam a ipotejl ,eJJeapotome 
primam media . Cum enim a d 
fit apotome, ipft vna tantum co- 
gruet,quaft{per qphuius)x> 1, 
reliqua item more precedentis 
conkruantur . Cegruens igitur 
D I, ipfpropofita a g longitudi- 
ne commenfurahilu erit, totaque a i maiue congruente d i poterit d fihi longitudine commenfurahi- 
li,perfcmdamdiffnitionemapotomarum.lgitur d nfabu oefuicomprehenfiim^certumerit, 
per I p huius ^ proinde eius dimidium £ k certum erit. Cum autem a c ^ d i fnt longitudine com- 
menfurahiles, ait eraque earum d i cuidam a i incommenfurabilis exifat, nomina funt enim apoto- 
Tnes:(jr reliqua a c eidem a i incommenftrabilu er it, per ficundum corollarium decima huim:quare 
{per 2 1 huius)mediumcrit KY..^uiavero KimaiuspoteHipfiatd commenfirabilildgitudine,re- 
cia A I fecatur in 2,per commenfurahilia longitudine,''Jl proxima diximus, per iq huius; quare tota 
uwtrifqueipfarum K2 z i longitudine commenfurabilkeritpervndecimamhuius-.^proir.dcto 
tum A K medium , vtriqne KC(fz «.(per primam fexti) commenfurahile erit . Et ideo media erunt 
{per coroltariumzqhuiua Kcdri-r.: quare media erunt qsiadrata,-L u ^ s x ,per conjiruflionem 
tu aqualia. iJHediaitaque erunt l o ^ n o ipfa media potentes, per vigefimamprimam huius. Cum 
autem I.X fit aquale ipfit.j.certo,ipfunit.xcertumeritpnedium vero fuit sx.Tpfa igitur 
incommenfurabilia erunt, (fi idcirco{perprirham fexti) reldat.0 o v. longitudine incommenjura- 
biles erunt.M edia autemfuerum i o ^ o n potetia commefurabiles,certum i x comprehendentes, 
citm fint N o o X recla aquales . Reliqua igitur l n erit per 74 huius, media apotome prima , qua 
quidem poteH quadratum s H,aquum ipfi a e., fub certa a o ^apotome fecunda a d coprehenfofipfik 
itaque a ipfumh-BpoteB. Si igitur areola comprehendatur, efic. 

Propojttio nona^ejimatertia. 

Si areola comprehendatur fub certa & apotome tertia, qu? areolam po- 
tcft, Medix eft apotome fecunda. 

Areola nanque a b fiub cer- 
tas. Q ^apotome tertia ht> cb- 
prehendatuT : Dico reclam qua 
aream a 2potefi,eJfe media apo- 
tomen fecundam. Confiruantur 
etenim quaprioribusproximis, 
iitipfius K D apotomescongrues 
fit t3\,certa itaque potetia tan- 
tum commenfirahtles erunt a i 
» \,quiawrotertiaeJi apotome 
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t.X} toti >.\ni<iuisf0urit congruente •oi.^coquod fit 'a ftbi commenfurabili lon»iiuclinc,(fi nifupcr 
ipfarS f,\ D ineutrapropofitJ a g lonpititdine comenfurahtiis erit,pcrierti,im diffinitionem apo- 
lomarum.-Jf.IedU igttur erunt a k o' d i.,per ^ i huius, fibique tnutcem incomnienfiirabilia,per pri 
mitmfexti^cum h \ ly d i longiladinefintiHcommenfiirabiles,perc6nfirHciioKem, cum autem {vt 
proximis oiiendimus') tota e.ificia fit in iper commenfurabdes longitiidine,A.z z J,per applica- 
tionemaquaiis ei quoda dimidia d Emineris d i,Jeilicet quod fub a 2 z i^commenfiirahilia erunt 
{^per primam fixts) xqz Kadin«icem,ey loti a Kper vndeeimam huius^cumautem u d r. fue- 

rint tncommenfurabilia-^ipfiaut em a Y. commenjurabde fuit z Yidpfinere d k commenjurabile fuit 
E Y^eius dimidium, ipfi itaque z k e k incommenfurabiiia eruni,percoroll.tertiHm decima huius, 
caieriim citmmedia fint ac z e, media erunt quadrata i m n x (eis aqualia confiruild) tficomen- 
JurabiliaficHti,(fi Hia AC z Yi.Bina igitur t.o o ti {i/ia potentes) media erunt {per zihuius)(jr po- 
tentia commen/urabiles,^ tantum, nam reclangula l x n x aquaha funt{per confiruEiionem)ipfis 
E K z mincommenfiirabdibus osienfis,(y ideo{per primam fixti) reciazo o n inipforum l x N x 
ratione,erunt longitudine incommenfurabiles.Bina igitur media 10 o n potentia tantum comen- 
furabiles, comprehendunt l x medium,cum fit aquum ipfi e K,t?iedq d k dimidio,reliqua igitur l k 
erit apotome fecnnda,media,per huius, qua quidem L n potesi quadratum s h aquum cenflru- 
cium Ipfi A z.Eadem itaque l n media apotome fecunda, poterit ipfium a b fiib certa a g ^ apotome 
tertia a 0 comprehenfum.Siigitur areola comprehendatur, efic. 



Propojitio nondgeJimdqueinA. 

Si arcoIacomprchendaturrubCcrta& Apotome quarta, qux areolam 

poceft, Minor eft. 

Supponatur areolam a b fub 


reolam potentem, minorem dici, 
congruat ipfi a d apotome vnica 
D i,perq9 huius, quia apotome 
esi A 0 bina a i d 1 fimt certa po 
tentia,tantum cemrnsfurahdes, 
per hmu4,quiavero efi quar c 
ta,totakimaiuspoteftcongr:.e- 
te D i eb quod afibilongitudine incommenfiirabili.efi lota A i propofita certa ac longitudine com- 
menfurabitur,per quarlam diffinitionem apotomarum,^ proinde ( confiruciis priorum tipU) cer- 
tum erit A K fub certis a 1 a g ccntentum,per 1 9 huius, medium vero d K,cum certa c 1 fit potentia 
tantumcommenfirabdii ipfi A c-exq^ huiusfiubmefi AC comprehen/um,quia vero maior A ima 
ius potesi minore d i eo quod a ftbi longitudine incommenfurabdi,quarta parti eitss quod a minore 
aquum quod fub AZ i imaiort ai applicatumficat ipfim ai per incommenfurahiUs longitudine 
recias,A z 2 iperficundampartem 1 8 huius, quare {per primam fexti) incommenfurabiiia erunt , 
ACE e.^&{per xzhum) igttur AS. ^z z sncommenjur abilia erunt, riir fies cum ac z k fint ince- 
menfurabi iadncommenfHrabilia erunt efquadratazi\^Viipfisaqualia,^proindereSiazo on 
spf/ quadrata potetespotentiaincommenjurabiles erunt. quia vere ac z k componunt certum a z, 
ipfa quadrata i m n x quaexipfisLC o itcertumcomponunl,quiainJuperx> k fuit mediu,^ pro- 
inde z %{eiiis dimidium)medium erit,^ideo z x ipfi zz aquale confiruBum medium er it, quod qui- 
demfitbipfis zo c a {velo x)compreheditur,zina igitur reciazo o it,potentiaincommenfura- 
biles,efficiunt compofitumex earumquadratis l m n x certum, quod vero fiubipfis z^mediu.Rcli- 
qua itaque in erit minor per 7 6 huius,qua quidem poteli quadratu s H,aquum ipfi a b cofirucium, 
pfit igitur zv{qua minor dicitur)poterit areolam a t,fub certa a o (jr apotome quarta,A d compre- 
henftm.Si ergo areola comprehendatur fub certa^apotome qHana,quaareolampoteii,Minor esi. 


Propejitlo nonagefmaqumta. 

Si areola comprehendatur fub Certa, &Aporomc quinta, qux areo- 
lam poceft, eft qus Cum certo medium totum cfficir. 

Comp 
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Comprehend-iturarea a e ftih 
terta a o apotome quinta 
Ktf.Jiico rtclam qua aream ab 
poteff^dici cumcertomediumte- 
tamefjtcientem. .^oniam apo- 
ttmequintaeft k-D, congruat illi 
D I, ^ reUqua -vt prioribus con- 
finiantur.Rena itaque a i^d i 
certapctentiatantumerunt com 
menfurabiles ,per 75 huius. Et 
quia congruens -a 1 cerUpropofita kg esiUngiludine cemmenfirabilis, per quintam diffnitienem 
dpotomarnm. Reliqua a i eidem a g {per coroll. fecundum decima huius) longitedine incommenfu- 
rabilif erit, ^uare medium erit kit,per 11 huius.Certum item eris d iiiper 19 huius, eius dimi- 

dium ^Kcertumper coroll.2^ huius. .putavero ad maiorem Ai applicatur quod/ubxz z t, def- 
iciens fecie quadrata,aquumei quod a dimidia minoris maior A i maius poteSi minore d i 

incommenfurabili,cum fit apotome quarta a tSijper quintam diffinitionem apoto- 
marum.Ipfa igitur a i feclaefiin a z z t longitudine incommenfurabiles^perfccundampartem 18 
huius. Et tdeofper primam fextt) ac 1 k incommenjurahilia erunt. Cum autem quod exzG qua- 
dratum z iAaquHmfitipfikG.,quodver'oextiy.ipfizt..IncommenfurahiliaerUKtzi.i(fixyi qua- 
drat a. Et proinde recla i o o n {ipfa potentesfincommenfurabiles erunt potent ia, per quartam dif- 
finitionem huius. Suta vero compofitum ex earum quadratis l m n x {fcilicet totum a k ipfis 
<equum) medium efi. S_ucdverb fubipfis zo o n contentumzxfum ott ^ ox fint aquales) fuit 
aqunm ipfi-&r.certc.J llud ideo z xcertumerit: Dua itaque recEe,z o ov potentia fini incommen- 
firabiles, efficientes compofitum ex earum quadratis l m n x medium. Sjiod vero fiub ipfis z o 
o n(velox)reciangulumzX certum. Reliqua igitur zn vocatur cum certo medium totum effl- 
ens, per 77 huius. Jiua quidem z n potesi quadratum s h, ipfi a b (ex consiruclione) aquum, (fi 
exinde idem potefl szfibcerta ag fi apotome quinta A-acomprehenfim,ipfa zncumcerto me- 
dium totum efficiens vocata, Si igitur areola comprehendatur, fic. 



Propofiiio nonagefimafixtA. 

Si areola comprehendatur fub Cerra 6c Apotome {cxta,(^u^ areolam 
poceft,eft qu£ Cum medio medium totum efficit . 

Esio area a b comprehenfa fiub 
certa a e ^ apotome fexta a i 
Dico reclam qua aream ab po-’- 
te fi, vocari cum medio medium 
totum efficientem. Dfponantur 
eademqnepriorihus , tantum ad 
ft apotome fexta reEia a i. <^<1- 
niam a d eU apotome ,recla a t 
D I certa fiunt potentia tantum 
commenfurahiles , inter fe.^uia 
veroeftfexiafpfitAi nipropofitaAO fiunt fimiliter potentia tantum commenfurabiles,cumneu- 
tralongitudineipfi A c propefita commenfuretur .Et infiper maior ai maius poteli minore d r 
ebquodafibilongttndineinc 0 mmenfirabili,per fe.Kiamapotomarum diffinitionem fncommenfira- 
bilia igitur erunt a k^d v.,perprimamfexti,fimcdia{pervigefimamprimamhuiu 4 )fiubA 1 a G 
fi fiub AG Ts zco>itenla.-..^tediam igitur erit B&ipfitiso k dimidiumper coroll.iq huins,fi incom- 
menfitrabile ipfi a v.,per fecundum coToll.\ohuitis..S^iaitem Aztotapluspottft ipfit>\abincom- 
tnenfurahili, applicatum fib a z z 1 ipfiam fecat per incemmenfurahiles az zi longitudine, per fe- 
cundam partem decimaoclaua huius .Et ideo ( perprimam fixti) incommenfirahilia funt a c 
zx.^_uacumaqualiafintquadratuzM nxipfirumzo ott^Reclazo o a potentia incommen- 
firabiles erunt. Efficiant autem compofitum ex earum quadratis l n x,aquHm ipfi a k medio, 
per confim&ionem.lllud itaque compofitummedium erit. .^odvere fub ipfis 100 s(vel o x) 
fciliceiz x,aquumipfi e ¥.,medioef}enf , erit medium.lncommenfurabileefi autem illud z ncomjo- 

Kk' 
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Jito ex quadratis -L ii ti B&(ipjis campeJitot^iK aqualia) Jixt incomfsenJurah/Ha a- 

JlenJa. Bina itaque re£ia l o o a potentia funt incommenfurabiles^efjicientes conflatum ex earum 
quadrat d i m n x medium,qHoa vero fub ipfts l x medium, infuper incommenfurahde conjlato ex 
earum quadratis.Reliqua igitur vuejl cum media medium totum efficicns,pcr feptuagefimamoSla- 
uam huius, ^ua quia petejl quadratum % h 'aquumipfi hi,ex conjlruclionepoterit tdem A9,Jub 
certa a oe^apotome jixUhacomprehenfum.Sittaqueareola fub certa dyapotome [exta compre- 
hendatur,c'c. 


Propojicto nonAgeJtmafepuma. 

Quod ex Apotome ad Certam comparatum, latitudinem efficit pri- 
mam Apotomen. 

EHo apotome ksxertaveroexpofita g i>,^eiautemquedex 

A ^ equum ipfia n comparetur (^per primi) o e, latitudi- A. B % 

nemeffeiens a ziDico a z ej/e primam apotomen, quoniam 
xieh apotome, congruat ei ^i,perq 9 huim,ei vero quod ex G 
hi aquum ipji G o compareturper primi G t, latitudinem 
efficient o ii,ip(i vero quod exis aquumfits.z, latitudinem 
efficiens Ku Jecetur autem zn bifariam infigne nfiucianx 
parallela ipfts zssi z,quoniamQTef nifhoceli totum o i) 
aquum eft quadratu ex hi i s, reliquum vera c e aquum ejl 
quadrate ex a s, erit {per feptimam fecundi) z i aquum ei 
quodbufub Ki i s, cuius z s dimidium erit nz,per primam 
fixtijCumfeSlafitzu bifariamina,^ proinde aquum eiquod fub xi is erit ipjumnz {vel zx) 
cum autem apotome fit a s,certapotentia tantiim commenjurabiles erunt a i i s,per 75 huius , (jr 
proinde c t k l aqualia earum quadratis,certa erunt, (fi commenfurahiUa adinuicem,^ideo {per 
vndecimam huius) toti o l commenfurahilia erunt certa c t s t, ^ inde certum erit totum g l, 
quare {per primam fexti) c k is^recia longitudine adinuicem.efi toti c m commenfurabtles e- 
runt,quia vere certum eli o z^d g d certam proieeium,lasitudinem g m longitudine commenfu- 
rabilemipfiGt>certamefficit,pervigefimamhuiits.CaterumquiafnediumestfHh XI ib compre- 
henfitmper 2 1 huius, cum a i 1 b fuerint certapotentia tanlHmcommenfurabileso/}enfis,medtum 
erituz {aut z s)fihiaqunm,^ proinde {per coroll.zi huius) totumzzduplu,medium erit, quod 
ad certam G Dconparatumjatitudinem z m certam longitudine incommenjurabilem ipfi g p pro- 
pofita certa efficityper 22 huius,^proinde binarum an a ucommenfurabilium.K^ltera a t> ali- 
cui z M incommenfurabilit efl,^ reliqua c m eidem z m incommenfurabilis erit longitudine fer co- 
roll fecundum decimahHius,potentia igitur tantum commenfurabiles erunt recla o m z taxum fint 
certaosienfaxreliqua igitur oz erit apotomeper-ji huius.Bico quod efiprma,cu enim inter qua- 
drataexxi isfitmediumproportionale,quodfubipfts xi is,percoroll.2^ huius, fecjuetur int er. ^ 
o T K 1. ( ipfis quadratis aqualia) medium ejjevz vel z x, ei quod fub xi is aquale osienfum , 
igitur {per primam fixti) mediaeritzv {velis ti) inter reclas a k km>^ proinde quod fub g k 
K M aquum erit ei quod exzii{ vel n m) fiet per decimamfeptimam fixti. Suod igitur fub o k k m 
aquum quartaparti eius quod fit aminorez \s,fcilicet quadrato 2 n, ad maiorem o m applicatur, 
deficiens (pecie quadratappfamque G i\{per contnunfurabilia longitudine ficat in n, vt ostendi- 
mus, maior igitur {tota G u) maius potest minore,z n congruentexb quod fit a fihi longitudine co- 
menfurabili,per decimamfeptimam huius,fedtotapropofita g d longitudine fuit commenfur abdis. 
Reliqua igitur gz erit apotome prima,per primam apotomarumdffinitiBnem.Sjtod itaque ex a- 
potome ad certam comparatum^c. 



Qu.od ex Medis Apotome prima ad Cerram comparatura, latitudinem 
efficit fecundam Apotomen. 

Sit 
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Sit titTneditepriniaafotofKe^certaveroprofofitaestoG o, ^ ^ 

cui comparetur aqtmw ei ejtiodex b {fer primi') iititu- ■ ^ 

dinemefficiensQzfit£Gt.:Dici}GzficiinddmeJJeapotomeny e ^ •y-, 

ipft KzmedUapetomeprima congruat vnica v i, per 8o hu- 
ius^^i^per proxima confirticlionem) quadrato a i fitaquum 
ot, quadrato ver'otiaqrieturv.i.,ei igitur quod bis pibui 
isaquumeritzvporfeptimam JecuadiJeclumbtfanamper 
eiquodfub t .1 \ b aquetur quijque horBmz-K,ant l, 
igitur ipjk a i i b fnnt media potentia tantum commenfura- ^ 

{iUs^rqa.hinus^qKodquefubipfts k\ ttcertumeU^quare a ^ Sc ^x’i. 

quadrataex a i i v.medio,commenfurabilia eriint,& proin- 

doGz t-i-{ipfit aqualia) mediacomtnenjHrabiliaerunt^^tdeo {per primam fixt!)G ti km recta 
longitudine commenfurahiles erunt, quia vero quod fuh a i i b certum fuit,certum erit n l ipfi a~ 

certum zzipjius st i. duplum,quod ad certam Gvproieclum^latitudinemzmertam lon- 
gitudine ipfi ot> propofiu comrnenfurabilem efficit, per vigtfimam huius, quia infiuper media com- 
menfiurabiha fuerunt a r a t adinuicetn,^ loti a b commenftrabtlia erunt, per vnde cimam huius, 
M edium igitur {per coroll.iq huius) erit o i.,quod quidem ad certam ot> protectum, latitudinem 
c M certam longitudine ipfi gs> incommenfitirahilem efficiet, per z z huius ^uia vero certarum co- 
menfiurabilium o d z m altera ODtpfiaM incommenfiurabilis efii,(fi reliqua z m eidem c m inconi- 
menfiurabilis erit longitudine,per fecundum coroll.decima huius fed potentia junt commenfurabi- 
les, cum fint certa. Reliqua igitur G z erit apolome,per q ^ huiussDico quod ^fecuda,nam iota o m 
fittafuifin Kpercommen/urabilia longitudine, per id quodfiib g k km ei applicatum, aquale ei 
quodfit adimidiaminorisz m deficiens Jpecie quadratasmaior ideo g upluspoterit minore z sA,eo 
qu'odfitafibilongitudinecommenfiurabili,per tq huius fiedeongruens zviprepofiia certa c o lon- 
gitudine fiuit commenjurahilis. Reliqua igitur g z dicetur apotimefiecundaper fiecandamapotoma- 
rum dtffinittonem.^^od itaque ex media apotome prima ad certam comparatum,^c. 

Propofmo nonAgeJimei mna. 

Quod ex Mcdi« apotome fecuda,ad Certam comparatum, latitudinem 
efficit Apotomen tertiam. 

Supponatur recta a b media apotome fecunda,certa vero pro- 
ponatur o t>,cuiaqttueiquedex Kzcomparetur ,per a,’^primi,A' • 1 1 

GZ,latitudine efficiens QziDicOG z, tertiam effe apotomen.Con v. 

gruat ipfi t, zreSia b i,perociuagefimd primam huius .Reliqua 
vt prioribus conf ruantur, quibus ficilicet otfitt aquum quadra- 
to K L quadrato i t,ac QzquadraiOA b , ff' zzeiquodhis 
fitb A s 1 z,f£tum bifaria per n x. Cum uzjit media apotome fe- 
eunda , bina a i i b media funtpotentia tantum commenfurabi- 
lesmediumcomprehendentes,perq^ huiuss^hicdecaufa ea- 

rumquadratamediaerunl,e^commenjiirab!lia:efproindeme- ro I X Zr 

dia commenfurabilia erunt o t k v,ipfis aqualia, qua cumfintSotiGz commenferahilia,per vnde- 
cimam huius, tpfitm g l medium efficient, per corollarium z 5 huius, quare{ per primam fixtt)com 
tnenfurahiles erunt g k k m adinuicem,^ toti o yi, qua quidem fiunt certa, cism fint latitudines me- 
diorum G T K L Gzad certum g d applicatorum,per z 2 huius , efi longitudine incommenfurahiles 
ipfi o D propofitas quia vero quod fuh a 1 1 b coprehenfum medium diximus, medium erit s l ipfi a- 
quum,^ proinde z z {ipfius k i duplu) medium erit,percorol.z^ huius,quod ad certam c d proie- 
elumiatitudinem z m certam lonqitudine ipfi o d incommefurabilem efficiet, per z z huius. Cum au 
tem incommenfurahiles longitudine fuennt a i i b recla : fit autem vtui ad tt,fic quod ex ki ad 
qiiodfubki I z,perl€mmaz\buius, quadratum Ktreclangulo fuh ki izincommenfurabtle ent; 
^ideoGz N tipfis aqualia incommenfirabilia erunt, quia vero ipfis Gtstz incommtnfirahili- 
hus , commenfurabilia fuerunt ol ipfioT ,(fiz zipfiaz.ea quoque o l ^ z l incommenjurabt- 
lia erunt, ex tertio corollario decima huius:^igitur {per primam jexti)ipfa o m z m certajongitu- 
dine incommenfurahiles erunt . Rotent ia ideo tantum commenjurahtles , reliqua autem c z erit a- 
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poteme.fer-j^ hums:Dico quod (^lerlia.Cnm ad maioremG-ncopirettir quod fuhoY. k ti^aquur» 
quarta farti eius etuod a minore z m, iffdmqiieidef ciens Jpecie quadrata)fer commenfurahdia Ion 
gtrud/ne o k k \\Jecnerit,fercostruciianem^ator G m maius fetent minore z vi,eoquodjit ajihi 
logitudine commtnfurahiiPf er iq huius, fed neutra harum fcilicet Qia zn,fuit longitudine fro~ 
fojhn certa CiS>comenfurahilis,vtosfenfumfuit.Reltquaigitnr o z erttafoiome tertia, feriertiZ 
diffinitionem afotomariim.Su,odideo ex media afotome fecunda ad certam comfaratum,(fic. 



Vnpjitio centeflma. 

Qiiod ex Minore ad Cerrara comparatum, latitudinem efficit quartam 
Aporomen. 

Efio minor M cui congruat vnicais,ferZ2huias,certa item 

frofofi’afit G D , cui comparetur{ferA^ frimi)aquum ei quod A. 5 z 

ex A B minore fit que o e latitudinem efficiens o z Dica a z cjje ^ 
quartam afotemen : canfiruatur ( more friorumfigura qua rf pi- 
rum AI iB quadratis (fi reclangulis fuis aqualia o t s l ^ z x 
n z,.Cumdute Ai iBfintfOtetiaincommeHfurabiles,ferq 6 ku- j 
tus, erunt earum quadrata incommejurabilia. Et froinde c t 
{ifps aqualia')incomefurahilia erunt.Et ideo recia a k na in 
menfurabiles erunt longitudine,f er f rimam fexti-.quia 'verh cen | 
fiatumex quadratis Ai iicercumesi,fereandemq 6 huius,cer- J 
t ument Gziffisaquum.Cerja igitur erit Gulengitudinefrofofi 
ta G T/commefuraoiliSyCumfit latitudo certi ci. ad certam GDfroiecii,fervigcfimahuius,quiain- 
fi/fer quodfiw ifjis Ai i imedium esi, fer eandem qS huius .GMediumerit z t if Jis aquurn , quod 
ad certam o aatflkatumjatitudinem i m certam longitudine incommenfurahilem 'ffi o afrofo~ 
fita certa eff ciet , fer 22 huius , Cum autem certum gz incommenftirabile fitmedio%\.,rei:a o m 
certa, certa fer f rimam Jexti)longitudineincommenJurabilis erit, fetentiai^tar tatumcom- 

menfurabiles erunt certa o m z u,r eliqua itaque o z afotome erit, ex 73 huius-.Dico quod ^ quar- 
taxumad totam o u comparetur quod Juh c x k ttt,aquumquarta farti eius queda minore z tifie- 
ficiens Jpecie quadrata ,ifpmque 0 mfeceiin g x x m longitudine incommenftirab’lia,'vtfatuit, 
maior fi m totd)maiusfoterit minore (z m congruente') eo quod fit a fibi IcgitndineinclmeKjirahi- 
liyfer 1% huiusJed tota Gisfrofofita certa ct> longitudine fuit commenjurabilis. Reliqua itaque 

0 zafotome erit quarta^fer quartam afotomarum diffimtionem.Suod itaque exminoread certam 
comparatum, (fic. 

* 7 rofopttQ centepmdfrma. 

Quod ex ea qux Cum certo mediutn rotura efficit, ad Certam compa- 
ratum, latitudinem efficit Apotomen quintam. 

Sit A B cum certo mediu totum efficiens,cui'vnica congruat 

1 B , fer ocluazefimamtertiam huius . Profojsia autem certa 5 

eilo G Vi,cui{per quadragefimamquintam primi) comparatum" 
aquumeiqnod ex ABfitGD, latitudinem efficiens g z.Catera a 
•vero consiruantur ex praaffumptis figurarum comparationibus: 

Dico GT. efje quintam apotomen. .Quoniam a b efi,cum certo me- 
dium totum effic'iens, bina rcElx ai i b potentia fiunt incom- 
menfurabiles, per feptuagefimamfeptimam huius. Earum igitur 
quadrata (fi froinde{ipJis)aqualia c t s z,incommenfiirabilia 
erunt.Et ideo fier primam Jexti)re(ia o x k m longitudine in- 
commenfur&liles exifiunt. S.niainfiifeT fix eademfiptuagefi- 
mjfeptima)compofitum ex quadratu ai i b medium efi. Mediumerito ziffisaquum.Jpupd 
ad certam G oproieffum latitudinem c a certam longitudine ipfi 0 d incommenfitrabilem efficiet, 
f ervigefimamficundamhuiusiquiaitemquodfiub tfps AI re certumesl, ex eadem fiftuagefima 
fieftimjf,z L ipfius duplum (ex confiruBione)ccrtum erit, (fi haede re ad certam applicatum, latitu- 
dinem 
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\ 'tcccrupropojili c d longiltidinecemwei^furahiUmtfficm^x^Li^Jcrimii huitti: 

^ V’ 2 ’-■ ixcoTmKcxficrahilia erum ,&{ftr griruam 

lexli),gU„ricUux r^li>tga,id,n,,men„x]„.hle,fem.Pe„mi.mu„,.,mic.,L-er„ru- 

hlee erura^umfemcertu. Relui,,, igtmr o 2 ufeUme eru.R, Jdmuurem o „ eim,,- 

rmurqmdjud o j x xxiuuu,iu,r„p,niei,uiu,da„lmrez Millcet mudnt, i uldefclex, 

JPee,eimd,.„,f,r„xf,ruSie,„m,feedxfi.elffim o x per imemmafir.HU, l,r.gl„d,xe o k 

K M. {ferdecmiamoclamm hmus) maior g m «-.li;» foieft minore i m m qubd fit 'a fibi loa- 

g^udmetncommenfurahilt. Sed congruens ^^.frofof.t a gd longitudine fuit comrLnfurahtlis. 
Kehcjua ideo o z apotome quinta dicetur,,peT quintamdiffnitionemapotomarum. ^uod igitur ex 
ea qua cumc erto meduimiotum effcit ad certam cemparatum^^c. 

Propojitio cemef,meifecmd(t. 

Quod ex ea qux Cum medio medium torum efficit ad Certam compa- 
ratum, latitudinem efficitfexram Apotoracn. 

Sit cummedio medium totu e ff ciens a 8,«;* fla congruat ^ 

I B, per oUuagefmamqfiartam huius. S it £ propofita certa c b, ? ? 

cuicomparatuma-Baquumeiquodex t. b latitudiUem efficiat q _ 
o ziDicOG z efifeapotomen fextam.Repetantur proximis con- ' 
flrucda prioribus 'utojitetur otio/aprolixitas.e^oniam uzejl 
cum medio medium totum effciensfiiina ai i b potentia funt 
incommenfarabiles^perfeptuagefmamociauam huius. Et pro- 
inde o T K L ipfirum potentiis aqualia , incommenfurahilia 
erunt,, ac ideo reSla g k k m (ex prima fexti) longitudine in- 
commenfirabiles.Csmautem AI aeffciantconjlatumexea- 
rum quadratu mediumper eandemqi.t^iedium erit g t ipfi 
confato aqmm.e^od quidemad certam CDproiecium latitudinem G u certam longitudine ipfi 
Gn^incommenfiiraiilemefficiet^perzi huius. .Sjiiarurfis medium efi quod fiubipfis ai isper 
eandem 'j^^medium erit z t eius duplum, ex conJiruclioue,per corolLi 3 huiusiquod ad certam o d 
proiecium., latitudinem z m certam^ ipfi c a longitudine incommenfiirabilem efficiet, per eandem 
2 z huius-, quia item, ex eadem medium quodfiih ipfis a i i b sncommenfurahile esi medio con- 

flate ex quadratis ipfarumfincommenfurahiiia erunt n i ^ g i. ipfis aqualia, dr proinde inccmme» 
furahileserunt{ex prima fexti)-& m c vi.quiaverozvi duplaipfiusti m effipfi n m commefurabi- 
lis, N M vero ipfi g m incommenfurabilU, (f ipja z m ipfi 0 m incommenfurabilu erit longitudine, 

per Jecundiimcoro!l.decima huius.Potentiaitaque tantum fi/nt conimenfiirabiles ipfa o m z :.ijir«OT 

fintcert.e, reliqua ideo c z eTitapotome,ffiJi:xta. Nam ad maiorem fiue totam g m {exconfiruciio- 
ne)applicatur qnodfitb g k x n.K^Equum quidem quarta parti eius quod a minere z 41 (^hoc efl 
quadrato n ■M)deficiens fiecie quadrata.Ipfim^G M,per incommenjurabilia longitudine gyl cis. 
Jpcans.(.Maior itaque flu tota c i.\,maius poterit minore fiu congruente z iA,e 'oquod fit a fibi longi- 
tudine incommenJurubili,per 18 hufus.Sedneutra harum c m z m propofitacerta Gtslongitudi- 
nefuitcemmenfurabilis,vtosienfumfuit,reliquaitaque G z dicetur (ex fixta apetomarum diffi- 
nitione') apotome fixta.^^uodigitur ex ea quacummediomediumtotumefficit, ad certamcompa- 

ratum,^c. 

. ‘Tropofitloccntefimatertia. 

Q^x ipfi Apotomcjlongitudinc commenfurabilis eft, Apotome cft, Sc 
in ordine eadem. 

Vfin apntnms . si^rui /■/immfnfi/rahilu InKgitaJine ext f 5 E 

fiat Qv. Dico Gi> ejfe apotomen,eiufiiemque ordinis tpfi 3 

Ai.SjtentjmA% efi apotome, congruat eivnicasi,per 

■7^ huius.Sitautemficut A zad z tfic(per 12 fexti)o d adtiz. Brit itaque (per decimamocia- 

tiamqiiinti)A tadzt ficutcz adz'O.Etvicifiim(per decimamfiextamquinti) Atadozficinzz 

Kk iq 
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ad z 13,^ ideo relicuum a a ad reliijimm o b:f.cut totum At ad totum cz^ferdecimatuno/tam quin- 
tt.CommenfurabiUs autemfunt a e©- c o^comme/tjurabiles igitur er/i/ii At o i,fer decimam- 
tenumhuius^JimiUter a ec>' p z. eandem rationem habentes.Cum autem At jit apoteme^^recla az 
E E cerhtfintf otentia tantum commeKjarabiles, fer 73 huius.Certx igttur erunt cr tffe g z z d, 
fer fex tam diffinitionem huius, C!” f olentia lanium commenfnrabiles,fer dectmamtertiam huius. 
Reliqua igitur g d a f atome er it, fer eandem 75.^ eiujdem ordinis ifji a tinam esi At ad tt fieut 
GzadzD.Siitaqae At flusiffitsfofiit^eo quodafibi longitudine eommenjurabilticrcz iffit zd 
maius idemfoterit,fer decimamfextam huius. Si vero ab incommenfuTabtlh d* o z iffa z p eodem 
maius foterit,quare vel fimul erunt ex tribus frioribus^aut equidem fitnul ex tribus fofiremis,vt 
fatet ex diffinitionibus afotomarum : quia vero iota a t toti c z,ct' congruens t b congruenti z d 
commenfurabiles fiunt. Si a te.xfsfitaceriaconmenferetur,^Q z eidem ccmrnenjurabiiur , fer 
decimam huius, vtraque igitur Jimul f rima, vel fiinul quariacnt. St zierh congruens tsexfofita 
certa conmenfitrabtlis fuerit, efi eidem z d congruens commenfurabdis erit fer eandem decimam, 
ftcfj vtraque fecunda fimuUaut fi.mul quinta erit afoteme .Siqnidim neutracxpofitacertacom- 
menfurabilis fuerit ipfirum At tt,^ neutra iffarurnoz zvcidernceriacommenfurahitiir,fer 
corollarium fecundum decima huius, hdeque lege vtraque tertia, aut fexta fimtderit afoteme, 
Eiujdem igitur erunt ordinis ifft a b c D,fer diffinit. afoiomarHm.J^a itaque ipfi afotome longi- 
tudine eommenfurabilis efi,^c. 

tM O N ir V Id. 

idem fentiemus de af 0 tomarumnatura,quoddehinomiudiximus.ciim enim h<ecdiffnila,licet 
quantitatesf referant incertas , non tamen ea intercapedine ii fieiffis diuulfas efje exijiimahimus, 
vt nulla commenfurandi ffecie communicare fojiint, verum quia longitudo in commenfurabdibuS 
frafi fert (fi potentiam , iam ojlendimus eas qua longitudine commnnicani{hoceft^fotentiafi- 
mufdrterum ordinum ejfe non feffe,eh quod omni menfurationis fpecie coninncJaJintifedJiiar.tunt 
potentia communicent , longitudine vero nequaquam , non ideo fiquelur eas eundem obtinere dif- 
finitionis ordineminam potentiarum commenfuratio non obesi tncemmenfitrationi longitudinum. 
Poffunt enim binapetentia eidem potentia certa commenfurari ,quarumlongiludines fimxl ei- . 
dem certa non commenfurabunturffed altera tantum. Si itaque vnius apotomes a spoientia,certa 
CommenfuretHr, alterius vero o p eidem certa longitudo fimul (fi petentia comrnenfurentur , pate- 
bit hanc ejje primam vel quartam,iUam vero nec primam, nec quartam ejfe ex diffinitionibtts, nant 
altera congruentem certa longitudine communicabit, reliqua vero totam, quandoque ^neutram. 
Vnumtamen fufereflquod fipotentiatanium communicent bina a b o i>,necejje erit vtramqueep 
fe fimul ex tribus prioribus,aut equidem fimul ex tribus poftremis fer 1 6 huius.Tfam fi vna maius 
nome plus pojfe minore a commenfiirabili proferat,(fi reliqua idemproferet.fiverb ab incommenfu- 
rabili, ^ reliqua ab incommenfurabili. Hoc notandum repetere norrdedignamur , vt percifiantus 
has apotomes vnius tantum incertarum locum obtinere, ciimnon adeo inter fedi[ient,veluti reliqua 
incerta, quas minima cotnrnenfuratto i» eas incidens , ita copulat vt eiufdem iUico ostendantur effe 
denominationis,^ a reliquarum naturapenitus aliena.ldemfere monuimus de binomiu,ad 6q hu 
tus , veruntamen hinomium acapolemen fuorum fenariorum duces pofuit Euclides , eb earumpri^ 
f}anuam,qHacumcerta per fuorumordinum diffinitiones areas comprehendunt. Reliquarumincer 
tarum potentias generantes ,vt ofienfum fuit quinquagefimaquarta (fi quinque eam fiquentibus, 
efi nonagefimaprima (fi quinque eam fiquentibus , quas fex conuerfie vtrafque fequuniur, harum 
progeniem corroborantes. Non fiqueturhuic fimile in apotome media prima ^ fecunda eo quod illa 
diuerfaminceriarum naturam nacla fint, v eluti diximus in prima ac ficunda ex binis mediis: nam 
finguU harum propria vtuntur denominatione, nulli fuas quantitates communicaies. S i igitur hoc 
theoremate de apotome tantum in genere differendum fuiffii , dixijfimus reclam quauis arte ipfi a- 
potome commenfHTabilemapotOTaeneffefeflicet in genere.^tfia vero fer fix eiuffieciescommenfii 
rabilis propofita naturam traducere voluimus: illam longitudine commenfirabilem pofuimus, qua 
eundem illas cogit fufiipere ordinem,potentia tantum ver 'o,naturam. 

‘Tropofitio centejimaqnarta, 

Medis apotome eommenfurabilis, Medis apotomcefi:,8c in ordine 
eadem. 
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sit >nedu apoi orne a b, cui commenCurahilU potentia . 3 

tMtimexifiat Q-Q:Dico ci n media effe apotomen,^ ipfi ^ 

^y”^>'‘^‘»cear>dem.CongrKatipfiK-ii.mcai:iferoc7uageJim3h!iiue/icuti’ero Kiiadii^fic fiat 
Kfer duodecimam fixti)Q -d ado z-.ertt,per 1 8 ^umti xzadz s,Jtcut e z adz -o-.^vkipmlperx <S 

^‘‘‘”l‘)f‘^‘^da^,Jicuti^adzT>:&ideorel!quum^.^adaD,ent{per■^9quwtI)(icHllotumxzad 

o z.Etpromde{ex 2 2fextt)ficut quod ex a iadquod exi s,fic quod ex c zM quod ex z d, o- z i 

^‘“’dexAtadquodexQe,,_ficquodex£Badquodex&D,acin/uperquodexAiiadqui>dexct>.Co- 

>”^^Jurabdeautemfuit(exhypothef)quodexK^,eiquodexot>:commenfurabiUitaqueiritquod 

t^^eiq!iodexcz,,^quodexiseiquedexz,T>,per \ 'ihuiusxfedmediafintquaex kz e sper 
74^75 bmustcumjint media m e Media igitur erunt qua ex az, zh^per coroDarir.rn 2 2 hu- 
i&poientiatantumcommenfurahilesjunt \z ii,perqa,(^q^ btuiuc .Poientiaigiturtantum 
commcnfurabiies erunt o z tn,per i^huius.lpja itaque c.oapclvme media erit, per hu- 

ius:Dico quoddr eiufdem ordinis ipfi a ^^cum fit xzadzsvt Gzadzo^ erit quadratu a e ad quod 
/“b hzizficut quadratum Gz ad quodfitboz zt>, per corollartunizi huius ^^vicifi;tn{per 16 
fittintificut quod ex Kzad quod ex GZ fic quod fieb Ai nadquodfiubG z za.Commenfurabileau 
ttm fuit quod ex Kieiquodex Gz,commenfirahile igitur erit quod fiubh e neiquodfHbGz z 
per 15 hum.SiigttHr certum fit quod fuh Ai e i , certum erit quod fibGZ zd, per fixtam(^ no- 
nam diffinitionem 5 d-ficvtraque as^go erit media prima apoteme , per 74 huius.Sivero me- 
dium fit quod fub Ai a^medium erit quod fubGz z i,per corollarium 2^ huiusficqucvtraque i- 
pfarum Ai g d media apotome fecunda, per huius.GMedia itaque apotomeccmenfurabdu^c. 

fortiori fi logitudinecommenjurabilesjupponantur a b g d lucidius csiendetur,namqua Ion 
gitudine commcnfurabiies funt, efi potentia omnino commenfiirabiles erunt ^perillationemncna 
decimi. 


Propojtlio centeJimaqumtA. 

Minori commcnfurabiIis,minor cft. 

Efio A B minor ^cui commefurabilispotentia tantum fit 3 ^ 

GniDicoipfimciiminorcmdiciiquoniamABefiminor, ^ 'c 

congruat eivnicaa^perZi huius fidtque^perii fexii)ficut ABadnyficGt) ad oz.Erit ita- 
que {peri^ quinti)ficut Atad iific Gzadz o^^vicifiimQerdecimamfixtam quinti) Ai ad 
c zficutaadzv.Etideo reliquit a iad reliquum cvficut totum a zad totum g z,peripqutft- 
ti.S-proinde{ex 2 2 fixit) earum rectarum quadrata proportionalia fimiliter erunt . Commenfura- 
bile aut em fuit quod ex a i ei quod ex g t3,exhypethefi, commenjurabitia igitur erunt,fcilicet quod 
ex Aieiquodex G z,<fi quodex iieiquodexGz,perz^ huius.IncommenfuralHleautem(exhypo 
thefi) fuitquodexAi ei quod exa-^cum ab fit minor ,ex%2huiiss.SuodigiturexGzeiqHod ex 
z t>„incommenfurabile erit^er 1 3 huius^ bina igitur gz zt> reCia, potentia incommenfurabiles e- 
runf. quia vero fuit quod ex Aiadquodexitficutquodex GZyad quadexm^perizfexti^erit 
componendo^per \ % quinti,quaex Ai iBadquodex ki^ficquaexQz z v>,ad quod ex gz. Ficif 
'^m itaque erunt qua ex a e e B^adquaex gz z t> quadrata ficut quod ex Azad quod ex g z,com- 
menjurabile fuit enim quod ex Ai ei quodexcz.Commenfurabileigitureritconfiatum ex ab a 
quadratd^confiato ex GZ zt>quadraiu,peri^ huius^atquicertumeft ex Ai aquadralisconfia- 
tumperqS huius.Certum igitur erit ex GZ zr>quadraiiscefUtum,quiaver'ofuit Aiaditficut 

GZ adzn^eritperl^corollarium 21 huiHs)quadratum Ai ad quod fub Ai i iJicut quadratum o z, 
ad quod fub GZ, zn. Et vicifiim erit quod ex Ai adquod ex GZ,ficul quod fiih ab it,adquodfiib 
o z z t},per 16 quinti:commenfurabile autem fuit quod ex Aiei quod ex o z.Commenfiirabile ita- 
queerit{perx^ huius)qnodJub a e neiquodfiibGz zofidquodfub ab amediumesi^per ean 
demje, medium igitur erit quod fih c z zts,per corollarium 23 huius. BinaitaqucreltaGZ zd 
potentia fiint incommenfitrabiles,efficientesconflatumexearu g z z d quadratis certum^quodvo- 

rb fitbipfismedium,reUqua igitur g d vocatur mtnor, per eademq 6, minoriitaque commenfurahi- 

lis, minor esi. Hanc inpotentta tantum commenjurabilibiss oHedimus, vt fortiori argumento in Ion 
gitudine commenfuratis elucefeat. 
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Tropojitio ccnteJlmafextA. 

Cum certo medium cocum cfficicnticommenfurabi!i$,& eadem Cum 
cereo Medium torum efficiens cft. 


Efie cum c<rto medium totum efjiciens k^^cttic6^n- B i. 

>nenfitrabtlisf0lenttataniumexiJ}atQ,v:DkoifJamGt> c. ^2 

cum certo medium totum efficientem ejje,fit iffi a b con- 
gruens B i,per ocluagefitnamtertiamhuiue,^ ficut kz nd^'Bficfiitt o c adzt>:ipft igitur a e eb 
potentia incommenfirahiles erunt^efficientes confiatum ex earum (Quadratis medium , quod vero 
fubipfis certnm,f er huius. Refumantur autem {ex quinto ^fixto) inter has reclas (f- earum 

quadrat aproportiones prioribus fnmptApr9ximis,qaoniamipfiarum e b potentia fimt incom- 

menfurab!les.,erunt(f-ipfarum o-l z Dpoientiaincommenfitrabiles^er ij huius^quiavero qna- 
drala.K% i-equadrattsGz ztiCDmmenftirahiliasxifiiint,veluti{ex hypothefi) quadrata 
G T>,qi(averoex ui e b mediumconfianuper qq huius,quaigitKr ex oz zd medium confiabSt, 
percoroU.i 3 huius, quia rurfus exprafatis collegimus reclangulumfub a e it commenfurabile efi 
Je retJangulo/ub G z zi>compreheJb,velutiquodex az eiquodex cd quadrato, quod autem juh 
AB z z certum efi,ex eadem feptuagefimafeptima,qued itaque fuhG z zi> certumerit, quare are~ 
BaG 1 reclazt>iolliturpotentia,tottG zincommenJurahitisexiliens,efficitautemcHm totacem- 
t‘P<‘ ex earum quadratis mediumxjuod quidem fubtpfiscertum.Reliqua itaque o xivocatur cum 
certo medium totum efficiens, per 77 huius. Cum certi itaque medium totum efficiente commenfit- 
rabi!is,(fi eadem, ^e, 

Propojttio centeJimafeptimA. 

Cummediomedium totum efficienti commenfurabilis,ipfa quoque 
Cum medio, medium totum efficiens cft. 


-< 


SitcummediomediumtotumefficiensAZ,ipfiaute{fil- .a b 

sempoteneia)commenfurabilis extet,Gt>;DicoG-o ejje ^ o 

cummediomediumtotumefficientem,congruat ipfi a b 
TeBaz\,per%\huins,fiatgfiper\zfexti)ficutAzadzzfic Gt> adx> z,^quafuperfunt propor- 
■t tones ex proximis prafaiis referantuT,quoniam a b efi cum medio medium totum efficiens , bina 
AB zifuntpotenttaincommer:furabiles,perq%hHius,quarehinaGz zs{ipfisAz zzproportio- 
nales) potentia incommenfurabiles erunt,per huius.Ctim autem confiatum ex A z eb quadratu 

fit medium^ereandemqi huius, confi.atumexGz zts quadratis {ipfi commenfurabile) medium 
erit.fercoroll.zq huius, quiaveroquodfubipfis az zzelirurfus meditim,per eandem q%,quod 
fuh reliquis gz zd medium erit, per idem cor oli. 2 3 huius, cum fit commenfurabile ei quod fub a e 
E B velutiquadratii gd quadrato KZ,per coroU.z i hitius,quia demu quod fub az zs incommenfu^M 
rabileefi compofitoexKZ zzquadratis,exeademqZ huius-.fequetur quod fuh gz zd {commen- 
furabile ei quod/ub az E z)incommenJurabileeJJecompofiioex g z z d quadratis ,commenfura- 
biliquidemcompofitoex AZ zzquadratisf er tertium corolI.decima huius. Bina itaque reBaoz 
zd fitnt potentia ir.commenfarabiUs,efficienles confiatum ex earum c z z d quadratis medium, 
quod vero fibipfis c z z d medium,acinfuper incommenfurabile compofitoex earum quadratis, 
reliqua igitur GD cum medio medium totumefficienserit,perq% huius.Cum medio itaque medtit 
totum efficienti commenfurabilis,(fic. 


"Tropofim centeji/nao^aua. 

A certo Medio abIato,reIiquara areolam potens jVna duarum incerta- 
rum cftjVcl Apotome,vel Minor. 


P 
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L 


0 itunque b 
dirim-i. Q:Dkc reliijita 
teatem rectam, ejje apotowen 'velmino- 
rem.Ejto propofita certa a i, {ctiiper 45" 
pTimi) constiinatur ipft b o aquu i t,4 
quo auferatur ipfiiO aquum l t, reli- 
quum Igitur I K reliquo b d aquum erit, 
per communem Jentent, cum certum Jit 

TiQceriumerit\ifibiaquum,cumve- vj • .. 

r'o medium Jit tamediumerit i 7,ipjl aquum,quai t (f tt ad certam a i applicata , latitudines 
A K T certas quide efficiunt, Jed kt longitudinepropofitacerta k \ commenjurabilem.per-vige- 

f mam huius, KT -vero incommenjurabilemeidem A i,per 22 huius .quare cum binarum a\ at co- 
menjurabilium,altcra a i cuidam k t fuit incommenJurabiUf,^ reliqua a t eidem k t incommen- 
furabiliserit,per fecundum corollarium decima huius.Bina itaque at t k certa,potentia tantum 
commenfurahiles funttreliqua igitur a k eli apolome,per 73 huius, congruens autem t k, quia 'vera 
( a iota difiunciiua) tota a t maius pote fi minore (Jeu congruente rv.)eb quod d commenfurabili, 
‘vel incommenftrabiliyf quidem commen fur abdi, ipfa a k esi apotome prima. Nam maius nomen a t 

longitudine est propofta AicommenJurabilefiautemabincommenfurahdi,A k erit apotome quar- 
ta, per pritnam ef quartam diffinitionem apotomarum.Ipfa igitur a k aut prima aut quarta est apo- 
iome,fiprima,quedfub certa ai & ipfa prima apotome a k comprehefum 1 x.,potefi apotome per 9t 
huius,fiverb quarta fuerit a T.quodJuh ipjd^certa Aicoprehenfumi K,poterit minor, per ^Ofhii- 

ius.Potens igitur aream ir. aut apotome.,aut minor efi-.^proindepotens aream 2 o^ipjiir. ex hy- 

pothefiaqualem)aut apotome, aut minor erit, oi’ certo itaque medio ablato reliquam aream po- 
tens, ^c. 

‘Tropojtuo centejimanonn. 

A medio Certo ablato, ali^ dux fiunt incertx, vel Medix apotome pri- 
ma, vel Cum certo medium cotum efficiens. 

medio tQ auferatur certumt.ci-.T)ico 
cfamqsa reliquam aream i i>poteft,effe'velme- t 
dia apotome primam,aut cum certo medium io- ^ 
tum efficiente. Sumatur (^'vt proxima diximus) 
certa a i,cui comparetur aquumipfi b i t, 

aquum vero ipfi e. G tollatur It, quoniam media 
esi B G,medium erit i t fibiaquum,quod ad cer- 
tam aj praieclum, latitudinem at certam e^- -4J ti ' Sy 

ciet longitudine ipfi a i propojita incommenfurabilem,per vigefimamfecundam huius, cum autem 
certurn fit to certum erit i t fibiaquum,latitudinemquet s certam efficiet ,propofita vero a 1 
longitudine commenfurabilem , per vigejimam huius . Duarum vero a 1 t k commenfurabi- 
^ iium , altera a i alicui a t incommenfurabilis futt , ^ reliqua t k eidem a t longitudine in- 

commenfkrabilis erit-.per fecundum corollarium decima huius. Potentia igitur tantum commenju- 
rabiles fiunt certa At t t.,r eliqua igitur a r.eftapotome:Dico quod fecunda vel quinta. Tgamfilo- 
1a At maius pofiit congruente t k eo quod 'a commenfurabili etl fecunda: fuit enim congruens t k 
expojita A i longitudine commenjurabdis fi vero maius pojfit ab inccmenfurahili,ipfa a k eritquin- 
ta,ndmcongruensfemper est propofitacommenfur abdis, per fecundam cf quintam diffinitionem 
apotomaramrreaa igitur a r.,esi fecunda vel quinta apotome,qaareJub certa a i ^ apotome fecun- 
da at. comprehenfa areola i r:,esi media apotome prima Ji/b certa vero eadem a i & apotome quin- 
ta a ■& cemprehenfa area \ s.,erit cum certo medium totum efficiens, per 9‘i& 95 Igi- 

tur aream i k vel zv>fihi aqualem,ertt vel media apotome prima,vel cum certo medium toium ef- 
ficiens.Kui medio itaque certo ablato /iha dua Jiunt tncerta,^c. 

‘Tropojitlo ccntefimadccima. 

A medio, Medio ablato incommenfurabili toti,ReIiqu? dux incerte 
fiuntjMcdi^ apotome fecunda, vcl Cum medio, medium cocui^cfficiens^ 
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A Mulio clcK-im e e medium t c aufentiir^ ^ 

incoinm/ifurabile ipji ea mt: Dico rcci^m rc- 
a/eam so po;e/7lem.,Mit apetomen me- 
dufccunditmAut cum medio medium totum ef- 
Jiciemcrn ejfe.Comp.:retur(per quadragefimem- 
qumtuni primi) ft prioribue ad certam ai 
•squnmippi i tySquHmi-ero ipfi zg fit 

1 T. Supniam media fiunt b o ej- e o , inedta 
eruntir ad certam Ki comparata^ " ‘ ^ 

latitudines a t t -(.certas^longittidine tncommenfiurabiles ipfii k i propcfita (^per vigefiimamfiecun- 
dam huius) efficiunt-^ ^ adinuicem incommenfiurabiUs, per primam fiextiyCum i ^ medium media 
t T fit(ex hypothefi) incommenfiurabile. sina itaque at t k ceru potentia tantum commenfitrabi- 
les erunt, (fi igitur reliqua a k erit apotemeperfieptuagefiimamtertiam huius. Sed tertia vel fiextUy 
fi tota enimKt congruente i y. maius pofiitdcommenjurabili longitudine, eriitertiaapoume k*.. 
2 ijm neutra tpfitrum at tk fiuit longitudine comtnenjurabilu propofita, fi vero iota kt maius 
pofiit congruente ab incommenfiurahi i longitudinedpja a k erit fiextaapotome. Namquauu ar- 
te neutra propofita certa fiuit commenfiurahiliiiper terttam,^ fiextani apctomarumdiffnitiones. 
Ipfiam igitur a k necejfie e fi ejfie tertiam vel fiextam apatonien.Suod fi tertiafiuerit, quodfiubipfia fi 
certa s i comprehenditur i s.,eH potentia media apotome fiecunda,per 9^ huius, Siquidemfixta fue- 
rit A i.)tpfia cum certa kt continebit i T.,potentiamcummedio mediumtolumefificientis,per 96 hu- 
ius. S.ua igitur aream i k {yel b d fiibi aqualem) potefl,vel apotome media ficunda, vel cum medis 
medium totum efficiens erit.K^ medio itaque medio abiato^ncommenfiirabilitoti,fic, 

Propojttio centtfimA 'vndecimit. 

Apotome non cft eadem ei quz Ex binis nominibus. 

Esioapotome recta kiDicotpfam knonpofie fieri _ ^ 

ex binis nominibus, ^ued fi fieri pofiitfiupponatur 
vtramque ejfie ficilicet apotomen fi binomium. Ex- 
ponatur certa Gi.ctti{perquadragefimamquintam 
primi) consiitualnr aquumn quodex k,quodfit ^ 

B E , latitudinem efficiens b o. Manifestum erit 
ipfiimz G apotomenprimam ejfie,ex 9-j huius, cum afit quod ex apotome k.Riirjiss quiasteSex 
ea qua ex binis nominibus k,ad certam o e comparatum, efficiet latitudinem 0 b binomium pri- 
mum,perfiexagefimam huius. Ipfia itaque g 2 erit fiapotome prima, fi binomitmprmum.Ccn- 
gruat ipfi G 2 recta 2 V, per ^9 hum.Diuidatur infuper ct in nomina ini,per quadragefimamji- 
cundamhuiHs,maiufique nomen fit g i. Cumautem b o jit apotome,G d c b recta,certa potentia 
tantum commenfurabiUs erunt. Sjfia vero prima est apotome, tota g d esepofiia certa o e longitu- 
dine commenfurahilis erit. Cum rurfus 2 g fit ex binis nominibus prima jsinaQi. \2funtcertap0- 
tentia tantum commenfiurabiles,per trigejimamfexlamhuius,fi maius nomen g 1 ipfi propofita cer 
taG i longitudine erit commenjurahileper primam dififinitionemhinemisrum.IgiturD g g icer- 
ta,eidemG E commenJurabiles,adinu:cem erunt commenfiirabiles, per decmammias, longitudine. 
Et igitur vs G tolavniearum c icommenjurabilu, fi reliqua s i'per core/i. vndecima hutus)com- 
menjurahilis erit. Sed ipfitsG toti, longitudine fuit incommerfiurabilis congruens d b certa. Igitur 
» B ipfi D I longitudine incommenfurabiiie er it, per fecundum coroll.decima huius. Certa itaque po- 
tentia tantum commenfurabiUs erunt tsi p 2.Reliqudigitur b i dicetur apotomeper feptuagefi- 
mamterttam huius. Igitur fi incerta. Sed fi certa eadem b 1 erit, cum jit vnum nomen ipfius c b 
qua exbinu nominibus fiippofiia, quod fieri non potefi. Apotome igitur non est eadem ei qua ex binis 


Corollarium. 

Hinc fit fex binomia femper differre a Tex apotomis fiiic refiduisj&infiiper quinque bino- 
mij comites finiilicet differre ab apotome Stfuis quinque comicibusjcseteris incertis. 
etenim fi quinque eam fiequentiumpotentiaadcertamcomparata,fiexbinomij jjecies fua produ- 
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arnl lahiMdi/ie ..f er fexageji)nam(^ quinque c/im fequemes ^afotomesvero ^ quinque eam fe- 
q’ientt:im^ctenti.eMcert.ifncande7nafflicaU, UiUudines efficiunt fex afotomarumfiecies^per 
91 G" quinque eam fequentes. Jingulas a /effit difirepare docuimus hoc theoren.aie. am 

Utitudinesqua femel fiunt apotome^mfqnam binomium vitra fimnl cum apotonie ejfe peJfunt.Pra- 
tereanecharumvl/amcum inedia, eandempojfe fieriexisiimabimus.Kam quod ex media ad ean- 
dem pra fatam certam comparatum, latitudinem certam producit, per vigefimamficundam huius, 
eateraverc incertam. 


Uli 0 2fl T V M. 

Hacienusexpofiiit Euclides quatuordecimlinearum genera, diuerfad/eipfis quoad commenfura 

tionemfuh eode tamen quantitatis genere, logitudine fcilicet coprehenjaiquarii licet finguU(e.x by- 
pothefis variet at e)fingularum altarum denominatione concipcrepofiint , Ne tameti{f^ eadem re- 
cepta hypothefi)alteramalterius denominatione vtipatiemur. Ciim enim omnia menfurarum aene- 
ra hypothetica facultati fuhdttafinl,ed.que{numeroriidifcretione quauii)finfihusptrc'ipiendaexhi 
heri poJ?it fio indignum feremus harum 1 4 prafataruycfi fingularam qualibet quavis optata Jeci io- 
ne Jecari ,fiue eidem quamuis optata partemalteri exhibita fimile(ex nona (fi quatuor eam. fequen- 
tibus fixtifionferri. Nec minus eampercuiajlibet numerivnitatespropofitasdisiribui, qua omnia 
fub hypothejiumincidut varietates. AtqHivnicapropofita feciionu.,coUationu feu dijcreticnis hypg 
thefiajua aliquam haru denominemus lineam,eadem hypothefi fiat e, huic fiatuta linea nuliam reli- 
quarum comparddamfiumerorii difcretione) vt eadem menfura cemunicent ad feinuicem,expra- 
esienfis concludemus . S_uare harum incertarum denominationes fingulis afcriptas non ex propria 
ffi V eluti fingttlari cuiufque earum virtute vel natura pendere opinemur . Sedjx eo tantum rejpe- 
Mu fiue ex ea habitudine,qua altera alteri,(uh einfdemhypothefis ftatuto,commefuranda aut incom 
menfuranda confertur. Ea autem cuijiatutam adaptamus hypothefim certam vocamus, vt ah ea tam 
quam ab hyfothejis duce, reliquarum intelligentiam pariamus, perf/ecia ipfius certa ad reliquas fi- 
ue per lagitudinemaut equidem potentiam commenfurddifacultate.Nos hac de caufia eo magis ad- 
miramur improprias illas denominationes fi T heone vel potius Zamberto (fi Capano proditas, qui-' 
bus certam rationalem,reliquas vero incertas firraticnales dixerunt, cum rationalis rationis habi- 
tum irrationalis vero rationis eiufdempriuationempra fe ferant, quibus nec certa pr a caleris a- 
hundat,nec quidem incerta plus cerlapriuantur.Cum omnibus efi fingulis inter fe omnimode ratio- 
num conueniant habitudines fiue rej/eclus, vnius vero adalteram licet omnimodi feu numeris ex- 
prejfa non conueniant rationesitamen ea inter eas cadit ratio, per quam fi eai. dem rationem habe- 
re fi illis tertiam mediam ,fiue quartam concedere properlionalempatiiur, quod fine ratione fieri 
mn potest. Earum itaque ducemfiue pracipua?n,ideo vocat Euclides fiu certam, eo quod ab ea 

hypothefim fumamus, in qua quide hypothefi! totius operis habetur intellectus. Reliquas vero per pri 

uatione certitudinis ideo incertas dicemus, quodhuius hypothefis difcretione{qua quantitatis intel- 
ligentiam par it) omnino priuentur, ac earum incertarum quantitates ab hypotheticis illis di fretis 
V nitatum quantitatibus, fnsl penitus aliena . Earum igitur denominationes iuxta progenierumor- 


Certa-. 

Media. 


Ex binis nominibus 
Ex binis mediis prima 
Ex binis mediis fecunda 
Maior 

Certum mediumque potens 
Bina media potens 


Aporome 

Medise apotome prima 
Medif apotome fecunda 
Minor 

Cum cerro medium rotum efficiens 
Cum medio medium totu efficiens. 


Conueniant autem binomium fi apotome in eo quod excejfus maioris nommibincmij.fupra mi- 
nus ft apotome . Haudfecus toti , apot ornes congruens addita, binemiumproductt etu/dem erdims, 

vt confiat ex eoTttmdiffinimntbtes .Nfim maiorum nominumpotentia.excedentjimulmfnoriim 
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f «tentias^commenjurahilfvelincemmenjar abdi. -rnaioraquejimul aut mi/!orajimtilf7omim,ccrt.e 
frefojiti! commenjitrabdid Jient,autneutra fimuL 

Vn^ofitio cmeftma, duodecima. 

Qj^od cx Certa ad cam qu? Ex binis nominibus comparatum , latitudi- 
nem efficit Apotomcn,cuius nomina commcnfurabilia iunt nominibus e- 
ius qus Ex binis nominibus, & in eadem ratione. Et infuper qua: gignitur 
Apotomc,eundcm habebit ordinem ei quseEx binis nominibus. 

Expenatur certa a, ex binis vero ^ g c .f 

nominibpts (it o s, cuius maius nomen 

eiio cv^ipji autem cb conjiitualur i 

{l>eref^frimi)(tquueiquodJitexA, ^ j 

tUudzzlatitudinem efficiens csr^ipfi ' i 

vero D ^ {fer eandem') tquum affO' j, ! ^ 

natur eidem quod ex nfit^nlatitu- 
dinem efficiens d i,CHt D i aqualis ex- 
tendatur G z T.Dico Gzejfe afotome, ^ 

qualemexoftattheorema^cumfint a- 

qualia b z ^ b icerit reciproce {per it^fexti) otad-e o, ficui o i {vel o t fibiaqualis)adG z,&di 
uifimficut GT>adt>^ficerit-szadz G,perdecimamfeptmamqutnliMaior est igitur -czipfazG, 
cum maius fit nomen Gt},ip(iporrozGaqualisponatur z zfiat autem ficut-acadczfic {per vn- 
decimamfexti)zGadz%.^eritconuerfm{per corollarittmquartaqtiinti)-c zadt G,vtz%ad z o. 
Et rationis igitur conuerfione^erit ficut jzadzc{hoceftzG fibi aqualem) ita zx. ad k o,per ce- 
rallariu decimano na quintifedfuit tzadz G,vt gss ad -a z,quare{fer vndecima quint icerit z. k 
ad%a ficut G-oado i^commerifisrabilesautempotetia tantum funt o d x>-b, nomina. Potentia igi- 
tur tantum commenjurabiles erunt e k x Gper decimamtertiam huiusdnfisper cum jit z z ad zo, 
vt z K ad K G, erunt ( per duodecimam quinti) omnes antecedentes zzad o?nnes confequentes k z, 
JicutZK ad KG.rpja itaque z^mediaproportionalisellipjarS r k x.G,^ideo{per corollariumvi- 
gefima fexti) ficut z zprima^d k o tertiam fic quod ex z Y.,ad quod exzz Jecunda^cum autem b r 
( aquum ei quod ex a certapofitum) ad certam d b comparetur, latitudinem d i certam longitudine 
ipfiz) i comntenfurabilemefficiet,pervigefimamhum^^ proinde Gz{ipfi'Diaqual'e) longitudine 
eide DBComenjurabslemefjiciet:quia vero fuit vtGD ad fic zfiadiiG,vt vero z}iiadx.G,ficz k 
ad Kz,erit{ex 1 1 quinti) Gz>adtiBVtz zadzz, ^proinde quod ex g Dadquedexn B,fic quod 
exzxad quod ex.x. z^pervigefimamjecundam fexti.Commenfurabile enim efi quod ex gx> ei quod 
‘exz> B.pominibus,qmdi^turexzx.eiquodexzzconmenfurabileerit,,fer decimamtertiam hu- 
isiefidficut quodex ZY.ad quodex zz fic fuit zzre&a ads.c,cemmenfurabilu ideo erit z x iffi 
K Q longitudine fis^proinde iffi z a^percorollariumvndecima huiiss,quaz afuit certa aqualis iffi 
D i.Certa igitur erunt z k x o longitudine inuicem commenjurabties ,cum autem z s certa x Oa 
fit potentia tantiim commenfitr abild os}enJa,ipfic zx^zo certa potentia tantum commenfurabiles 
erant^apotome igitur erit a z, quia vero z g certa vtriqueoB^ kg longitudine fuit commenfis- 
rabilis,(^ ipfi d b ^ k o longitudine commenfurabiles erunt, per decimam huius. Efi autem z z ad 
YLGVtGDodD B,vicifiimigiturerit{perdecimamfextamquinti)zx.adG ztvt zaad i>s,com- 
menjurabiles autem longitudine fient igitur zz ipfi gd longitudine commenjurabi- 

tur,per decimamtertiam huius. Commenfurabilut itaque longitudine fiunt z k x o ( nomina reclx 
Gz apotomes) ipfisoo o b nominibus relPa.OBqua ex binis nominibus, in eadem ratione z k 
adx. G ficut Gnado B,quarefi z k maisespofiit congruente s. g a commenjurabili gd ipjd d b 
maitsseodempoterit,ferdecimamjextamhuit4s,(fifiabincommenjurabilifimiliter per eandemfi 
vero maitss vel minus vnius nomen.fit propofita longitudine commenjurabile, ^ fimiliter idem al- 
terius nomen commenfierabile erit eidempropofitafier decimam huitssfivero neutrum,^ neutru, 
per corollarium fecundum decima huiusiipfa igitur o z eundem obtinebit afotomarum ordinem 
quem obtinuit g b hinomiuntper afotomarum ^ binomiorum diffinitiones, ^uod itaque ex certa 
ad eam qua ex binis nominibtts comparatum, ^c. 

Prop' 
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‘Tropjiuo centcfimadccimatertia. 

Quod ex Ccrra ad Apotomen coraparacum, latitudinem efficit eam quf 
Ex binis nominibus, cuius nomina commenfurabilia funt ipfius Apoco- 
raes nominibu5,&in eadem ratione, ScinEupcti^u^ gignitur Ex binis no- 
minibusjipli Apotome eundem obtinet ordinem. 

^Jiocerldh^afolomeautemJiti ^^eiveroquodex a ' 
aquunhiffi i o eomf aretur d t {ferquaJrageJimam- 
quintaTKfrwn) latitudinem efjicienf b t :Dtco ipfam 

ejfe ex hinis nomimbm, ^ inju^er qualem fojlulat 
frofofitum.Sjtia b d efi afotome congruat ei o o. Igi- 
tur B G G 0 certa funt fot entia tantum commenfura- 
hiles. t^d certam autem b o eidem quod ex a aqt 
comparetur, ft£ s t latitudinem eff ciens b t.,per qua- 
dragefimamquintam primi.Ipfi igitur s Lcerta, longi- 
tudine ipfsG commenfurahilkerit^ervigefmamhu- 
ms.ciim autem aqualiafnfii&-ti>^eidem quod ex k 
aqualia,eritreciproceficut'Btadisfc'B oad ^tsiper 
decimamquartamfexti.Et rationis conuerfione ficutzxadr e fia o adoD^per coroll, quinti 
vtautermoejlad o ci,fat(^perceroil.decimafixtf) rzadzi. Erit ilaque(exvndecima quinti) 
uxad-ti.vtsT.adzi-.namDtraqueefifcufiGadGo.Erit igitur reliquas z ad reliquam zTfi- 
cuttota sx ad totam •xs,peri9 quinti.,^ ideo {per vndecimamquinti)szad7.tfcutx i adzi. 
Ipfiitaquexz media efi proportionalis inter ipjkss z(f zs.^twd igitur axprimas i ad quod ex 
fecunda t z erit vt prima szad tertiam z s,per coroll. 'vigefma fexti. Cum autem fit ficut soad 
o itfcxzadzz.Sicutveroxzad z sfic fuit szad zx. Erit fcuts oad on fies zadzxpervn- 
decimamquinti.Commenfurahiles itaque potentia tantumfuntipfisz. z, x,veluti ipfi b o o » 
( apotomes nomina ) per decimamtertiam huius. Commenfirahiles igitur longitudine erunt re- 
Pta b* zsfinratione potentiarum sz, sex eslenfa. '^cideo (per corollarium undecima hu- 
ius)reliqua si{certa) eidem sz. longitudine commenfurahilu erit. Et proinde sc{ipfi be com- 
menjurabilis) eidem sz longitudine comtnenjurabilu erit ^per decimam huius, cui qui- 
dem BZ oBenfii fuit potentia tantum commenfurabilis zx^ certa itaque potentia tantum com- 
menfurahiles erunt szefzx re^a.T ota igitur bx ex binis erit nommihussper 5 6 huius. Cum au- 
tem fit vt B G ad Gx> fies zadzx. Erit 'vicifiim{peri6 quinti) soad s z ficut on ad zx.Com- 
menfierabilis vero efis a ipfi b z lon^tudine.Et igitur (per 1 5 huius) g d ipfi z x longitudine com- 
menfiirabilis erit. N omina itaque bg (fi a r> apotomes sD,contmenfiirabilia funt longitudine no- 
minibus Bzefizx ipfius B X qua ex binis nominibus , fi in eadem ratione szad zx ficut bg ad 
G Dji/? latius patuit. S^od autem fint e iu fidem ordinis. Si maius aut minus nomen ipfius apetomesy 
fcilicet reSIa b o aut o d, expofita alicui fuerit commenfurabile longitudine , fi maius idem vel 
' "'minus fcilicet B z aut z x, eidem (per decimam huius) expofita commenfiurabitur. Siquidem neu- 
trum apotomes, fi neutrum eius qua ex binis nominihusyper fecundum coroU-decima huius. Si vero 
maius s g plus pojTit minore a commenfurabili, fi maius b z plus poterit minore a commenfitrabiliy 
(iquidem ab incommenfurabili , fi ab incommenfurahili yper decimamfextam huius, ^jtod igitur 
ex certa ad apotomencomparatumfatitudinem efficit eam qua ex binis nominibus, fi'c. 


n?ropoJitio centejimadecmaqudrta. 

Si areola comprehendatur fub Apotome & ea qus Ex binis nominibus, 
cuius nomina commenfurabilia funt ipfius Apotomes nominibus, & in 
«adem ratione, areolam potcft,Certa eft. 


E V C L. E L E M E N T. G E O M. 

K^reola nam^iiieo hcomfre/jcfiJMtir^fiibapotowt A B, _ b ^ 

M tju-e ex binis nominibus a d .Ctttus nomin-i a e e d fmt | 

lentitudine commenjardbiiis , nominibus i^Jlus a b apoto- t . 

mes^quxfintKB e % .Sintque in eadem ratione KBadBti ^ 

ojt AB adt B .Pojiit autem areolam d b recia i: Dico i cer " ’ 

tamelJe.Exponatar certa o^eivero qttodex g aquumipji 
A D constituatur (ex quadragejitnaquinta frmi)latttudi- 

nem efficiens ti c.Eritc d (per 1 12 huius) apotorncycuius -d c 

nomna fiilket c o o D erunt commenfurabilia ipfis At e d nominibus. Et ia eadem ratione 
coadoDVtABadz 'o.Sedficut AiadBts,ficefi(exhjpothefi) ab ade t.Sicut igitur coadoafic 
efiuBadf B.Commenfurabiles igitur funt c o od ipfis a f f B,per decimam huius. Reliqua igitur 
c a ad reliquam A serit (per decimamnonamquintijficut co ad AB.Commenfurabilu autem fuit 
c o ipfiAtiCommenJurabilismtur erit C.0 ipfi KS.^uare(perprimamfexti)Q Aipfitsscomme»- 
furabtle erU.Certum autem fuit c A(ex certa <3perconfiru3ione)certum igitur erit b topper 9 dif- 
finit. Ipfa itaque 1 iUud b d potens(ex hypothefijcertaerityper (ixtam diffinitionem.Si igitur areeU 
comprehendatur fub apoteme,^ ea qua ex binis nominibus, tfc, 

tJd O N IT r M. 

Cogimur his tribus proximis prioribus demonfirandis, alia vti figurarum pictura. Cum enim 
Campanus has non meminerit^Zambertusvero eoufque deprauatas tradidit (T heonisfigurasajfu- 
mens)quodpeiiustranjcripfi(fe quameasintedixiff •videatur. S^are figuras reclan^ulis ornataSy 
iuxta propofiti naturam, intelleClu faciliores lineis reciangula fupponentes^ouas fere demonfiraa- 
dirationespre fe ferentes contulimus. 

CoroUarium. 

Abhac&2j 27 31 345acearom fingulis colligemuSjCertaraaream fubinccrtis pofG; 
comprehendi lineis. 


Pro^ojttio centejlma decttndqumtci. 

A Media infinit? numero fiunt incertf, neque vlla vili carum, qua: piius 
cft eadem. 

EBo media \ o; Dico ah ipfa a g in- 
finitas numero onri incertas lineas, ^ 

quarum nulla prioribus decimatertia 
cx pofitis est eandem. Sit certa hB,fub 

A B A Gvero contineaturs o.Tlludita- ^ 

quesQ incertum erit, per corollarium 

2 1 huists :pof it autem ipfum b o recta I — 

c Vyper Infecundi : quoniam quodex 

o D ad certam A sproielium,Utitudinem efficit a Gmediarn: illud quod ex c x>(incertu)rmllipra- 
f at orum 1 3 etiidem. 2{am finguUad certam comparata potent ia ,aut certam, aut ex binis nomini- 
bus,aut equidem apotomen,efficiunt latitudinem, non autem mediam,per vigefimamfecundam,fe- 
xagefimam,^ quinque eamfiquentes,nonagefimamJeptimd,e^ quinque eam feqaentesjsum: quia 
igitur B G efficit latitudinem mediam, illud nulli eorum qua prius idem erit. Singulis igitur intom- 
menfurabtie erit, quod ex c d, quare retia o d illudpotens,fingulis reliquis i z i m potentia inesm- 
menjurabilis erit.RurfusJub eadem As^CD cbtirxatur QCjilludque g epofiit retia bs z.-quoniam 
quodexD ladcertamproietiumlatitudirsemefficit 0 ofingulisprafatisinco?nmefirabilem,^ab 
tpjis igitur alienam .illud idem quodex d z (hac esi o c) reliquis incommenjurabile erit potentia, 
perprimamfexti,efi enimficut A 0 latitudo ad Gt> latitudinem, fies c potentia ad c c potentiam, 
fub eodemvertice.Si igitur incemmenfurabiles fuerint potentia,^ illas potentes incommenfurabi- 
les ernnt(fortiori argumentofiongitudincyper illationem nona hmus.^M igitur hac ferte infinita 

produc 
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celeramus ex f onere ^ qu£ ciem butus ihecremJiis pluhdh^reant 
g 10. Dicemus incertarum magnitudinum agnittonem,a numeris deduc 7 am.eo Lidearoumen- 

tZeZZl" 

^‘^M‘^‘^^‘‘’;>^‘‘^‘^iorumdtfcreUoneadaferitur.TnterharumautemdZcretionum(c,ttavrZiUtes 

nm laUms , cm exM tlUnn. : mUU?., qu.cur.qm mermik mJ„,. 

lujdemnominu radices , quihufuis dederunt numeris, cutus numeri -vere eas radices habentes fiiac 
denomtnarunt,quarum aluecenficafeu quadrata, alia cubica Jurda,folida, qua licet ramum 
r‘’j»'“^^^>J’»/damadhareantnumeris,nonaulemquibuplet.Tamenariif!metici,quibuJuis^-/;^ 
^lis eas ajcribentesq,omnes ea radicalium numerorum {quesfurdos nuncuparunt) denominatione, 
jeciunes ilUs quantitatum {qua unitatibus numerorum tpfts quantitatibus attlicatcrum e -eprimi 
nonvaUbant)dcnunciauerunt. ^ 

■ ''Zt ‘**^^** jtnominatione ortafunt linearum ac arearum quantitates , qua media 2 1 hu- 

tus ditlajunt aquas hacfguraftbiiffis incommenfirabiles, necnon infinitas 'a feipfis diuerfias confli- 
tui facillimumolien- jj- 

demsis.Efloreclahz, ^ g 
cuius qudtitas radice 1 


numertex- .j 
f rimatur ,fcilicet ra- 1 

siice9quafitq.Reli- | 

qua -vero recla a c -b 
c D DE EF^F G^AT- 

f rimantur radicibus non quadratorum numerorum, nec [milium inter fe planorum : quorum inf- 
nitijumentur{ex corollario 2 6 oUaui)^ex quadratorum ferie monito 2 9 huius defernta ifintque 
H iResnumeri^.Resq.Res.i i.Res i Res quotuis alij.Cum enim qui ex m quadra- 
tus [t Reliqui vero quiex ac cd d£ i f ? g non quadrati, ipfi ad eum qui ex a % rationem qua- 
dratorumnonhahebunt,per corollarium 2^ cclauff.ngula igitur ipjarum,recla ab potentia tan- 
tum commenfurabiles erunt, per nonam huius, ^ certa ,per (extam diffinitionem huius, media igi- 
tur fient {per vigefmamprimamhuiui)BC id xe lf tAG,efirdiquaquoicunque,quaadfe 
fiunt vtrecia AC cd n -i (fic.fed cum qui ex ac cd x>b.^c. quadrati numeri, fint difiimiUs 
plani ex hypoihefi, earum latera ac cd Tn^c.fiuntlongitudineincommenfirahilesreciaytfi 
,J^«BciD SE LF K.O(jrc.{ipfisreciis eandem rationem per primam fexti habentia) incem- 
menjurabilia erunt per 1 5 huius, [rpreinde, recla illa reclangula potentes ( a fortiori ) longitudi- 
ne incommenfurabiles erunt,cimfmt potentia per illationem nona huius , infinita igitur ofiendi- 
mus media fibi inuicem incommenfurabilia./tca feipfis diuerfi,quod autemattinel ad binomia,qua 
ex binis certis potentia tantum commenfurabilihus coniunflis fiunt, Dicemus harumincertaru ori- 
ginem a linearum natura ficcompofiiaprimunafchqua quidem linea quadrata defiribunt earum 
Jequentia naturamfecus in medio,cuius intelligentiaprimu a reclangulo binis certis comprehenfo 
inchoatafuit,qua quadratum producens latus, lineam fui naturam fequentem generat , quare hac 
fimple.v.reliqua vero qua ab additione linearum procedunt,compofita vocantur incerta, vt exem- 
plofi copulentur Utera quadratorum rationem 9 ad q habetmm,ea copuUta retiam ex binis nomi- 
nibus procreant,cum fnt reUapotentia tantum commenfiirahiles,quam arithmetici denudare cu- 
pientesivnico numero denominare nequeunt Jedperiphrafi quadam,rem 9 plus rem 7 nuncupant, 
hoc efi radicem 9 radici 7 coniunclam,vtHntur tamen figno augmeti huius figuTa{Rad.9 Rad. 

7 ) quemadmodumapotomen qua eifdem confiat nomintbusfiidpcr detraclionem figno decrementi 
.enunciant,veluti Rad. 9- Rad. q. hoc efi res 9 'a qua tolleda fit res ipfias 7, vt tandem fiuperfit refi- 
duttm,quod apolome dicetur fin eo tantum itaque ha dua incerta differunide»eminatienes{fcilicet 


f 
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flus Q" mwusYut K.itd.$ flus Rsd."] ^Rad.^ minus Rad.q .^juirtim {yt dixhnus in medltru ge- 
nitura) totidsm ir.jimt-i producentur fpecies.ftbiinuKemincommenfurabiles, quot eas generantes 
producentur dijiimiliumpianorum z-arietaies,quu autem hinomif 5 6 husns O' quinque eam fique- 
nbus exponuntur comites, f er furdorumadditionetn {hinomq instar) componuntiir.Sua 'vero apo- 
tomes Jiuntcosnitesfi^ ^ y eam fequentibus.pcr earum Irnearum detractionem generantur -yqux 
frtus compoftu priores fixgenHerUt^eodemjeruatoordineyullainprater additionis dr detrailio- 
nis ferentes difcrepantiam.,^uas quidem numero^rilhmeticiprolixierilon^ opera, his nume- 
ris fnrdis ( quosalgebricosfeu cojsicos nuncupant) exprimere fngulas conantur. Re igitur nostra 
contenti id cura relinquemus illis exequendum.Hinc tantum colltgentes,harum incertarum quan- 
titates ,nthil aliud ejfe quam fictiones certarum quantitatumpjua inter vnitatum certarum difire- 
lionem incidunt, eo quidem termino qui nullis ipfarum certarum, infinito etiam decremento mul~ 
tiplicatis Vilitatibus referripoteJ},fid eifdemcertarum vnilatibus ,fi£iienes ilia ac vnitates eas 
nietienies,perpetu0 incommenjurahiles exifiunl,quas ea de caufi denominatione qualibet quanti- 
tattsprtuatas fuijfe iam antea diximus,quodintemeratamiiiam vmtatis integritate feclione vio- 
lare conata fint.Vnde merito furdadiBa jitnt,ianquamab exprefiis fiue determinatis quantitati- 
bus aliena, ac explofi haberi debeant. 

‘Trofcfitio centefimadecimafixta. 

Propofitum fit nobis oftendere in quadratis,dfmecicntcm lateri longi- 
tudine incommcnfurabilcm ciTe. 


Esto quadratum ex m,cttites dimetiens fit uctDico ab latus di- 
metienti A c longitudine incommenfurabile eJJe,quomam a b ^ b c 
fiunt aquaies,duplnmeU quod ex hc eius quod ex X £,per primi. 

Dentur {ex fecunda ociaui)qu0tcunque numeri ab vnitate propor- 
tionalesiinprafata quadratorum a sad a c ratione ,fint^ d e f o, 
quoniam primus ab vnitate fiilket e non efi quadratus , cum fit pri- 
mus wc ( per decimam noni) alius vllus ( exceptis tertio ah vnitate 
dr vno reliiio omnes) quadratus erit.Ea itaque ratio d ad i, veli, ad 
I F aut F ad (s,cadet inter quadratum dr non quadratis numeros, qua- 

re percoroll.z-^onaui,eanb eritratioquadratinumeriad quadra- 
tum numerum,nec igitur quadrata ex x adrxe (eam rationem ha- 
bentia) rationem habebunt quadratorum numerorum , nec proinde 
latera (xt latus (Y u c dimetiens) eruntlongitudinecommenfurabi- 
lia,per shuius.Osiendimus itaque dimetientem lateri in quadratk 
longitudine iacommenfurabilem ejfi. 



oMONlTVM. 


Huius locum filegit Campanus poH fiptimam huius (finius quidem) loquens de lineis, qua licet 
fint longitudine incommenjurabiles,iamen earumpotentia fiue quadrata inter fi comsnenfisrahiUmu^^,^ 
exifiunt,^ ideo inter certas enumeranda funt.Infrper bina data opera omifimus ante hanc prope- 
fitioHemtheoremata,ab ait ero tantumCracorum exemplarium tradita,velp0tiusTepetita,id qui- 
dem fruHra,CHm fint eadem eis qua 105 ^ lotf iam demenfirata fiunt, infiiper huius propojitionis 
demonfirationem corollario oH'aua octaai breuifiime conclujimusjed no ideo dedignati fumus huie 
loco, Euclidem fiquutiyapponere, licet eampluribus aliis argumentis demonfirare potuijfemus.Sed 
quia libris fequentibus de incertis reRHs figuras pLnasingredientibus quandoque loquetur, huius 
longitudinem incertam hac vltima exponere ceepit. 

LlBEl 1>EC!U! FINIS» 


I 


SSEVCLIDIS DEMONSTRATIO-’’ 

num reftitutarum Liber vndedmus. 

Olidum cft quod longitudinem, latitudinem & ptofundi- 
tacem habctjCblidi vero termini funt fuperficies. 

Tertiem quantitatis genes diffinit Euclides. Primum quidem fuijfe li- 
neam, qua Ungitudinemtantum habet. Secundum-oero fugerficiem^qua binas 
dimenfienes fiefe ad re Pios dirimentes habet, fctlicet longitudinem ac latitudi- 
nem. Tertiumigitur eritfiolidum tribus menfurisdimenfum fifeinuicemadrecfos angulos fecan- 

fthusdongitudine,latitudineAcfublmitate,quamalqcrafiitudinem,frofunditatem,feudenfitudi- 
nem nunsufant^quoruminterca^edinemniMifaciemusfiumiUa tres dimenfienes tres fint lan- 
ium longitudinesfiefeadangttlos recios dirimentes in eodem fubiecio,quod ideo ob tres Hias dimen- 
fiones quibus menfum esifiolidum dicitur, frater illud alia quantitas flures dimenfiones habere re- 
gulares non potelt. Namadidemfignumflures tribas lineis ad recios fiefe fecantes concurrere non 
fofiunt. Conster ti itaque poterit hac diffinitio, vt quacunque fuerit fubiecii natura tribus illis di- 
menfionibus ornata, filidum dici pofiit.Sjtod quidem folidum fimiliter dicemus terminari fitperfi- 
ciebus(acfuperficiem lineis, lineam vero fignis terminari antea diximus) fub qua ipfarum claufurX 
contineri, tllud prater reliqua quantitatis genera fili ajfumens.Ham fuperficies tantum finita non 
canclufa eSl lineis, linea vero terminata non autem menja/iec quidem conclufa fignis. Solidum au- 
tem fitperficiebus terminatum,concluditur eifdem. 



Diffinitio fecunda. 


Rcdta linea ad planum redta eft, quando ad omnes ipfam tangentes rc- 
(^■as in fubicdio plano exiftentes, angulos redios efficit. 

y eluti fi ad planum c d e erigatur recla a b « fitu quo 
qualibet reBainipfo plano ducla ipfim ab tangentes cum % 
illaangulosreclosefficiunt,vtlinea Kc ae KD,tancrelia 
A B dicetur recla ad illud planum co%,e'o quod d contaciu 
plani qualibet inplano reila,adip(am recios concludant an- 
gulos, hac methodum concipit a decima primi diffinitione, 
cumidemagatinfitperficiemhac,quodpriormlineam,fiili- 
cet vtraque vtrobique recios angulos. 



"Diffinitio tertia. 

Planum ad planum redlum cft, quandoTuper communi fegmento eo- 
rum planorum perpendiculares invno eorum planorum exiftentes, reli- 
quo plano ad angulos rcdfos fuerint. Redfs vero linear ad planum inclina- 
tio cft angulus acutus contentus fub ipfa reda linea, & alia reda in plano 
duda ab inclinante per lignum in quod cadit perpendicularis, a fublimi 
termino inclinantis dcmilTa. 


Binas hac vnica ccmpleCiitur diffinitiones^ Priore 
enmbinafupponitplanavtkts a-o&it iL-a,quprum 
planorum commune figmentum esi recla a %,qua qui- 
dem ab invtroque eorum planorum extenditur.rfi igi- 
tur inaltero eorum planorum adtpfam a e domitantur 
perpendiculares -DC G^.IlU^tsc oireliqucpUnofi 
X H ad angulos reiios (Jiue reUa) fuerint. T unc planum 
*D a B ad planum i i x a rectum efedketurM esi. 
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phmm fiper pUnum emJiSlens,-utrohique angulos efjicietaquales, 'ut diximus decima diff>iitt<h 
ne frtmi de lineis, ^^ed ideo fer lineas exponimus quia linea angulos efficiunt , non autem finfer-. 
ficies ,fed tantum linea in ipfisdefcrifta.lnclinationemojero re- 
cta linea c\.ad planum a s c n ejfe dicemus , angulum acutum, 
c 1.1 qui quidem fit a recia c l ^ alia 1 1 in plano a b e d duBa. 

reda ct inclinanteperfignumiinquod caditperpendicula- 
ruipfiplano^afahlimterminoc reda inclinantis Qi.demiffa,qui 
angulus c 1 1 necejfar io fit. acutus. Nam r edus exisiens cii.{ex 
conHrudione') aquus erit binis c 1. 1 i. c i anguluyCum tres trian- 
guli anguli binis aquipolleantredu,pertrigefimamfecundampri- 
mi,ipfe igiturci-i minor redocii^acutus erit{ex diffnit.)quidiceiurinclinatielinea ciad 
planum A B G D. 



Ttifjinhio quarta. 


Plani ad planum inclinatio cft, angulus obliquus comprehenfus fub his 
qu?ad angulos reftos communi fegmento ad idem flgnum ducuntur,ia 
vtroque ipforum planorum. 


K^ngulumobliqaumideo dicimus.^ quandoque acutus quan- 
doque vero obtufus exifiat,ea lege qua linearum inclinatio angu- 
lum planum efficere didafuit,odaua diffinitione primi, vera ete- 
nim inclinatio ea ed qua lineas areda recedere cogit. Ideo etenim 
chliquum dicimus angulum,vt a redofimper deerat planum re- 
dum confiiluente^vtfi planum Ao i ad planum aobc inclinari 
dicamaSiCumperpendicularesdudaDz ge c^adeommunefig- 
mentum planorum (quodfit A t) atque ad idem fignum i,fiquidem 
rebusfitcdifiofilusangulusD-iofit acutus^-oi-c. vero obtujits erit, planum AO-s. ad planum AG b c 
inclinari dicetur,^ e conuerfo A Gue ad planum A-o %fivereangulit>-iQ^'Oi,c redi fuerint, 
planumadplanumredumerit.T^mlineasD eo icinipfis planu ad redos cum communi ak 
fegmento conBituta (^planorum motu) inclinationem aut planorum reditudinem exprimunt: qua- 
re ea anguli d e o vel d e c quantitas^lanorum dicetur inclinatio. 

Dijfimh quinta. 

Planum ad planum fimiliter inclinari dicitur, & alterum ad alterum^ 
quando prardidi inclinationum anguli fibi inuicem aquales fuerint. 

Propojttio fexta. 

Parallela plana runt,qu?Yndiqueprodudacontadum non admittunt? 

Hacnullaeget expofitione,fed additione hac ( quavndiqueproduda ) egebat, nam fi parallelar^ 
dixifiemus tantum,qua contadum nonadmittuntfalfam ederemus hanc diffinitionem. Si itaque 
vndiqueproduda contadum non admittant vereparadela erunt, 

Dif^nitio Jeptma. 

Similes folidic figurs funt, qu§ fub fimilibus planis, & multitudine 
aqualibus continentur. 

DiJJmith oBaua. 

Similes folida: figur? & aquales funr,qu? fub fimilibus planis , multitu- 
dine & magnitudine fqualibus,continentur. 

Hancfolidorumfimilitudineafimilitudineplanoruaceoruaquamulutudine fimit^enalate- 
rum proportione velutifiguras planas, prima fexti diffinit. fismpfit.Tqam in figuris bina reda tanti 
stngulumplanumejficiuntdnjeliiluverbpluresduabusnecejfeeii concurrere, vtangulumfil/dum 

cemp 
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vMixua.^trt Uct uitmdffniMtMU, f guras ptauas baS r.UJa, 
fiusdes dsxtffe pmsifss , fsdust eas quarum qua eireum aquales augulos latera fuut preporeuu 
njlidyatumen oh rationum multitudinem mnUttudine laterum generatam.,^- ideo confufam quo- 

°‘‘>”'»odo,eariimfimildudinemhreuiuefubflanorumfimilitudi?ie^&aijuamultitudineconctujit 
'equalitatemnjero additaflanorumaqualitatefofiremodifjiniuit. * 


Difflttith Mna,. 

Angulus folidus eft,qui fub pluribus duobus planis angulis ad idem fi* 
gnum confticutis in eodem plano non exiftcntibus comprehenditur. 

C» omnis anguUo! f lanas fit linearu cocurjusjolidue vero fit f Unor u angulorum concurfitt , qui 
quidem pra fi lineas ferentesfinearum concurfum fimiliter effciunt,quare alteram tanta Theo- 

nis fumemus diffinitionem^qua per planorumconcurfumexpofiitpreliquam minus dignam omitie- 
tesiquafiilicet per lineas pluresduahas concurrentes diffiniuitfilidumanguUtm. Planos item an- 

gulesin eodem plano conliitui vetat ^non ejfet enimangulasfedfiuperficies. 


Difjinich Decima. 


Pyramis cft figura folida comprchenfa planis ab vno 
plano ad vnum fignum conftiiuris. 

^aoniamah vnoplano ad v num fignum pracipit tendere reliquaplana 
Pyramidem concludentia, manifefium erit omnia conflit uta plana necejfa- 
rio triangula elfi,dempto Juppofito a quo tendut in fignum reliquasyl^ud ve- 
ro demptum cuiufuis eritfigura^iuxta Pyramidis hypothefm,qua ah eo pla- 
no denominationem concipit, vt a pentagono pentagona^b exagono exago- 
xa,a quadrangulo quadrangulafi trigono trigona,vt a b. 



'Tiiffmtto 'undecima. 


Prifma eft figura folida quinque planis comprchenfa, quorum duo func 
triangula,fimilia^qualia,Scparallela,ReIiquavero parallclogramma. 


Super hac diffinitione dijfintiut T heon ^Ca- 
panus ,fed praualtt Campani intelleiius. Nam 
“theonjub PrifmatU nomine cuncta comprehedit 
parallelepipeda. ^ plures late ratas colunas,quod 

maxime obejlfutur is demonfirandis, quare parti- 
cularem Prifinatls diffinitionem fumetes, Prifma 
effi dicemus figuram filidam, quinque planis tan- 

tumcomprehenfim,quorimduo funt triangula, ... 

aquafimiUa,& parallela, reliqua vero paraUelogramma,vt exemplo Ktc& vir fint tnan^ia 

A F L&c i,Lt parallelogramma-patet ex diffinkioneparalleiogrammi,trtangula mc&v ir 

efe neceffarto aqualia/cilicet aquis leneis contenta,&paraMa cumfiant ex oppojitts parallelogra- 
LriJLterihl,& igitur fimtlia,quaomni4 necefartb pendent apoftnone trium paralleUgram- 
morumfiuic fauet 40 huius. 

Dijfniuo duodecima. 



Spfiiia cft figurafolida.vna fuperfidc comprchcnfa.ad quam ab vno fi- 

..no intus cxiftetc.omncsrcai line? duda; fune iquales.Sphpe aure dc- 

feriptio eft.circunduftio fcmicirculi manente eiusdemetientc, quoad vn- 
de ccepic redeat. 

^uontamomniumfolidorumperfec 7 tfiimumeBSphara,ipf.duplicernjtondedigna,mr^^^^^ 

reli^ofmonemprtortetenimveramciusfubftanttadtffinimnemexprefimuscu^ 

SuJ,„utrsMUm.ls!t,rmimnsssssdsfsrifmxin,diff«mxsxs,qx.lxgf^‘nl’‘'s‘‘Pt 


evcl element. geo. 

ftintiit naturamdepinxeriinl^defcription. e >»q r„li^iserfec}iene?n ea lifiearit ab vnice fizna 
Diffinitio iecmattrtia. 

Centrum Spirer* eft fignum in Sphera conftitutnm.a qno omnes red* 
adfupeifictoduasfitnt {qoales.&iUnJ 4"““* & remicitcnli dcfcnbcn- 
lis. 

Dffnitio decima quarta. 

Dimetiens Spher* eft reda linea pet centratn ada.cx viraque pait* fu- 
perfide Spher? cerminata. 

"Diffniiio decimaquinti. 

Axis Spher^cft dimetiens iila quiefeens, dreum quam Sphera mouc- 
tur. 

rt diffinitiones quafifartium Sphera iuxta natura earum ordinem dijfionamus , harum trium 

feriemaTheonetraditamiariare cogimur^vt quodprius natura futt^rtusincedaterdine-.2{am 

centrum pr tus fuit dimetiente^cum enim fer centrum agatur dmetiensfid eiM & natu- 

ram indicat' ^xem vero pracedet dimetiens, cum dmettenmm qua m Sphera dejenbtpopnt, 

vnicarnaxisdimetiens,eafctUcetquaquiefcit,generaliusigiturefedmetienlisnomen,axisnomi- 
„;quod quidem foUusmotusvidetureJferelatiuum,VimetienSveroSpheraquanUtatemindicat 

cuius efipracipuum geometria negotium. 


Diffinitio decimajexta. 

Conus eft figura folida tranfitu redanguli trianguli deferipta, manante 

vno eorum qu^drearedum angulum laccrcjdonec in idem vnde furopfe- 

rat exordium voluatur, & fi manens reda linea ^qua fuerit rcliqu? circa rc- 

' dum angulum circudud^, rcdangulus erit Conus, Si vero miQor,AmbIi- 
goniuSjSi aurem maior Oxigonius. 



'D'ffniiio decimajeptima. 

Axis Coni eft manens reda circa quam triangulu vertitur,Bafis autc eft 

circulus 
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circulus a reliquo latere angulum redtum continente circunaudo de- 
Icnptus. 

DtJJimtia declmAoEiaua. 

Cylindrus cfl: figura folidatranfitureaanguliparallclograramidefcri- 
pta , quieficente vno cius latere donec in idem vnde fumpferat, exordium 
reuoiuacur. 




'DifJinUio decimanotja. 

.Axis Cylindri cft manens reda circa quam parallclogrammum volui- 
tur,Bafes autem lunt circuli a redis Cangulumredum cumftanic conti- 
ncntibusjcircundmdisjdcfcripti. 


Ex hif hinU Cylindri diffmtionihiiscoxsiap, Cylindrum duohta circulis squalibus ac faraSelu 
vnaqtie facie curua contineri^ cum aquales in quauis motus farte faralleUfnt reBa eos circu- 
los defenhentes. c infufer axis Cylindri ad virdfque hafes reBa erit linea. Nam ad omnes re- 
Bas eam tangentes in hafi defiriftas reBes efficient angulos.Similiter ^ Coni axis ad iffim hafim 
eadem de caufia reBa erit linea. 


Diffntno rvigefma. 

Similes Coni & Cylindri funt,quorum axes & bafium dimetientes funt 
proportionales. 

similitudinem Conorum ac 

Cylindrorufonitinfrofortio- ^ ^ 

tte reBarum , ex quibus oriun- 
tur. Nam exdimetientihsfs ba- 
fium oriuntur eorum fiolido- 
rum bine dmenfionesfficilicet 
^ue iungitudinis ^ latitudinis 
'vke funguntur. Ex axibus au- 
tem reliqua nafiitur^fiilicet, 
que fisblimitatis locum obti- 
net.Cumtgitur fuerit fuhlimitas ^aConiad fublimitatemitalterisisComsvt kcdimetiens{hoe 
eJi,longitudo^lalitudo)adt,vdimetientem>Conik b c c^def erunt fiimiles. Haud fecusinCy- 
lindrisfifuerit l n Q., h m W o p, Cylindri ajrunt fmiUs ^ vt latius 

^ofihac diBuri fumus. 



"Diffnitio 'vigcjltnapnma. 

Cubus cft figura foIida,fub fex quadratis contenta ba- 
fibus. 

DiJJirtitio 'vigefimajecmda. 

Odahedrum cft figura folida, fub odo atquilateris 
triangulis fibi inuicem aqualibus comppchcnfa. 

dim 





>9 


09iKe^>tdrHm, 
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Diffinitio yigefimmrtia. 

Dodecahedrum efl: figurafolida, fub duodecim quin- 
quangulis ^quiangulis, & ^quilatcris fibiinuicem aqua- 
libus comprehcnfa. 

Diffinitio rvigefima^uana. 

Icofahedrum efl: figura folida, fub viginti ^quilatcris 
triangulis fibiinuicem squalibus comprchenfa. 

TDifflnitio 'vigefimACjuintA. 

Solidum parallelepipedum cft figura folida fub quadrangulis planis, 
quorum qu^ ex oppofico funt parallela comprehcnfa, 

Huicfiiuebuntfer'eormesdefaralUUfifediniituraloqucntes. 

Diffinitio 'vigefimafexta. 

Figura (olida in figura folida infctibidicirur, quando infcript^ 
anguli fimul angulos, aut fimul fuperficics, vel fimul latera circunfcripts 
tangunt. 

Diffinitio vigefima/eptima. 

Figurafolida figurs fblids circunfcribi dicitur, quando circunfcripts 
figurs anguli fimul,latcrafimul,autfuperficies fimul, angulos infcripts 
tangunt. 

Figuras planas figar i pUm inficrihiac circanfiribi dsffiniiiomhus quartidocuimss , Cum aute 
agendum fit de filtdu hnge apianis figurk distantibus natura , eorum infiriptiones paulo a plano- 
rum infcriptienibus diferepantes diffiniemus^infcriptiones etenim (aqueplanorum, ^ fiolidorum) 
ad regularium figurarum tantum intelligentiam fonferuntur , Irregularium etenim infinita mul- 
iitndoanfcribtndi normam fisa confufione reJpuit.Cum autem regularium filidorum latera^afies ^ 
anguli, Jub diuerfis contineantur numeris, perfiicuum eft angulos infcripta figura angulis circum- 
fcripta lateribus aut bafibus coniungi non pofie quandoque Jed (jr quandoque pojfe , Eo aittem ordi- 
ne,quD fimulinteriores anguli latera exterioris tangam, vel fimul angulos,vei equide Jimul bafis, 
non tame omnes, cu fepiusinfcripta tanta multitudine anguU/rii careant qua circunfcripta ornatur 
lateru,bafium aut angulorummultitudine, vel e contra. t tamen ea inficriptiene interiores exte- 
rioribus fimilipenitus cbtaclu adharebunt,fimiliaque vacua excejfuum circunfcriptis relinquent, 
vtfauente Supero decimo quinto osienfurifiumus,alias infcriptiones fimiles^ aquales exceffis non 
relinquentes , irregulares ejfent,ob eorum excejfuum difirepantiam,veluti cum Cubi Utera ficant 
bafis circunfiripti Oolahedriyacplures alie regulatam infcrihendi normam re fragrant es. Solas igi- 
tur regulares eas dicemus, qua fimilesejr aquales figura circunfcripta relinquit excejfus vndique. 

cJJf O T V M. 

.,^ueniam diffinitionibus huius vndecimi , aliqua tranfiofita , quadam vero paulum obfiura 
fiue confufa,{yitio temporUvt arbitramur') tradita fnnt,quamproxme Theonis voces imitantes, 
istxta veriorem fiquentium theorematum intelligenitam,acfolidorttmeonfiderantetproprium,dif 

finitiones 
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^“•^«•«iMtmtMMdefirnrctMnmmmmtUmrumindwmncsmndtmumumnr- 
Jm„bt,f„„ ,fUM ,„d,„u„,i,,„^,l,„, CM,ii,«rrlfimmd,ff„m,„i^ Ttcmfiri- 

a„m„di, cnf.km,,, 

^quajmilidi^farAU^Ueffofita eorum triangula cura demonsirationis tedmm comperilfe Uta- 
mur-Sthara wjuper dtffimttonem^i defcrtptionefegregauimuc^rjeram Sphara fubnantiam con- 
gruadtffinimne tmrantes,Tranj^ofitas itemaliquasdtffir.itiones.iuxtaottaium a natura erdi- 

dtjpojutmuc, figurarum demum filtdaruminfcripttones 'aplanaruminfcripnone difcrepantes. 

iuxta necejjariam jolidis infcribendis methodum diffiniuimue. Amavero folido parallelepipedo 
fepius vtemur^on antea ab Euclide diffinito , propriam diffinitionem contuimus, ne circa veram 
eius cognitionem fiuEiuantes^inteUigendis theorematis hafitemus , infiiper decimo quinto Euclidis 

ftturo.reperiemusIpficIemquinquetamumtheoremata^Campanumverh duodecim de regularium 

c orporum infcriptione ac circunfcriptione tradidijfe , qui quidem Campanus {duodecimam demon- 

firans)adhas explendas folidorHminfcriptiones.,vigintioptariproferttheoremata,quaihidemnec 
po^demonsiraridebilibusadmodumconcludere conatur argumentis. Etproinde optata fupereffe 
{yiginticomplendisfiheeremata o&o.^ua diuina clementia fauSio munere confequi fidentes^ eam 
qua totidem viginti infcribendis aut circunfcribendis congrueret methodum , binis poElremis ex- 
ponimus diffinitionibus. 


Propofttioprtmet 

Liacx rcd? partem in fubiejSo plano partem vero in fublimi cflc eft im- 
pofsibilc. 

Ejio{fifieripBfiit)linea kz c cutHsparskz Jitinplano 
eiufdem vero reliqua parszofitinfuhlimifiocefiextra pla- 
num kz-a^ Bicokz Qnonejfere^am,quBniamplanueEi kii> 
producatur ex aquali perplanum kztsreBa hz verfusDfiua 
re^aerit ^per quartamdiffinitionemprimi, ^..Abaliquofigno ^ 
re&a kZTi quod fit c ad fignuma ducatur cc.T-. iguliigitur 
B c o exterior angulus a b e , binis quidem inte. icrihus op- 
pofitis ejiaqualis,per q 2 primi^ci' igitur minor duobus reclis, 

per.iq.eiufdem,angulumitaqueefficiens linea ab G,non€slrecla,Lineaitaquereliapartemf» 
Juhie^o plano^artem vero in fublimi ejfe efi impofiibile. 



(jtito N irvi-. 


Demonstrare conatur hanc Theon ab inconuenienti, ^ *’ 3 

quod fiilicet dua linea concurrerent in pluribus fignis . /r c 

vno,qued non adhuc patuit inconuenire i Nam bina re 5 le kzzi in pluribus pofiunt concurrere p- 
gnis I £ non autem fecari.Siautem eas dicamus vnicam lineampoUemus innumerabiles demonj ran 

difacultates/upereademreaapluresconsiituentes,quednonrecipit geometria obdemonitrauo- 

num facilitatem, fid quandoque totam vnicam quandoque diuerfas eJfe eius purtes , iuxta yfojf' 
fium varietatem fufcipit,& hac de caufa noluit EucUdes illudexcludere , lineas fcihcet mpluribus 

fignis contaaum non admittere ^nec inter principia humfmbdi collocarepermciem.Carnpanus vero 

tam modicum paruipendens demonstrandum , concludit binas b d b o eidem & b m tre um epe 
non poffe.ex decimat ertia primigtuod licet aliquo labore , (non a theoremate fed a demonstratione) 
tandem illudexigipofiit.Tamen ex decima quarta facilius exegifiet,^^'^ igitur neuter J ' 

tis nobis fecit .nouam cogimur apponere demonsirationem.Praterea in vno plano Isneamve - 

toncipipoterit inJublimiverb,cumaliHnde extra ideminfinitaproduaump anumft er 
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Propfitioficundit. 

Siduircaeline^fcaJinmcemfccuctint.invno funt pUno, & omne 

triangulum in vno cft plano. 



ri^a linete fe admuicem fecuerinl,^c. 

CM 0^ ITV 


CommmdMd^m etl dm dicemur duaslineoffefeficmes in eodem eJfefanB,ilhdfi>tetttj4 ron 
fimvliciter ac7u ime/iigs debere. Nam diM fe fecates hnea,mdtuerfisflanu eJ/epofunt.Sedltcet m 

diuerfisefe pofint, hoc theoremate mhilominutfervirafqueeandeflanamfaBerfciemductfoJje 

(oncludemue, aua vniea & foU eas fmul conciliet: quare dicens Euclides in eodem ejfefknobrafi 
fert in e ode concipi fojfeplano neceJfariumfere^Ucetper fingulas earum infnita ducipojstnt dtuer- 

fiplana:illud tamen nonobeiiquinbina eodem foueatur plano. 

Propofitio tertia. 

Sibina plana feinuiccm fecucrint,communis eorum fcdio re£ta cft li- 
nea. 


Bina plana kt oisfe fecent in linea b otDico sDeJJe reEiam : quod fi 
mn credat ur.,cum figna in vtroqae fint a b ^ o b plano .^x hypo- 

thefipereafignaducibinareEiainvtroqueplanopoteruntperfeptima 
diffinitione primi:qua(a tota difiunciiua)aut vnicam aut binas efficiet 
recias,fiquidem ■vnicam recfam,ea communis feBioplanorum retia efiy 
vtpelimus.Si -vero binas reSasfequeretur binas reilas fuperficiem co~ 
eludere, cum ah eodem b oriantur figno ,^in idem d coeantjContra 1 2 
communem fintentiam, quod feri nonpoteB: reSta 'igitur erit b d, com- 
munis planorum feclio.Si itaque bina plana fiinuicem (f-c. 



Propojttio quarta. 


Siredalineaduabusrcaisfc inuicem di(pcfccntibus,in communi fc- 
dtionc adangulos ledtos ftcterit,& ad catundem planum ad angulos rc- 
Cios erit. 


RcEIa 
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RecJulmaziJuuhsrecl^MS ozyfi inukemfecanubus 
ta E adaKgulos reclos in communi fixione e Jlel : Dico rectam 

£T.adpLtm)n(virafijne Ki c d concipiens)recJ4mejfe,fonan- 
turinuicemacjualcs ht. be Dt a t-^coniunciis a o b b d 
D A reiUt-^quonUm dicimus reclum zzad omnes in plano a c 
i i>eom tangentes reclamej]e,fialiqtia adruam e z recia non 
credatur inuentripojsit, este izr in plancrkTiQv,conneclan- 
tur a z vertice hypotenujfe vel fahtendentcs i k zi zo ib 
2. T crzG.’£quales igitur erunt kz dz zz&Gzper quar- 
tam trimi.fuhtendunt enim dquales angulos quiad z^tequisU- 
terihuj comprehenfos^msliter k-a & z a aquales erunt ^per 
eande apprimi, fuhtendunt enim aquos ad i verticem angulos, 
per I j primi,aquis lateribus(ex hypothejt)coprehenfos^rsar. 

gula igitur k z o (^Bz c (aquis lateribus contenta) equdliaacaquiangulaeruntpero^auam pri- 
mi, angulus igitur kvzanguloBC zaquus erit, cum tnfuper(exeademociauafrimi)anguliz g b 
<?■ E D A ( triangulorum aquu Irneis compofttorum) fint aquales, fequetur triangula c e t ^ d e i 
duos angulos duobus angulis fcilicet o e t /// d e i (ad verticem) &ZGripfiiti(vt proxime pa- 
tuit) aquales habentia,^ vnum latus zeivmzD(ex hypothefi) aquale. Reliqua latera e t t g re- 
liqui h it) aqualia habere,pervigeJimamfexlamprimi.Cuminfiper angulus i Gz(hoceJitGz) 
angulo k-Dz(hoc eif ipfii-az)aquusfuerit,^aquilateribsts T G Gzipftstto dz contineantur, 
bafes r T ^ z I aquales erunt, per quartam primt,qaia demum e t t z ipjts e i i z reilis aquales, 

& bafisBZ communis oflenfafunt, anguliz Bz ^zz\(perociauamprimi)aquales erunt, quiideo 
(per primi) recti erunt,recfa enim zz fiper rectam n constituiturire^aigiturejiizadipfim 
1 E z,^ proinde ad quajcunque inplano k a b d ipfamzztangentes ,fimiliter recta ofiendetur. Si 
itaque recta linea duabus rectis fi inuicemdijpejcentfbus,(^c. 



Pro^ofitk quinta. 

Si rccla linea tribus re(ftisfeinuiccm tangentibus ad angulos reifios in 
communi contadiu ftctcritjpfe tres refl? line^ in vno funt plano. 

EfioreiialineakBrecfosefficiensanguloscumtribiesBG bz db 
fisper earum contactum,Berecta:Dico rectas B a bz Bnineodeefi 
feplano,quodfialiquaearu infuhlimiefi credatur fitBG quaerit in ^ 
eodemplano cum recta kB, per ficitdamhuiusxnam fife tangunt in b, 
quiaveroplanumreotarum kB b Gcocurrit cum planoipjarum zb 
BX> in B,ea plana extenfa fife ficabunt,prodticatur recta ko in t.,fit£ 
planorum communi feitio b z,qtta (per tertiam huius) re ita erit, at- 
queinplanoreiiarumzB Bv>exiftensBz,efficietcumrecia KB-re- ^ 
ct0sangulos(per fecundam diffinitionem huitis)eb quod (per quartam huius) ad ipfitrum z b b d 
planum recta fit, ^ ideo ad omnes eaminipfoplano tangentes recta erit, quoniam infuper ab b o 
B E fitnt (ex hypothefi) in eode plano, fid a b e angulus rectus osienjus eFt, angulus fimiliter a b o 
rectus (ex hypotefi) fuit,fitnt autemineodemplano.Reitus itaque k b o recto a b e angulo minor 
eJJet,quod ejjet abfurdsm,ex decima communi fint entia primi.-non igitur erit g b reita in fitblimi, 
necproindereliquarumvlla,tresilaquerectaBc bz Bnineodemeruntplano.Siergo recta li- 
nea tribus recti linei, ^c. 



^QNITVM. 

Cogimur pnem demonstrationi a T heoni demonjirato variare:cencladit enim T heen impofii- 
bileejfeduosanoulosaquoselfe,fiuere£los,cumfine in eodemplano, licet iqpnmialiud concludat, 
fiilicet non impofiihile ejje,fid ex 'illo fequetur tuliiu,eofdemangyilos inaquales ejje,& Tecios,qued 

impofitbileo!iendilur,'’stdiximus,nonautemb'fnasrehasadaUamangulosTeSlos in eodemplano 
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'Tn^ofnio Jixia. 

Si binere£t?line^ eidem planoad angulos re£tos ftetcrint, parallel^ c- 
lunc ipf? reds line?. 

0 V alicui plaMn ttada/iguUs re^os exiJtatiDs- t 
eo Teifasf,fi c i>faraSelasejfe.Comut!g4lurrec}asx>,mpUnovero 

DBS ad angulos recJos iffi b d excitetur d B,per'vadeci>naniprimi, 
aua aquahs fecetur iffi a b recla , coniuncJis ad a e b e, cumenm 
B D DE fintin eodemplano. Reliqua b e in i^fi erit pano, fer jecu.. 
dam huius.AEqiialibus vero a b d zcotnmunisfonatur e o-.AEqua- 

leserunthi bd^//ed Dv.Sedangulos aquos comprehendunt, 

nemperetios,exhyfothefi.Rafesitaque ht, n{f er quartam frmt) _ 

D ,>/, Bd-* Tf" "'T"r 

nU iuqui » E i (*■ A . D * • E d- E D * /-4 ("E"*» 

aauos ( per oBauam primi) efficient. Recltts quidem efi a b e/»w a 3 Jit retia adflanumo b e, ex 
Lnhk ,ea«, mi.r erit r,a, . d mia, , d » d o » eee^ee effcm.Egu. 

los,vt patuit, docet ipfas 3 \> ad cd ineodemejfe' flano,fer quintamhuius.Nam b d^d E. f-v y~ 

pothefi,KDverbadT>3,exdemonsirato,ciXiauteTnadt>3,cumfitadv)33flanum{exhyptheji)re‘ 

cla,anzulos rectos effecerunt. Siquidem 3 V) ad cd ineodemjintflano,iniffoent ab re iqua 
trianguli k ut, per fecundam huius. Suar e in eodem plano erunt a b. ^ g D ^angulos ir.termts 
adeafdem partes uto gd b duobus retiis aquos effciunt,sx hypothefi.Ipfe itaque ab ^ od 
{per 2 S primi)paralleU erunt.Si igitur bina retia Unca ad angulos, ^c. 

Propojttio fipfttna. 

Si fuerintbinf redl^lincf parallclf, alTumanturquein iplarumvtraque 
contingentia figna, per ea figna duita recJira linea, in eodem cft plano cura 
ipfis parallelis. 

Sumantur in binis ab g d parallelis contingentia ^ 

fignaze^2:Dicoret}am,per3zdutiam,in plano a b "* 

Qnparallelarum ejfe.Suodfificus feripo/it, esio re- 
tia 3Z per aliud planum. Sjeoniam e ^ z figna fiunt 
inparallelarum ab g d plano .fer idem planum per 
eaque figna retia ducetur fi qua fis deerat, iamper e z 
dutiafiina retia Juperficiem concludent in fignis^efi ^ 
z,quodfierinonpotel},peri2 communemjenlentiam. 

Suar e uon erit e z retia in alio, a parallelis piano.Si ita^ fuerint bina retia linea parallela, (fic, 

nfropojiiio effaua. 



Si fuerint bin* re(fi£ linc^ parallclf, altera autem ipfarum alicui plano 
ad angulos rc£tos fuerit,Er reliqua eidem plano ad angulos redtos erit. 

Rinarumparailelarumretiarum K3(^ cs-b altera kzalicuipla- 
nobZifiitadrecios: Dico reliquam gd eidem o 33 plano rekam 
ejfe,per 3 fii-o figna ducatur 3 b , cui in plano d b e orfogonalis eBo 
b3,per vndecimam primi, qua aqualis ponatur ipfiut, communis 
vero B D. Sequetur binas ab b d binis e d d b aquales ejfe. Sua 
quidem cum angulos aquos { nempe ex confiruBione reBos) fufii- 
piant,bafis a d ^ b e {per quartamprimi) efficiuntaquales.S»ure 
AB 3zipfis3o o kaquales/unt.Communisverb /isipfiseritba- %. 

. e E » « { ftr , aa .,„ fri „!) „„„ 

A 3jit ex hypothefi^adphnum d b e reBa,tn quo b e ipfam a b tangit, per fecundam diffinit, huius. 

ReBus 
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netos engmr. Ad t.runsgmr fUn,m&om„„ ,t„ i„ „ /UmM,,a,s 

r -ft * • = ■> * »■" '«*«■ */«» mif„f.,slUus , o 

f nfiton.Ad ,ff.n„j.o » o ,„J„ „ W cJ- o . . 

M /'•<« . »» » ojfl(‘>:htotkfina,„.R,a, ,de, o „ „a,i,con„ifi. 


VropoJitiononA. 

Qux eidem rc£t^linc$ Tuncparailela:, nec eidem in eodem exiftentes 

pIano,& adinuicem funr parallela. 

S int recJte a b ^ g d eidem recte e z fara[lele,no?t 
dutem cumiffaeidemflanoinjijlentes: i:)!coiffas tot ^ ^ 

^ o D edinukemfaralkUse^e.Adato contingente fi- 'V -s 

I re &4 t.>iffi it oTtogonales excitentur , 1 1 \ 

ixfiilicet nperpUnumpartd/elarumKB ez,^ik e_ \j ^ 

fer f Unum far allelarumGt} tz.Reciaigiturtz ad / 

fianum iffitrum i t i x recta erit fer quartam huius. / 

AdidemitaquefUnurmir.rectaerHntyKB G-ofer ® ^ u 

oaauam huiua,cumfint ifjizz faraMa, qua quidem fUno 1 1 x reaafuit.St igitur dua kb g fi 
eidem fiam t i k reBa futrintfaralleU erunt (^fer fextam huius) iffiaKB e d. Sjta ideo eidem 
recta fara/lela[mnin eodemexilientesflano) ^c. 

O N I T V M. 


Data ofera exclufit Euclides ah hoc theoremate idem fianum. Nam filiheram faraMarum hy- 

fothefimeidemflanoreliquijfet,ambiguafuifethuiusconclufio.Dicentinanque,eidemfarallelas 

inter fiefaralklas efie,ehststiffeitd quodtrtgefima frimi monuimiis,eo quod quandoque fofiint 
in retiam cadere atec ideofiinefara/tela, hac de caufa trigefma frimi difiunBiuam contulimus {aut 
inrectumfofiita) vt fiibi constaret demonsiratio,ea qua idem feficebat fianum. ^are trigefimum 
theorema frofria dlmonfirationi fitbiicere -volentes ,affofutmus hyfothefi idem fianum oftari. 
Cum autem adfolida -ventum efi, a quibus idem fianum abjiulimus, hac diuer forum flanorum hy- 
fothefiu^conclufionem farailelarum fibiinukem fimflicemac nulli difiunStiua obnoxiam libera 
frofert. Si autem obticeretur huic quod trigefima frimi obiecimus, rectas in reitam confiitui, tum 
refragaremur hyfothefi, qua diuerfi oftatflanafineananquein rectam conftitutaalteri faralle- 
lafemyer idem fofiident fianum, nonergo diuerfit inejfent flana, contra hyfothefim, diuerfi oftan- 
iem.Inflanlsitaque , trigefima frimidfiuntiiuamcontulimus, aut in rectam confiituta:Infi>li- 
dis -vero difiunctiuamdetraximus , frofofita flanorum diuerfitate fitmf licem conclufionem ge- 
nerante. 

Propofitio decima. 

Si binceredxlinex fefe inuicem tangentes, ad binas redlas fcfcadcaf. 
dem partes tangentes parallc];E fuerint, equales angulos comprehendent. 

Profonantur bina AS so fefi tangentes in s,quibus bina 
D E E z fife tangentes insad eafdem f artes s^s fint faralle- 
ia-.Bico iffos n s e z aqualem angulum iffis ab b o contine- 
re.Secentur ab^ds aquales, fimiliter sc^ sz aquales. 

SubtenfisAG d z,connexiJque ad be GZ.^uoniamaquas 
^ parallelas ab db ad eafdem f artes coniungunt ad b e, 

Iffe aqualeso&faralUla funt ,fertrigefimamtertiam frimi. 
tiaudficussz c zfarallela erunt, (fifroinde AD azeidem 
B E parallela, non ineodemexifientesflanoyidinukem erunt 
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f^ir-iUtlit^fernofiaTnhiiinS)^ aqiudcsfirf rimem comtnufientfenttHttam.EodemdigTcffii a d f>- 
o lequei (^^arelUles,ceniungentes a o d 7. reci<e,^aralldx^ itquelts erunt, ^er eendem trigejt- 
mamtertiem.-^tquip.-& ZGt^ftsai tz-equelesiefis k o -D-Lhabent equales.lpfi iteque en- 
giilnm\tGengulo dei equis lineisccntente, equelembabebunt, per e^auamfrimi./jtfie igitur 
AB.BG<^D£ Ei xqueUs continent angulos. Si itaque bina recla lina /e/e tangentes ^ad hi- 
nasy^c. 

O 2^1 T V M. 

Hoc theorema vtm illatam quodammodo perpe/fum finimus. Cum enim parallelas fi tangentes 
angulos concludere aquales extra idem duntaxat planum finat, cogere 'videtur theorematis liberas 
facultaUs.,ad ea tantum qua folidu congruunt, licet aqui ad idemplanum ^ ad diuerfa eius firua- 
ripofiit decretum,ficus decimaquinta huius ^cui nece/farte hac conuenit hypolhefis. .^nare abstuli- 
mus a Zamherto has voces (jn eodem no fuerint plano)vt re/lituta libertate planis e/ folidis figuris 
hoc infiruiat theotema.Cateriim quale reliquit Euclides vix ad nos delatum ambigimus : AEquali- 
tas nanque angulorum non necefiario fcquitur hanc hypothe/im a ma ^ 

ioribus traditam. .Syfinimb binas proponemus ( iuxta 7 heonis con- 
/Iruilionem d Zamherto verfiam') reclas as s c jefi tangentes^a- 
rallelas (fi aquales binis T>s e o fifetangentibusytecin eodem {fi li- 
beat)plane, attamen angulos a b o d e o inaquales confiituent, 
e/l nanque b acutusy. vero obtufius ^fit igitur manca hypoth-. Eur- 
fus aliud confurgitobiieiendumy quo fieruatahypothefiacconclufio- ? 
ne aqualium angulorum, nihilominus abefi demonfifatto parallela- 
rum parallelas aquales iungemium, ex primi, hoc typo in quouis 
parallelogrammo, bifariam fecto , cuius ait erapars in plano vel fublimi, 
parallelas ab b c binis de e z co»/iituat,patet eas aquales ^ angulos 
aquos concludere,nihilom 'nus fi parallelas iuxta demonfiraticnem nuii-.s ^ 

A B os parallelis iungamus,eifidemiungentibus reliquas os wiun- 
gentes, parallelas non e/fe -cnfiat ,fic^ ruit demonfiratio.K^d hoc dice- ^ 
mus producendas ejje reclas a b (fi qs in dirtclumcircas ,tumqui ad 
vertice b angulus angulo a b c oppofitus, eide a s o aqualis erit, ex i j pri 
mi, ifque idem, per huius theorematis demonfirationem angulo d e z 
aqualis probabitur. Bini itaque a b o ^ d ez, eidem oppofito ipji a b o 
aquaUs,adinu’cemeruntaquales.'^dilludautem,Huiusdefeilum quo 
relias AS ssfi tangentes, ad binas dee afe tangentes parallelas (fi aquaUsproponimus,nonta 
men aquos angulos comprehendentes, ah eo oriri, quod parallelas coniungentes ad eafdem partes 
(iuxta 5 q primi votu)no cepulentyjuorum obliti qui demonfirandam hancaggrefiifintfin huc ce- 
cidere cafum. 2iys itaque hutc ohuij contulimus particula(ad eafde partes) vtpropofitaruparalle- 
larumcontaciusyadeafdemearumpartes confittutusiiungentes necefiario ex 53 primi, parallelas 
^aquales fiatuat, videmus nimirumhls obieclispropofitas parallelas, mutuos non emittere conta- 
ctus circa eafdempartes,hac demum arte consiabil conclu/io demonfiratione /ufi^ulta, 

^ropofitio^vndecma. T^rohlemn i. 

A dato fjgno in fublimi,ad fubicdum planum perpendicularem lineam 
ducere. 




Efio AB o/ubieclumplanum.Tn /ublimiverbjignumfie z.Oportet 
iam K B ipfi lad asq planum perpendicularem duci. Cxl figno z ad 
rectam a s(extenfiim in fiubietto plane a b o) perpendicularis agatur 
z B, per 1 2 primi. fi ad asq planum recta fuerit, cenfiquimur 

optatum.Sin minus ipfi A sadfignum sinplano asq ad reBos exci- 
tetur s o,periiprimi.A figno autem z in reciamsG perpendicula- 
ris cadat i G.Inplanoverh b Gzkfi^rosparallelaipfi z afials t,per 
3 1 primi . <^ngulus e b 0 rectus erit, ex 2 p primi, eo quodreBusfit(ex hypothefi ) ; 
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hHiiis)craaomnesnitploplinoeamtiXTiaer,ipsrtieT fe l - 

i»t>lano-ic 4 C ■ faciet. Sed^i 

tJ. / conjlruciafHit.Adiffaen e e tgitur recla erit a %.Sed^ ^adio reJa fuit conftru. 
aaJfjatgituntadfUnumA z g recla eriUfer quanamhuius. Et proinde M zziaral'ela-L o 
eidem plano a b o recla er, t, per olfauam huius. A dato tiaquefgno z in fuhUmiad fub, edum pla- 
num A B o perpendicularem lineam z o duximus. ‘ 


Propofttio imdecmd. ■ Prohkmaz. 

Ad datum planum a dato in cofignojin.camredtam ad angulos rc6ios 
excitare. ° 


Ejlo planum a a^datum vero in eo fignum p„oportet iam ipfi plano adji- 
gnum Kperpendicularem cenjlituere. Sufeipiatur contingens fgnum ex- d b 

tra planum fit^ b, d quo {per profatam) tnko planum perpendicularis 1 

agatur za.lpfi auteimQ^per^i primi)per Jignum xparaUela fatAS. 

Cum autem zofit recta ad planum a G,ex conjlructipne, ad idem planum 
recta erit d A,eidem b g parallela^er octauam huius. Ad ditum itaque 
planum Aod dato ineo Jigno a, lineam rectam v a ad angulos rectos cen- 
ftituimus. 

A. G 

Bropojitio declmatertia 


Ad idem planum ab eodem figno in plano aut fubliraifumptOjbinje re- 
lincz ad angulos redos non conftituentur ad caldem partes. 


sit planum a o z, fgnum vero contingens in eoftofnfi 
blimiautem eftofignumi.\T>icoadplaHum A csafgno Gbi- 
nas redae non pojfe excitari-nec infiper a figno e Juhlimiad 
idemplanum binae redae poffe dimitti . ^uod fi opponatur. 

Sint primum a figno G binaac Gz reda ad idem planum 
A B.IpJa igiturparallela erunt, ex fixta huius. Sed (jr concur 
rentin G^quodefiabfurdumfcilicetcontraparallelarumdif 
finitu)ne.HaudJecusfidJublimifignoe,hin<edemitticredan- 

cursa ivadplanumA o b reda.Nam{per eandem fixtamhuius)paraIIeU effient, & nihilominus 

concurrerent in s,quodferi nonpoted.Hon igitur bina ab eode figno aut fiublin^ut plano exifien- 

tfadidemplanumredaconf ituentur. Ad idem igitur planum ab eodem figno, &c. 
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Theoremati voces aliquas contulimus vt vtramquedemonftraridkamusfententiam,fcilicet 

kfublimifignoadpUnum,&dpUnifignoadfuhlime,binasfmulpUnoeidemorlogonaUsnoncon- 

fituiaquorum alterum tantum dixerunt Campanus (fiTheon, quiquidem infitperconc it anc 

veluli dr quintam huius contra decimamquartam primi fcilicetfimpofiihiie ejje binos re os angu- 
los ad idem fignum in eodem plano confiitut. 


^ropojltio decimaquarta. 

Ad tju^ plana eadem leda linea reda eft,parallcla fiim ip^ plana. 


E V C L. E L E M E N T. G E O M. 

AdhinafUfiao fitrecla UncA a e : DicefA- 
rallelaipfa o d -LipldnA ejje^quodji no» Jiat parallela, 

'.•ndique producta alicnhi concurrent. Concurrant igi- 
tur in I t^qua erit linea reSafer tertiam huius, in ipfa 
I T fumatur contingens fignum t.jper planum autem d g 
ducatur reEtahr.ferplanuverozf fiat recta b T.,quo- 
niam a b ( fA- hypotheji ) esi recta aa plana c d z e, 
ipfa Kzrecta erit ad omnes rectas jn ipfs planis ipfant 
tangentes, per fecundam diffinitionem huius. <^nguli 
igitur A B K B A K recti erunt, ideoparallela erunt 
A K B K rec2a:,ptrvigefmamo£lauamprimi,cumfintin 
eodemplanoperfecundamhutus,^ concurrent inY.,quod e fabfurdum.No igitur alicubi concur- 
runt 0 D (fi- z t plana, quare parallela erunt , per fextam diffinitionem huius. t^d qua itaque pla- 
na e^em recta linea recta efi,^c. 

CoroUarium. 

Si reda linea vni parallelorum planorum reda fueritj& reliquo reda eri t. Tgjm fi cum reli- 
quo recta non c(fet,ipjk ad aliquam eius plani lineam angulum recto minorem efficeret, qua quidem 
linea{pervndecimamcommunemJintentiam)tandem concurreret cum aliqua alterius plani It- 
nea,quare ipfa plana fequeretur non ejfepara/lelaatontrahypothefm^um parallela fupponatur.Si 
itaque reUa linea vni parallelorum planorum,^c. 



Sibin? redi;:® lines fcinuiccm tangentes ad binas fc inuicem tangentes 
fuerint parallcls , non tamen in eodem plano exiftentes: Parallela fonc 
qus per ipfas plana. 

Binainquamrectaki fe fi tangent es in ■i,ad binas tit izfejeta- 

gentes t»s.fintparailelafedno fint in eodemplano.-Dicoplana qua per a b 
B G,(fi-perT>'E 'i.tparalleldeffeiacontaclminplanumreclarumttt.zper- 
pendtcularis agatur i \,pervndecimam huius,peT Jignumverb x ipjis fo 
izin plano d e t. parallela ducantur i t i v-per trigefimamprimamprimi, 
quoniamparallelajunt h-axT eidemt.xi,(fi‘ adinuicem ipfa k -iit paralle- 
la erunl,per nonam huius. In eas igitur cadens recta b i angulos abi t r b 
retlosefficit,pervigejimamnonampTimi,cumreSiafitex hypotheji b i ad 
planumiiKjiuevist. Similiterofiedemfisangulos aut Kibrettosejfe, 
recta itaque 12 ad binas a b 2 a.recta erit, (fi- ideo ad earum planum a2 g 
reSa erit,per quartam huius.Sed eadem i eadplanumr i^fiueDzz (ex hypothefifiectafuit.Ad 
qua igitur plana k %G^t>2zeademt2reciaeft,parallelafuntipfiplana AtG^nzz, per deci- 
mamquartamhuius.SiigituT bina recta linea, (fi-c. 

Corollarium. 

Dato plano pec datum extra illud fignum, parallelum planum duce- 
re. Ejlo planum k b c, fignum vero z.Per fignum vero e ipfis ab b c paral- 
lelafiantGZ ziper trigefimamprimamprimi.lpfa igitur gz zifunt in 
plano o E I parallelo ipfikzc plano (per hanc) cum fint tangentes, 

Propojitio decimafexta. 

Si bina plana parallela a plano aliquo dilTcdl-a fuerint, communes ipfo- 
lum Tectiones parallela fune. 






sina . 
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BimfUnd A n-<^ G -rfintparalkla^ipfa aut em f lana fecet 
fanum z d i tjnje^ltonihuszi e? t> uqua erunt reda Ii- 
ttt^-,fertmiamhniHs:'Dicdiffaa zz^-D\ redas parallelas 
eJJ e iquodft non effeputentur, concurrant alicuhi in k , cum e- 
ttim xecsafupponatur linea 'Lzr.^ars vero eius zzjit in pla- 
no B reliqua z nin eode 1 1, plano producto erit,per pri- 

mam huius ^ eadem caufa ^ i d k reda ina-r plano erit ^con- 
current igitur Kt.& Qsplana^in figno K.contrafuppoft- 
ixtn, ciim fini parallela^quod feri non potesl.Tqon igitur con- 
current z EC^-D tfectionesdn plano zt>\-Lexisientss, quare 
parallela erunt. Si itaque hina plana parallela apiano aliquo 
dijfecla,^c. 
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ConUctrlum. 

Si bina plana eidem plano parallela fuerinE,& ad inuicem parallela eruntjaut idem planum 
efficient. 

NamfiplanaDG cueidem K-&parallela,nonfint inter fi pa- 
rallela, pja preduda concurrentper conuerfi.fiexta diffinitionis 
vndecimi,concurranlinGiredam:DiceGt) o v-ineodemefie 
plano, efio in plano a b aliqua reda a c,per qua ^ fignS e exten- 
daturplanumfiecasbina-D a G^planaperredastD Bi.Paral 
lela igitur erut ac de^ace iper hanc, inter fie tame paralie 
lanbfitnfas. iL\,c»concurrantins.Ipfititaqttet)Z ziinredu 
fnntpofita,perqoprimi,etideoplana-oG c nineodejuntplano, 
quod fi no effient, reda d ipars d e effit in plano n o.-parsverb e i 
infiuhlimialterius plani Gn,quod feri nonpotedper prima hu- 
ius.Ineade igitur fiunt plano d Gv.plana,fiver'onufquam 

concurrant, parallela erunt i> G ^ anplanaperfiextamdiffinitionemvndecimi. 

tJH OTp^irv M. 

Fracedent corollarium huic theoremati contulimus futuru demonfrandis admodum vtile,quod 
enim trigefima primi dificuf instes in lineu , idem in planis hoc corollario docemus, vt in filtdes expo- 
nendis eorum bafistn eodem efifie plano huius adminiculo fepius osiendamus. Sjtare eadem nece fi- 
te qua trigefimaprimi compulfi,difudiuam conferre volumus,vt fiilicetparalkla,aut equidem in 
eodem plano degentia fiintparalleUplanavelutiredas eidemredaparaHelasinterfieaut paralie- 
las,aut redam eandem confiituentes trigefmaprimi diximus. 



‘Tropofitio decmafiptirna. 
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^ 0 N ITTM. 

Uancfrotulh Cjtrfdnus in lineis fefi tangentibus aut parallelis inteUigi^Theon -vero vbtriorem 
proferens Geometria fucium^in quihufuismdefnitehneisintelligit.y erant amenilludvnumomi- 
fit^Hod fecfienes ille preportionales^intelligi debeat inter plana comprehenfi. Kam fi linea ipfa pia 
na prxtergrederentur , non fequerelur ipjas proportionaliter fecari , ob contingentes earum ixtra 
plana quantttaies:quare huic theoremati contulimus has voces intereaplana, 

Propojlth declmaoEiaua. 

Si redta linea plano alicui ad angulos redtos fuerit, & omnia peri- 
pfaai plana eidem plano ad angulos redios erunt. 

sit recia linea K c ad planum^GreclatDico omnia pia 
na qua per tpfam KQ fiunt eidem * c,planoreclaeJfe.Sint 
per re/lant a c quotlibet plana it (fi oi Jecet autem pla- 
numit reliqum-B c.per rec?amic,ipfi porre \cin plano 

adre^os excitetur h leanguliitaq^HB c a c t interio- 
res recli erunt . Paralia igitur erunt a c h e recla,per 2 8 ?— | 
primi,efiH'i^reclaeritadplanumBQfierociauamhmus. \ I 
Bina igitur \c ■aiinplano-itducla^communifigmento >] 

t.cadangulosexifient€s,reliquoplanotojuntreclie,pla- \ ^ 

num igitur i p adplanum t a re£lHmerit,perq diffinitio- \ \ 

nem huius . Eodem argumento oHendemus planum mei- \ ^G. 

dem plano Boreclumeffe ducla per 1 paralie laipfikc inplano-m.,^ua i^tur{perZ huius) re- 
Ba erit plano bg, ^ reclos faciet cum ci communi fipr^nto: quare planumo 1 plano BoreBum 
erit.Sicque reliqua per a c duBa plana ipfi b o plano reBa erunt.Siita^ reBa linea plano alicui ad 
angulos riBos fuerit, fi-c. 

Propojiito decimanona. 

Si bina plana fcinuicemlccantia plano alicui ad angulos redios fuerint, 
Sc ipforum communis fcdiio ad idem planum ad angulos regios erit. 

Bina inquam plana KB(fi gb Jeinuicem ficantia in bb fmt alicui 
plano A E reBa : hico b d communem eurum feBione eidem plano a b 
reBam effe: quod fi non credatur, excitetur recta a d communi pla- 
norum a b^ ABfiBiom/irtogonaluB c inplano KB,perii primi, i- 
pfi vero D c communi planorum b o (fi m feBioni ftmiliter in pia- J 
no BQ ad reBes erigatur Bzsquoniamplanum A Bell rectumadpla- \ 
num A B,ex hypothefi,fi‘ communi ipforum figmeto(B a) angulos re- — 
ctos efficit c B,pofita in altero ipforumplanorum.Recta igitur cb ad 'y 
reliquum ab planum recta erit, per conuerfim^ diffinitionis hu- 
ius. Simili argumento recta patebit ib ad idem ABplanum effe, cumrectafit ad d ocommunemfe- 
ctionem. Ad idem igiturplanum ABatque idem in eo fignumBjoina recta linea co zb angulos re- 
ctos efficiunt,contra huius, quod fierinequitfelaitaqueBB ad fignum Bplam ABrectaerit,nee 
alia vHa.Si igitur hina,(fic. 

"Tropofith 'vi^ejtma. 

Si folidus angulus fub tribus angulis planis comprchendatur,planorum 
duo quilibetjteliquo (unt maiores quomodocunque fufeepti. 

Comprehendatur angttUss folidus quiadA,fitb » ^ 

tribus angulis planisB AG oad BABiDicodues 
quoflihet planoru reliquo maiores eJJe.Sitinquam 
eoru maximus B A a.Adfignumautem Arectam^ 
a A angulo B A s aqualu ponatur b a zfer 2 q pri- 
mi. Secetur rte ipfi AD aqualis a tsper fignu tverb 
ducatur rectavtrinque vfque ados dg rectas, ^ 


i 




liber VNDECIMVS. 147 

f&nh ^rectU.Cuautt unguli b a o b a e u^uuks(,:c hypothejl) 

usyuM jero tnaguU b d c mutorufunt bina b d d o reliquo b g Uuraj>er vivefimanrpnmired 
B D ty B ^Jimt aqHaUu:reliyum igitur t> o reliquo £ o maiu4 erit. TriangalerS ioitur d a o £ a o 
bina D A A c binis e a a c>»/ aqua latera, bajis vero d obaji e c maior. Angulus itaque d a e 4». 
guio £ A G {fer 2 ^prmt)waior eritiangulus aute d a b reliquo b a e aqualis fmt . Sini itaque d a b 
D A o ygulureltquo 8 a g (w/£> ^ maiorifunipto)maiores funt: multo igitur maiores erunt reliquo 

^toubet, qui mnJiteoriitnmaxirmis.Si igitur Jolidus angulus Jubtribus,(irc. 


Pro^Jttio 'vtgejtmaprima.. 

Omnis angulus folidus fub planis angulis minoribus quatuor redis co- 
prehenditur. 


^teoniam ofiendimus cuiujlibet poligoni latera numere binario ex- 
cedere numerum triagulorum,in angulis ipjues poligoni defcriptorum, 
corollar.^ 2 primi; hinc que fequi duplum numerum laterum, jeuangu- 
lorum prafatipoligoni,excedere quaternarie numerum angulorum re- 
ctorum, angulis poligoni aqualium , qui quidemaquus eTiduplo trian- 
gulorum cum ftngula triangula binos adhibeant rectos,vt eodemcor ol- 
lario latius expojuimtts. 

Sit itaque angulus filidus qui ad x,quotuuanaulis planis b a c c A d 
DAE EAG Q iitcomprehenfus,quemfubtedattafisiCT>E<i. Pyramis 
igitur erit a z> eo, per decimam diffinitionem huius, .^uot itaque 

fiunt bajis latera , totidem funt angulum ad verticem a continentia tri- 
angula. Sed quot fiunt triangula,dupli numero junt anguli recti a trian 
galis contenti : cuiujlibet anguli etenim binis aquipoUent rectis, per 3 2 
primi . ^uot igitur fiunt anguli recti a triangulis angulum a continen- 
tibus, totus efi laterum aut angulorum bajis e c x> EO duplus numerus, 
fied duplus Uterum aut angulorHmbaJisnumerus,excedit eiufidembajis rectorum angulorum nu 
merum quaternario .7{umerus igitur angulorum rectorum d triangula angulum a continentibu^ 
■ comprehenfiorum,quaternario excedit numerumangulorumrectorum ab eadem haji E CT3 EO com- 
prehenfiorum.Omnes itaque anguli triangulorumangulum a Jolidum componentium,quatuor rectis 
excedunt angulos,baJis b c d EoaugulUjolidu a Jubtendentd.Cumautefiwgulos ipfius bajis anulos 
cbponani tres anguliplanijblidos angulos c0nsiiluentes,vt A sc abc gbc angulufiUdums com- 
ponentesfiicque reliquos c d e o; quorum bini qui fiupra bafim ficilicet a b o a b c reliquo gbc (4»- 
gulo bajis) fisnt maior es, per vigefimamhuiussjequetur omnes qui ad bafim angulos trtagulorum an- 
gulum A confiituetium Jimul Jumptos,angulis bajis Jimul fiumptis maiores eJfie.Cum igitur omnes tri- 
angulorum anguli angulos bajis quatuor tantum recta excefierint; quivero fiupra hajim eafidem ba- 
jis angulos excedant, manifefiumefi reliquos qui ad Ajolidumangulumquatttor rectis minores Ju- 
perepAum omnes triangulorum anquli Jimul fiumpti, angulos bajis quatuor tantum rectis excejfit- 
rint.Omnd itaque angulus fiolidus pb planis angulis minoribus quatuor rectis continebitur. 

sJMOTi^IT r M. 

Huius demonfirationemquadamprolixitate prater T heonem ampliare cogimur , is enim in tri- 
latera Pyramide tantum demonstrans qua ad reliquorum jolidorum libertatem exquirebantur, o- 
mtfiii-.Campanus vero jaiius,jed ohjcurepaululum{corellar.^ 2 primi)tradidd poligomrum in trian 
gula disirihutionemyquamjnemoransindemonsiraiamreliquif.vt quod triangula quolibet poligo- 
no concipi debent, non oHenderit necejfiarium fuijfieji quopenitus huius theore^tis pendet genera- 
lis demonfiratio. 
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Propojltio 


'vi^ejtmafecunda. 


Si fuerint tres anguli plani quorum bini reliquo fint maiores quomo- 
docunqucfufceptij comprehendanr autem ipfos arquales reits Iinc£e,Ex 
conneifientibus rei^ias lineas squales , triangulum conftitui cft pol^ 
bile. 



z ■Li.conne^enuhtu triangulum fieri fojfe^ fumantur bini minoret 
qui fint E ^ t-^ad reSiam i k fignumqne eius t angulo d e z aqualu ponatur k t i, per vigefimam- 
tertiatnprmi,ipfi autem e z aqualis fit r i, reliqua k i aqualis erit ipfi d zper quartamprimiy quia 
vero aquales fint 1 1. t k -eireiiayab eodem fignetipfia in circunferentiamcadentyper diffini- 
tionemeirealiyfuhtendatur itaque reclai.i.Triangulis.iiibinalaterS^. k ki reliquo li fublen- 
denle fiunt maiorapervigefimamprmi,quiavero maiores fiunt {ex hypothefi)binis>st lt s 
anguli ( hoc ejl totus \.Ti) reliquo hsCyefi aquis lateribwLt ri ipfis hu ^ocomprehenfi,<jf 
bojis L I bafi a o maior erit, per vigefimamquartamprimi. CUulto 
igitur maiores erunt bina l k v.i{hoc efii.^ dz) reliqua ■ ■■ 
bina igitur minoresyr eliqua fiunt maiores,quare fiampta non m 
res facilius reliqua erunt maior es, Ex tribus autem reBis a o d z 
^ i xaquarum dua qualibet reliqua fiunt maioresytriangulum con- 
fiituemusyper vigefimamjecudam primi. Si igitur fuerint tres an- 
guliplaniquorumbini,(fic.^updfibiniv>t.z iTK(/&«f eH totus 
i ri)binisre£iisfint aquatesyqua eorumfibtendet circunferen- 

tiamyCirculi dimetiens erit^vt i. i,qua maior eli quauis alium angulum fiubtendente , quare maior 
erit i. i ipfi KGyquemuis angulum incirculo fiubtendente. At vero » 
binis L T K K -r I duos reBos excedentibus^ vt hoc exemplo vltimo, 
perfpicuum eli binas l s k i multo maiores ejfie quauis reliqua an- 
gulumfibtendente uGyCumipfitn ki fint maiores dimetienlCy 
qua maxima eH omnium fiubtendensperdecimamquintam tertij. 

S^auis itaque angulorumpropofita quantitate patuit expofitum, 

(M O 7^1 r r M. 




T heon huius tantum primampartem demonfiratyCum fiUicet bini anguli duobus reBis minores 
exifiunt, illud quidem duplici demonfiratione , mancam relinquens huius theorematis intelligen- 
tiamyquo adpofiremas triangsdorummagnitudines.ljanigitur genus huius docuityfied tantu ffe- 
ciem,quod minime fufficis. 

.‘Tropojith 'vigejimdtertta. Problema 3. 

Ex tribus angulis planis ( quatuor retiis minoribus) & quorum duo 
quomodocunquefumpti, reliquo fune maiores, folidum angulum con- 
ficere. 

Prop 
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liber. 

Troftnantur tres an- 
guli plani B D H minores 

quatuorreSis.Sintttem ^ 

duo eorum quilibet reli- 
quo maiores^oportei iam 
ex ipfis B D H angulis [oli- 
dum angulum conjicere. 

Contineantur ipfi b d h 
unguli aquis lateribus a b 

BCBD DP CH H Ij£-5- 

iuiiis bafibus t, c ef gi. 
ex tribus autem conneclentibus ac e f g i triangulum (perprafatamyeonptuamas s KM.SHa 
autemreiiau c L u,ipJivero e tjit aqualis l k m reila o i^circa l m.k trianguluiper 
qutniam quarti) defiribatur xirculus, cuius centrumjit is,contiexis-iii. n m Hiiajigno vero n 
plano L M K rectaexcittiurn o,per duode cimam huius quoniam anguli b d h quatuor reetis [unt 
minores, recta a b b c ipjis l n w m necejfario maiores er unt. Nam fi aquales ejfent, aqualem an- 
gulum ipjti.-^y\ continerent, per quartamprimufmiliier ohi ipfiuin-s. ^ ed e iffi-Am^^ciim 
vtraque inter fe aqualesjine,ex hypothe[i,[ciUcet continentesangulos,^qua ex centxo.Tres itaa 
angulos B D H quatuor rectis (equi ad u centrit) aquales conjlituerent^ccntra hypethefinsinon igitur 
funtipfe,A'i BC*£/ 2 f-LN ^teaquales.Sed nequeminoresip[sin ^iA^aintratriangulu%nvi 
caderent,ac angulis qui adn maiores angulos efficerent, per vigefimamprimam primi, ^ id pro- 
ptereaquatuor reclismaioresinam {per corollarium 1 5 primi) qui ad centrum omnes anguli 'qua- 
tuor re^is fiunt aquales, quod rurfius ebfiaret hypothefi.Maiores itaque erunt a b b c ipfis i n n m, 
qua ex centro.',^ re^o itaque a Aquadratopollatur quadratumreciai. h, reliqui {per coroll.q/^, 
jexti) latus reperiatur,cui aqualis ponatur re lia n o connexis o l o m o k recJis. Ciim autem re- 
cia A ipofiit quadrata exT.tf n o,angulus vero o n l ( fAf confiructione) rectus fit,fequetur re- 
ctam L o eadem quadrata{per quadragefimamfeptimam prmi)potentctn,ipfi e, b aqualemejfe.fid 
/pfi 1.0 aquales fintfingulaoK oiA,pfiverb Aifingulau c ed de oh ai.Singulaigiturip- 
Jarumi.0 ok oiffingulisAi bc ed df gh ^ i aquales eruntiatqui rectis -a 1. i k. km «- 
quales fuerunt reliqua ac e f o i.Triagula itaque o h l ^ ac iysquales efficient anguUs 1.0 m 
^AAcaquislateribuscontentesperoctauamprmiyac eodemargumento i.oy. ipff&x> f^ kom 
ipfioKiaqualesfierioslenduntur.TresigituranguUvoM. 10 t^ko uplanipropofitis tribus 
aqualesjud vnumfignum o conliituuntursnen in eodem exifi entes plano, citm o in fuhlimi{per co- 
ftrtt^ionem)fuera,angulimquefiltdumconfiituunt,per nonam diffinitionem huius.Ex iribus ita- 
que angulis planis quatHor,^c. 


^ 0^ ITV 

Prolixam admodum extenuat huius demoniirationem T heon,circa diuerfitatem [itus trianguli 
%\.M{fiilicet aut centro intus,aut inlat ere AUt equidemextraconsiituto)valdelaborans,quodex 
fe [at patet, cum ex hypolhefi omnes comprehendentes angulos fuerint aquales pofita, necejjum erit 
alteri earum acircunferentia adperpendicular is verticem collocata, reliquas ab eademcircunfe- 
rentia ad eundemverticem duci as aquales fieri, quauis arte fiat trianguli difpofitio, dum tamen in 
circulo defcriptum fuerit duxta hypothefim. Omnes etenim rella illa recios angulos aquis lateri- 
busifcilicel ea qua ex centro (fi perpendiculari contentos fubtendunt.^uare necejfnrio aqualesper 

quartam primierunt.Et proinde quauu trianguli diJpofilione,Jemper pyramidis vertextfiue filidus 

angulus centro circuli bafim continentis perpendicularis erit, ob hypothefim aquorum laterum an- 
g^os datos continentium, vt igitur tantos euitemusanfiacius, breuiorem conati fismus aferre de- 
menUrationem. 


Propofitto 'Vi^ejimaqucirtet. 

Si folidum parallelis & quadrangulis planis comprehendatur, qua: ex 
dppofito ipfius plana fimilia aqualia fant,& parallclogramma. 


EVCL. ELEMENT. GEO. 

ESio hizt.folidumfUnis St. so zb zi stf^oz fa- 
raUelis ^ quadrufigidu cow^rehenfum : Dico quitlihet eiuc 
A * 2 E pU/ta of^ojita, ejje fimilia aqualui ^ fiiralleiograrmm, 

Quoniam bi/tit pUna Kt d z fardUelafecant pUnum s a, com- 
munes eorumfedtones a b ^ d o Junt fdr»lUU.,per decimam- 
fixtam hufses. Similiter quid eademplnm sr z fecant pla- 

num A tjpdralleLe erunt ai d omnes oppojitie quadri la- 
ter orum reciaparaHeU patebunt. Id propterea Sngula plana ^ 

quadrilatera (^paraSelis eppojitis reUis cotfsprehes^^paralle- 
logramsna erunt , per trigefimamfixtam diffinitionem primi. 

Cuminfifperbina st stfiefie tangentes fimis ts es jstfije tan- 
gentibus fint parallela , non autem in eodem plane, fid in op- 

pofitis^anguli s a i ^ o d tfimt {per decimam huius) aquales. Sed ipfis angulos continentes retia 
B A sifunt oppofitisreSlfS g d d taquales,pertrigefmamquartamprimi.Bafes igitur bi^ oe 

{exquartaprimi)aquales erunt, ac triangula tstdf g d s aquiangula (^aqualia. Trianguli au- 
tem * A I duplum eB ST paralUlogrammum ,per trigefmamquartam primi, similiter (jr ipfius 
es -DB duplum eBt3zoppofitutn,aquumefi igitur at ^ dz oppofito.Haud difiimili argumento 
oBendemus reliqua parallelogramma oppofita aqualia efie. Sed ^ fimilia, cum b a ai latera ip^ 
OD D t lateribus fint aqualia, erit ts ad A 1 ficut cd ad m, qua circumaquales angulos paral/e- 
logrammorum st^tsz oppefitorum, qua ideo funt fimilia,per primam diffinitionem Jexti. Ipfitu 
itaque folidi a b s b plana oppofita,fmilia, aqualia, (fi parallelogramma effe oBenditnus. Si itaque 
/olidum paraUelu ^ qttadrangulu planis, (fic. 

(M O N IT r M. 

Hanc demonBraturus Campanus idemprafert demonBratiom,quod /olent incertarum prcfefi 
fiionum interpretes difirahtntis propofiti jententtis Jeipfitsnon tolleranlibus ,ab illarum etenim 
natura hoc theorema depromptum efje arbitramur. Nam cum id quodfierinon potejlah exemplari 
fibipropofitumviderit,ficilieetfolidumfubparallelis planis comprehenfum,producere parallela eius 
oppofitaplana.^eceffarib parallelogramma, percipit huiufinodi falfiam intelligentiamadveriorent 
tffe reducendam,quapropterab hic orditur voce,quicquid dicant aUj,quapatuU teBatur eum nen 
eius fuijfe finientia, ima ab Euclide ad nos{non incorrupta ) delata efi, attamen folidum parallelo- 
grammum improprie denominans verum parallelepipedum ejfi hac demenfiratione concludere 
conatur. Theonv er o{vt fapius)particularivtitur demonBrandi forma, vt tantum parallelo- 
gramma oflendijfe arbitretur, fi exparallelis oppofitisplams,contentum fuerit Jolidum,vnde illud 
abfurdum fequetur exagonas,oBogenas,fi quaflibetparium numera laterum poligonaffifecies,pa- 
rallelogrammadicipoffe. Et idcirco fiilidumifiud{quodtastdempar*llelepipedum dicirepertetur) 
plana oppofita,exagona,o£logona,^aiia plura minm'eparallelogramma recipere, qua fiquentibus 
theorematis immenfia producerent difiidta. ^uare veritatem geometricam tantum appellantes, 
arbitramur hecnujquamvfumfuiffeEuclidem,vt per ea qua Jubfequentur ,perjpicue noficemus. 
^ua pranofcentes primi diffinitionibus parallelogrammi diffinitionem non antea diffinit am con- 
iunx imus, a quaparadelepipedi in folidis orta efi forma,cuius rurfits diffinitionem ( iuxta verio- 
rem Euclidis fententiam) huius vndecimi diffinitionibus copulauimus. .Q^od quidem hoc theore- 
mate componendum fub hypothefi parallelorum quadrangulorum , folidum aliquod claudentium 
propofuimus, vt inde neceffario oriantur oppofita eius latera parallelogramma aqualia, cui injuper 
contulimus fimilia eJJe ipfi parallelogramma, vt amplior euadat geometria facuUas,fuiuris demon- 
firandis. SiveroTheonis (fi Campani hypothejim recepij/emus Oliahedrumlcofahtdrum,fi Do- 
decahedrum ( quam ahfurda) facile huius conclufioni ac quamplura alia adaptare licuiffet, quod 
vitandmm monemus. 

Propojttio •vigefima^umta. 

Si folidum parallelepipedum plano fccetur, parallelo exiftcnte cisqu» 
cx oppofito planis, erunt bafis {ciliones inter fc,vc folidi fedliones in- 
ter fc. 

Prop 



liber vndecimvs. 

^^‘'ft>”iturfoUdutninquamfaralUleMedumK-^ x>j^ quod fice- C 

f^nlanoivfarelieloexipnuipfa^v. TaopfofitiipUnis:Dico ^ 
tMcut Kiedi-c bafisfecJiones jk a v v t fiUdi /emoxes , po- 

nantur reUa ipfi m aquales quot libet in reclum ea a k, altad 
qttotuisipfi^s aqualesinreSiuTnfiam tt tm mu. P erficiantur ■a' 
item paralielogramma AC tl s.it.Et exinde producis aquali- ' 
tusparaUeltsperficianturfolidaKi to uo^.mumc s / olidum 
componentta.^ontam paraUeUpipedumeJl{exhypothef)A t d r, 
quadrangula erunt &paraUela b t r o oppofita planaper z y dif- 

f>iit.hutUi.Etinfuper(exprafatd)aqualia/miliae/paraEel0gram- 

ma erunt. C um autem a r e v t v. parallela planaMano s r fe- 
centur .parallela erunt a b e \per decimamfextam huius. Et ideo 
parallelogrammum erit t.i,fimtliter paradelogramma erunt, ix 
'•°&'ti.^iavergaquales/unt recia-EA ak^ab 
aquosangulos continent, cum/nt parallela, per vige/mameclauam 
^qttilbt {per primam fextt)eruntparallelogramma a . 
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&fi»tilia,eademUgeaqualiaoJlendentur ejfe EV bv^kf fe, 

fic^reliqua. Et proinde/oUdum a p /olido a v aquumerit,^ /mile{per oElauam di/finilionem hu- 
ktsl) Haud ficus /milia ^aqualia oHendentur Et> to no^filidaej/e.Totum igiturEtt pv 
/olidum eque multiplex efi filidi ea r v , quotuplex eHzc planum ipfius a iplani , /cilket quotu- 
plexeslEErecla ipfiusEA. Eodem patet argumento totum aquemultiplexeffeip/tusxs,quo- 

tuplex eH n 1 pfius x i.Scilicet quotuplex n e recfe x e. Si igitur e c planum excedit, aquatur, vel 
deficit, iplano/olidumE t{quauis /alia multipUcetione)excedit,aquatur, vel deficit ,/olido e 
Snatuor itaque /untmagnitudines Ai ixplana^Av vx /olida,quarumprima (/tertie equk 
mulsiplicia,Ecplanum(/ ep /olidum,vna excedunt, vna aquantur, vel fimul deficiunt, ah equi 
multiplicibus ficunde(/quarte,\ x plani /w x filidi, qua /uerut i n planum //olidum t o^Iu- 
xtaquamuismulttplicatienemduciis,fimplkesigitur earum Ai adi xplana,eandem hahebuntra- 
t tonem quam av ad yx filidaper quintam diffinitionem quinti. Si itaque /olidum paraMepipe- 
dumplano,/c. 


Si Priftia plano fecetur parallelo eis qua; cxoppofito planis, erunt ad lePrilinatisfeilio- 
nes, VI bafis fediones ad fe . Nambafium que parallelograme /unt{ pervndecimam diffinitionem 
huius') ficHones,paralIelogramma /militer erunt, per decimam/extam huius, cum planum ficans 
cppofilis fit parallelum , / injuper equiangula . ^uare fi ipfis bafibtts{produSis reSis'f) /miles / 
aquales addantur bafis, vt dtximus inparalleleppedo,fient ah ipfis fi&iombus fimilia quotuis Pri- 
finata.vt quamlibet Prifinaiis/eclionem,quauis multiplicatione dullam,per multiplicium bafium 
/ /eclionum communem excef/um, aqualitatem, vel de/eUum^d quamlibet aliam fiHienem eam 
/eruar e quam bafis fiUiones inter fi firuant rationem,eademaTiedoceatur^x quinta diffinitio- 
ne quinti. 

Corollarium fecundum. 

Solida quorum bina plana qus ex oppofito funt polipogonajfimiliajsqualia, & parellcla, 
reliqua qu® neceflario erunt parallelogramma-Plano parallelo ipfis ex oppofito planis icfta, 
habebunt bafis ieftioncs ad le,vt (o]i^c&.iOTiCsaA(e.llludenimmanifefiumoftenditur.Kam 
huiufmodifilidainFri/mataficantur,qua commune vnum habent latus,axem/cilicet reciam li- 
neam que per bafium oppofitarum centra ducitur.^aare quot bafibus parallelegratnmis conclstden- 
tur oppofita poligona,totidemPri/matis componetur totum illud/olidum.Nam ea poligonain to- 
tidem fimilia dmiduntur triangula, per vigefimam/ext iaque Pri/mata defiribunt . .Que quidem 
Prifinata {per precedens corollarium ) ficiiones bafium ficlionibusproportionales e/ficiunt.^ua- 
re {per duodecimam quinti) ficut vnius /eclienes ad fefic erunt totius /eEliones ad/e. H erumjbli- 
dorum infinite funt ffecies, iuxta varietatem poligonorum oppofitorum, / parallelorum, quepo- 
ligona angulos circunfiantium parallelogrammorumpro fitus diuerfitatemut ant .Sed hecpropofito 
nulla arte obeJ/epoJfitnt,quinidem/emperfiquatur,quDd ofiendimut.Cumfimper paraSelogram- 

O 0 iq 
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THA Jint quA circuH^ianlfUnA. 

Coroliariftm tertium. 

Pri{atalbWaexPrifmaciscompofita,planoparaUclooppoficis planis fedajadiefuntvt fc* 
vertices. 2^ ad fifuerut vt ia/is^ua Ad (e fiftt vt recta 'fufer quibus degunt fer f rimam fix- 
ti^ciimjiatfarallelegramma^qux recta JuntFrifinatumvertices. 


'Profojiih yi^efimajexta. 


Prohlema/^. 



Ad datam reitam linca,ad(juein cafignum,dato folido angulojxquum 
folidum angulum conftitucre. 

Recta linea data Jit At, ad datum in ea Jt- 
gnum A,confiituendue efi folidue angulus da- 
te filido qui ad d aqualis,qui confreheditur 
fuh GDZ ODEED iflanis quotuif angulis, 
quontam iffi ens cbeedz »0» fint in eo- 
demflanofer nonam diffinitionem huius. A 
reSia d e ^ contingenti eius figno e in flanS 
redarii cd b 2 perpendicularis agatur{per 3 6 
'vndecimamhHius')f.cJnipfisf0rroD<i dz / 
fumantur contingentia figna G^ifioiugart / 
turqueCDCG cz Gttz. i^drectamaU 
tem A tfignumque eius a fiat 0 angulo c d z,aquali eonftituatur b a r,per i g primi,Jecenturqaei- 
pfisB o Bzaquales At av.RuJus adeandemAtfignumqueeius udatocB cangule aquali pona- 
tur t a K,in plano b a f.ficeturveroipJtD c aqualis a a.t^ figtto vero aipfi plano t At eperpendi- 
cularisexciietur Hifem huius,quaaqualisponate(r ipficsiconiunitisi A ib ie hb HtiDico 
angulumfolidum qui ad A aquumefie ei qui ad B-.quoniam aqualis eit angulus tAvipfiQB c,^ to- 
tus t A t toti GB 2,ex hypothefi, reliquus H At reliquo c Bzaquuseritfer ip quinli-.quiaveroa- 
quales fiunt At a h At,reilisB o d c d zperconfiructienem.Bafes igitur f a Atbafihas o c c z 
aquales erunt, per qprmi„Sj 4 CniamitemreBa A i tcfuntre^aadplanatAt o d 1 h a 

1 K B I H t-^ecnontCB e c c e c z, fiunt recii,per fecundamdififinitionem huius, ^ ideo aquales-, 
fied (fi aquis lateribus contentifcilicet i h b ipfi e c G ^ i H a ipfi e c » <*£• i h f ip(i e c z .Bafes itaque 
^pereandemquartamprimi)\t ia it,bafibuszG ed ez aquales erunufiedtriagulorumAtiefi 
D Ct duo latera AB AiduobusB c Bt,^bafiisz\ bafiGtfunt aqualia. Anguli igitur t ai (fi gbz 
( per 8 prmiifunt aquales,(fifimiliter triagulerum i a f e d z hinalatera (fi bajes fiunt aquales, (fi 
(pereadem)angulitAt efi b uz aquales erut.i.^tquiaquales fuerunt(exhypothefii) reliqui b ap 
CBZianguliigiturplanitAt bai i At, planis goz ode bdz aquales angulis multitudine (fi 
tKagnitifiine,flidos qui ad a (fi b efficiunt: anguli igitur fiolidiqai ad a fi b fiunt aquales fer o 3 a- 
uam diffinitionem huius. d datam itaque reSam lineam ddque in ea,fic. 

Hac de trigonis angulis fiolidis demenfirata fiiliim fuere, vt quotcunquefoligonis angulis defer- 
tiiant.Nam omne poliaonumintriangularefielui diximus fiimilia,vigefimafixti:quarejiiperquauis 
trigoni anguli filidijacie alius trigonus angulus conIlituipotefi,per hanc, fi fic quotcunque angu- 
Us poligonos fiolidos componentes,plani [uperaddi poterunt, donec referatur optatus anulus fio- 
lidus. 

‘TrQpoJitio'v\gefimtifeptma. ‘TroUema 5. 

Ex data re(5ta Unca , dato folido parallelcpipcdo fimi Ic & fimilitcr pofi- 
cum folidum parallclepipedum deicribere. 


Propon 
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Proponatur ex data 

AB^dato G nfils- 

^oparaUelepipedo jimi- / \ 

le & Jimiliter pojitum 

(^efcribenduTfi ejje . Ad \ ■\ \ 

feclam ime- \ '' 

ius Kangulo foltdo G a- \ / •, / 

qualis angulus filidus S 

conflituatnr b a t v.^per 
prafatanii, erunt igitur 
xquales anguli plani b 

AtipfiBQ Z,& T AKipJiz GiyiCB A k^JiBGi.Fiat autem{per 1 2 fcxti)ficut zcado iSic Buad 
A B^pcHt Gtado x,fic{pcr eandem) k v.adhT. Erit idcirco aqua raticr.e ficut e o o 2 , & b a ad 

Atper 22 qusnti, fubipfts KB AKparal/elogramumfatBs/uh AB at^wb t,_/£^at uBautem 
■t^mdia igitur erStBKBz tk paraMogramma,ippsBi ez z i par alklogrammis^er primam 
difpnnionemfextf.tpfisporroBr.B-c tk oppofitaquadrangulaparalUladefcrihantur^duciisparal 
Mis^quafint l t i k l B,per coroUartum j y huius: ipfa oppofita eruntpara/lelogrammafimilia ^ 
aqualta^Johdum a l confiruentia.per 2 4 huiue.Paralielepipedum itaque erit ui.,per2$ dtffinitie- 
”em huius ,&ipfiG oparallelepipedofmiU cum consfet fimilihuf ^ totidem planis ,perfeptimam 

‘tlffnitionemhuiusfinnliterqueefipofitum^er ea qua diximus fiiper prima diffinitione fexHyciim 

ad eafdempdrtes aqualesproducatangulos.Exdata igitur relia linea KB,dato folido parallclepipe~ 
doGofimilefimiliterquepofitumparadelepipedurrt nzdefcripfimus. 

‘Tropojitio 'vigeJimaoBaua. 



Sifolidumparaiicicpipedu plano fecctur per diagonios eorum qusex 
oppofito planorum/olidum fecabitur ab co plano bifariam. 

Secetur fiolidum paraRelepipedum a b per planum g d i z, 
conftitutum in dimetientibus gz^d tpUnorum bb^t Kop- 
pofitorum: Dico fiolidum k b per planam c d 1 2 hi fartam fieca- 
ri. Cum enimparallelogramma fint beta qua ex oppofito ( per 
2 4 huius) fimilia aqualia . Dimetientes Gzefioi bifariam 
ip/ajecant;per qqprimi-.^proinde totum KBfelidtitnin bina 
Jecatur Prifinata^fctlicet gbzitd^gezia opervndeci 
md diffinitionem huius. Prifinata fimilihus parallelogram 
mis ^aqualibus confiant, per 24 huius, cum bina fint binis op- 
pofita , reliquum vero commune ficans,triangulifquefimilibus 
(jr aquis , nempe dimidiis fimilium ep aquarum bafiumoppofi- 
saram,per 2 o fexti . Ipfa itaque bina Pripmata funi( per 8 diffinitione huius)fimilia ^ aqualia. Et 
proinde totum AB filidumper planum G -a iz(bina illa difeernens Prifinata) bifariam fecrumefi.Si 
itaque filidumparallelepipedum plano fecetur per diagonios, epe, 

^ropojttio 'Vigejtmanona,. . ' 

Super eadem bafi,& fub eadem altitudine folida parallelepipcda coni?- 
flentia, quorum flantes funt in cifdcm rciS-is lincis,inuicem fune cequalia. 



sint inquam bina folida parallelepipeda a z t b 
Ai B.B fuper eadem bafi AB confiituta,epfiib eadem al- 
titudine \jcilicet parallelarum) b o ^ t t>,quorumfo- 
lidorumflantes {hoc esi quatuorfolidi latera in bafim 
cadentia,vt AZ gd bt zt.\fbtidi A-t ,& ai oe bk 

L vfolidiAr.)fintineifdemretlislineis,fiueparaUelis 

N z rf/ K ciDico ea folida urepA \LeJfeaqualia,^onia 
(ex diffinitione parallelepidi p- vigefimaquarta hii- 



(exaitpnitioneparaueieptai cr vtgejima<juaT>a rji,- 

tus) patet plana oppofita ejfe fimilia aqualia ^parallela^aqualia erunt au i 0 GtO‘- 'O- K 
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fiJtifdipJi Afi fipereiplcmhaficr've’'t!C!{ptrtrigeJimatnqui?rIdm primi) aquum esi ^conmuni 
ablato trapezio almi reliqua triangula n m l i i a fum aqualia . Similiter cr reliqua k t b 
EDO erunt inter fi aqiialia,e^ p, \efaiis,nam kafies bafihus fuerunt aquales, quarum oppojita aqua- 
libus angulis & lateribtes clauduntur^per parallelepipedorii conJlruiiionem.Bina itaque 1'rifinata 
KTB LMM^EDQ AZi {Jimilihui irianguUs efi paral/elogrammis multitudine magnitudi- 

ne aqualibus^compofitd) aqualia erunt, per ociauam diffinitionem huius. Commune autem eis adda- 
tur filidum inter bafis.,k^\'!Comprehenflm,fiequetur totum k-iiv. parallelepipedum toti abit 
aquam efie,hoc eli a t, ipji a k f olido. Super eadem igitur bafi dr fub eadem altitudinOjCrc, 

<jit 0 7^1 rv M. 

Stantes dicemus effi quatttorreSias cuiujlihet paraBelepipedi , angulos Juprema ^infima ba- 
ftum coniungentes , qua quidem iuxta filidorum diuerjitatem angulorum , aut perpendiculares 
in bafim,aHt equidem ad obliquos cadunt angulos , cum autem hoc ^ fiquenti theoremate fili- 
dorum collatorum eadem fupponatur hafis fifiantesmastifeJium esi in etfidem parallelis adhaflm 
degere .^nempe ad duo bafts quaque lateraiquiavero duo ponuntur filidafisper eadem bafi,acea- 
dem altitudine ,hina filidorum Juprema hafes.diueTfofitucoUocaripofunt.llam cum ftnt aqua- 
les df Jimiles ( ex vigejimaquarta huius) aut inter eafdemparallelas collocari poffnnl, tum qutdem 
Jiant es in eifdemparallelis Jiue redlis lineis ejfe dicentur in vtroque folido,ciim fiilicet bina fuppre- 
marum bafium latera eifdemfoueanlurparallelisjiconuerfo bina eadem latera fupremarum bafium 
etfidem reclls Jiue parallelis non contineantur,nec Jiant es ipfis lateribus conittn£la,m eifdem reclis 
aut parallelis ejji credentur.Hae de caufia Jiantes eaJHem reclas lineas pojiidere intelligemus , cum 
Jiipremarum bafium latera ( bina filtem) reclis lineis eifdem continebuntur, quod fupponit hac 'vi- 
gefimanona.ln eifdem -vero non eJfe reliis cum nulla bina Ji/premarum bafium latera eifdem reclis 
claudentur, (fi illud fupponet proxima. 

Propofitio trigefima. 


- 





B 1 






Super eadem bafi & fub eadem altitudine exiflcntia folida parallclepi- 
pcda^quorumftancesnonfunEin eifdem redis lineis, inuicem funt aqua- 
lia. 

Confiituantur folida parallelepipeda a b z t a b i k 
fuper eadem baji a i,ds' eademaltitudine {^parallelarum 
A G z p) quorum flantes kz gd bt lm filidi a t ^ 

Ai GE BK iN filidi A B I K non Jlnt in eifdem reclis 
lineis : Dico tpfi abzt^abik filida effe aqualia, 
cum Juprema propofitorum filidorum hafies z t ^ i k 
Jintin eodem plano ex hypothefi altitudinis : produca- 
iur recla n i vjque ad reSlam z d x» c , ^ m t vf! 
que ad reclam kex« zd d7'^'^'^oncurrant in 

s,cemunclis c k po 'i.%ds‘'s>t.reciis'. quoniam enim 
aqualis eB recla oKipfi a k,^o c ipfitu z,cum fini pa- 
rallela,dr parallelis coniuncia ,per conjlruclionem pa- 

i^allelepipedoruyaqualia erunt o p df ni-plana,dt Ipfls aquum erit iah eadem caufa,fid dt aquian- 
^la,per vigefimanonaprimhcum Jint ex hypothefi, in eodem plano.Solidit igitur A^z^ (fid quod 
inter ku'^ct.plaria comprehenditur,hahent flantes kz gd bt lm,£^ac gp br^io 
tneifdemreBis Kd pz^zi p. M.Ipfi igitur a szt d" a^bck Jolida {per pracedeneem)Junt a- 
qualia,haud ficus ejlendemus filidum idem a b c n folido a b i k aquum ejfe, cum eorum Jiantes a c 
GP BR Locumki CE BK t tt Jlnt in eijc/em rsBa k L nc,^gb zpq/er eandem filida ita- 
que abzt^abik( eidem a e c b filido aqualia ojlenja) adinuicem erunt aquaUa,pcr commu- 
nem fintentiam.Super eadem igitur bajitd" Jub eadem, dfc. 

Propojttio trlpejimaprima. 

Super xquis bafibus folida parcllclepipeda exifteniia 6c fub eadem alti- 
Eudiae, inukem fiint aqualia. 

Prop 
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Proponantur -equales hifes{ia 
menadtatioTe inlelligetiafn om 
mno eli^intiles)KiBf adkc, 

quarum vnum cuiufjue latus in w-— ^ ^ 

eandemreciatn cocurrant \ \ / 

acbafcsAB K'Ad»idempUnum \ / 

iex-jigef,mafeptmahuiHs)fi,per \ i / 

quibus filida parallelepipeda e- \ j 

iujdon altitudinis conslrucla ejje e — - 1- 

/upponantur:Dico quod fuper k b 

fohdum^ et quod fuper a h foltdo aquum efe, Perfignum leipfikz parallela fiat e G,qua fi extra ha‘ 
pt»A.Bcadat,producaturreclanci»i.^oniamparallelogranima funt kb ah,»??- vioelimam- 

quartam huius, aquilat era adinuicem erunt triangula aci e g i..Et {per quartam primi)aquian- 
angula ^ aqualia, ac{per primam diffinit. fexti efi 4 eiufdem)fimilia. Super ipfis igitur irtanoulis 
ereciaFnJmataeiufdemaltitudiniscumfolidisexKB a »^qualia&fimtliaerut,perociauamd,f- 
finitionem huius, iqam concluduntur fubfimihbies planis multitudine & magnitudine aqualibL 
Commune ipfis addatur quod fuper a c l Bfolidumjequetur quod fuper a e g c folidum, aquum e(fe 
et quod fuper a e l ifilido. Citm autem a e b f a d h c plana (ex hypothefi) fint aqualia, dr abla- 
tum a o ablato a l aquum fuerit. Reliquum b i reliquo g d aquum erit. Erit^giturficut ag ad 
GoficAZ ad Bi{nempe aquales ad aquales) Sedficut AGadGoficfoUdumquodfuperAGadfoli- 
dum quod fuper a s>,pervigefmamquintam huius, fecaturenimplano fuper c e parallelo eppofitis. 
Sicut^fimiliter A i-ads tfic quod fuper a i. ad quod fuper ivErit itaque (pervndecimam quinti) 
ficut quod ex A G (vel a l fibi aquum)foUdum,ad quod ex a t,fic idem quod ex a g vel a \.Jdquod 

exi ifilidum.AEqualiaigiturerunt(perficundampartemnona quinti) qua fuper o d (fi bi fili- 
da . .^ibus aqualia addita fcilicet quod fuper a GipfiGa, quod vero fuper ai ipftBi. Tota itaque 
qua fuper a h dr fuper a b filida erunt aqualia, per communem fententiam . Super aquis igitur ba- 
fibttsffic. ‘ 

CoroUarmm. 


Super zqtiis bafibus fblida parallelepipeda exiftentiajad fe iunt vt vertices. Nam fi ea fece- 
turplanoparallelo bafibus, erunt adfificlionesvt bafium feclarumfecliones ,pervigefimamquin- 
tam huius, ^ua feclianes bafium ad fi fiint vt latera fiu [olidorum vertices,f er primam fixti.Soli- 
da igitur ad fi erunt vt vertices. Si vero hafes fint difiimiles, idem continget , ex corollario vigefi- 
tnaquinta huius, quod in fimilibus ex vigefmaquinta ofienfum eB. 


^ONITVM. 

Sma Campanus hanc fit parce j T heon vero prolixe admodum demonHrarunt ,demenilratia- 
ne alia hoc idem oItendimus,qua filidorum tantum bafies pro figura obtulimus, eo quod iam fuper ea- 
dem baji quoquo fie vertant flantes,parallelepipeda aqualia ejfi diximus,fuh eodem fafiigio,pr0xi- 
trieprafatu. ^uare per bafium comparationes idem oifendiffi facilius apparuit eadem Juppofita al- 
titudine. 

"Tropoftuo trigeftmafecunda. 


Sub cadem altitudine exiftentia folida parallelepipeda, ad feinuicem 
funtvcbafes. 




./r 


EVCL. ELEMENT. GEO. 

Sifit bina folidafaralUUtfpeda K^& ot> fib ea- 
dem altitudine exiBentia,jctUcet c d ^ e b ; Dice ejfe 
•vt bafis QQ ad hafim a ^■fic filidum Goad (olidum a b. 

Producantur re ffaL\ ei in reclum ^ad recldtncjue 
A I aquate faralielogrammumi^fi o c/» angulo a a i 
(per quadragefimamquintamprimtjconjlitaamfu^n i: 

Productis fero s k ^ reliquis parallelis duci is fiant pa- 
rallelogramma oppofita , ((r exinde filidum a s fisper 
hafiHi^ altitudine iiL,aqmangHla igitur erant fili- ' 
da ht H 's.jper decimam huius , cum omnes linea (fi 
plana ex eppofito fint parallela, Sedaquumerit fi- 

lidum ipfi CD filid0,perprafatatn,fuh aquis hafibus 
HI Qc fiaquualtitudinexn. ct>,ex hypothefi.Bsi 
autem ficut h i bafis ad m bafimfic h k filidum ad ab 

filidum, per vigefimamquintam huius.Secatur enim totum r b plano a isparallelo oppofitis. Sed fi- 
cutyir.ad kBfie Gt> ad idem UB, per fiptimam quinti. Sicut igitur 'a i(pvel ccfibiaqualis^aduE 
bafesfie gd ad kb fiUda.Sub eadem igitur altitudine exifientia^fic. 


17 ' 


AEqiialia parallelepipeda ciuQem altitudinis aquales \abenx\>z(e%.Namfiinaqualeshabe^ 
rent inaqualta ejfent,per hanc. Et aqualia aquas bafis habentia eandem habebunt altitudinem, 
Nam fi maiorem haberent., excederent aqualia , qua eandem hahenf. Si vero minorem, deficerent 
tanto ab eifdem aqualibus. 

"Trofofiuo trtgeJlmAtertta. 

Similia roIidaparallcIepipeda,adinuicem in tripla funt ratione laterum 
iimilis rationis. 

Proponantur bina filida parallelepipeda a b 
G D fimilia.vt fcilicet a £ a t ei fini fimi- 
lis rationis ipfis gt. z r z n .• Dico ipfnss a b 
filidiadGB filidum, triplam ejfe rationem 
rationis a e lateris adai latus, extendatur in 
recluKBinY.,fit^BKaqualieipfiGZ,vel hd , 
aei f. in t fitj. e l ipfi h x aqualh, t e vero in 
Vi,fit^ E M ipfi H %aqualis,fub ipfis autem e k 
EL Buperficiantur parallelogramayfi exin- 
deparallelepipedum,duBis parallelis, fit^Br 
o E folidumyjuoniam filidorum \B(fi tx an- 
guli plani qui ad verticem e fiunt aquales^fit- 
licet AEJ .^KE L, A ET ipfi HEU ,ac l it 
ipfi L E M, aquiangula erunt a b ^ e e jolida, 
quia vero circumaquales angulos qui ad i la- 
tera funt proportionalia, ex (jypothefixumfint 
aqualia lateribies filidi c -D^quodfimilefuitpo 
fitnm fiolido a nfimilibus parallelogrammis deficripta erunt, ac proinde fimilia ipfia a b e p filida, 

per fiptimam diffinitionem huius fimilia vero aqualia erunt e e (fies folida. Nam aquilatera 
adinuicem (exconfiruefione) ac eidem a b aquiangula,aqualia habent pUna,totidemque numero, 
per ocfanamdiffinitienemhuiiss.Suh reUisitemEi. e k e s perficiantur parallelogramma, (fi du- 
clis parallelis, concludatur fiolidumi.Efttbreclis vero E\ et ev. fiat non fiecus filidum paraSeU- 
pipedamEc:cumautem(exhypothefi)propOTtionalesfint\E ei Esreclis-as hx Yi%,ipfapro- 
portionaleserunt (per fiptimamquinti)relfisEX bt Eia,ipfis(ex hypothefi) aqualibus pefitis. 
Erit igitur uEadExfictttXEedEEficutqHe-XEadE ii,Jidficut hEodEt-ficparalielogramma kiad 
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turif.r qum. ) , . . k , k „ fU..:fidJ!c., 

Jes.Jic A B ad tcJoUda ( fer froxmam) fuerunt, ficut njero fimUter \ ^ ad %.T.Jic idem ^cad lp 
ficutquetnad)^ vificidem l p ad^ f^cantmuaigiturrauonefroforuonaliaerunl a b e c lp A 
^ijoltda^erjepumamdiffintttonemejuinH.Primumitaque a b ad quartum e f hahet ^ 

s.».» Wx»; x,™ A . E c,f XX*,™ 

X , , cJicf.,,prMM X i,„„ . 


Si quatuor reifte continu» proportionales fuerint, erit prima ad quartam ficut quod a nri- 
ma para lelepipcdum ad id quod a fecunda, fimile fimiliterquc deferiptum. Nd prima adquar 
l^»ltripUm habet quamadfecundam,^quoddprimaf, militer adsdquoda fecunda, oliinfum esi 
habere triplam quam Utera rationem.Si quatuor igitur re£ia,^c. 


Vropojitio trigefimacpuartd . 

Aqualium fblidorum parallclepipedorum reciproca: funt bafes alritu- 
dmibus.Etfolidaparallelcpipcdaquoru bafes alcitudiriibus funt recipro- 
c^Ejfunc aqualia. ^ 


Supponantur ad prima partis difcuf 
f!0»embinaparailelepipeda,K b ^ o d ^ 
fe aqualia: Dica eorum bafes madeofe 
fe habere reciproce,vt earum altitudines 
cnadKifmtpritssipfeGn Kiadbafes 
recia,quoniam aqstalia funt {ex hypothe- 
ji)fhlidafi bafes aqualesjint, aquales e- 
runt vertices,^ e contra, per corollarium 
frigefimafecunda huius ^fiefj reciproce, 
nam eandem habent rationem,cum finta- 
qtsales.Siveroinaquales fnt bafesdnaquales erunt vertices,^ e contra, per idem corodariumfnt 
igitur inaquales bafes ac vertices, iuxt a pofitum,quoniam inaquales funt bafes (f altitudines, efio 
^ps maior KZtpfaQ o,fequetur altitudinem ipfius G-D{quafitG m) ejfe materem ipfa a i,nam mi- 
nor ejfe nonpotesi,eum nec et ia aqualis ejfpofit,e'0 quod maius ejfet a %{fuper maiori bafi)ipfo o d, 
per trigefimamf eundam huius. 'Jlf ulte igitur maius ejfet idem a b ipfa o d/ o m minorem ipfi a i 
haberet altitudine. ^mre maior erit Gi\ altitudo altitudine e, i,ipfi itaque m aqualis ponatur gc, 
per fgnum vero c fecetur filidum G v,duc}c parallelo ipf Go plano, per corollarium huius,quo- 

niamfub eodem vertice fnt a b ^ o cparallelepipeda,adfe erunt vt bafes, per trigefmamficudam 
huius. Sicut i^tur Kzad oo fcejifilidumn 'oadocfedfcut mado c pc{perfiptimam quinti) 
ISO ad idem 0 c,cumfntAB^>io,hocef d a aqualia,ficut itaque Mada obafisfcM o ad co 
filida.Ejl autem ficut uo adeo folida,fc a t ad ct bafes, per irtgefimamfecundam huiusficut ve- 
ro made Lpeuo ad c Grec}a,perprimamfexti.Sicut itaque {per vndecimd quinti) MI ad c l, 
aut M o ad c o,aut Kiad G o bafsjk reciproce MC ad CG {vel m) altitudines. Ad ficundam vero 
partem fupponantur madoo bajes,vt MGadhi vertices,(Jr vt prius fiat c o aqualis ipfi a i, erit 
ideo mada o ficut anadc c,Jedvt Atad c o fic {per trigefimamficundam huius) ABadeofiisb 
eodemvertice.Sicut itaque Guado e fic ab ad c ofolidafed ficut c \.\adGc,fic{per prima fex- 
ti)yi i <f>/c L parallelogrammaficque{ per trigefimamfecundam huitss) sio ad eo fetida ficut ita^ 

■ABadc o felidafic MO ad idem c o,quare aqualia erunt hio {hoc esi Gi>)& AS filida,per nonam 

quinti,quorum quidembafes Asadooreciproce fuerunt altitudinibus M oad ai proportionales, 
Equalium igitur Jolidorum parallepipedorum,(fc, 

Fp fi 
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H<tc demosiritd funt ubi jiant es funt bajibusfer^endiculares , tum idem necejfe accidit, licet in 
utramuisfarteminclinentiir^fer 2 51 ^ 5 o huius : nam ea foUda Julidis redlangults eiufdem 'verti- 
cis femper funt aqualia. Si itaque fujer propofitoru oxigomorumvel ambligoniorum [olidorum baji, 
reclangulum fub eadem altitudine conjimatur folidum,qua Juper reclagulo demonstrata funt, reli 
quis ipjis aqualibus conuenire manifestum erit, cum maxima eadem maneant bafes ac Udem verti- 
ces, quorum tantum agimus negotium. 

Propojith Xr\geJimA(jumta, 

Si fuerint bini anguli plani retflilinei arqualcs, 3 quorum verticibus ad 
fublime rei^? linee dud:E fine ja;qualcs angulos alterum alteri comprehen 
dentes cum lineis angulos planos continentibus , in fublimibus autem re- 
ctis fumpta contingentia figna , a quibus perpendiculares in plana eorum, 
qui in principio anguloruadfar fuerint, a perpedicularibus ad angulos con- 
iundl^ fcds, cum lublimibus angulos arqualcs comprehendent. 

Sint bini plani anguli reSlilinei aquales b a o ^ e d z, ducan 
iur autem ab ipforum verticibus d extra eorum planum in 

fuhlime, bime recta a 1 d m, aquales angulos cumipfs a b a o 
c E D z ,jctlicet B A I angulo e d m .• angulum vero lAaip/iMnz 
comprehendentes. In fablimibus autem a i ^ d m , w plana ipfh- 
rum angulorum 3 tn z ,d contingentibus earum fignis 

perpendiculares mittantur i l ^ m n , cpniunBis l a n d in pla- 
nis ipjaril a B G, et i> iz ■. Dico augulosiki.^uD a ejji aquales, 
maiorirectarum Ai o M(quaft ai) minori d aaqualisab- 
Jcidatur AT, Per fgnumvero r ipJiiLparallelaf at r c,ipja igi- 
tur T c recta erit adplanum^ A G,peroclauamhuius.Namei- 
demplano recta fuit tzsafgnoG ad rectas Az a g perpendicula 
res agatur c b c g i figno vero n ad rectas d e d z reita n e 
K z,cmun£iiss g e z t b t o me m z,(j' quoniam retia eli t c 
adplanumAZ g ,quodexA-x aquumefi eis quaexy c c a, per 
primi, quod vero ex c A aquumeis qua ex CG ga, quod 
igitur ex AI aquumesleu qua ext c cc g Aieisautemquaexi c cg aquumejlquodexi G.per 
eande,quod itaque ex AT aquumejl eis qua exi g g A.Recius itaque erit a g t angulus, per pri 

mi.Similitercumquodex AT eis qua ex tc c a aquumft,quodex c a autem eis qua ex a b a, 
jequeturquodexATaquueJJeeisquaexT c cb SA.EisautemquaexTC esaquum erit quod 
ex T sper s^q primi..^od igitur ex at aquii erit eis qua exT i ^ a, ^ideo reStus erit , a b t ang» 
Ius haudjecusretti ostendetur anguliD ztA^D\\.\ejfe,nepe recta fuit lAnadplanuD zz,quiave 
rohinorumtriangulorum AT G d v.z,duo anguli duobus funt aquales, fcilicetT a g mdz, exhy- 
pothef,e^ A 0 T o z t.1 recli,vnumqHe latus D Kvni A T(exhypotheJi)aquale. Reliquus angulus an- 
gulo , (f Utera lateribus aqualia erunt, per 2 6 primi: eode argumento aqualia erunt , (jr fimilia pa- 
ritertriangulaATA t>uz. Rurjusquoniamaquales osienfajimt az ag ipfsoz ozefanguli 
B AG is>z(exhypetheji)aquales,baJeszG iz{ex qHartaprmi)aqualeserunt,ac reliqui as Gt~ 
pfi D E z^ A o B ipf D z E anguU aquales , reliquus igitur s o c reliquo e z n aquus erit . Nam bi- 
nio zt! A GG toti recti fuerunt . Eadem caufa reliquus o b c reliquo z e n aquus erit , cism re- 
cti fuerint azc ■s>ziatoti,CHmautemaqiialesfntzG(^zz,trianguUzGG(fi.ii z{per z 6 pri- 
mi)aqualia erunt ac aquiangula,recla itaque b c c 0 binis en n z aquales erunt. .Q^are triangst 
Uacz omduolateraAz zc duobus oz i.vaqualiahabenlia,^anguloSAScejroztsaqaa- 
les,effcientba/es AC (f Da aqaalesperquartamprimi.^uWvero AT binaspotelt AC c T,fimili- 
terDi&binasDa n n,cumfnt(exhypotheJt)reBi a ct d a m anguli. Ah aqualibus at & d upo- 
tetiis,aquales tedamus ipjarum AC a po/entias,reliquaT c .m a potentia bafu erunt aquales. 

■ - Et 
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CoroHarlum. 

«quofqiie angulos cum Imus angulos planos continendbus.altcrii alteri coprehenderes.a fu 
limioribus earum fignis m plana angulorum (qui in principio) demiff» perpendiculares »- 
quales er unt.Z)e™„/„<«m/.,( q„dfii 4« hyf,ih,f„a,,,„ , , » , e „ ^ 

<^1i^‘tU!oJt£Kj£futrwl.NeKiuqueamylii,riey^etc^yofiuone. 

Propojttio tngefimafzxttl. 

Si tres rediz line? proportionales fuerinc,cx iplis tribus folidum parelle- 
Iepipedum,«quum cft ei quod a mediafic folidoparellclcpipedo,xquilatc- 
ro quidem, squiangulo autem prfdidto. 

Sint tres re^te Une£ erodor tio- 
nales hi a, ex quibus defert- 
ftumfitparallelepifedur/nti 
ex media vero b dfcribatnra- 
liud K s ipfi T L aquiangulum; 

Dkofilidumt i^equumejfefi 
lido K i,quomd t xjit ex tribus 
A B o.EIio ipfi A aqualis m l, i- 
pfi vere s aquetur jj l, ipfi au- 
tem oi/laex-L, media rurfus b 
aquentur latera fingula filidi 
e.i..Sintitembinaxi KijSli- 
da ita aquiangula , vt bini eorumquique anguli filidi, ex fimilibue angulis plann altero alteri com- 
ponantur, vtuLts HLX tiixipfis zio DEI zi.taquetur:quoniam(exhypothefi) inter binas 
M L 1 K media esiproportionalU z i{vel e i) erit ficut nzadz s,fic z z(vel e i reciproce) ad zx cir 
cu, aquales angulos i,aqualia itaque fiunt plana m x ^ z i>,per \o,fixti:quia vere ad bi - . 

nos angulos planos ^ aquales m l x z e 1,4 fiublimi ducuntur bina recia aquales n l d s, aquofi ' 
que h^entes angulos szu tftxfifisxnz Di!,cumlined>.iz lx^zb itangulosplanoscon 
tinentibus.Sequetisr{ex corr ollario prafiaiofia fiublimioribus earum fiignis n & d, in plana mx^zi 
demijfias perpendiculares aquales ejfe . ^tqui eorum fiolidorum altitudo perpendiculares illa fiunt,, 
per quartam diffimtionemfiexti.\fiiequales itaque altitudines nz d zfiuper aquis bafihuswx. z 1 
habentia parallelepipeda xz^x z,inser fie fiunt aqualia per 3 1 huius ,S i igitur tres reela linea pro- 
portionales fuertnt, ex ipfis tribus filidum,^c. 



PropoJitiQ trigefimafiptlma. 

Siquatuor re£l?Iine? proportionales fuerint, & que ex ipfis folidaparal 
Iclcpipcda fimilia fimilirerquc deferipta proportionalia erunt, & fi qux ex 
ipfis folida parallelepipeda fimilia fimiliterque deferipta proportionalia fu 
erintjScipfequoquc redfe iinex proportionales erunt. 
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Sint quaiuor rectn lineafrcpsrtionalcs a b 
adGT>vtt.zad\i ux qaibits Jimili.ilimtlitcr 
que pojiia dejiribaiurpdralleiepipedi a k c l 
t d" I N‘ : I^tco ea quatnor folida ejfe propor- 
tionalia KZ.adoL^vtt ad IK, quoniam Jimi 
ha Juni h.ec bina folida^fcilicet a k o l ^ 

SM ipji t N. Ipja triplam habent laterum 
ratwnem,per^^ huius,fedlatera uzadcv, 

. eandem habent quam zzadit {per hypethe- 
Jitn)aqualiiim igitur tripla aqualia adinuicem 
erunt, per i y quinti . S olida itaque erunt a k 
ad o L,vt z Madi a :fed iam ponantur ea fimi- 
lia folida proportionalia eJfe , qua f militer ex 
lineis m od ez n defiriptaJuntiDicoU- 
neasproportionales ejfe Kn adGv>,vts.iad 

tt,^jioniameandemhabentrationemuY.ad " '' j " '7 

o 1 filtdaquam zuadi .n folida . qua quidem 

ratiotriplaelirationis hzadaD Jeutz ad n, rationes igitur aquales hz ad GD, /eu tzadn ab 
aqualibus Jilidorum rationibus,aque multiplicata, aquales erunt, cum eandem habeant earit quarh 
t itat es rationem,per 1 5 quinti. Si itaque quatuor reSla linea, ^c. 

iM 0 NIt V M. 

fot eramus demonslratione Campani prolixius vti additu binis a b ^ c d duabus continue pra- 
portionalibus,fmiliter ^ipfistz \-saliu,tumeTitfcutK%adquartum,ficJilidumexKzadquod 
ex fecunda o o,per corollariu huiusf militer z zadquartameritvtquodextzprima,adquod 
exn Jecundaprima autem ad quartas , aqua ratione proportionales funt,per 1 2 quinti. Pratere* 
animaduertendum ejl ea quatuor /olida no» fibiipfisaut eidem neceffario fimilia optari .Sed ea tan- 
tum qua eadem ratione copulantur,aut fmul bina antecedentia funi,aut equidem hinacofequentia 
inter fe fimilia ejfe fisfficiunl. Na fi eade copulata ratione fimilia tantum fuerint,^ alia rurfus fimi 
lia, ea in antecedentia ^confequentia facile rationumvicijlitudine{ex 16 quinti) Jumpta commu- 
tabuntur, quod pHtauimus apponendumiVt huius theorematis fecundemus vires. 



Si planum ad planum redbum fuerit , a figno autem in aliquo planorum 
cxiftcn te in alterum planum perpendicularis agatur,eain communem pla- 
norum feilioncm cadic. 

Efio planum dg ad planum a b reclum,qua fefi fecent inou, 

A fiznc autem i inplano d e exisiente , aliqua perpendiculari in 
planum a b demittaturxDico demijjam in reSiam d a cadere. Non 
enm,Jedfifieripofiit, cadat alibi,(it^iz,k figno vero ladre- 
clam D A perpendicularis agatur i e , per duodecimam primi. 

figno autem zper planum k b eidem d Aperpendiculari exci- 
tetur E c,per vndecimamprimi. Recfa igitur i e ad binas e d e c 
recia, ad earum planum a b recta efi,per quartam huius. Sed ad 
idem planum a b recta fuit i z, ex hypothefi. Ab eodem itaque fi- 
gno I ad idem planum a b bina i e izad rectos confiitueren- 
lur, quod fieri non poteJi,per decimamteriiam huius. Non igitur cadit alibi quam in ad relta ai 
l figno perpendicularis. Siitaque planum adplanum rectum, ^c. 

^ 0 ^ ITV^. 

i^liavfi fitmus demonstratione ob Theonis breuem ac confujamefpene indemoHslratam tra- 
ditionem. Et infuper nec eam meminit Campanus, e 'o quod modici feratur momentirtd compendia 
tantum futurarum demonstrationum vtilis exifiens. 

Tropo 




i 
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Propojltio trigejlmanona. 

Si folidi parallclepipedi eorum qu? cx oppofito planorum larera oppo- 
fira bifariam fcda fuerint , cxtenfaque per fcilioncs plana, communis pia- 
norum fcclio Se folidi dimetiens fefc bifariam dilpefcent. 

EjiofoUdumparailelepipedumx c oz, cu- 
ius aliquorum qu£ ex oppefito planorum b i 
D E oppojita Utera bifariam ficentur^injignis 
tK xo r }.i^p r: Supponantur autem per 
easjeciiones extendi plana t K me ^xo rp, 

^ua fe fcentper recfam n s. Dimetiens vero 
folidi eJio d i bajium autem a c c z dime- 
tientes fint B 1 de: Dico communem plano- 
rum fe^ionem n s ^ dimetientem d i hifa- ^ 
rtam fefe fecare.Sjs^rtiamparallelafunt^e^ 
aquales d b zi,per vigefmamquartam hu- 
ius^Cum fint latera parallelogrammorumop- 
pofitorum ^parallelorum^Ipfain eodem funt 
plano,per 35 primi diffnit.^jdavero a (i- 
gnisearumconiunguntur reSiao^ ii,lpji 
in eodemfuntplano cum reliquis e b e i,per 
pptimam huius, (jr aquales parallela, per 5 5 primi. Rurfus cum redla l k ficct parallelegrammum 
G z btfariam^perprimam Jexti,e'o quod fecet bifariam eius bafim d z.lpfa fecabit eiufdem dimetien- 
temt) E bifariam,percoroll.^^ primi. 2 ^n aliadecaufi recla xo eandem d e fecabit bifariam. 
Concurrent igitur bina z Vi xoinu medio ipfustst fgno,f militer ^ip/iseppojita concurrent in 
s.£tidcircorec?atss,bifariam/ecatbinasDt. tiparallelas.A quarumfignis dn isdudlarelia 
di n s in eodem funt cumipfis plano.f er feptimamhuius,quare fefe fecabunt fligitur ini.T rian- 
gulorum itaque e n t ^ i s t duo anguli duobus funt aquales, per vigefmamnona?nprimi,(fi>nunt 
latus D ijvni i saquum ofenfum, nempe dimidium aqualium d e b i.Latera igiturra t s d 
T I funt inter fe aqualia, per 2 6 primi. 2 " ota itaque k s communis planorum fclio,^ dimetiens feli- 
di,tota D I, bifariam /efi in t fecant. Si igitur folidi parallclepipedi eorum qua ex oppofto pla- 
norum,^c. 

QiroUcirmm. 

Omne planum per centrum parellelepipedi extenfum , fccat iilud fblidum bi&riam , non 
autem aliud per centrum non extenfiim. ^oniam omne planum per centrum extenfum, fecat 
dimetientemparallelepipedi in centro bifariam. Ofenfum efi enim plana filidum bifariam fican- 
lia, dimetientem fecare bifariam in centro. .^uare omnes linea per centrum in eo plano duci e angu- 
los cum dimetiente efficient. S^iaverb dimetiens cadit in parallelas filidi recias,oppofta latera . 
defirihentesfueinparallelafolidiplanayquafilicet angulos adextrema diametri effciunt.Trian- j 
gula k dimetiente recla in eo plano per centrum extenfa, (f ea qua per plana oppofta filidi pra- 
fatas coniangit retias femper aqualia fr aquiangulaeruntper 2 6 primi. 2 pam qua per plana foli- 
di oppofita recla,aquales angulos ad dimetientem eff.ciunt, cum fint parallela, per decimamfextam 
huius.Sedcr anguli qui ad centrum aquales fimt, nempe ad verticem,perdecimamquintamprimi, 
vnumque latus vni Uterifcilicet media dimetiens, T riangula igitur k quauu rella(in plano quod 
per centrum parallelepipediper idemcentrum extenfa)^ eius dimetiente,ad filidi extrema termi- 
nataytqualia ^aquilatera, ac aquianguta erunt, per vigefimamfextam primi, vnde fequitur pla- 
num illud fecans,aquales{adpartes oppofitas) bafium filidi partes efficere, ac aquiagulas, ^ proin- 
de f miles ef numero aquales ac magnitudine.^uare filidi illius bina feclienes folida^quales erut, 
^ fimiles,per oclauam diffinitionem huius, ^uod autem aliud planum ab eo quod per centrum ex- 
tenditur bifariamfolidumnon ficet.Vatet fi planoper centrum non extenfoparallelum per centrum- 
extendatur, per corollariu decimaqttfxta huius.Cum enim id quod per centrum defcribitur bifa- 
riam ficet/nanifesium efi inaltera aqualium filidi partium, reliquum deferihi planum parallelum 
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bifariam Jecanti. Cum igitur totum [na ^arlcmaia’ exiJ?at,t>ecej]oeJl alteram harum feClionum 
dimidwfolidteffeminoretni&tdeoreliquamnmorem.OmneUaque flannm fer centrum faralUle- 
ftfedi extenftm-,^c. 
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Difiun^iuam huic theoremati contulit Theon^vtillud in cubo cenjeat intelhgi,fmiliter & Ca~ 
fanm in Cubo tantum illud exflicat-iicet fubfaradetefifcdo Cubum concifiamusmos itaque difci- 
fltna genus fBantes^dicemusfarallelef if edum in folidis eadem fruidignitate^quaparallelogram- 
mum in f lanis :nam vt hoc quadrata,reSlangula-,rhofnbos,^ rhomboides continetfpc illud Cubos, 
filidaahero longiorareBanguUMidquenonreclangula,quorumJ}antes ineijdem funt reclU,e^ 
reliqua quorum flantes in eifdem reSiis non conflflunt, quorum fingulorum offoflta bafes latera 
emferaqualiafmilia^farallelaexiflent^Dndeilludfolidum inter regulares enumerabimusf- 
f^ras^amen non inter ferfeH as, obqueeiua regularem consirticiionemcoroUarium frafatum(je- 
quuturts vtile) eidemconiunximus. 


Propojttio quadrdgejimef. 

Si fuerint bina Prifmata fub squis altirudinibuSjSc alterum quidem ba- 
fim parallelogrammum habuerirjalterum autem triangulum , duplum ve- 
ro fuerit parallelogrammumipfius trianguli, bina Prifmata iequalia erunt. 

Sint bina Trifmala fcilicet jufer 
baji farallelogramma a e z b g d ^ 

T I KLMtitfiferbaJi triangula ,fuba- 
quis vero altitudinibus a g ^ t l ,fit. 
autem trianguli t i k duflafarallelo- 
gramma bajis a e z b : Dico iffi a e z 
B o T I K L M N Prifnataaqualia 
ejfeadinuicem,cemfledtur folida nyt 
(fl-xofaralUUfifeda^duUis inquam 
farallelU redi is ^ f lanis offoJitU ,f er q\fr imi, ^ corollarium \ ^ huius, vtfefius docuimus, fii- 
licet baji n z Jimilis ^aqualis ponatur o 'iflpflvero kd flmilis fit e x. Planum igitur erit i i> xxba 
fis, cumparalleUponantur x,^igitureasconiungentes,ferfepiimam huius bd zx cz 

in eodem erunt plane. Duplum igitur erit i xtrianguUitti,^ proinde filidum sxparallelepipe- 

Similiter eodemque argumento paralleiepipelum erit xo ex binis aquis fiimilibus Prifinatis 
TiKLMN^icKMON c6mpofitum,^froinde eorum duplum erit:quoniam enim dupla eH bafis 
A z trianguli XI X, ex hppothefiyCuius duplum eSl parallelogrammum c X, per trigefimamquartam 
primi,ipfie itaque h i^cxparallelepipedorumkx(jrxobafes,fiint‘equales,per fiextam commu- 
nem fientenUam:Sed(^ ex hypotheji) altitudines funt aquales. Parallelepifeda igitur kx ^ x Q e- 
Tunt adinuicem aqualia,per trigefimamprimam huius, quare Prifmata aezbgd^tiklmn 
fip forum A X T o dimidia) aqualia inter fe erunt er feptimam communem fent etiam. Si itaque 
fuerint bina Prifinata fub aquis altitudinibus ^ alterum,&c. 



Corollarium. 

Ex pralibatis fit manifeftum Prifmata ac folidafiib binis poligonis xquis fimilibus & pa- 
ralleliSjReliquis vero patallclogrammis comprehenfijad feinuicem pofTe eifdem conferri Je* 
gibus,ac par^clcpipeda.C»» enim{exhac^coToll.fecando vigefimaquinta huius) confiet, om- 
ne parallelepipedum in bina fimilia (fi aqualia refolui Prifmata,emfde cum iffi verticis. Super ea- 
demveroautdimidiaeiiifiiemhafi,eifdemque ipfiissfelidilateribusierminata,(^ fimilis rationis: 
Dicemus Prifmata fitoramparallelepipedoru fiequi difciplinam, quoniam fi Prifina infiar fui folidi 
fecandum ( ex vigefimaquinta huius) fuerit fiocuimus corollariis eiujdemjdem fequi quod in pa- 
rallelepipedo proponitur,aque in Prifmate,vr in folido propofiteflt poligonis pra fatis comprehenfo. 
Si autem ex vigefimafiptima deferibendum offeramus ,PriJma exdatareSia dato fimile optatum 
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fitjuiccruimui ■ , av/cri^to ex Veijrmtedi plofolido ex ligepixefepimapmilt 

aliitdexdala recTa date,cuii:edmidiumrr:fK.a entcfiatuKprepcpto Jbntlc^exdaiarecladfirn- 
clum.^^dvigefmJmocfanum autemcwm cppofiia fU/,a diagenws ncn pifiipunz ,haxc 

Prifinala feclienem -nonfatiuntHr, fid {per eandem •vigejlmamo&auampquaha inter fi corrobo- 
rantur ilia effe Prifinata^c fimilia qua e lu fidem parallelepipedi fiunt dimidia, ^jfod autem ait iv- 
gejimanona ^ tribus fiqaentibusfiub eadem altitudine juperque aquis aut efidem hafitbus ,ejfe a- 
qualia parallelepipeda,aut in ratione hafium^'.'! per has Prijmata Jihi inutcctn conferamus ,tllud 
tantam pofiulabimus.Prifinata fcilicetfnper paralielcgrammis fimul^aut triangulis f.mulbafihusad 
fi comparari.Nameadem manente fiublimtl at e^eadem esi aqualium comparatio; dimidiarunfjero 
bafium eadem esi inter fe qua totarum affinitas. Prifinaia igitur dimidia folida , eandem r at tenent 
quam tota habent laJitb eodem '■j eri ice, ha fies bafium dimidias, in eadem ratione effe totarum coclu- 
dent.Siigitur tota filida fint in ratione bafium totarumfitmidia eorum ( Prifinata) erunt in ratio- 
ne aut totarum fi parallelogramm.t fuerint kafes^aut dimidiarum fi triangula exisiantajua jimper 
ePieadem{per i j quinti)ex trigefiima tertiaautem inferemus, quia para/klcprpeda{ Prfimatii du- 
pla) triplam habent fimilium laterum rationem,fiquetur Prifinata dimidia {eandem quam tota ra^ 
tionemhabentiaperiq quintfac eadem latera fioliderum habentia fiiorum fimilium laterum tri- 
pUmhabererationem.Extrigefimaquartavero concludemus,eum Pri(matain fuorumparallelepi- 
pedorum ratione exifiantjiafis -vero frifinatum (Jlmul trigona aut fimul quadrangula) in bafiium 
poUgonorum ratione,altitudinesautemfietnper aquales efficiant, frifinatunthafies ^duplicium fio* 
lidorumeittfidemrationisbafiesqucqueac^tertices^eandemhabereinter fe quam fioliderum dupli- 
cium bafisaffinitatem.T^amfiJolidorumaqualium bafes reciprcca fuerint 'verticibus eorum 
fiolidorum dimidia vrfimata fias bafis verticibus reciprocas habebunt. Ex trigefimafexta autem di- 
cemuSySiiresreblaproportionales fuerint,ex ipfistribusfaclus ?rifinatis angulus duplo ipfiparalf 
lelepiptdo cemmunis,efficit trifina aquum ei quod it media fimilem fijciptt angulum , aquis lateri- 
bus compofitumtnam commune ^rifinati paraliclepipedo illud vnumfipponemus,tres fiilicet ii- 
nearumproportionaliumdimenfionesfimilemangulum ccnPiituere,eiqui ft ex media terfumpta, 
Ttemfiirijmatu folidusangulus,ex tribus illis reciiscon[lituius fuerit, dupli eiusparellelepipedi ex 
eifdemfmilis consfitueiur angulus.Sequetur itaque vrifinata fiemper ipfis parallelepipedU dimidia 
inter fi aquiangula veluti^eoru duplicia necejjario eJfi,Ucetncnaquilatera,fir eaproinde aqua- 
lium (olidorum dimidiajnter fi aqualia effe, ei quod fctlicet a media proportionali angulumfecit,a- 
quum et quod a tribus proportionalibus pofitum fificepit.Ex trigejimajepiima idem inferemus quod 
de parallelepipedu ad rrijmata,cum enim ex datis lineis fimiliter defiripta orifmata fint,fimilium 
parallelepipedorum fimiliterque defiriptorum dimidia,fiquetur ea vrifinata duplicium fiolidorum 
inter fe firuare rationem: gf ideo fi linea ea deficribentes proportionales fuerint , ea proportionalia 
ejfi,ac e cenuerfi,iuxta huius 5 7 legem,cum autem 3 5 oppofita fitidi plana parallelogramma fippo- 
nat,ipfi^folido dimetientem,quamnonfufiipit vrifinafiprifinatum hanc difiiplina recedere cen- 
fibimas . Caterum vt filidorit binis poligenu fimilibus,aqualihus, ac parallelis reliqud vero paral- 
lelogrammis comprehenforum naturam, a vrifinatum ex quibus componuntur ( vt corollor.fecundo 
vigefimaquinta huius) oriri doceamus naluratDicemus {ex vigefimafiptima huius ) defiripto pa- 
rahelepipedo,eiui dimidium vrifina defcriptumejfifiefcnptionevero vrifinatumcemponetur fimi- 
lefiolidumdato exvrifmatu compofito,qua vero 2piqo,^ i ^ poftulant theoremata in huiafi 
modi folidisfiuper bafibus poligonU intelligenda fint. Similiter ^ in q^,quod aute optat 5 j ,in qui- 
bufiis fimilis rationis lateribus exigit, veluti eb" 37 qua fimilu rationis laieraproportionalia efjepo- 
fittlat.Hac nempe fiolida qua Campanuslateratas dicit celumnas,ex vrifimatis compofita fmilia ac 
fiimiUter deficripta fuorum fimilium vrifinatum fiquunturdoclrinam, ^proinde parallelepipedora 
vrifmatum duplicium. Reliqua vero ex vrifinatumconfereniia,ex quibus hac componi pofiimus 
folida facili confiqueiur quifiqueexprafatorumintelligentiapauco fidore. 



asEVCLIDIS DEMONSTRATIO; 
num reftitutarum Liber duodecimus. 


‘Tropojlitoprltna. 



Propojttio Jecmda. 

Circuli fcfe adinuicem habent,ficut qu£ cx dimetientibus quadrata^ 


sint hini circuli ab od^ezi c, eo- 
rum autem dimetieutes Jint b d ^ i t; 
Dico ejje kBOjiadizn circulos, Jicut 
quod exsxi ad quod ex zr dimetienti- 
busquadrata.^jiodfn, b c d adalium 
zzn ea ne habeat quam quadrata ra- 
tionem , idem a b o d eam quadratorum 
rationem ad aliam magnitudinem iffi 
quouisalioizn maiore ^velminorem 
habebit , habeat itaque prius ad minere, 
{fiJieripoJ?tt)qua fit area s,quoniampo 
fiitus efi i z I T circulm{e,xhypothefi)ma 
ioreaareas.i_y4uferaturabipJb-szir 
circulo maiusquamdimidiu,^ rurfius 
maius quam dimidiu^er prima decimi^ 
donec relinquatur minu, refiduum ex- 
cefiu quo E 2 1 T ip/am s excedit-, applica- 
to ,ficilicet ipfiizn circulo , quadrato 



I 
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1 E 2 i,ijuod quidem masHSi^imidie circuli toliit^cam jit dimidtucircufcripUquadrati^rurfuJijue ft 
fer quadruti later ihiu ifofcelia defcribamurjiclts bifariam arcubus e k x^anifcjium ejt trian- 
gulum E X z maius quam dimidmm feclionis e z k circuli toUere.T^m reclangidt e c dimidium tgl- 
lit(fer ^lfrimi)tria7igulemi k x,quodquidemrecia>iguiumfeciionem continet. Relinquatur ita- 
que tadem magnitudo mtnor frafato excejfii,qua fit jeci tones sUx circuli^quibus circulus excedit fo 
ligonumxx. z 1 1 m t n , Si igitur circulus t z i t minoriexcejfu excedat foligonum e k z i f.bi in- 
jcrif tumfoqubdexcedit areat, maius erit foligonumiKZi.areas:iffiiu^foligonotr.zi.fimile 
circulo A B Q a injcribatur{fer i8 fexticircaio dimetientem circuli. \ b o v,quonia(exhyfothe- 
ji)fuit circulus m ciDadareamtficHtquadratumexxDadidquodexizifedfieul quedexzoad 
quod ex t zjic ejl foligonum nxioad fitnile e x ,z Lyfer frafata-Sicut igitur^er 'oudecimam quin 
tjfeligonum n x ioadfimilezr. z zjic x b g ts circulus adaream s ^ viciftm,ideojlcutfeligon» 
xxsoadm a t> circulum ficfoligonumzY.z zadareamt,fer i6 quinti.ijtlinus autem esi f oli- . 
gonum circulo x-B o d continetc.minus igitur erit foligonum-i s z i area t,fer 14 quinti. 

Sed ef maius oslenjum ejl quod fieri mnfotesi.No igitur habet circulus a b g d rationem quadra- 
torumquaexiD r z,admagnitudinemaliquamminoremcirculotzir:Dicorurfiisnequeadma- 
iore,quod ji feri fojft credatur^elio t maior circulo e 2 1 iftf circulus xb c d ad s, vt quod ex bd 
ad quod ex rz.Erit igitur conuerfimarea t ad x b a t> circulum, vt quod ex t zadquod ex bo fer 
corolkr.quartaquintixfuiaverafofitaejltareacirculoBzixmaiorfatjicutareatadxBGnctr- 
tulumftcBzit circulus adquadamareamf)acarea{f er \ijquinti)mtnor erit circulo XBis D,cir- 
eulus igitur e z i t erit ad aream minerem reliquo circulo abc oficut s adxBCo^hoc ef ,fcut 
quod ex t z ad quod cxbo quadrata . Atqui iam efiendimusfrima farte circulum quemuis non ha- 
bere rationemquadratorum ex dimetientibusyad magnitudinem reliquo qucuts circulo minorem, 
mnc autem eam hahere,quodjierinon fotefl. 7t(on hac de caufa jubjifiet hyfothefes, circulum fcili- 
cet ad aliam magnitudinem alio circule maiorem vel minorem rationem habere quam dimet entii 
quadrata.Eam itaque quam dimetientium quadrata rationem habebit circulus, ad magnitudinem 
retiquocirculo<equAlem,(ffroinde ad ifjumcirculum, fer jeftmamjquinti.Circuli igitur jefiad- 
inuicem habent, crc. 

Corollarium. 

Circuli eandem habent rationem quam in eis fimilia fimilit^rque delcripta poligona. 
7^m foligona eam habere efiendimusquam ex dimetientibus quadrata habent, quam fimiliter 
habent ^circuli. 

Profiojitio tertia. 

Omnis Pyramis triangularem bafim habens, diuidicur in binas pyra- 
midesffiqualcsjfimilesvcrb toti&adinuicem.Etin bina Prifmata arqua- 
ha,&t ipfa bina prifmata maiora fune dimidio totius pyramidis. 

Sit aliqua fyramis a b c n , cuius bafs fit ab a 
triangularu,vertex autemi>;Dico abc ‘ofyramidem 
fojje jecari in binas fyramides aquas fffimiles toti,(jr 
adinuicem, ac in bina aqualia frijmata^otiusfyrami- 
dis dimidio maiora. Secentur bifariam fex fyramidis 
laterainBz it KZ,coniunBut.z 21 ie tk sl 
zr ^infufem te ek kz 2 l zz.Supniam 
omnia fyramidis latera bifariam ficia junt,acideo 
frofortionaliter. Sequetur reclas trianguli t k l fa- 
railelas ejfe hafibus a b b o o x,fer 2 fexti. Similia 
itaque erunt fcilicet t d s toti x d b,^ e d l toti b o g, 
rff LDT toti G DX,fer corollarium fecunda fexti. 

^uiaverb farallela fuerunt recla trianguli x nz re- 
ilistrianguli a b o. Ilh aquales angulos comfrehen- 
dent,ferdecimamvndecimi.Pyramisitaque t ei» 
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Propojitio quarta. 

Si fucrintbins Pyramides triangulares bafcs habentes fubcadem alti- 
tudine: diuifa vero fuerit vtraque ipfarum in binas Pyramides, adinuicem 
£equalesj& fimiles toti,& in bina PriOnata aqualia, & in vcraqucfadtarum 
Pyramidum.is modus fcmperfeructur.Eritficucvnius Pyramidis bafis ad 
alterius Pyramidis bafim,ficqu 2 c in vna Pyramide Prifmata, ad ea quse in 
altera Pyramide Prifinata omnia ,fimili fc(5kionc producta. 
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rroponantur hitiit vyrami<ies eiufi 
drahtludinis aboi^diz c^qua- . 
rum vlraque iuxta fmcedentis me- 
thodum diuifi Jit i» bintM pyramides 
aquales, Jimilej 'uerb toti ^ adinttice, 
atsn bsM irijmata aqsialia.l/tjuper 
rurfusfacla vyramides Jimiliter fub- 
diuidantur quotieJlihet:Dico ejfefscut 
A * o hajim adtitiT. bajim ,jic omnia 
vrijmata d vyramide a b c i fumata, 
ad omnia k pyramide dez c fumpta^ 
fmili fetia modo , jicque Jinguia ad 
Jingtsla, Quoniam in hac vyramidum 
feBione diuiduntur omnia vyramidii 
latera bifariam , ex prafata, erit tota 
id ad dimidiam Gnvt tota ^laddi 
midiamzt, per quinti,^ ab eis B 
ita^reBilineaJi>nilia{per 12 Jexti) 
proportionalia erunt ik %Gad i.x e zadxt zfuntenim Jtmilia ,vtproximapatuit o 

^Lx cficut z ipji 't. s zAiiciJlimigitur^perdecimamjextamquinttjerit hiaadoizjicut 
i.yicade.vz triangula ,Jicut autem bajis zxoade.tz ,Jtc que Jkper ipfis vrijmata o m n i x o 
ad%iuz.rz,percorollariumquadrage(imevndecimi. Nam funtipjavrfmatafub eadem altitu- 
dine dimidiarum vyramidum,per prefatam^ue tyrami des funt ( ex hypothefi ) eiufdem altitudi- 
nissjicut itaque bajis k^oad iafim dei Jic efi vrijma o m n l x o vrijma s t h n f 2 ,per 'vn- 

decimam quinti, Sicque reliqua vrijmata koibmx Nam bina o m n l x g ^ 

KO L B M xjunt aqualia, ‘velutis 7 h Rtzipjivsv. et F,exprecedente, quare erunt adfejingu- 
lavrijmataficut vyramidumbajes,pervndecimam quinti ^Jicutqtie omnia ad omnia Jimul Jum- 
pta vrijmata, per duodecimamquinti.Cum autemiam fuerit hafisszG adhafimv>vz,Jicut l x o 
adi-v z Jic erit o un ad%7 s,Junt enim aqualia ^JimiliavrifmatumoppofiatriagulaipJis i x o 
z.Stcque erit kxz ad-D v 3.JimiliaipJiss.%G rf z,vt latius patuit prefata,fedjicuthajes 
adhajes Jic osiendimus ejfevyramidumvrijmataadjeinuicem. Sicut itaque bajes o mn -vel xk i. 
ad% 7 a velo vs.,f c erunt adje vrijmata ex vyramidibus okiit ivel xrz o^d vrijmata ex vyra- 
midibussr acvelovRs fimiUmethodofumpta funt enim Jub eodem vertice, fer conBruBi»- 
nem,nempedimidia lotarum vyramidum altitudine, fcut igitur totarum bajes xrg ad t>iz Jic 
emnia vel fingulaadfe erunt vrijmata. Si itaque fuerint bina vyramides triangulares bafesy^c. 

0 7^1 r V M. 

x^hHulmus circa huius theorematis fnem has voces (aquemultiplicia') a Theone extra fenfum 
relatas ,namaGraco (£qHemulta')diceremus‘.nos autem virique Jatisfacere cupientes , diximus 
{Jimilifebiione producid) eb quod fimilisjecandiformaaquamprafe ferat multitudinempartium, 
^ infuperfimiles feSlionumeJfe cogat fgura6,neaquemulta non fimiliapojlulari credamus, Jed a- 
quamulta,e^ fibi inuicemfimilia,fingulajingttlu,fue{ex duodecimaquinti) omnia omnibus pre- 
forlienaliabajibus ejfe fateamur. 



Pfopojiuo quinta. 

Sub eodem faftigio PyramydeSjiriangularelquc bafcs habentes, adinui- 
cem fcfc habent ficut bafes. 
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SHpfonantar pyramides 

ABGi^DEZT triangulares bafes 
A B o ^ D E z habent esyjkb eadem al- 
titudine-.Dico ejfe oiadmn 
pyramides, ficut a c o W d e z bapes, 
Jimili fecunda huius argumento, fi 
pyramides abgi^oezt non ha- 
beat rationem hafium a b c 4</ d e z, 
habeat aliqua earum fcilicet a b c i 
rationem hafium hi Gadtit z,ada- 
liquodfolidum civerit igitur filidum 
<i_maius-velmtnus reliqua pyrami- 
de a iT. z^esio prius minus pyrami- 
de folidum pyramide 

aulem-D e 7 . x auferatur plufqua dt- 


lidum Q_. Reliquum itaque ipfius pyramidis o e z z fcilicet ea ?rjf \ V 

irnta ab eadem frequentius dctracJafimulfumpta , maiora erunt | 

folido <L. frifmata fint ( ex hypothefi) ea^ua mter maguU \ 

EOFPSRt^-rRzcsH continentur : feceturque fimtltter vy- 

„mu A . o . » ,nfm,u . » x k o l i o » o », «x x- j 

tertiam huius, quonia enim esi ficut hafis siGad bajim p e Z ,_//<■ \. I 

(per hypothefim) pyramis AiGiqdfilidum <ijficque(per quar- \[ 

umhum)omniaprifinatapyramidu hi Gi^ad omnia fimih je- s _ ___ 

Bwmtniitat a D . i i.-mtigM, qmattlfcu mfmaa rjrimSu 

f. o ;.d,rifa,a,. i,r.mdi » . x t/x a . o . .if.Ud.n. n.fm „.,...n,(,e.dp 

cimafixlaquinii)fitcutprifntata pyramidis hz gi ad pramtdem hi Gufic pufmaapyr^t 

pz Jz ad folidum G^fed Prifmata pyramidis hiciipfa Pyramide continete mtnorafunt. Prtfina- 
taieitur pyramidis zspzz folido nfiperdecimamquarta quinti) minora erunt, fed&matora ofiea 
fa funt, quod fieri nonpoteU.Non habet igitur aliqua pyramidum hioi-velyzz ratione, quam 
habent bafes admagniludinem minorem reliqua pyramide-.Dico tnfuper quod neque ad maiorem, 

f,enimfuPponeretur<K_folidummaiusaliquapyramidefcilicetipfa de z z,haberetque reltquapy- 

\amis A s o I adipfum irationem quam kz g hafis ad tsiz bafimiefet conuertendo (per corollaria 
quarta quinti) folidum ojtdpyramtdemMGi ficut hafis Dzzadhz a, quia vero matus efio^fi- 
lidum-jsyramide p e z z,exhypothefi,irit ficut ^olidumad a b 0 ipyramidemfiic p e z t pyramis 

admaonitudinemminorem pyramide hZGi,per decimapiquartamqumufidjicut GjdhzGspy- 

ramidemfic fuit hafis p e z Wa b o bafim.Stcutigiturpyramiss>z zr ad magnitudinem rehqua. 
pyramide a b o 1 minor em, fic erit hafismzadhzG bafim,per vndecimam qumtt . Aliqua igitur 
pyramidum hzGi -vel vzzz rationem habuit quam bafes, ad magnitudinem reliqua pyramide 
minorem,fed(finonhabereofienfum eii, quod effit abfurdunr.non igitur habet aUquapyramis ra- 
tionem hafium admagniludinem reliqua pyramide maiorem vel minor em,eam igitur habet ad <e- 

qualemreliqu,epyramids,(f proinde adpyramidemipfim, per feptimamquinti. Sub eodem itaque 

foHigio pyramides triangularef£ bafes habentes. 


Vropojtth ffixta.. 

Sub eadem altitudine Pyramides exiftcnces.multangulafqucbafesha- 
bcntes.adinuiccm fefc habent ficuti bafes. 


Sint 
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^:I>ico ejfe fyramidem A. b c e 4</ 
b^l?s * b c ejl^d b.- 

J‘^‘^^-M‘:ribamur{ftr'vigefimAmqum- 

tam fixit ) triau^U f ^ x , iyfis a e c 
illitu „p4lu,fip,ripj!sp„r^ F^K 

Tyr‘m,d„ fiffnmr pl 
•tprm A , c E o- o D I , d,„ip „ p,r 
yu p,r,,„d,aUri ,f„ ■ppd,cm,„ 
dpcy, f,„ jp 

A B ^ cjuntad triAngulum t,fic CnniriK. 
gjL. fy,,md,s A . . , c , J . 'd 

^»/yjA./EAFA«AJ„;AA . C ,„uL fpj,. 

B E c E fimulfumfia tyram- 

aem F comyonunuSmiliter fiouU a i A- a i 
■pyramides totam k h pyramidem compo- 
r^m. C um autem fit vt t ad % hafes fert 
1 B r‘‘f‘^t‘im erit vt 

G D ^ A B c %ad c D ipyramides,ipfs f i k k aquales. Sub ea 

lultaneulai.divr. 


i/o D hafsypfst draaqualespfc a b c iadc d i pyram, 
dem tgttur ahttudine pyramides exilientes multangulas, e^c. 

Propojttio feptlma. 



PT,f.ymr,rifh,, c.i», yp, pffpfi^ p„, i, ^ 

Un,b,f,,h,h,m„.B,cm,.,r,a„„ od „^Sjl,nkk,f,r.ih- 
gremmume ab '^^■,per'v>tdecimamdiffnitionemvndecimi,aqua~ 
Uajuut A B D d- B D E trianguUpperqa, primi. ^are{ per quintam hu- 
ius)aquales erunt pyramides abdo- • ) n 


E d' eodem 'vertice 


E B D Cpf^ersquis bafibui a au 

—tiprehenji. Rurjus quia parallelogram- 

i,aqualeseruntbafessi c ^e o z. S^arepyramis fu- 


p. 


\J 

f 




perbafuo t.'vertice'veroD,aquaeritpyramidi fiperhafi^aefeo- 
demvertice t) consiituta^er quintam%uius.Atquipyramts cuiusbajis 

B E G, eadem eli eiquafuitfuperhafi b d e vertice vero g conlentaytempe fub quatuortriang^ 
B D E D E c D B o d E B o.Cui quidcmpyramidi btna reliqua oHenfr fintaquales^ trianqu- 
lares hafes habentes totum complent prifina, tres igitur pyramides abdg-.ebbc egzo a^- 
les,trtangularefque hafes habentes totum efficiunt a b g d -z e pnfma.Omne itaque prilma dilidi- 
iurintrespyramides^ejtc, '• f ^ 


/i— ^ triplum eft Pyramidis eandem''rriangularem bai3itt habenrfsV&'®qua- 

le raftigium . T't patuit hoc theoremate cum diuidaturin tres aquas,, quarum bind fini in 'ea- 
dem hafief altitudine. Si vero Prifina fuperparallelogramma bafi eonfiiiudiur, Tyramfihefb in du- 
rrstdiaeiushafiefiaquaaltitudineSurfustertiaparseritipfiusPrifmatis.l^ampafuitlfquqdragejs- 
niavndecimt)PriJma cuius parallelogramma bafis, dupla esf triangula alterius Prijmdtis^^aqua 

fablimitaSpeJfcreliquoprifmatiaqualeyvndefequeturiSatioproxima. ' ' • ' 

Corollarium fecundum. 

Siplura Prilinata ciuldem verticis trigoaas bales fiipcr eodem plapo in vnumpoligonum 
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componant Pyramidem fiiper ea bafi S: altitudine tertiam cfTc cius fblidi partem/ub clinetis 
fimul fumptis Prilmatis comprehcnli. vrifinata jingularumfupcrfia hafi altitu- 
dine 9yrdmidumiripla^C07icluda/!t omnia omnium tripU.,Per I2 quinliiojfe: cjuarefara/lcUpipeda 
tnplafunt vyramidumemfdemhafis Q-verticis.,eo quodoimt continent prifinata. 

Corollarium tertium. 

Sibina Priimata fub eadem altitudine bafes habeant fimul trigonas, aut fimul cetragonas, 
iplzVtiimzta.idkinulctmimtvtha.lcs .Ciimenimea prifmatajintaquemultipliciu pyramidum 
fiper eifdem hajibus^d-altitudine^quaquidem funt z'1 l>ajes,(lr ipfi fequetur ejfe vt bafes. Sut enim 
tripU fyramidum fuper baji trigona,per procedens corollarium. 

Corollarium quartum. 

Pyramidum fuper eadem bafi tetragona, & eodem vertice Prifmata (unt )efquialtera.2^« 
pyramis illa binas pyramides Jkper bafi trigona eiufdem prijmatis conHitutas continet,cum dixeri 
mus iam illud prtfma triplum ejfe pyramidis juper dimidia eius tetragona baf conti ituta, cuius esi 
dupla reliqua Juper tota baf poftaper fixtam huius. 

Corollarium quintum. 

Quare fiiniliter concludemus Iblida prtecedenti corollario memorata(qu 2 e lateratas vocat 
Campanus columnas)ad fe efie vt bafes polisonsjcum fiib eodem continentur vertice. Nam 
funt in ratione pyramidumfue prijmatu^qua fuper eijdem bafbus ^ 'vertice, hoc eHjn ratione ba- 
fium.Sjiare ad ea f militer prijmata eiufde verticis erunt 'vt hafes, eo quod ea lateraia in prifinata 
eiufdem verticis reducantur , cumjecantur bafis oppofta in triangula, per vigefmam fexti. Super 
qutbiu triangulis prijmata,ad fi fsntvt bafes. 


"TTopoJttio oEiaua. 

Similes Pyramides triangulares bafes habentcs,in tripla funt ratione la- 
terum eiufdem rationis. 



Proponantur [miles Pyramides triangulares bafis haben- i 

y,quarumjimilis rationis laterajlnt ^ /t ^s..^ 

uz-.DicopyramideshPGi^Dzzttriplamhaberelaterum / j / 

xp ad t>z rationem., fiper bafi a zg pyramidis ab o i,^ r f \ 

vertice 1 cofiituatHrprifina,duciisipfiiG parallelis AC ppj j \ 

quod fit KGicip, cuiaddaturaliudprijmaperfecloparalle- I j \ 

leptpedo Kp Gnex binis prijmatis compdfita,percorollari- } / \ 

um quadragefimie vndecimi. SimiHterpyramidi d z e t fu^ | / \ / 

ptrhafiszifial prijmasiz z ziti^^paraUepipedumom ^ 
E.it:quonian!jinsiliafuntparallelepipeda afoh^omen, 

ekmfint ex fimilrbes(ex hypolheJi)pyramidibus fimihtercon -r ^ 

firulla, ipja erunt in tnpU ratione laterum AB ad dz fimi / 

lis rationis^er q^vndecimijedipfajuntprifinatum a o s c ^ ’ \ 

I F ^TD E z L T via:quemuluplicia.ytempedupla,percoroB.a,G | j '"Y j 

vndecimiiipfiitaqueprifinataparallelepipedorumhabentra \ j \ | 

tionemper 1“) quinti.Atqui eadem prijmata pyramidum AB \j 

c t ^ b V e t fiunt rurjusaquemultiplicia , nempe tripla, per ^ 

pracedehtis corollariis. Ipja itaque pyrdmisies prifinaium ha~ 

bet 'ratienem,per eandem quinti,^ ideo{per 11 quinti) pyramides ratione paraBelepipedorum 
A F o H ^ T> M E N habebunt^uafuit tripla laterum a b ad dz . Pyramides itaque abg i ad Dztt 
funt in tripla rationelaterum Atado z. Similes igitur pyramides triangulares bafis habentes, (f e. 


Corollarium. 


J Pyramides fitniles ,poligonas bafes habentes, triplam habent rationem fimilis rationis la- 

terum. 
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Propojith mna. 

AEqualium Pyramid „m triangulares bafes habentium. leciproea; funt 
bafes alt.rnd.mbus, Et Pyramides triangulares bafes habentes , quarii reci- 
procx lunt bales vcrcicjbusjfunt xcjuaics. 

Exponantur binieaqnaUs pyrami- 
des triaguUr es bafes habentes, a b g i h r . 

d* n E z T , quarum bafes fint a c b 
D z E, vertices veri rcChe o i ^ z t; 

Irico ejfe bafes a o b adtiZi recipro- 
ca,ficut ZT adoi vertices. Perfician- 
tur ex pyramidibus pnft.ata a o b 
oiC(^D Z-i.titY.,exipfisveroparal‘ 
lelepipeda BOOH^E.\ZL,i'f pro- 
xima diximsss. Ipf igitur s o o h ^ 

^EN ZT, funt pyramidum Jefcupla, 
nempe prifnatum triplorum dupla. 

AEpdiun, lU^utjjramiumfifafU ^q,dk„m,,f,r am,n.fiMtmMm.Stdi-h 4 „-hj. 
hsntmratione baftumpyramidnm,cumfmt earumdupU,fciiicet e b ipfius a c b bafts,(fiti i ipfius 

^-t-^ptrSd^prmi.^ltiludinesverociefizTCammnneshabentfoiidacumpyramMus.Sed& 

verncibus reciprocas habent bafes fohdaper ^4 vndecimi. tyramides igitur folidis eandem ratio- 
nem bafium habentes., & communes altitudines, bafes habebunt verticibus reciprocas. Erit igitur 
hafisKCiiad-az^{pyramidum\p G ic^de 2 T)^iraZ z s, vertex ad o\verticemreciproce,per 
fecundam diffinitionem fexti. t^d fecundam vero partem ponamus ejfe reciproci a c b ad d z^ 
bafesyvt zeadai vertices-.hico pyramides i&tiPZTefe aqsaieS.Cum enim(per confisu- 

aionem)dupUfinthafespi v.tparalleUpipedorumfafibissiscs b d zppyramidum,EruHt inra- 
iione foUdorum ^pyramidum bafes. .^ia veri folidorum pyramidum aqua funt fastigia, fin- 
guUfinculorumeandem habebunt ratienem.Sed {ex hypolhefi)pyramidumreciproce funt bafes 
verticibus. Et igitur folidorum fmilis rationis bafes &fanigia,reciproci forent verticibus, 
itaque folida funt {per 34 vndecimifiqualia. Sed ef pyramidum abgic^dezt aquemnltipli- 
ciafsnt m b h e l folida, nempe vt ostendimus fefiapla . Pyramides aqualium aquemulupli- 
ciumpartes funt ig!turndinuicemaquales,per decimamquintamquintL^^Equaliumitaquepy- 
ramidumtriangulares hafes,^c. 

Corollarium, 

HincafleqiiiiPurPyramidespoligonasaiqua* 
les, reciprocas haberevcrticibus bales. Smt Py- 
ramides pohgona aquales ficper a tsDico earum 
bafes a 1^ B reciprocas efie verticibus. Defertbantar 
ipfis bafibus a ^ b {per vigefimamqaintam Jexti) 
aqualia triangula 0 ^ r> ficper qutbtu pyramides 
aque alsa ipfis a^ iconstruaniur.Pyramides igi- 
tur fuper aquis bafibus (fi verticibus ipfis a 

^ B 'erunt aquales^ per fiextam huius . Ipfi igitur 
reciprocas habent bafes o ad d, verticibus c ad 
c ,per hoc theorema. Sed pcutQ ad p bafis,fu a 
ad B ha fis eritysum fint aquales. Et ficut ipfarum d 
ad G verticesfictpfirum b adAVerticesyjuifimtli- 
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terfunt aquales. Sicut igitur tbafeSjficeruntreciprocii^Jarnm^adt. fyramidiimverticesy 
^er vndecimam quinti, idem fequimr wq/rifmate (jr Userata coli<mna,z't iam latitjs corollario 
quadragejima vndecimi diximus. Sequuntur etenimilla {fuper opfofitis baftbus poligonis exijlen- 
M^fyramidum fiueparallelepipedorum rationem, maxime cumjlnt aquemuitiplicium partes, aut 
partium aquemultiplicia. 

Propojitlo decima. 

Omnis Conus Cylindri tertia pars cft,candem cidembafim habentis, 6c 
squale faftigium. 

Proponatur conus habens ad bajimcirculum a b o d. K^tque 
tylinclrus eandem bajim habens ^ altitudinem : Dico conum cy~ 
lindri e(Je tertiam partem,Jsue cylindrum coni triplum ejfe. b 
impo^ibilienim,Si cylindrus non Jit triplusconi, aut maior, aut 
triplo minor erit. Esto priustriploconimaiorcylindrifjsacma- 
gnitudine c,Jlat autem in circulo a b o n quadratum a b c c>,Je- 
ilis bifariam refiduis feclionibus circuli in izir fgnis, ^ con- 
iunclis EB sz lg ei i» dt s KyurfufjuefeCiisrefi- 
duis JecIionibushifariam,duffu fubtenjis quotiejlibet. Cum au- 
tem quadratum a b g d Jit dimidium fbi circunpripti quadrati, 
per quadragefimamfeptimam primi. Circurjcrtptum vero ma- 
ius pt circulo A B o D 5 fequetur quadratum a b c d plus dimi- 
dio circuli A B G D continere.Similiter quia triangulum a t d eli 
dimidiumparallelogrammi a G,peT quadragefmamprimam primi, Jequetur idem a t b maius ej^ 
Je dimidio fe Bionis a t d ipjh paratlelogrammo a o minoris, idem oSendemus, infniie triangula 
Ijbjcelia Jitper poUgoni hapbus,quotcunque in feBione defirtpta,dmtdio feBmiiseJfemaiora.Suia 
vero oHendimus ( corollario fecundo feptima huius)prijmata ac later ata Jolida {eiufdem verticis) 
adfe eJfevthafes,concludemusparailelepipedum fuper quadrato w&ov, maius dimidio auferre st 
cylindro qui Jufer circulo a b c Jub eodem vertice, eb quod auferat dimidium parallelepipedi 

juper quadrato circulum continente dejcripti,vt patuit. Similiter reliqua feBioniscylindri^quie 
fuperfeBione a t sfmaius dimidio dicemus auferreprifma, quod fuper triangulo a t Tteonfituitur, 
Jub cylindri altitudine, eo quod pracise dimidium auferat parallelepipedi fuper parallelogrammo 
A o Jub eodem cylindri vertice defripti.StcqueinfnUeplus dimidio reliquarum quotuis feBienum 
cylindri tollere poterimus. Auferatur itaque a cylindro circuli a b o d « arte plus dimidio (f reli- 
qui itemplus dimidio, Relinquaturque tandem(ex prima decmt)magnitudo miner ipfo excejft c, 
quo cylindrus triplum coni excej?it,ex hypothef,edque ftfeBiones cylindri confituta Juper JeBio- 
mbus circulifcilicet ht eb sz zg oi id dt th.CumautemhareliBafintexcejfsGmino- 
res,fequetur illud quod ftperejl later atumfolidum, quod fuper poUgonok-soiG,maiuseJfe triplo 
coni confituti fuper circulo ws c 'a,cumcylindrus excedat lateratumfolidumminusipfa c,qua cy- 
lindrus excefit triplum coni. GMulto itaque maius erit idem lateratum Jilidum triplo pyramidis 
lateratie,fiper eodem poligono ^ coni altitudine dejcripta-.nam eapyramis cono includitur , quod 
fert non poteft .Igam eiufdem pyramidis triplum openptm ef idem lateratum filidum.per corolla- 
rium vtgefmajeptima huius. Non igitur erit cylindrus triplo Jui coni maior: Dico quod neque mi- 
nor. Siquidem fers pojfe credatur fuper eodem typo. EHo minor cylindrus triplo fui coni aliqua ma- 
gnitudine Q,eum enim oFtenfm fit pyramides veluti prijmaia aut later at a folida,ad feeffevt bojis 
Jubeadem altit)tdine,ex fexta ^ corollario Jiptima huius.De cono{vt de cylindro diximusfioda- 
tur plujquam dimidiumyfr reliqui plujquam dimidiumyelinquatur verb{per primam decimi) ex 
triple coni,fninor magnitudo ipfa c,qu<e fit fiBiones coni Juper hafibus qua circa multangulas pyra- 
mtdes.Tripla itaque illapyramides cylindro fiunt maiores,cumplus dejiciat cylindrus a triplo coni, 
quamha tripla pyramides,nempeip/i c.Sedtriplapyramidesf0lido fuper ipjarumpeligenoefiver- 
tice Junt aquales, per corollarium feptima huius. Solidum itaque lateratum quod fuper pyramidum 
■poligono ^ Jub cylindri altitudine ef conflitulum,cylindrO ipfim continente maius erit, contra g 
commun.Jiment.quod efabfurdifimun^Tlamfilidumilludipfi cylindro inclufumiE.Nonitaque 

minor 
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^ropojitio 'vndectma, 

ficu “bifef ” Cylindri,adi„„i„m fcfchabcnc 

Propagantur fuh eodem fafiigic coni^el cylindriXcilicetfuper 
bajibus A B G D E z I T aquaU verofaftigio k l «/.m n : Bko co- 
itum ^ cylindrum fuper bafiu^ojijlc effe ad conum ^ cyUn- 
drumfuper e z i t^fingulafingttlii, vt hafis a b o d adhafim e z 
1 t,quodfi conorum aliquis fciUcet a b o d umnkaheat rationem 
quam bafes ad reliquum e z i t n , haheai eam hafium rationem 
ad aham magnitudinem x , qna aut maior aut minor cono e z j 
T N erit . S it itaque prius x minor cono e z i t n magnitudine h, 
acono autem e z i n tollatur fipiuemaitis quam dimidium, vt 

ffftcima iamdemonjirauimus ^relinquaturque tandem {per pri- 
mam decimi ) magnitudo minor ipfa h magnitudine . qui- 

dem jitfecliones coni fttperhafihue fieiionu -0.7 pz zr ri js 
ST TO oi(^erSice}iiicentenU.Pyramuita^fibpoligonaha 

fi&na verticeynaior erit ipfi x .• na conus una plus % cedit 
tpfim X quampyramidem t e z r i tiy circulo itaque a b o d Jimi- 
le poligonumtpfiisz R i s t es jiat ad datam k G,per decimamo- 
diauamfixti,Jit£ a v b f g c d tyciim autem fit{ex hypothefi)co- 
A i<^xitaax,Jicut hafis uiC d adhafimzzi-; ,ficut vero 
hafis fuerunt ,fic pyramis d ab f G i ad pyramidenr t ez rin, 
per fixtamhuius. Sicut igitur , per vndecimamquinti, conus 
A b G D L <s<^ X fic erit pyramis u a b f g l pyramidem t e z r 
tti ,dfideo vicifiim conus k b c d ad pyramidemti a b f c l ftc 
erit,vt xad^^z^».l a pyramide, per decimamfcxtam quinti^ at- 
qui minor eli pyramis D ABE G i cono AB G D L circunfcrspto. 
eMinor ita^ erit{ per 14 qumu)pyTamif te.ze.tvipfax magni- 
tudine^ fid & maior ofienfifuii,quodfieri no pot esi. Conus igitur 
aliquis rationem no habet ad magnitudinem reliquo cone minore, 
quam habent bafissDico infiper quod nequeadreliquo cono maiorem: quod fi fieri pojfe credamtts, 
habeat conus xxs.ad magnitudinem x reliquo cono e 11 n maiorem,eam quam habent bafes xsod 
adiz IT rationem, erit conuertendo {per coroll.quarta quinti )xadKnt conum, vt sin hafis 
ad Ks cn bafim,cumautermts¥i conus fit minor ipfix,perhypothefim,eritficutx ad Kxv conum, 
fici tau conus ad magnitudinem aliquam qua minor erit cono a k i.fer decimamquartam quinti. 
Sicut autem x ad conum AKific {per hypethefim) hafis izitadhiG t> fuerunt ficut igitur hafis 
E z ic ad A i or>,fic erit conus iMttadmagnitudinem reliquo At ■Lminorem,quod fieri nonpojfe 
patuit prima huiusparte.N on itaque habet aliquis conus ad magnitudinem reliquo maiorem > aut 
minoremyationem quam hafis habent-.eam igiturrationem habebit quilibet conus, ad reliquo cono 
aqualem,e^promde ad ipfitm conKm,per feptimam qrtinti.Cumasitem conorumfint aquemultipli- 
ces {fiilicet triplices) cylindri fuper eadem bafi ^ altitudine,per decisnam huius , qui quidem{ex 
decimaquinta quinti) eandem igitur ipfis conis habent rationem ,fequetur cylindros fimiliter fitb 
eadem bafi ^ vertice,rationem hafium fequi (fi conos.SHbeedem itaque faBigio exiftentes coni 
cylindri, (fic. 

Propofitlo duodecima. 

SimiIcsConi&CyIindri,adfcinuiccmin tripla funt ratione dimetien- 
lium qu^ inbafibus. 

^ Rr fi 
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TrofsMnturjimiies coni vel cy- 
lindri, is cuius hajis a b c n vertex 
vero K is cuius bafis ell,^ 1 1 t, 

vertexverohiii ,fini^b^Jlum di- 
metientes Bvdrz -r, centra vero k 
Dico eos conos vel cylindros 
ABGDKLd^SZ-ITMK, trifUm 
rationem habere rationis dimetien- 
tiumBtsadzi^quod JialiudeJfe o- 
finemur , habeat aliquis conorum 
kBQ-Di. ad aliquam magnitudine^ 
iriflamrationem quamhabent b d 
adzt bajium dimetientes : ea quip- 
f e magnitudo aut maior reliquo co- 
no t. 2.1 x it aut equide minor erit, 
efio friua minor, fit ^ wx filidum, 
quia maior ejl conus e 2 i t n’ folido 
Xj auferatur ab ijfo e 2 1 t n cono 
maius quam dimidium, (f reliqu. 



maius quam dimidiumfefripo in eius bafi coni quadrato,^ rurfus triangulifis^er quibus filida 
eiitfde verticis femper maius dimidio coni vel cylindri tollunt,vt fcunda^decima,(fvndeci/na htt 
ius docuimus. Relinquatur tandemtnagKitudo minor eo excejfu,quo conus e z i t n excedit folidum 
'X,qHiftfeclionesconiJu^erfeclionibus,BO oz zp Pi iR rt ts veriiceacirca ^ 

ramidem quam relinquunt deferifta.-Reliila igitur pyramis e o z p n^aiorerit folido x,nam co- 
nus plus excedit folidum x quampyramidem.Defiribatur itaque (perdecimamocfauam fixti ) cir- 
crilo\BCjT)fmilepoligonumipftot9JB.rs,ftf^ACBVQTDQ.3ConiuniliscK lk lb 
OM NM Nz itorecIis,quoniamfmilesfmtfgura,eritzcadozvtBT>ad2X,perprimantdif- 
fniticnemfexti,^Boad zxvt t. had ui-n, per vigefimam diffinitione vndecmi,cim fimiles fin( 
corti ficut itaque nxadu^ficiLBad^izl qua ex centro) anguli b x l z m n reclUper decimam 

Jextamdififinitionemvndecimi.^Equiangula itaque fiant b k l^^z mn triangula , per fcxtam 
fixtLSicut igitur nx ad isis [Jc{per quartam fixti)L Badii zfuil autem s cado zvtBoad zx, 
C- Bcadzxvt x.xadiA tt,ifnxadi.ii:vti. b ad n z,K.AEqua igitur ratione eritBC ad'&x,fie 
zoadz ^■fervigefimamfiecar.damquinti.ipfis autem l b ^ n z aquales fiunt l c o, aqualium 

iriangulorumfimilesfubtenfa,per decimarnfextam diffinitionemvndecimi, Sicut igitur xt, ad n r 

Jicxcadu o .-triangula itaque xbq^vzo fint fimdia,per primam diffinitionem fexti, cum ftnt 
aquiangula, per fextamfiexti. Pyramides igitur fuper ftmtlthus baftum a b g d ^ e z i xpoligonis fi- 
mtlihus & totidem triangulis defcripta fimiles erunt, per feptimam diffinitionem vndecmi,pyra- 
mis itaque A b k t triplamhabet rationem adpyramidem e z m ii,quam b c ad z o,^proindequam 
Boadzx bafiumdimetientes,percoro/lariumocJauahuiusfedeandem habet {exhypothefifionus 
A B G tsyMjolidHmx,per corollarium oclauahuui6,erit igitur conus a b c d x,ad folidum \,ficut 
pyramu a Bxxadpyraniidems z m is,pervndecimamqainti,^vui(?merit conus ab g d xadtn- 
r4mtd,m » . « i fmjiUi.m x tdfjmiJim b z „ bm.V ,a amiAtovi fyrdidc 

Jumfuit,quo4ejletabJardum. Similefietargumetumconuertendofi conferatur conus Bzixums 
gmtu int mtnoritpfo reliquo AB ot> t- cono.?{am nihil referi an maior conusminori,an minor m* 

monitoproxtmo dicemusmullus igitur conus habet ad magnitudinem alio quoufymiUcono mino- 

. o,fit tgitur^hac hypothejffoltdum x maius aliquo cono,fcilicet hoc ab qtsx ,fit autem co- 

ii adjoltdum X tn tripla rationedimetientium,z t ad b D,erit igitur ficut e z 1 t n conus 
^'c-t.pyramidemmamfimtlespyramidesfhniin tripla ratione 
corollario quarta 

dtJ^JdJi , Z ® ^ ^ pyramidem .-fid ftcut fili- 

Ezi-r •« V ^ ° ° ^‘“^‘>l>‘!'‘'’'»t»agnitudinem, qua miner erit cono 

py c D zadpyramidemBzix n,quafutt tripU d imetientium^eam habet aliquis conus 


nusBz 
adfilidum xfic 
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K-LC-OL^aJrnaguiiudisemaliquaTnreliqiiocotio-iziTis mimrem. Patuit autem quod >2unut 
han: rationem habeat ^quod inconuenit^n ea de canfi habet aliqui^ conorum ad aliquam magnitu- 
dinem relique (imili quouis cono maiorem vel mrnorem,rat tonent triflam dimetientium qme in co- 
norum bafibue exijiunt , eam Itaque rationem habet qaijuis cOKifi ad magnitudinem reliquo ftmili 
quouis cono aqualemiac frotnde ad reliquum conum.Cum autem cylindri qua fiifer baji & cono- 
f umverilce morantur ..jint conorumaquemult illices l^nemf e trifli ex decima huiui)iffi {ex deci- 
maquintaquinti)eadem conoramrationefibiadharebunt,ac ideo triplam habebunt quam com- 
munium bajium dimetientes z t ^ b d . Similes igitur coni & cylindri ad fi inuicem , in tripla 
fiint,t^c. 

uMONlTVM. 


Aliqui circa ficun<ie,quinta,vndecima,difodecima,df decimaoclaua huius ^demenfirationes im 
pegerunt , cum in hd antecedens aliquod particulare particulari confiquenti conferri arbilr aren- 
tur yveluti hociheoremate.Si conum a k l cono e m n unquam antecedens confiquenti fici4ntesm- 
ferret,quod fiilieet antecedens a k t. non habens ad magnitudinem x confiquente b w n minorem,ra 
tionem triplam quam habent zoadn dimetientes.Concludit confiquens e m n non habere ad ma 
gnitudinem antecedente minoremyationem couerfim eorundem, fiilieet n ad s v,quod ex necefi 
fitate non [equitur: fid tantifa conum a k l cono e m n conferre quanti e conuerfo conii e m n eodem 
argumento cono a k l comparare,vt fiquenti typo difiutiemus. 

Licetantecedens K'L'LnonpqfiithMereadmagnitudinem'/.7nuioremcon akl emn 

fiquente mii^triplamrationem dimetienliuumitsadzy.T^hilominus gi q 

confiquens e m n potesi habere ad magnitudinem e antecedente a k i. mino- 
rem triplam rationem conuerfi ipfirum fiilieet ziadi,o. 

Adhacanimadnertendumesi hdautfimilihusdemonjlrandis^anteceden f x 

tia^confiquentia non fumi partkulatim vt circuli ad circulum, coni ad 24 2 

conum , ^c. Sed in vniuerfnm veluti cuiufuis circuli ad quemais circulum, 
cuiufmfijueconiadquemlibetconumfimilemaut eiufdemfajligif, prout exo- s d Z t 

ptat hypothefis.Nec infuper rationum infiici quantitates, puta fi fuerit dupla 4 4 

fsfquialtera aut qiiadrupla,^c.fid terminorum qualitates nempe bajium aut 
earum dimelietium , qua jinguU ^ omnia docentproportiones circa fpecies potius quam circa indi 
uidqa verfaruqua proportiones cum non per qualitatem rationum exprejfim,fidper relationem ba 
Jtum vel laterum fiiorumpTOportionaliumexprmantur.IpjaproportionaliaJuavarietatefiquen- 
tium ■, falso argueremus a data antecedentis (fi confiquentis quant itate rationis immobili , vt wde 
nonfiirgatproportionaliumgener alium quantitas rationis. Omnes itaque circulos omnibus circulis 
conferentes, nonpropofitorum inter fi tatum^fidquorumuis ad quofuis huiufinodi reJpcBum inqui- 
rinius,fi quorum rejpeclum non a quibufuis,fid 'a propriis oriri dimetientibus iuxtapropofita hy- 
pothefisauihoritatemfiaud ficus omnes conos omnibus conis collatosyo quorumuis fidpriorum di- 
metientium tripla coniungi raii0iie,cuiuJquidcm rationis non ajpeclatur quatitas,fid terminorum 
qualitas, a quibus fumenda proponitur, quales funt dimetientesdi quorum ratione circulorumyono 
rnm-Aylindrorumque necnon fphararum nafiitur intelligentia. 

Demonjlrationes igitur ha ab hocahjurdo educuntur , non quod antecedens aliqua fumpta hypo- 
thefi hanc haberet rationem ad confiquensAlia vero peslmodum fumpta non haberetsidnanque ab- 
furdHmnonpareret,obhypothejisdifcrepantiameidemfiliantecedentiadaptatam.,quafacireoppo- 
fitaparit. Sed quofuis circules ad quoflibet,fiue quofuis conos ad quofibet {hoc esi aque confiquens 
ad antecedens vt antecedens ad confiquensfiationembafiumAut dimeiientiu,iuxtahypothe]isvo- 
tum habere, fi no habere, haecum fint in eodem fubieclo,hoc eHin quibufuis circulis aut cenisyppo- 
fita ad feinuicem{fiilicet cuiufuis ad quemuis circuloru veleonorum)faeile parient abjurdum, ac 
perinde ab hoc per inconueniens demonslratum. 

‘Tropojitio dechnatertia. 

Si Cylindrus plano fccctur ,paraIlc1o exiftente cis qux cx oppofito pla- 
nis, eric cylindrus ad cylindrum, (icuc axis ad axem. 

Jtr iif 
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lE El./.f»«EilX^««^fc<?»»<«'-?"'“'“‘ ““ 

EE.,0,7W*fc;/J.#E*K.d-OXD<;«.Wr»«fc^^^ 

auaUsd^crihantur^extenfactrcaeosjuferficte. Cr i T 

uaueeruntK-z as s V^, ^ v 

JtilVirmihlt-Ll EE .i,;EEl8WEE<«.rf-E"A»^"'”>?“Cf"’ 

, . E„,>,J..». .qmk,fml„,u,n b.fif ,j!mks ver, f,r 

vmjimamdiffimtionem vndecimi.Smiliter 1^) b c c f f f 

runt{exarde)&fim,lcs.Suotuflmi^^turiritcylm^^^ 
fxnlmUxeritaxu^-Liffm^^Ji^ntenm^qu^ 

jtqu«les . HaudfecMiam multifUx erit Qjr cylindrus „if pus a t , ^ectuplex 
eft fzaxisippus x i.Si itaque axis l i excedat axem p lydepciatyveleidem 
iquetur, & cylindrus r t fWrf cylindrum <y de/ciet, vel eidem 
aquabitur^ugmenta etenim cylindrorum axiumfequutur augmenia.^ex hy~ 
pothcp. .fatuor igitur magnitudinum k z z x axium , d" a t g'//»- 
drorum , aquemultiflicia prima k z d" a HyfciUcet l zaxis, ds"f.xcy- 

lindrus. Alia quauis multiplicia fecunda z x d" quarja t c {hac p z rfirfw d" 

Q T cylindrBm)fimulexcedunt^quantur,veldeJiciutadiNtticemJumpla.Ea- ^ 

rum Igitur fimplices nzadz^ axes.erutvt Kxadto cylindri ,per quintam diffmUonem qmntit 
Si itaque cylindrus plano feceturparallelo exifente eis qua ex oppojitoplanis,erit dre. 



Propojitio decmd^uartct. 

In aqualibus bafibus exiftentes Coni & Cylindri, adinuiccmlcfc habet 
ficutfaftigia. 

Sint ftper aquis hafihus wa azcylindrika acautconi 

AiB sK z; Dico ejfe kC ac ac cylindros, aut kiaadazzco- 
nospcutuadz afafigia. Producatur cylindrus ac in n, ex- 
tenfa in rechsm k l reHaysentro autem n circulus ipfiazz pa- 
rallelus ^aqualis jiat ia, recia vero 1 T aqualis (it C3a,(jp 
perficiatur cylindrus e m ; cylindri itaque a o d’ e ia aquales e- 
runtper vndecimam huius junt enim fuh aqua altitudine i t 
ipjizii,&aquis baJibus,exhypothefi, quoniam autem totus 
CEM cylindrus fecaturplano azzparaUelo exiPenteipfiszc 
d “ oppofitis . Eritficutti zad l naxes ,pc cylindrus m e 
ad ac cylindrum, per prafatam. Sed ficut u zad vz,fic n 
ad eandem z z , per fiptimam quinti ,& ficut \i a ada c cylin- 
drijic A c eundem e c,ex eadem . Sicut igitur{per vndeci- 
mamqumu)i-r adz%fasii^a,ficeruntkGad ec cylindri. 

^ia vero a b i , d e x z coni eorum cylindrorum jient tertU 
partes, per decimam huius, ipfi{per i j quinti) in earum cylin- 
drorum ratione erunt,(fiproittde ficut \Tadz zfqfiigiajn a- 
qualibus igitur bafihus exisienies coni,(fic. 

Propojttio decmAfuinta. 

AEqualium conorum & cylindrorum , reciproca funt bafcs verticibus, 
& coni ac cylindri quorum reciproes funt bafcs verticibus, funt squales. 

Sint 
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Sim<tqudlesconiKQ l s i n velcylindriK x^o^fuyerbdfihus 
* * ° ® f ^ A o L 'oel\ B o D 'vertexjit Kt. Re- 

ttq‘*t'iiero^ofit\it{,hajiii!nverodi»tetieme5fim aq e i- Dico 
€jje reciproci Jicut a b o d z i t hdfes,Jlc m n k l -vertices. 

Si comvel cylindri bafes equas habeant, -vertices equos habe- 
bunt, per prefatam, cumjint equales. Et ideo reciproci proportio- 
nales, nempe in ratione equalitatis erunt bafes, vertices. Si 
vero bafes autvertices fint inequales,(f i comer f reliquorum 
vertices aut bafes inequaleserunt.T^m fi equales ejfent bafes, 
equales ejfent vertices,vt diximHS,&iconuerfo,pervndeci- 
”Mn>haius.Smtergoinequalesvertices,mai0ratttemJit-n n,w/- 
norveroe.i,cuiequalispoaaturuE per figmimcf duclo plano 
parallelo planis ipfius eo, per corollarium decimequinte vnde- 
cimi. Cylindrus tgitur e o parallelo plano c p h fecabitur. ^a- 
re(per decimamtertiam huius) eruntiat ad ia fvertices,vt eo 
edEKcylindri.SedficutEoadEH fic A-^{ipfi eo equalis)ad 
eundem e h, ex feptima quinti, ficut vero uyi ad e v fic ab gd 
•^diZi-r bafes, per vndecima huius.Sicut igitur m n ad ut, hoc 

i^^eds.i.,veriicesfic{pervndecmamquinti) AEG t> adEZi-s v 

bafes reciproce,per fecundam diffinitionem fexti.<^d fecundam autem. Supponantur baQsrecr 
proce verticibus-.Dico cylindros ah efi eo ejfe equales. Sint ideovtABOssadEzn bafes, fic ver- 
tex Huady. u vel m p. Erst bafis ab gd ad bafm e z i t, ficut cylindrus ah ad cylindrum e h, per 
vndectmam hutus.Sed ficut abgd ad ezit bafes fic {ex hypothefi) MsadKL( hoc eft, m p ) -ver- 
tices. Et proinde {per decimamtertiam huius) ftc EO vel AHadEKcylindri.Sicutigiiur AE cd 
ad Ezn bafesfitCAHad Ea,Stcque EO ad eundemEK cylindrum.Igitur AHdr EO {adeundemES 
tandem rationem habentes)fiunteqnales^er nonam quinti,necnonftbeif{embafi^ vertice ain- 
fiituticeni. '~-dEqualiumigitur conorum ffi cylindrorum reciproce fiunt, (fic. 



CoToUeirmm. 

Quoniam expofuimus tantum conos& cylindros, quorum verticesbafibusperpcndiciH 
fares incidunt. Exponendi funt reliqui quorum vertices angulos ad bafes efficiunt obliquos 
cildem vti actionibus acpaffionibus quibus prrefetos vri haCtenus diicullimus. 

'Ex decima huius. 

Quoniam diximus decima huius conum cylindri tertiam ejfepartem,eandem ipfi bafim (fiequa- 
le faftigiumhabentis,! llud que demonUratum eft propofito cylindro cuius bafis fecaturper quadra- 
tum inferiptum, fifuper quadrati lateribus deftripta jfificelia triangulapoligonum componentia, 
rurfufque jub huius poligoni lateribus alia eadem arte infinite deftripta, plus dimidio bafis aufe- 
TenUa,vt fiequentisis patuit. Et ideo Juper hu bafihus folida qua Jub cylindri inclinati altitudine 
eidem includuntur cylindro,manifestumefi pius dimidio cylindriauferre, (fi reliquiplus dimidio, 
veluti in re^is cylindris ostendimus, Nam hac inclinata Jolidafuper aquali altitudine , (fi aquis 
bajibus reciorum,reciis fiunt aqualia, per corollarium quadrafima vndecimi. Sjure fimiliterplus 
dimidio tollunt vtreSl a.Conferentes igiturinclinalum cylindrumasono fuper eadem bafi fi vertice 
reilo,ab impofiibiliinfuper arguentes, per decima huius demonsiratienem^siendemus later alum 
inclinanti cylindro inclufum,fnaius ejfe triplo fime pyramidis fi eidem aquum,qu0dfieri non potefi. 
I dudque erit prima partis difiuniliua,quapropoJiiimus cylindrum aut triplo coni maiorem ejje,aue 
minorem, fi aqualis non fiuficipiatur. Secundavero parteconcludemus fiolidumillud lateratumcy- 
lindroconceptumjpjo cylindro maius eJfe quod rur/us abfurdius apparebit. S^are fi nec triplo coni 
fuertt cylindrus maior, nec minor, necejfe aqualis erit. Horum demonftratio inclinatorum facile re- 
ciorum /equitur demonfiralionem, eo quodiam ojienfium ejl pyramides fi laterau Juper aquis ha- 
fibus fi altitudme,fiue recla,Jiue inclinata inuicem ejfe aqualia, nempe vi bafis fer fextam huius. 
Cylindrus igitur inclinatus triplus erit cuiufiihet conillicet reclt) fuper eius bafi fi altitudine con- 
Jlitutifedem coni tripltss fuit cylindrus reclus,per decimam huius.Cylindrus igitur inclinatus, re- 


EVCL.ELEMENT.GEOM. 

inurfi ‘tqualescrunt, 

£x'vndeamahums. 

.Sj4are fiquetur iuxta vndecimam huu(s,fuh eodem fastigio exisien 
Tiantes aut re^es^ad fe effe 'vt hafis. Cum enim recti adfeftnt 'ot bajes 3 
clinati, ifji ad fe erunt vt bafes. 

Ex duodecima huius. 

Et proinde ex duodecima huius, fmiles coni & cylindri inclinati triplam habent rationem dime- 
tientium qua m iafihus.Cum aquales fini reais eam rationem habentibus, per duodecimam huius, 
Ipfi eandem habebunt,cum maximeaquales habeant hafis reais. 

Ex decimatenia huius. 

Etideo fequetur exdecimatertia hums. Cylindrum inclinatum fiaumplano parallelo oppefitu 
eius pland,in rationes axium fiaum efie.Suppenantur autem fuper eadem hafi reaus (f mcUmtus 

cylindri fubque eodemvertice,qui fecentur plano oppofitisparallelo,mamfefiumerit vniusfiaie- 

nes alterius fiaionibus aquales effe, fiunt enim fuper aquis bafibus ejr vertice, nempe inter parallela 

plana. Sed (jr eorum axes proportionaliterfecanturaplanis-f er decimamfeptimamhuius.Inclinati 

igitur (reais aquales) fiiorum axium rationemveUttireai habebunt. Nam vtraque esi eadem 
ax tum ratio. 

Ex decima^uarta huius. 

In aqualibus itaque bafibus exiJlentesconi& cylindri inclinati./id fierunt(ex decimaquartA 
huius) vt fafiigia. Cum enim inclinati reais eandem hafim ^ fajligium habentibus, fim aquales, 
Reai vero funt ad fe vtfafiigia,Inclinan igitur ad fi erunt vt eadem fafiigia vtrifque communia. 

Ex decimaqumta huius. 

Vnde reciproce erunt aqualium conorum, vel cylindrorum inclinatorumaut reaorumfsafes 
verticibus,^ e contra. Cu enim ftpius dixerimus inclinatos (jr reaos aquales eJfe,qHi eafdem habet 
bafes ^ vertices.Cu igitur reai aquales,fuorum vertku ac bafium reciproca patiantur rationem. 
Sequetur inclinatos(reais aquales) fuarumbafium ac verticum (vtrifque communium) infiarre- 
aorunireciprocam rationem habere.Similiter fi reciprocam habeant eorum vertices ^ hafis ratie- 
nem,^ ipfi aquales erunt, eo quod aquales fint reais cylindris,fuper eifdem bafibus (irvertice,qui 
quidem inter fi funt aquales,per eandem decimamquintam huius. Sufcipiemus itaque ea qua de co- 
nis (fi cylindris hoc duodecimo dtfiufimus, quorum vertices bafibus perpendiculares infifiunt , ex 
conorum (fi cylindrorum diffinitionibus , aque intelligi in conis (fi cylindris, quorum vertices ad 
bafium plana inclinantur ffiue obliquos efficiunt angulos. Notabimus tamen huiufmodi conos aut 
cylindros inclinantes, minime teretes effe veluti reaos-.nam fi fecentur plano fifeipiente verticem 
eorum ad reaos,hacfiaio non circulum,fed conoydslem figuram in eorum fuper f cie defiribetxa- 
ius maior dimetiens aqualis erit (in cylmdris)dimeuenti hafis, hoc eji, eadem confiabit.Necnon in 
conis eadem qua in reais contingent fiHis eadem methodo. 

*TrofoJiuo decimafixta. 

Binis orbibus circa Idem centrum exiftentibus,iD maiori orbemuican- 
golum a:<jmkrctum & paiiUteruin inferibere , non tangens orbem 
. xninorem. 


tes cylindrosae conos indi' 
reais vero aquales fint in- 
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Sifil hini crhes a S c r> Z i t, circa idem ceptlrum c cen- 
J}itHii.SitaHteinmaiori^iii fn azo-d mfcnhcndum foligo- 
tium -ecjuitateram^C^faria numera Utera habens , non tan- 
gens vero circulum 1 1 t mino rem. Sit vtriufcjue diameter re- 
cia ziD.,Per JignumautemiifJi zx> ad recios excitetur ai g 
reila^Semicirculusveri) s Aobifariamfecetur,fer ^oterty. a 
Id^jxpefiat. Relinquetur magnitudo arcus mtnoripfi d a, 
fer corod.f rima decimi.^i ejio sz^fer Lvero eidem bd 
ferfendicularis agatur l o s,conianc 7 u l d d n rcciis..^o- 
niamangulits o K^Do\fantrecii,exconsiruceione^recia 
B tificat bifariam reclam l u m aper tertiamtertij.^are 

iper^prmiyeliqualateratriangulorumD os do tfcilicet d L » n erunt aqualia.Si igitur cir- 
culo A B o D aquales ipfis d l d n coaptentur^perprimam quarti. Ipfa conucnient in z in num er» 
pariter pari{per i q noni)aqualefque arcus fubtendent,per 2 8 tertfT^am feclifunt fer numerum 
a binaria duplum, fiilic et dimidia feciione frequenter repetita, qua quidem multiplicatum fuit cir- 
culi decrementum.^iaverb ls ejlipfi a o parallela, per zZprtmfcum vtraque fit eidem b i, 
perpendicuUris,& tn eodem circuli plano, per conslruciionem. Ipfa i n non tanoit circulum t i z. 
Mmus igitur ipfum circulum t 2 i tangent recla, d l d n. Nec proinde reliqua ipfis aquales per 
l^lertf Binis itaque orbibus abgd c^z i t circa idem centrum oexiUentibus,ininaioriorbe 
A B c D multangulum aquilaterum (jr parilaterum ( quod fub d d n & reliquis lateribus ~Ms 
aqualibus, (f numero pariter pari con[iitutis)nontangens orbem minorem 2 i t tnfcripfmus ■ ^ 

Corollarium. 



Hinc fic, perpendicularis diametro inter maiorem circulum &rc(5lam 
rem conftituta,nullum circulorum tangit. 


tangentem mino- 


^ 0^ 1 TF oM. 

Cogimur demonfrationemfufusprofequiTheone,quiprtmamdecimifatimproprieaJfumit.Eit 
ftsnquevltra dimidiumexcejjus toilendospracipit,quod huic minime conuenirepoteji,qua paresin 

terum numeros exoptat. Infuper licet in reliquis verumproferat,illudtamen improbatum ex prius 
demnjiratis relinquit, vt breuitati confidat, confuse tamen. ‘ 

Lemma. 


Si Sph»ra plana quadam fuperfidc fecctur, communis fupcrficierum ledio circufcrcntia 
erit circuli. 

Sitjphara a b cficfa plano ass. Centrum vero fihara, fit d, 4 figno 
autem d in planum a e b perpendicularis agatur d k,per vndecimam ^ / 
vndecims.J figno vero e in communem plani & fuperfciei fiharafe- " ' 

Bionem, per planum a e b ducantur quotcunque linea ea e b coniun- 
clis DA Dz.^oniam aquales fiunt dea de b anguli recH{nam de 
reciaeJiadplanum)Subtendentes eos vero reBaoA d b funi aquales, 
excentroperii dffinit.vndecimi. Ipfa d ac^dz {per primi) pofi- 
funt reclas de ea^de eb 4 quibus communis d e ablata, reliquas 
£ B E A aquales relinquit pote»tia,quare cr longitudinefimiliter omnes C 

linea duila a figno zadlineamvtrafque plani^Jphara fuperficies fecantem , aquales osienden- 
tur. I IU igitur linea circun fer entia erit circuli, per decimamquintam diffinit. primi. Si vero pla- 
numper centrumjpharam jecuerityrecla a centro fpharaincommunemeorumfeciionemducIa,e- 
runtaqualesyper duodecimam dffinitionemvndecimi.TIamea communis fihioeft in fiiperficie 
fi>hsra..^arequauis arte circulus eritplana fuperficies ea linea cemprehenja,cui;is cenirum,ffha- 
ra centrum erit. 

Sf 
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Corollarium. 

Inferemus, Si a centro fphrrr sequales perpendiculares agaiirur in cjrculos fpharram fe- 
caiues,ipfos circulos ecquales efle,ac demiiTas perpendiculares in eorum centra cadere lequc- 

rur. qiuex centro fph£rd,feniferfoteftpe}fendicuiarcm,^eomqu£ex comaHuin cir- 

cunftrentiam protenditur. Communi igitur ablata perfendiculariyfequetur reliquas quotcunque, 
inuicem aquas ejfe. ^are circulos aquales deferibent fer primam diffnit. terlij.,& m eorum 

centra cadunt petfendicuUres, per decimamfeptimamdiffnit.'cndecimi,funt enim cenorum axes. 

In quos vero circulos maiores cadunt perpendiculares, minores erunt circuli. Namab eadem po- 
tentia qua ex centro Jp hara, maior perpendicuUrisablata potentia, minerem relinquit eius qua ex 
circuli centro potentiam,^ ideo minorem effeit circulum. Si igitur aquales fuerint circuli illi,i» 

eos demijfaperpendiculares aquales erunt. T^m fi maiores vel minores e fent, circuli inaquales ef 
feni, vt patuit -.quod ohsiaret hypothefi.Et proinde perpendiculares in hafes,om}iiumdicfarutn a cett 
Iro Jfhara minime exiBanl. Tqamp.nguUalia easpopnt,& eam qua a centrocirculifecaatisjfha 
rameas iungit. 

Propojttio decimafeftima. VroUem* i. 

Binis fphxtis circaidem centrum exiftecibus, in maiori fphxra folidum 
polyliedrura infcabere,non tangens fpheram minorem in fuperficie. 



Proponantur bina 
Jphara ABD^ATP, 
circa idem centrum a 
conJlituta,opertet au-- 

inferihere polyhedru, 
non tangens minorem 
fpharamfuafuperfcie, 
jmt binajphera dime- 
fiet es v> iefcsi,adre- 
Eiosfife in K centro fe- 
tantes. Per fignaverb 
A B D c E extenfum pia j, 
num,fecet fph*ras,ha 
fphararu ficliones cir- 
culi erunt, per lemma 
praftlumfed^ maio- 
res ( ciim per centrum 
ducia fnt fuper maxi- 
madmetieie)qui fnt 

BGDEO-AXY.mfi- 
noris autem Jphara cir 
culum T F tangat recia 
xCi,qHa ad circunfe- 
rentiam vjquemaiorx 

l'>>queiur{percoroll.primadectmi)arcus minor eo que fuhtenderet reBa r fl- ^ 

A eper 1 2 vndecimi. Per reclamuc ducantur „L,J maioru, qua fit re. 

pr.tfati 



Jrr.tfatum letnm.^igi 
tur aquales , ^er pri- 
mam diffinitione Ur- 
tq. Difiribuantur igi- 
tur fimiliter iffi qua- 
dranti quadran- 
tes Kc i A cr. horum 
circulorum , coaptatd 
^fer primam quarti ) 
recld ipfi b k aquali- 
bus, qua quidem fint 

KS SH MN rtCyCOn- 

iunganturinfuper % o 
H p N R recia-.qaonM 
circuli Aizx> (jr akcv 
ducuntur fer reciam 
A c , iffi ad flanum 
ABGDB redi fiunt, 
fer decimamodtuam 
vndecitni , quoniam 
aqualibus circulis a- 
quales coaptata fient, 
aquales erunt s k k b 

■&0 reda,afignis autem s ^ o in flanum b c de perpendiculares demittantur s % e>Q,per 

gulerum igitur s z s ^ o clb bini angult binis fiunt aquales ficilicel ki% iffi b no, cum fimt re- 
di,^ ZKS iffi per vigefimamfiptimam tertq, aquales enim fiubtendunt circunfieren- 
U4S s c V e? o c -D^^vnum latus s k vni o b aquale ofienfum,reliqua igitur latera (fi anoult aqua- 
Itaermt^perwgefmamfiextamprimificilicets z iffi oajrz r.ifficis.ReliquaigiturA z k oj-e- 
da aquales erunt, cum tota a s a b fuerint aquales, qua ficilicet ex centro. Sicut igitur uzadz Yific 
A (it,aquales ad aquales, igitur trianguli Ahniffin v.parallela erit oj. ,ptr fiecundam fiexti. 

Cum autem bina s z o <ijnt eidem plano b g d e perpendiculares, ex hyfothefis,parallela fiunt iffi 
sz oci^perfixtamvndecimi.Sedfiaqnalesesienfiafiuniiffasz oo^redaitaque so 
coni»ngentes,aquales &farallelafiint,fertyigefimamtertiamprimi.Vm vero earum fiiUcet iffi 

z 'ifiurallela esi zK,fi reliqua igitur %o eadem Kfara/lela erit,f er nonamvndecimi.Rediline» 

igitur zzo%in vno erit flano.per fieptimam vndecimi. 

SimiUter ofiendemus quadrangula s o p h h p r n (Ingula in vno efifie fUno, demifiis perpendi- 
cularibus in planum kZGOt,vt tam diximus. Trianguli vero n R c vno eft plano, per 2 vn- 
decimi.Si itaque per fignu c fi fingula l nzfigna, quadrantes circulorumjpharam incentre a /?- 
Cantii ducantur,ficilicet ac l a c m kcz,ac inter eos fimiliter confiituanturplana.per reliquas 
‘verbfiptemjpharafimiles fi aquales fartesfimilis deficriptio fiat,componemus foUdum polyhedri 
prafatU fi defcriptis plani conclufium, maiori fihara a b g d e inficriptum,quod quidem non tan- 
gere minorem Jpharam fiua fiuperfcte difiutiamus. 

^ fignokinpLnumzso i perpendicularis agatur ki,per vndecimam vndecimi, coninn- 
dis ic. 13 redis , in ip fi plano , redi igitur erunt anguli iffiius a i ad re das i s i s , ^ reliquas 

ipfamin eo pUnotangentes, per fiecundam diffinitionem vndecimiinamefiki reda ad planum 

KBOs. ^jda vero aquales fint k V. kz,potesi autemkzredas ai i z, poteB fimiliter ab 
redas ai i b , fequetur binas a i i k potentias, binarum a i i b potentiis aquari , communi i- 
taque ablata k ifiipereruntaquales tzfiis adinuicempotentia>fiideo longitudine, fimiliter oden 
demus redas ip i sfiiper eodemplano dudas,fiprafiatis fi adinuicem efifeaquales^anque exce- 
iro fiphara fiubtendunt eas cnmreda kvvelutiosienfium edin redis ir. i s. 

Ft igitur propofiito typo demonfiremus centro i , interuallo autem i b vel i k , fic. 
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Circulus ducatur circa quadrangulum flirsum k e o s , cnw autem tres 
recta s k x b b o fint aquales (-. / patutt ) s o vero minor ipfis, est ens?» 

aqualis ipji zQjppoJita fer trigejssnamqsiartam prsmi, qua miner eji ip- 

fa Kz fer fecundam fexthpquetnr rectam b k maiorem angulum recto 
efficercutr.foqubdtresir. kb zcitres circuli excedant quadrantes, 
quare pnguU maiorem recto fubtendent angulum ; masor igitur erit b k 
reliqua i zyperdecirnanona pnmi^qua ex cenlro.Caterum qnta recftu ef ■ 
quiiihetangulorumKits aik ui%^\io,quosfuhtenduntqHa exce- 
Iro maioris fphara fcilicet a b vel a r^efc-Subtendit item qua ex eode centro k (S rectum ktOc an- 
gulum ad tangentemfer decimamoctauamterlq^aquales erunt potentia rectarum a i i b fot entia 
ipfarumkt iScf er quadragefimamfeptimamprtmi.iJ^taior autem esi tctipfaiz^um fit exhy- 
pothef, maior ipfav.z, quam nuper ipfiii. maiorem osiendimtts, reliqua itaque ai reliquam at 

eraedet potentia fue igitur longhudsne-Jed \testex centro minoris Jphara,t. i vere( qua inhafir» 
poljhedriperpendicularis) minoremfpharamtranfgredituryion ideo tanget polyhedri bafis mino- 
Temjpharam-.mittus igitur eandem minorem fpharam tangent reliqua polyhedri hafes,cum fint ipja 
T.zo%minores.7{amficut osienfum est rectam s o minorem eJferectaixpatebitH? mincremef 
feipJi%o^ts R ipfa-Rt^^ reliqua quotuisvfque ad c^quare minora efficiunt quadrangula mi- 
noribus iuitur circulis cemprehenfa^^ proinde d. centro Jphara remotioribus, per corollarium pro- 
fati lemmatU.Binu itaque fpharis circa idem centrum exisientibus, in maiorifphara folidum poly- 
hedrum infcripfmus^non tangens fpharam minorem in fuperfeie. 

Corollarium. 


Polyhedrum in Sphiera conftitutumjad fimile fimitdrqucalij Sphsra inicriptiim, triplam 
liatjet rationem quam fphsraruin dimetientes. Nam a ceneris Jpharsrum ad f miles bafes ducta 
retia ,fimiles concludunt pyramides fingulas fingulis , qua cum fingriU fngulis f milibus alterius 
Jpharafriplam habeant rationem fimilium laterum, qua fiunt jphararumrecta, qua ex centris, per 
coroUariumoclauahmus, Patulum erit{ex duodecima quinti) orr.nespyramidesvniusfhara^ad 
omnes alteriuspyramides fimtles, eadem (jeci arum filicet qua ex centris (phararu triplam)habe- 
re rationemsqisia vero earum qua ex centris rationem habent dimetientes jp-hararumfer quin 
ihfequetur pelyhedra triplam dimetientium fisarum Jphararam confiqui rationem.Et ideo triplam 
laterum rationem ac veluti pyramides in eis fimiles habuerunt. 

Propojim decimao^iauit. 


Sphsr? atiinuicem in tripJici funt ratione propriorum dimetientium,' 



liber DVODECIMVS. 1 

«r«nffh«„ r,li,nid,r..,,i2,iJ.i^ IA mI, "I.IZ 

qit^tdafl o H , ,ffK B o cmmna. En! igitur Qtr crulliaimruquurtu quimi) utcldutti 

‘•‘“■''^“‘ttr.lufrtiaiu,,uq.t,ffuu,tf,i,h,dr„„„umffb„„utt,p,rpruf.ti„ 
t>rmlUr,.,,p4,d,.m,f,hc„m^^^^ &tr.s„.,igm,f,„ffL.u . o Id„ L, 

Jicpofyhj:drttmfih.t>^ >.% o adpolyhedrumlph-tr^ i t ^/edficut kb g ad oz -Lfphark ftc futit c h p 
^dvt Y.ptrconj}ructio>,em. Skul igiiuripir ^■ndmwan, qumf) ci^i ad n (fphJa, L qua in a 
B ^polyhedraeruut i 6 qumti)fHUi c h Tfpahraadpolyhedrufpha. 

«AB Gj,ci T Kjphara adpolyhcdrnm intpfa i t k infinptum. 'J^ttnor autem esi c h ^fpharapoly- 
hedrom a b o commente : minor itaque erit i t k fphxra polyhedro ipfinr. infiripto , per 14. 
quinthquodferi nonpctesi. N uUa igitur fph.tr a tripla dimetientium rationem habebit., adaitquam 
reliqua data maior em fed neque ad minor emyvt osfendmusieamighur habebit adaqnalemlue ad 

f‘t>tdemreliquam,perfeptim4mqBmti.Spharaideoadinuicem,&c. 

Corollarium. 

Hinc fit rphsras adinuicem dfe fient polyhcdra fimilia fimiliterqiie in ipfis deicripta.fcili- 
cet in tripla dimetientium ratione vtraque. 


‘Tropojttio decimanona. 

Si Sph^ra planum tangar, a centro in contaclum demilTa^pcrpedicuIaris 
erit plano. . *■ ^ 



oMONlTVM. 

Hanc duodecimo ideo addidimue de fpharis dicenti^ad futurarum demonjlrationumhbrideck 
mi quinti facilitate ytuiufquide omnes inferiptiones abfoluere freti, huius obfequio ac lemmatis i S 
huius,demijfarum a centris regulare concludemus angulorum ac frsbtenfirum habitudinem. 


asEVCLIDiS 



DEMONSTRATIO' 

num reftitucarum Liber decimustertius. 

Pro^Jitio prima. 

I reda linea cxtremaSe media ratione fccctur, maius Ceg- 
mentum alTumens totius dimidiam, (^uintuplum poccft eius 
!quod cx totius dimidia. 

Reciananquehifitexlrem4(^me- x. r- V 

^ dia rdlione fi^a in 'G,?naiu^ autem eius 

Gajfumatdimidiamtotius M^eaqueejiou k: 

T>\extHaiorifegmentodrdmidia totiutco- 

pojitam) quintuplumpoffe quadrati d A^ua ejl dimidia to- 
tiua az.Lx A-i jiat quadratum At. EB,fAf ct> vero fiat 
GDI z^produciis zGiH\^v.Ainc.Sit autem dimetiens 
quadrati Gzrecia d z,ferficiatuTjgquadratumext>Adu‘ 
lia f er tfarallelaipjixi AG.S^onid quadrata fiunt aed t, 

^ dupla A B ipfiui t> A ex hypothefit ) quadruplum erit a e i 
ipfiue m,pervigefimafn/exti:quia vero dupla efi A K(re- 
lia K B aqualis) ipfi.ui a t^qua reBa a d aquatur , duplum 
erit {per primam Jixti) Ai ipfius t c.-fedr g aquis esi re- 
liquo L T jupplemento ,per quadragefiimamtertiam primi. 

Binisiiaquezt t GaquHmeritAt:qutaverototaA'iex- 
trema (fi media ratione fiecatur^quodfiub tota ab ^ ob 
( hoc sfi reciangttlum g e) aqnum efi, quadrato reliqui fig- 
menti A G fiUicet ipfii T zper decimamfieptimam fixti,nam 
tres fiunt K-i a g c b proportionales jertertiamdiffnitionemfiexti.Totumigitur Ataquttm erit 
totignomonin tz j o,quadruplum‘Verofuitquadrati zn ipfitMAh.Gnomon itaque zr tz 
T G quadratis) s quadruplus erit, (fi proinde totumri z quadratumex d Gjquintuplu erit quadra- 
- - 1 - w ^^Jiiiicetx) A.Siigiturre^alineaextrma^mediarationei^t, 


ndropofitio fecunda. 

Si reda linea fliiipfius fegmenti quintu- c 
tuplum potuerit, dupls prodidi fegmenti 
extrema & media ratione difleda; maius 
fegmen tu , reliqua eft pars eius qu? in prin- 
cipio red;e lines. 

PofiitreciaA zquintuplumfisiipfiusfigmenti a G,du- 
plaautemipjins A o extrema dr media ratione fiecelur; 

Dico maius fiegmentumeffiezGduplaipfius AG,eJio dupla A.-^ 
ipfiits A 0 recia o o.Defirihantur autem ex ipja a b qua- 
dratum a czzytuittsdimetiensfit AZ,ex c i> vero qua- 
dratum G D i Kiperficiaturque quadratum ex ag ducta 
per rparadelaipfi AB, productijque in reltum kgl (fi 
z B £ rectis , quoniam enim a b quintuplum poteJl ipfiius 
A G,quadratum GB quistuplis erit quadrati az, ex hypo- 
thefi.Reliqausitaquegnomoncz tz zsquadrupluse- 

ritquadratiAZ,fidquadratiAzqttadruplumeftGi,per £ ' 

vigefimamfiexli.Nam dupla fiipponituri) aipfiusAG,ipfiigiturcr tz r BgHemoKi,aquumeB 
. quadratum Gi,quta vero )LG gx aquales fiunt rectis dg g a, eorundemquadratorum lateribus, 

dupla 


( 
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Juflaerit k g ipjitis g ideo {fey frinutmfexti^dn^lam erit G^ipjitts rs,ipJiz-ero t i<eqmim- 
e}iGT,fer qtiadrdgefi»!amUrtiamprimi.Bixis!taqp.e <z t t s tcquum erit or.reliquum igitur e i 
reliqnotT.teqnumerit^penertitimcemmunetHjeKtentiam.i^tquii z quadratum eft tffius o s, 
etrca dimetientem Kt r^er~digefimamquar:amfexti,reclangulumvero-&iestfub binis o d d s, 
quia D I ^ c D funt aquales: quod igitur Jiih o d b i, repentur aquum ejfe quadrato ipjius g b; 
Tres igitur g d o b d b /irnt proportionales,perficundam pariem decimajeptima ftxtijecta esi 
igitur Gtoim extrema ^ media ratione,periertiamdifJimttonemfexli,quia vero maior esi tota 
GDprima^aparteo-sficunda^^c z^igdur reliqua ssts maior eritdpfius itaque Qt>{dtipU recte 
K q) maius erit figmentum g b ,Si igitur recta Unca Jutipfius fieffnenti quintuplum potuerit, dupla 
a ut em, ^c. 

n^ropofitio tertia. 

Si rcila linea extrema & media ratione fccetufjminus fcgmentum afTa- 
mens di naidiara maioris fcgmenti.Qu_intuplumpoccft eius quod a media 
maioris fegmenti /it quadrati. 

Esio redi a a b extrema (fi media ratione fi dia in g , cuiufi 
quidem maius figmentum a o bifariam injtgno d fidium Jit: 

Ziico minus fegmentum gb vna cuiiG dimidia maioris,qinn- 
iuplumpojje eiui quod ex Gs.Defiribatur ex uz quadratum 
A s E c,fecenturque fimiliter ipji b a redi a ac b e e c,per de- 
cimafixti,mfsg}iisz.-t mn %\.,quo»ia aqualia fimt totius kz. 
latera , aqualia erunt earum figmenta . I ungantur ideo redie 
cs DL KM Tuprafatis lateribus paralieU,quoniamextre 
tna fi media ratione feci a esi nz, minus vero figmentum esi 
GB(velz},\)maiusveroAG {velzz)rediangulum Kyifiub to- 
ta fi minori, equum erit quadrato maioris ipfi fiiltcet r %,fer ^ 
trigejimam fixti:cum autem aquales fini{per confirudiionem) 

AD tsG^qualiaerunt{per prima fexttjKi i a:Jedfi{peri\iprimi)iG ipfi i.iz JipplementoJpJai- 
iaque a i m z aqualia erunt.Aequus igitur erit i o » z gnomon ipJi a is,Jid ipfi a m aquic fuit qua- 
dratumz. %:Ipfai^turi.% fiioiaz gn07non,equalia erunt ajlautein'>.% quadruplum quadratit i, 
cum bifariam fi^a Jint latera ipjius r s fimiliter ipfi hG,ex kypothefit , .^adruplas igitur erit i g 
M z gnemonquadratiiz, cui additum idemiz, totum ideo zzquadratam ex z D quiniuplumerst 
quadrati i z,hoceJlipfiius d c media maioris feffrxnti ug. M inus itaque fignientuntz g vna cum 
D g dimidia maioris a G,qmntriplum poteji cius quod ex d g maioris fegmenti dimidia. Si igitur 
recla itnea extrema, fic. 

Propcjtlio quarta. 

Si redta linea extrema & media ratione fccccur, qax ex tota & cx mino- 
ri fegmento bina quadrata,triplafuDC eius quod a maiori fegmentofit qua- 
drato. 

Secetur extrema fi media ratione re dia a z, cuius maius figmentum 
fithc: Dica quadrata a b ^ b o finml Jumpta , tripla ejfie quadrati 

quodjitex a g maiori fegmento,f at ex nzquadratum a b zts.lpji ve- 
ro kz Jimiliter fiecetur t> kinn , per decimam fixti, ducantur per Ji- 
gna G fi T paraSela lateribus quadrati .KZ,redia o z i t z TS,coniuncla 
dimetiente z zo: qnoniamfcBaefikz extrema fimedia ratione, quod 
Jitbhz B G extremis rediangulum a n,aquu ejl quadrate riquodame- 
dia \ Gper \q fexti ,qHiaverb aqualia Junt Jupplemeta uz z z.,per 
primi comnxmi addito c k, aqualia erunt a k Gzadinuicem, fi igitur 
ipfirt quadrato aqualia erunt Jingula At. G%.TotumigiturAZ(jpuod 
ex A b) cum quadrato o t^quod ex z G)triplu erit quadrati t i, quod ex a g maiorifigmento, nam 
in conferendis redi angulis a k e o quadratum Gtbis fiumitur. Si itaque redla linea extrema fi me- 
dia ratione ficla fuerit, fic. 
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Prc^ojluo quinta. 

Siredia linea extrema & media ratione fecetur,apponaturquc eidem 
a.’cjualis maiori fegmeto, tota ret^a linea extrema & media ratione Iccatur, 
& maius fegmentum eft ea qu^ in principio rcita linea. 


Seff4 A B extrema ^ media ratione fecetur, cu- 
ius maius figmentum e^o a g . Ifjs vero kQin re- 
gium aquatu apponatur A tu Dico totam s d extre- 
ma (fi media ratione fiecari in a, maiufque eius fig- 
metum e(fi ipfim a b qua in principio pofita esi, fiat 
ex k i quadratum a &,ex a d vero quadratum d t> 
ipJ;aHtemkifimiliterficeturzi.inz,ftntfijperfi- 
gna G ^ ^.parallela, o z k z t quadrati lateribus, 
quoniam extrema (fimediaratione ficaiur k's in 
c,quodfih kB B G (hoc esi a ■&)aquumeHipfi k z 
quadrato quod ex k G,periq fixti,eidemaute o ej 

aquum esi t B.T^mfupplementa g s z i fint aqualia, per 43 prmkipfum igitur t e quadrato a t 

aquumejl,fid kz&ot(per primam fixtiifiunt aqualia, ipji igitur ■Dtaquumejl-c h,commune ad- 
datur k Y.,aqHum erit ideo reciagttlumo •s. quadrato b tfidreciangulemci Tcjitjubtota » b^d a» 
hoc€si,BTLfibiaquali,quadratumenmeU t>f.quadratunt veroBhftex reliquo figrnentOkB,per 
conJiruclione.Tresitaquere^aBi, b a a d funtproportionaUs^er \q fiexU.Sicut igitur totaBo 
admaitss b k/icidem b a maius ad kc minus figmentum: tota igitur b e extrema ^ medta ratione 
ficatur, per tertiam diffinitionem fiexti,<fieius maiusfigmetum eji kB qua inprincipio recla linea, 
Siigiturreila linea,(fic. 


\ 



\ 
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Proponit Theon pofi hanc quintam quafdam diffinitiones, quibus quid fit refilutio priori, quid 
autem fit compofitio posteriori enunciat,vt demum quinqrieprafatarum demdnfirationum ita per- 
uertat ordinem,quo fuppofitapropofitionis conclufione argumentum quo concluja fuit probet priori 
argumento quod refilutionem vocat,fubfiequenliaHtem argumentum fupponit , vtpropofitum con- 
cludat: que cum nihil ad Euclidis elementa conferrepercipiamus, eo quod maxime nihilvltrapro- 
pofitum ofiendant, data opera ob componendum omifimus,(fi modici aut nullius mometi eafuijfi ar- 
bttratifumus, 

^ropofitiD fexta. 

Si redta linea certa extrema & media ratione fedta fuerit, vtrumque 
fegmen torum inccita cft,caquc appellatur Apotome. 

Exponatur certa recla a b extrema ^ media ratio- ® ^ G g 

nefiUain QS-^iaius vero eius fegmentumfit k g: Dico 

ip forum kO^raz vtrumque fiegmentorum,rec 7 am incertam e(fe,edmque vocari apotomen, <. Ad- 
datur ipfi k B recla x in reclum, aqualis dimidia ipfius a b, Certa erit d a dimidia totius a B,per 
fixtadtffinitionemdecimi.S^iavero(exprimahuius)GoqHirituplum petefi recleo k,recia c d 
recla d kpotentia commenfurabilis erit^er fixtamdecimi, habent enim numerorum rationem ea- 
rum potentia. Cum autem habeant rationem quam quinque ad vnum (vel io ad 4) non quadrati 
ad quadratum,Ipfa quadratorum rationem non habent, per coroU. 2 j oclaui. ‘i’ nare recla Giypo- 

teniiatantimefiipfiT>kCommenfurabilis,pernonamJecimi,ebquodfimlo^udineincommesp- 

furabdes.^arekcersa g d aufertur certa d kpotentia tantum toti c bcommenfurabilis.Reliqua 
uaque kGefi apotomeperfiptuagefimamternamdecimi. Suia infiper recla a b extrema & media 
raUonefecatur,quod ex kg aquum eJl ei quodfub a b b Gper decimamfiptima fexti.Sequetur ita- 
que 
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qut quod ex apotome ad certampropojitam a b comparatamjatitudixem effcere g 
o B {per nonagefimamfeptimam decimi) prima erit apotome. ReCta tdeo a b ceru 
ttio,apotome erit^cilicet a o c i.Si itaque recla linea extrema ^media^^^c. 


te-p 

■ i.^aigi. 
'^traqtte fi- 


CoroUetrium, 


HincfitjSi maius icgmentum fuerit certa lineajminus apotome efle. 

Vtfi recta ABC maius figentur» a b bifariam jece- 

tur in n.Reiiaocqiiintuplumpolefi recla Bs>,per ter- " “ r 

tmm hum.Suia verb % t>{certapropofita a b dimidia)certa ejl.perfexlam diffinitionem decimi, 
ipi vero B D commenfurabilisljeilket quintupla)potentia efi d c.Ipfa igitur d c certa erit, per ean- 
f’”diffinit.Cumautemp0tenttaiico-va non habeant rationem quadratorum fipfa longitudine 
ine*mmenptrahiles{ex nona decimi)erunt,(jr igitur potentia tantum commenfurabiles.Retiqua igi- 
t cmtn^fegtnentum totius Kc^fi{petp^ decimi) apotome.Roterat hreuiusdemonlirari, fed 
haedemonfiratione fufius patebit linearum natura. 


Vropoftuo feptlmA. 


Si quinquanguii aquilatcri tres anguli, ordinatim aut nonordinatim 
«quales fucrint,$quiangulum erit ipfum quinquangulum. 



^uinquanguli hBotttfint aqualia latera, (fi tres eius qui- 
libet anguLSint prius ordinatim qui ad k s a^produclis a o b e 
B D reciu : Dico aquiangulum fore ipfum a b c d e quinquangu- 
lum. .Sj^omam anpli qui ad ab q fiunt aquales , (fi circum eos 
aqualtalatera,bajes quoque BB bd Acjuntaquales^erquar- B< 
tam primi. Et proinde anguli kzb (fi qt>b erunt {per o^auam 
pYtmi)aquales.^u vero re^a b d b e fiunt aquales osienJi,an- 
guli B E D B D i fiunt { per quintam primt) aquales. Totus igituY 
AB D toti OS} Baquuseritfer 2 conrnu.finten.Cumautemaqua- 
lesfint B A o A B E anguli {per 8 primi) trianguli a b c bina a c 
c B latera aqualia erunt,per fixtam primi.Reliquaitaque c e ^ 

c c aquales erunt, per tertiamcommun.fientent. Triangulorum jgit„r c o d eJ-D e c binalatera 
CG ctsfimtsct Btoaquaha fiunt, &baj}s communis cr>.Ang„Uitaque cqo &cbo aquales 
eruni,perociauam pnmi.fied aquales fiunt{pereande) agb&^ba, totus ioitur b c d toti a e d 
aquus ertt.SedipfitA e i, aquusfiuit e d G.lpfit vero b c d reliqui b a e a b lomnes tgitur quin- 

quangultABG ^Y.jtnguli fiunt aquales, Sed tamnonordwatim.sint aquales anguli a qi>,\uo- 

niamanguhqui ad a (fi G fiunt aquales, (fi aquis lateribus {ex hypotheji)comprehenji, bafies BB(fi 

BV&anguliBtA t>GDaqualeserunt,perquartamprimi.SedlfioficelisBBaanzuli bed bde 

fiunt {perqutnumprimi)aquales. Totus itaque a e d toti o c e aquus erit. Sed tpfifiG d e aquut fuit 
BAB,perhypothefitm. Tres itaque quinquanguli ab g d e anguliquiadA e d ordinatim Lt aqua- 
guli^&T' aquales erunt. Si igttur quinquanguli aquiUteri trei an- 

Propoftio oBaua. 


Si quinquanguli iquilateri & iqnianguli binos ordinatim angu- 
los reda; linea; fubtendant . extrema & media ratione fefe inuiccro di- 
uidunc , & maiora carum fegmenta ipfius quinquanguli lateri funt 
«qualia. 
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Sitfcntagi}numtqu:ldterumc;-iequuing!ilum abc 
tendant autem hinos eius pratiimiis angulos (quiad A(^B)rec}^ 

A o B i^efefecantes in t ; Dico redas a c&b i fe extrema ^ me- 
dsarationefecareinuicem,& maiora earum fegmenta lateribm 
quinquangultaqualiaejc, pentagono a b G d e circufcribatur cir- 
aulus^er decimamquartam quarti.quoniamanguli qui adksir ^ 
funt aquales^ -equit lateribus compreheJi,bafes a o&bb 
les erunt, per quartam primi, ac reliquianguli bag ipfi abb^ 

ABBipfiB c A aquales. Trianguloru igitur Ai t ^ bea bini an- 
guli bmisjunt aquales, JcilicetB At ipji BE A, ^ ABT communis^ 

reliquiitaqueit A AB erunt {per corollarium trigefimafecu- 

daprimi)aquales,nemperefsduiduorumrectorum.ProportionaliaitaqueJunteorumlateractrcum 

aquaUs angulosas iadi AjicutiAadi t,per quartam fexti.CumauUmifofcelesfitiriagulu a bt, 

fimilis nanque Mu a, ^exterior angulus a t e binis interioribus {qua ad bafimfcilicet tiA& 

T ab) fit aqualis, per trkefimamfecundamprimi.Dicpliss vero fit q ABangultts ipjtus b ac, per tn- 

gefimamtertiam fex t i, nam dupla fi? o d e circunferentia ipfius b g fuplus erit igjif' t * ^ angu- 
lus tpfus B A T angulhcuius b a t duplus fuit a t e exteriorinam bini meriores adbafim b a J unt et 
aquaies,per quintamprmn.Recta igitur t e aqualis eriiipfi a e aquum angulum fuhlendenfi,per 
(extamprmi,efprotnde ipfiB a ac reliquU pentagoni lateribus aqualis erit ipja t B,fuit cttftm b e 
adBA fcut B k ad B t ierit igitur ftcut tota b e ^i/e t ( aqualem ipfii a )fic bt ad b t,perfeptimatK 
quinti.Mator autem esi b b tota ipja tt^maior itaque erit itipjat B,fecta igitur eUBBtnt extre- 
ma ac media ratione^er fecundam diffnitionem fexti„cmi autem aquales fint b e ^ a g ,<? quibus 
aquales tolluntur b t t A.Seliqua igitur t e ^ t g aquales erunt. Bina igitur age B{binos angu- 
los proximos fubtendenles) fefiin t extrema media ratione fecant adinuicem, ^ tpfus pentago- 
ni lateribus funt aquales.Si igitur quinquanguUysquilateri,&aquianguU binos ordinatim,(fc. 

Propojtuo nona,. 

Sicxagoni, & decagoni latus in eodem circulo dcfcriptorum compo- 
nantur,totareiftaextrema&mcdia ratione fecacurjfic maius fcgmentum 
eft ipfius cxagoni latus. 




CoroS 
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Corollarium. 

Hincftquitur lateris exa^oni extrema S: media ratione feifti, maius iegmentum efle latus 
dccagoni, eidem circulo inicriptorum.5/ emmkrecia x> cficctur ipji o indicemus tfe 

itcttt tota D B ad totam d g, ablatam t>Gad ablatam o B,er« igitur {ex decima nona quinti) reliqua 
‘idreliquam/,cuttetaadmam..Quarefimilieerfectaerity Qipfi-a media ^ extrema ratione, 
per tertiam diffinitienem fexti,^c. 


Propojttio decima. 

Si in circulo quinquangulum «quiiatcrum defcriptum fuerit, ipfius 
quinquangulilatuspoteftSccxagoni&dccagoni latus in eodem circulo 
defcriptorum. 

Defcrihatur in circulo a c d quinquagulum a b o n £ 

*qutlaterum,cuiue 'vnum latm fit a b:2)/« a b pofie latus 
txagom (fi- deeagoni in eo circulo defiriptorum.Sumatur 

iper I tertq) cetrum circuli a o d fit£ z^connexis autem 
2 B df diametro K z t dermttatur inreild s kperpendi- 
cuUru,qu£fitztY.du^Ut.r. ii.Kare{lts,rurJusfiatper~ B 
pedicularis dfignoz in re3a A t:,qua fit zi ^duilainuy 
Jecet reclami a «r n coniunBa k ttiquonia re^a a z fiecat 
bifariam circulum a g t>,per 1 7 dtffinitionemprimi, ^ 
aquales recie At tG,reiiisAt zn aquales arcus aufe 
ruHt^erz%tertq-,reUquiGi. i-is erunt aquales^cumau 
tem(per tertia tertfi) aquales fiint s t t A,communis ve- 
ror i,^anguliadt reili, reliqui azz. b z z(per^pri- 
mi)aquales erunt, ideoQer 2 <5 tertfi) aquales eruut ar- j_ 

f/w A K K t,quare ^aquales erunt arcus a k ^ g z^^qualiit d 0 a b dimidij, (fi- proinde fiubten- 

fe AtL v-i, erunt iateradecagpnvquiaverb perpendicularis esi ziad A T.,fimiliter aquales erut re- 
ciaAt tz,efi-arcus AM iA-K,sumautemaqualesfinlarcusGz ZA,dupluseritGzipfiusv.M,nec- 
noB a ipfius b k arcus. T otus itaque b o l totius m k b duplus erit, angulus igitur l 2 b anguli b z m 
duplus erit, per 5 5 fexti.Sedidem l z b angulus anguli z a b duplus eiiper 2 o tertq. Aequales itag^ 
funtz AB (fi-taz B,eiufilemdimidq.TriangulorumideoA BZ(fi-Bnz bini anguli b a 2 b z n junt 
•equaleSyCommunis vero n b z . Reliqui itaque a z b z n b erunt aquales{nempe duorum reciorum 
refidui , per cor oli. j 2 primi)aqaiangula igitur erut a z b b z n tridgula,(fi-proinde erit{ per 4 jix- 
ti)KB ad Bz ficutz tads it..^oditaquefub as Bn,aquum erit ei quod ex BZ^er iqfexti.Ca- 
ierumquia Ai 1 k reciafunt aquales , angulos vero aquales adcommunemia efficiant, triangula 
aqualia erut, ^aquiangula, per qprimiy aqualis itaque erit AH ipfint.,^idcirco(ex 
quinta primi)anguli Vi a k u KAaquales erunt.fimiliter ^ a a b ipfi (lb A,fi-{perprimamccmma 
tiemfintentiam)Ks Atpfi a 'c A, reliquus igitur as. A reliquo Itu Aaqaus erit, aquiangula itaque e- 
rant Azafi-AH k triangula, erit igitur (per quartam fext'i)s Aadr. A,ficut r. a ad a n.^uod igitur 
fubs A Att aquu erit quadrato kt.,laterisquidedecagoniper tqfexti.Patuitaute quodfub s a bn 
aquumeJfeeiquodexBZ,quodpercorol.iqqHarti,eJ}latissexagoni.SedquodexBAlaterepetago- 
ni,aquueUbinisfciUceteiqHodfuh ABBViffirfubB A a t\per 2 fecundi. Latus igitur pentagoni ab 
potesi ipfas sz&AiLpa qua fib a b b n ^fib b a a k potens)Lttera quidem exagoni (fi-decagoni 
in eodem circulo defcriptorum,Si itaque in circulo quinquangtdum aquilaterum defiriptum, ^c. 

CoroUaritim. 

Perpendicularis in bafim pentagoni per centrum ttanfit. Nam recla a zper cetrum z duLla 
bifariam fecat arcum Gst,vt patuit. Anguli igitur g z 1 ^dz z aquales erunt, per 26tertq, (fi-a- 
qnis lateribus comprehenfi,bafesidee aquales erunt, per quartam primi.Seclaefi igitur G n bifaria. 
(fi-ideoadreBos(per tertiam terlif)a recla a s z perpendiculari, 

‘Tropofitio 'vndecima. 

Si in circulo certam habente diametrum quinquangulum squilatcrum 
jnfcribatur,eius lacus incerra cfl:,eaquc appellatur Minor. 

Tt fi 





E V C L. E I. E M E N T. G E O M. 

EJJb circulus a o D hahins diameinmi certam^ illi circulo in- _ 0 

fcribaturquiifquu^lumtequiliterimit. b o i> i:Dicoeius qmn- 
quaguUUlas efje Li/ieiincerUnhqiu dicitur minor. Sittfftus 
circulicentrum z , perprimam tertif -.dimetientes verofunt a z i 
B z 1 . t^femidiametro z t, quarta pars auferatur z iii,per no- 
namjixtifmiliter abipfaa nquarta o c.Ipfaigiturzt-fimul- 
actota%^certa erunt, per fextamdiff nitionem decimi. AbinW^ 

autem femicirculis aboic^-aeid aquales arcus tollantur a 
B o^kztsper 28 tertiq, reliqui itaque 0 r ^ i d funt aqua- 
les, fi 'verb fupponamus triangulum ad o , « bina latera a g 
A D aqualia habebit , per vigefimalnnonam tertq,^ angulos 

c A I D A laquales^per-vigfimamfeptimamtertf (flatus ut 

commune.Bajes igitur o l l d ( per quartam primi)aquales e- 
runt,^ dupla ideo G d recla c i. Similiter cum ab b m binis 
o B ziA fint aquales. Et anguli f, b t o bt aquales, perzq tertq,bajes k m m o {per eandem 
quartam prmt)aquales erunt. Et proinde a g dupla ipfitts m g erit, ^oniam enim triangulorum 
AZM KGt. angulus G ki esi communis,reEius autem fuit KtAZ, 7 pam-i u ad reSlos cadit. Recius 
item K L Gper tertiam tertf Reliqui itaque a z m^a o 1. aquales erunt-per coroli.gz primi^em- 
pe duorum reliorumrefidui.Ipfiorum igitur e.ztA(f kct proportionalia eruntperquartamfexti, 
latera iG ad g kficut iizadzk.Et'vicifiim{pert.6quinti)fiicutxG<idn z.fic Okadzk.Sedficut 
c kad z kfic {per decimamquintam quinti) erunt earum quarta paries, fcilicet g c ad z k. Sicut 
Igitur {per undecimam quins'i)\. Gad m zficerit gc adi t^uic/fiim itaque {per 16 quinti) erit 
LGadacficMzadz k. <^are {per quinti) erit ficut azadz-K.fico d {dupla ipfius g i) ad 
G tsfiuplamipfiius G G. .piavero efimzadzj. ficut Gts ad G yi-.erit Lcmponendo{per 18 quinti) 
ODO tafiimulad G u, ficut tota m t.adz K.Et ideo{per 22 fixti)quodex c d o m j!muljun;ptis,ad 
quod ex c uertt,'vtquodexu « adquodex z K.Ciim autem recia o a extrema^ media ratione fe- 
ci a, maius fegmentumfit o o pentagoni latus, per 8 hmus.Sequetur{exprima huius) c d maius cum 
c M {dimidia totius) reclas fimul fimpt,u , quintuplum pofie eius quod fit ex cn dirnidia totius, 
.^uintuplum igitur erit quod exM k eius quod ex zr-.Nam fuit ex a d g tsadqucd ex o M,ficut 
quod ex M Kad quod ex z k. Rec 7 a itaque m k certa erit', per fextam diffinitionem decimi, po- 
teSi enim quintuplum certa z k. .^oniam autem pojuimus z s quartam ejfe, ipfius b z vel a z 
Jemidiametri,quiniupla erit 2 k ipfius z K,^ideo qualium zk potefi vnam aream carumpote- 
rit B K viginti quinque. Sed qualium zk potuit vnam , etrum m k potuit quinque . .fi^ualium 
itaque BKpotuitvigintiquinque,earumpotuit MK quinque. Quintuplum igitur poterit bk ipfius 
mK,quaquidemBK^ ULK cumiamolienfi fint certa,nempe rationem numerorum potentia ha- 
bentes.IpfapotentiacommenfurabiUs erunt certapropofita zK.Sed ^ inter fi potentia tantum, 
ciim habeant rationem quadrati 2 j ad non quadratum quinque , qua non esi quadratorum ratio, 
percoroll.Z) oSIaui.Et proindelalera b k m longitudine incemmenfurahilia, per nonam deci- 
mi. C erte ideo potentia tantum cermienfurabiles fiunt s k ^ k m. Reliqua igitur s m apeteme erit, 
per qqdecimi,congruens vero folau K.^erqg decimi. Pofiit autem tota b k maius congruente m k, 
eo quod ex n.Qma vero qualium potentia b k fuit quinque, earum m k fuit vntus.Ipfi itaque a ex- 
ceffus,earumpoterit ^quarumBKpctuttqttinque,MLKverb vnum.Exceffus igitur v toti BKlonqi- 

Ifdineincommenfiurahtlis erit,pernonamdecimi,cum habeant rationem quadrati t^ad nonqua- 

dratum y ,dr tdeo mn quam quadrati habent, per coroll. 2 5 oBam.Tota igitur b k maius potefi con- 
gruente M quod fit 'afibi longitudine incommefurahili.Sed tota b k expofita certa {fcilicet dia- 
metro B t) longttudtnefuitamenfiirabildperfextamdecimLCum ipfius b t quinque oBauas fum- 
pjent,per confiruBtonem-^ff ideo r ationem habeant numeroru.ReBa igitur b m apot orne erit auar- 

“‘i^rquartamapotomarumdiffinit.SiautemareacomprehendaturfubcertaBt&spotomeluar. 

ta B nMnc aream potens vocatur minor, per 5-4 decimi.Quia verb trianguli a b t recJaouU( per 
3J Urtq)tn hafim e. t demifaperpend.cuUris a ^,efficit{per coroll. 8fexti)lutus a b qufdadL- 

tur tn circulo certam habente diametrum quinquangulumaquilaterum,(fc. ^ 

Fropt 




Data Jphara fit ea que fub di- 
metiente A i,ipfi "verb A B centro 
c femcirculasdefcrihatur adb, 
coniunffa ct>,ab ipfi porro a b 
tertia pars ahjcindatur (^perno- 
namfixti)fit^ g s,/>/ itemi, b 
afigno aadrecios excitetur re- 
Efa D o , coniunBu ad x> i. Po- 
natur autem reBe o d aqualis 
t i,centrovero f interuallo t b 
circulsisszifiat^cuicirculo tri- 
anaulum aquilaterum infcriba- 
tar(per Jecandamquarti)z tz, 
produBisfi Tz ii,Adfigni 


liber DECIMVSTERTIVS. 

Propoftuo duodecima. 

Ii iatiispotcntiatriplumeftciusquEcsccntrodtculi, ^ ' 

In circulo abeo triangulum aquilaterum defcri - 
PfitttfitK B G .• Dico trianguli a b o latus, potent ia tri - ^ 

efie eius qua ex centro circuli KZQz . Sit { perpri - / \ 

^’»iertq)ceHlrumT>circuliKizQ,produBa\vin^ / / \ \ 

eontunaique recJa b e. ^oniam dimetiens a e bifa - / / \ \ 

f>‘tm fecat circulum, aquales erunt arcus - B - E . ^ EO ■ / / \ \ 

^‘^’”aqualiumKBi,ofuntrefidui.ReBaigiturBB [ / \ \ 

J ^^ f - tff^Jubtendit circulipartem,(fiproindeei quaex I /' \ 

^‘'>^ tfieftaquaUs , perceroll . decimaquinteqHarti.Sed \ / \ / 

f ^^ dtmetiens { ipfiusideoBEdupla)quadruplHmeiuspo \ \ / 

' uigefimam fixti . Hoc autemquadruplumpof - ^ ^ ^ 

JuntbinahB tit.,per a , q primi.Sina igitur hs be ---A 

qtfidruplumpojfunt eius quod ex Bz.^blaso itaque \\ 

ipjius quadrato, reliquum ab trianguli latus , tri - 

^ laUrum % r ^^ * f-v centro fibi aqualis . Si igitur in circulo triangulum aqui - 

Corollarium . 

Hincfequitur,larus trianguli fecare bifaria eam quse a cerro fibi perpendicularis ad circun- 
ferentiam ducitur.C« b d o b e ( « oBauaprmi ) aqmangula , angulix . b r 

^ ^terunt aquales ,^ ideo {per quartam primi ) Tii i ibafes,aquaUs erunt . Pratereatr ^ - - 


. , ( an, nam quaimmkBest potemiaiz earum zi (dimidia) erit trium. Reliqua mturKi 

earundempartiumerit 9 ^umbina ai tii{per^qprtmi)ipfamkB pofiint,qua quidem potentia 
1 2 ejt ipjius 9 ,Jejquitertia,cateru trianguli latus media e fi proportionalis inter dimetietem (fiper- 
pendicularemficilicet a e ad u bvi kb ad k i,ex coroli.Z Jexti.Et injuper qua ab angulo perpendi- 
cularu,ba(im bifari^njecat,drper centrum tranfitmam fi alia duceretur ab u ini reSia , quam ea 
® ‘*’fiitur,binareBafuperfictem concluderent, contra 1 1 comm.finient.quodfieri non po- 
tefi..^Mrefequituroppcfitum,quafcilicetper centrum tranfit , perpendicularis eU hafi,per ter- 


Pyramidcm trilateram & ?quilatcram conftituere,& data Sphsra com- 
prehendere, & demonftrarcjquod ipfius Iphsr? dimetiens potentia fefqui- 
altcrcftlatcrisiphus Pyramidis. 


Propojttio decimatertia. 


‘Trohlema I. 


EVCL. ELEMENT.GEOM. 

umprimymks.erit ,>««r <o W« pr»».» • i ■ | . , . , J „ 

» „ ; m iisi » ,f„p,«ik,Urk^gmr » o (?" «7«™/«») * * ' * “ , 

. . i; W« » ...J.» rV« e^J!milt»Ji« 4^ • «<7 • »/« " J ” X?" 



quia vero aqualis eJlKz ipfi ad 
drtz ipfi o D^triplum erit qua- 
dratum hfius K z quadrati t z, 

_/?■;/ eiujdem t z quadrati tri- 
plumfotesi tZpf er duodecimam ^ 
huius , aqualis igitur erit £ z ipfi 
Ki pS" proinde reliqua x i k e ' 

E E ztfyramidUi z ik latera, 
iq>Jls ^adwuicem erunt aqua- 
lia, pyramidem itaque conjiruxi- 
musaqnilateranttz i K.Catera 
Ji aqualibus foJitisiiT (jr UQ a- 
qualespojitaadddtar t o b, 

tota Ki toti hT aqualu erit.Sece " 

tur bifariam a z int,cumaqualesfnt s f e^A c,perfeptimam comm.fentent.rehqua 
erit aqualis.Triangula igitur f t duo lateraduobuscircu aquales angulos DGCCrzTe 

reiibs aqualia habent, bafes igitur 7 z dr ct> aquales hahebunt,per quartam frimi, eodem fatebit 
argumento eandem c j> aqualem e/e eis quafigna e f ^ i f comungerefilU etenim aquos ^ aquis 
Ut er ibus comprehenfos {ipfift z) comprehendunt angalos,recia vero coipji a c(qua ex centro) 
aqualis eJipquarereclafzipfv % aqualis erit fmiliter&ipftSTs. n f i^centro igttur 7,inter- 
tiallo vero ^Yivelrz femicir culus k z z fiat, quo ctrcanducio manente dimetiente k i , quoad vnde 
Clepit redeat,defcribetur /hara circa f centrum,per duodecimam diffimtionem vnde cimi, tanges 
fingulos pyramidis qui ad 7.7 \z angulos, nam ilh ipfius /hara femidiametro r k 4 centro /hara a- 
qu} difiant,vt patuit. Pyramidem igitur trilateram ac aquilateram data/ hara cuius dtmet ies esf 
&z,velA tjnferipfimushanczzi K,quodautemeiasdimetiens ki fit potentia fiefquialter laseris 
K z ipfius pyramidis patetyofienfium esi quadratum d b tertiam e/e partem quadrati a h,, reliqua ve- 
ro dua tertia eiufdem ex kz fiunt in quadrato a T>,per quadragefimamfeptimamprimi.Nam a e bi- 
nas at» ■DzpotefiJefquialterumitaqueeritquadratHm AZ quadrati At>,</proinde zz/hara di 
mettens ipfizz aqualisfmiliter fefquialterum poterit ipfius k z lateris pyramidis ipfi a d aqualis. 
Pyramidem Igitur trilateram dr aquilateram confiitumus,(f data,efic. 

CoroUariumprltnum. 


Dimetiens Sphsers quadruplum ielquialcerum poteft eius qux ex centro circuli bafim Py 
ramidis continentis. Cum osien/umfit dimetientem k tfefiquialterumpo/elaterisz z (fioften/m 
Jit infiiperlatuszz triplumpo/e eius XB^qua ex centro circult)tTiangulu 7 z lamhientu, ex 12 hu 
ius,reltnqueiur ofienJum( per quintam diffinitione fexti)rationem x i ^ t e extremaru,ex quan- 
titatibus ratsoHummediaru fcilicet i per 5 inter fie multiplicatarum 4-j componere, qua eft ipfiue 
A z ad TE ratio quadrupla fefquialtera potentia. 

Corollarium /eundum, 

Etinfuper ab angulo Pyramidisper centrum Sphirae in bafim oppofuam dcmilTadpfi bafi 

Tnica 



liber decimvs terti VS. .70 

vnicJ perpendicularis cril.& in cerriini circuli bafim continentis cadet, nifalkuhipfi e „ 

gm du^iTica eid.mpla^o ud reclos conftiiuerentur, contra decimaurtia vndLm,qmd fieri Jon 
puti. Sivero aha a vertice^ adbafit centrum t non per centrum f ducipojfe credatur , btnu recl<t 

Jn‘‘f"‘^0”^'-dcnt,quodeTitabfurdum,contrai-icommun-efententiam.EaioitHrquupercen- 

^r«mJ^huruduciturincentrumbAfis,vntcaperpendiculariserit.Suuveri>incmTumh/fis4ban. 

%uU)perpendiculariserit,per centrum Jphsretranfibit. '' 

Corollarium tertium. 

_ Praterea perpendicularis a cccro Sphsrs inbafimPyramidis, squalis efl fexts parti dime 
tientis Sphsrs. V t patuit c o fextampariemipfius a b aquam fuiffeipli ? t, centra (bhara ^ ha- 
fts coniungsnti. 



PropofitiodecmacpuArta. VroUema 1 . 

OitahcdruraconftituerejCadcraqucSph^ra, quapyvamidcm compre- 
hendere, & oftenderc quod ipfius Sph^rs dimetiens potentia lateris ipfius 
0(Sahcdri duplus cft. 

EifopropofitieJpharaprafatadimetieSK i^cen 
irumvero G,fuper\ -cautem femicirculm fiat k 
D tyexciteturqueipfiK^perpendicularis-o o,con 
iiteiari t^cui aqualis ponatur ^ texe, t vero qua- 
dratum fiat E z I t^per ^6 primi^cuitts dimetietes 
(int E I T t^fifiin x ficanles, qui itaque bifariam 
fefefecahunt,per corollarium ^^primi.Planoau- ^ 
temezn ad fignums-recia excitetur e.-L,aqaa- 
Ik recfa d o,per duodecimum vndecimi . Vredu- 
claautee k in a^qualisfiat x uipJiKi^velo d, 
qua ex centro fphara. Cum autem aquales fint re- 
£iar.e xt ki earumbafeset ti iz 

2 E aquales, nempe quadrati latera, anguli recla- 
Tumei T z{qtta adiCjaquales erunt,perSprimi, 
ffi re£ii,per decimam eiufde diffinitione.RecJa igitur et {per primi) potesi ipfirum e k vel x t 

fingularumduplum.Sedv>e{aqualis ipfi et p3fita)duplumpeteHrecia-aQquaexcentro,per ean- 
dem qq primi, ciim reclus fit angulus d g e,ex hypothefi,ipfi igitur d o qua ex centro aquales erunt 
KE T.t.EtproindeKi e.z,fidefaqualespofitaJunteidemvGrecfaeT. Y-tayeSosangulosadi- 
pfas e 1 T z facientes ad fignum r.,per fecundamdiffinitionemvndecimi. Reciimiur erunt omnes 
anguliquos effciuntadereciaei tz ztA^fedaquislaleribus comprehenfi,jcilicete- -• " - 



... c .... j.y,,vtpatuit.Eositaqueanguiosaqualesbafesze it ii ezadaliajquepartes 
M 1 M z fubtendent^perquartamprimifmulac quadrati latera tofdem angulos fubtendentia{fci- 

licetet TI iz ze)reliquisaqualtaerunt,exeademquartaprimi.^equilateraigilur&aqua- 

liaerunl{exeadem)triangulater eti liz lze,ket kti kiz meadinuicem^quareo- 
Eiahedrumerite zztzjA, per zzdiffinitionemvndecimi. Ciim autem zt fit aqualis dimetietixe 
nempe duplaearumquaex centro g v.vel c e.fuperipfa z t femicirculusper fignatxz duclusyna 
nente recla z t circumducbts, quoad vnde ccepit redeat, fpharam defcribet{per 1 2 diffinitione vn- 
decimi)angulos e z it l m «ciahedri fua fuperficte tangentem, eo quod aque difie^a centro iL,tn- 
teruallo ipfius d o qua ex centro,vt fuit osienfum.Sphara igitur cuius dimetiens fuit x B,vel z tfi- 
bi aqualis,oclahedrum e z i t i. m comprehendimus. Sjtoa autem eiusfphara dimeties z t duplum 
pofiit lateris ipfius oclahedrifindical 47 primi. Nam reda e z e t redis quadrati e z i t angulum 

z itcomprehedenies,fHntaquales,iilasautempotesifubtendens z t. Jpfa igitur zt fiingularumdu 

plumpeterit,& ideo reliqua ipfi x, t aquales dimetientes, reliquorum laterum ipfi e i aqi altum d» 


EVCL. ELE^^ENT. G EOM. 


cjiendipsus^c. 


CoroSarium primum. 


Pyramidis latus potentia rerquitettium ell latetis Odahedri eidem Sphattie Infaipti cj», 

q.ear.-/.i<to5,ra„,*4rw/" -d 

liuP! igitur pyramidis Ulus potuit 4 , earum latai oiiahedri potuit 5 . 

Corollarium fecundum. 

OaaliedruminbinasPyramidesaiqoaslkf.milesdimditur./fa™»,r»»«t.»tfa/t>«yi- 

«ee?W,SerW«».itoerfc.«a4e*ir»;reie<./»,a^We.<..eaa«.r7rfedd,«^^ 

LS,am„Lrl,r4mU,,Qapa,m..d,ff.m^p^^--d,,m!).rd,s,rM^^^ 

umim «™e ptdrM, d,mUU,n dmtt,Mp4r4, cmfi, qmdm.m Im- 

risociahedri. 

Corollarium tertium. 

Pi*terea inferemus tres Odahedri dimetientes ad rcftos fe bifariam in centro Sphsraid 

cominenzisCeczve.rtpatttitinfgno&aceiu/demJpharaefedimetieutet. 

Propojtiio decimai^uinta. ProUema 3 . 

Cubum conftruere,6: data Sphsra <jua priora comprehedere, oftende- 
reque (juod ipfius Sphsr^ dimetiens potentia triplus cft lateris cubi. 

Ejlo data procedentibus theorematu 
Jphara dimetiens k b ^centrum nero Cj 
fiper^uofemicirculusfiat a b 3,adime~ 
tnnte Kt lertiaparsfecetur b G,per no- 
nam fexti.Ipfittem \s ad fgnumoper- 2 
pendicuUru excitetur d o ^per vndeci- 
mamprtmiqCeniuncUso K dc db. ite- 
Sa quidem d b aquatu ponatur z i . Ex 
2 I quadratum dferihatur iz 1 -r^fuper 
fignu nero e z 1 t perpendiculares plano 
^zit ipjiziaqualesexciteturm zh 
i M T N , contundis kh hm mm nk, 
quatpfi z I et reliquis aquales erunl{per 
trigefimamtertiam primi) parallela. 

Et infuper angulos aquos fijcipient,per decimam nndecimi^ qui ideo recli orant , ciim quadratum 
reliqua igitur bafes quadrata erunt.Cubsss igitur erit zz,nr.ii}i a filidit fub (ex qua- 
dratu aqualibus cemprehenjum-^per 2 i diffinitionem nndecimi . Per oppofita igitur cubi latera x b 
M i pUnum extendatur i ei aha rurjus ^ r dra z, aliud planum nz-s n.Cum horum fla- 

mrumfimgulapfoltdum bifariamfecenuficilicet in bina Prifmata aqua ^ftmilia{ptr 8 diffinitione 
nndecimi)ip(aigiturplanapercentrumilludfecabunt,per corollarium trigefima nona nndecimi. 
Communis igitur eorum planorum feclie in centrum cadet qua ftlz\. ^oniam planorum x e i m 

^ H z T N latera KK ^ x m bifariam fefe ficant,per corollarium ■^^primiq^fimiliter ((r t- t Ei.iVr 

hdu Itaque fecliones ducitur communis fecans i t^bifanamdiuidensplana h e 1 m ^ h s t isperpri 
r^mfexttfiuper aquis bafihus ^ eodem vertic e cubi, quare ipfia i f fuorum planorum dimetientes 

enfartam fecahit.,per corollarium trigefimufnquartumprimi,fictltcetrecla4r.i en zh mcabi 
‘^>”etiemes.^dfignumigitur idemcenaenientfiefiefecantesfit itaque illudes. K^equalesi^tur 




LIBER DECIMVSTERTIVS. 

eraul rec^£ox oe oi om oh os, er communem fententiafH^cutKfmt 

‘‘<]‘‘‘‘^!'‘f”CrJimdtumrec}angnloriimdimetlenimmdtm!dit.Centrotgiuiro^nUruollo.i,.iemali 
^‘‘‘‘(■^>'''^oi'.‘elo)^&c.extenfajph^r^f,,perfcies,jlnguloccubiongulos,c],,ifidicetadi s i t 

K H M Vi jkjciftet, per duodecimam diffinitionem vndedmi^cumomnes a figno o adanguloseiibidu- 
elafint aqualcs.C.tterum reda e j hinacfoted zz^zi aquales, fer quadragefmamfeftin.am pri- 
mi.Duplumigtturfotesi e i ipfws i i.-quia z-ero k i angulum reclum fuhiendtt x e i, w quodr. { fit 
reda^ ad planum redarum e z e T,per quartam vndecimi^cnm quadrau fint cubi bafes , reda k i 
feteU ipfiam e i ac tnfuper x e aqualem ipfi z quare reda k i triplum ipfms z i poterit /ed reda z t 
aqualis eH-s>-&reda, cuius triplum potuit dimetiens a b ,per decimatertja huius 'demonsirata, 
ipJaitaquevi&D Bdimeticntes,erantaquales.Cuhi!m igitur consiruximus y.\,^ data fphara 
catus dimetiens kzc omprehendimus^eadem qua ^ priora folida.ofiendimufd quod iffius jphara 
dimetiens vel Ki.potentia tripla fuit lateris cubi fciltcet mvelzi, 

CoroUdrium primum. 

Sequitur inde,fphsra; dimetientem pofTe &: pyramidis & cubi fibi infcrip torum latera. 

A ' ampyramidu potentia lateris, ipfius dimetientis duo tertia fibi (ferdecimamtertiam huists )fii- 
tnst,Cubiverblaterispotenfia{exhac)vnumtertiumdimetientiseiufdem fimit. Pyramidis ita- 
que ^ cubi latera poteB fphara dimetiens. 

CoroBarium fecundum. 

Cubi omnes dimetientes & finguErcfe in centro fph^r» cubum continentis bifariam fe- 
cant-ucf c tnfuper redas centra bafium oppofitarum coniungentes bifariam fecant in eodem figno, 
vtosiendit reda zof.Nam anguli l ^o&fiofiintaquales,pervigefimanonamprimi,efaquis 
lateribus Ly.ipfiii&}toipfiio oHenfis comprehenfi, bafes igitur l o r o aquales erunt^er quar- 
tamprimuSimiliter ofiendentur reliqua centra bafium cubi oppofitarum iungentes, b fartam feca- 
riinipficentro o. 

^ 1 TV Sd. 


Huius demonfirationem altam confiruximustviindeproximumeliceremustorollarium, futu- 
ris admodum decimiquinlifolidorum injcriptioaibusvtil eperficiendis. 

^Topofliio decimajexta. Problema 4. 

Icofaliedrum conftrucrc & data Sph^ra comprehendere, qua & didas 
figuras, oftendciequc quod ipfius icofahedri lacus incerta iinca eft, eaque 
appellatur Minor. 

Proponatur data prioris Jphara diameter a 3,a quo quinlapars {per nonam Jexti)abfcindaiur 
o zfuper A B vero Jemicir culus fiat a d ^dpfif^ uz ad fignum o perpendicularis excitetur d g con- 
tundis ok D B redu.RedaverOD 3 aqualis ponatur hs, centro autemt interualloz circulus de- 
fignetur^i in quo {per vndecimam quarti) penta^onumaqnilaterum ^ aqniangulum deferi- 
hatunzn n;fcenturvero{pertrigefimamtertif)hfartamcircHnferentia3z zi it tk ke 

inci^ivSyCOniandaigilurzci^ctj. zr ep p reliqiia.erunt latera decagoni circulotiv 
infiripti.f^b ipfius circuli plano fi fignis vero ciPsvpp perpendiculares excitentur {per duode- 
cimam vndecimi) q,k rl sm vn po p c,qua ficentur aquales ei qua ex centro e e vel d b, 
ipfe itaque {per fextamvndecimi)paralUU erunt, cfi aquales. Erunt itaque conmgentes reda c h 
co CN necnoncvi^ z aquales,^ parallela erunt redis p st siefiss-ParaHelalgi. 

tur fiunt peripfas plana b z i t k l .« ."j o,perdecimamquixtam vndecimi. Centro igitur c in_ 

teruallo covel c ncirculus per h i m n o ducetur,quiaqHalis erit circulo e i v.Piam qua ex cen, 
trogtij-pcHfueruntaqaales^oniiiadaigfturHL im .m.v no onpcntagonumconjliiuet,cu. 


EVCL. ELEMENT. GEOM. 



ius latera Uterihus if- 
fitte EziTK funt aqualia, 

fer vigejiytiamnona ter- 
tif ,fingttU etemm bina 
decaaeni fubtenduitt la- 
tera , vel quintam f ar- 
tem aqualium circulo- 
Tuma^ftgnis aut e fufe 
rioribus fcdket h t mn o, 
ducantur fubtendentes 


angulos re^os, qui fub 
ferfendicularibus h Q_ 
o ? 1 . R cum reliquis, 
lateribus decagoni R z- 
QE f^^c.Cuautemfer- 
fendiculares h q_o p l r 
^cfofita fint ei qua ex 
centro t e aquales , ipfa 
lateri exagoniei circulo 
infiripti aquantur , fer 
oroUarium decimaquin 
ta auani. ^are reUa 

HE HZ OE OK {frb- 

tindentes iffarum fer- 
f -ridicularium cum de- 
c iqoni lateribus angulos 
reclcs ) iffaa foterunt, 
fer quadragef.ma fif li- 
mam frmi,pd decago- 
ni & exagoni latera, fo- 
teji latus fentagoni{z e 
o) eide circulo 


producatur 


fcripti fer decimam huius. Tpfeitaqne fubtendentes hz oe ok ¥.ti,^c.fdefnfoter.tesif- 

fspentagonilateribus e. z ira velHL^tio aquales erunt.Etproindeaquilatera erunt, ex ipfis 

* £ eoh oek kno skt tnm MTi iML tiz ztH numero decem . Rurjus 

c7a F c advtrafquefartcs in r (^x.ficentur autem aquales lateri decagoni q,e , re- 
x,quia reila-nr ad flanumiiir precia fuit, iffi ad reliquum h em n o rec?a e- 

nl, f er corof/ariunidecmaquartavndecimi.Coniuncla itaque xo xs % a ^ reliqua r z yi 

Y T ftbter.duni eam qua ex centro c o cJ" latus decagoni c x, qua froinde {fer quartam frmi)a- 
qualeseruniipfexo x s x m o~reliqua lateri pentagoni , ea/dem recias fubtcndenti .fer deci- 
mam huius, quare triangula ex binis illis reclis x o x n ^ latere pentagoni o n ^ reliqua x n m 
XML xLH^xHo fint aquilatera, qua quidem fint quinque numerof militer eifdemaquilale- 
ra osiendentur reliqua offofta a vertice y adbajesfentagonit. z i t x ditna,qua itaque viginti a- 
qualiaejr aquilatera triangula filidumcomfonentia erunt, ^ ideo filidum illud Iccfihedrum di- 
cetur, fervigefmamqnariamdiffimtionemvndecmi,vtautemidud priorum fphara concipi do- 
ceamus,cuiusfcilicet dimetiens fuit KZ,feceturbifariamr c in contunclis Ah &.r, quoniam 
F X recla componitur ex r c{ qua aquatur Uteri exagoni fiilicet ei qua ex centro f e) c x lateri 
decagoni.ipfi extrema (fmediarationeficatur in c,^ maius figmentum esi pc, fer nexam hu- 
lus.Siigiturminuscxc^maiorisr cdimidiaAccompanantrir,tota&x quintuflum poieli eius 
quodex A c,per tertiam huius fid quia fcejrcKpofitafiint aquales, ei qua ex centro,reila hc 
quadruplum poterit re&a Ac dimidia, f er vigefimam fextiaitquiiffis hc Aoreclum angulum 
comprehendentes fublenditA-K,& froinde illas fotesi,per quadragefimanfiptimam primi, recla 
igitur A H quintuplumpoierit reila Ac ,quare aquales erunt (S h d- ci x einfdem A c quintuflum 
potentes-Similtter ojledcmus ipfis h (ft x aquales ejfi, reliquas a fgne ad rehquosangulos z m 
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no.fiibtenJiwj efirm recf os angulos at eis qua ex centro ccmfrthenfos-.fed quia tojic A 

aqualis eji ^ Ci-Jimiliter recia ad reliquum f Unum e z n K,eademr ctcum rel/quts qua exj/gnoct 
in angulos reliquos e z i t <e.Juhtendent angulos redas fuh reda f (5l( ipfi ft c aqualt) cr redis r t 
Fx t s^^e.qua ex centro (^reliquis c» Qoaqualibas) comprehenjos.K^equales igitur erunt 
redaed-T i5ix dtE dtz (k.iredts&.^ dit dtM dis ^o^quibttsaqualisojtejaesicxyidinndia 
totius Y. t.,reliqua itaque Hi eifdemaqualis erittfi igitur centro dl interuallo autem altera quadam 
harum, fpharafuperficies exiedatur^ipfa icofahedrt duodectm tanget angulh, e z i t x h l m >• o- 
X i,qua defcribeturdudofemicirculo^lfuper dimetiente x y fado)manente reda x y quoadvr.de 
cwpit redeatper duodecimam diffinitionem vndectmi.Caterutn quia patuit redam dt x quintu- 
plumpoJferedaHcfiequeturiotamx 1 quintuplum pojf Uotim p c,pcr decimamquintam quinti, 
fiunt enim dupla,(fi ideo quintuplumreda f i-,qua ex centro ipfitc aqualis, necnon ipfius v, i eif- 
detn aqualis quintuplum poterit igitur ipfa x t , ciim autem media fn d 2,qua ad figmentum o b, 
inter K-i^Qi,per corollarium odauafiexti,eritficHtM<sd ^Qficquodaprima ut, ad quod ex 
fecunda d sper corollarium vigefima fexti,quintupla autem fuit a b ipfins 2 c, ex hypothefi, quin- 
luplum igitur erit quod ex a b dimetiente fphara,eius quod ex 02 aquali Uteri ico/ahedri Ifedeiufi 
dem quintuplum fuit x 1 fphara dimetiens, ipfa igitur uh (f xi f hararum dimetientes aquales 
erunt,in data iguurfihara, ex dimet iete Kiicofiihedrum depinximus, quod autem icofahedri pra- 
fati latus fit minor,patet,cum certa fit a b dimetiens, qua quidem quintuplumpoiesi ipfius d i fiue 
ipfius 21 qua ex centro circuliiz na, certa erit ■siyperfextamdiffiniiionem decimi. Eius itaque 
ifdupla\dimetiens circulis zn x) certa erit,per eandem. Pentagoni igitur latus eidemcircula 
infinpti incerta erit, vocata vero mwor,per vndecimam huius, eius autempentagoni dr icofahedri 
idem ofienfum fuit ejfe latus,icofahedri itaque latus incerta erit appellata minor, Jcofiahedrum igU 
tur coKslruxmus,S- data Jphara comprehendmus,^c. 

Corollarium primum. 

Hincfic dimetientem fphxtx Icolahedrum continentisjquintupliiin pofleeiusqute ex 
centro circuli quinque Icofahedri angulos tangentis. Infupereandemdiametrumixcempo- 
niexlatereexagonis c (f binis decagoni py exeidem circulo inficriptorum.iqam quintuplum 
potuit X T dimetiens ipfius f c,f / qua ex centroljcilicet p i.)aqudis. 

Corollarium fecundum, 

Icoiahedrilateraoppofitaiuntparallela. oppofitos Icofahedri ca- 

dunt angulos,vt patuit in reSia 1 x. Si itaque hinadimetientes h t o i ducanlur,ipfi in centro s ' 
concurrent.Sjiare recla m o t i eas iungentes in eodem funt plano,per fecundam vndecimi.Sjtia 
vero ad dimetientes angulos aquales efpciunt,perollauamprimi,fcilicet triangula ex aquis fimi 
dimetientibus fr latere Icofahedri.Ipfalaterauo 1 iparallelaeruntlper xZprimii) 

Propojitio decimafiptima. ProUema 5 . 

Dodecahedrum conftrucrCjSc data fphatra comprehendere, qua Sc pra:- 
didlas figuras, oftender^uequod dodccahcdri iatus incerta cft linea, ca- 
que appellatur Apotome. 

Proponantur binaprafati cubi bafis, hoc efl, duo quadrata abgdc^ebg z fefi in communi 
feilione b g fecantia ad re£los,iuxla tpfitss cubi naturam. Diuidantur fingula eoru inquatuor qua- 
drata,duilis recfd eorum latera bifariam fecantibm,fiilicet qj. & s k ^,qua quidemince» 
trisipfarumhafiumbifariamfeficahuntpercoroU.qqprmiifctltcetins^o.Secenturautemex- 
trema (fi mediaraiionehaquatuorrecla pt on oy.iniis.o,pertrigefimamfixti,ma- 
tora autem fegmenta fintadoefis. A fignjs autem ros plano e b c z recla excitentur R v o m 
s F, per duodecimam vndecimt.K^ fignisvero t s 1 plane kz Q-afimiliter excitentur recla 1 c 

■s ^ II, ^u,a quidem 2.1 oh sf tc pft 11 aqualesponantur fingulaij.fiiss.vclo spien- 
w»^WHQ.<3j:d'BC cc CF Fv X s-.Dicopentagonum SC S S X efic in codem pUrui aquilaU* 

yv q 
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rfim ,«uk„gul,m , & kfipir didaMri 

eade>nj}h^ruquurelujua figar.t comfrthenft : ems 
'.■ero latM f v ejfeafetomtn.AdfrimumitAqnequod 

B c G f V w eodem fit f Uno-. Curn reciA R v s f fint 

adidemfUniiferfendicHlares^ifffAralleUerunt., 

per (e.tUm 'jndecimi,fint autem aquales fofu-.Re- 
igitur r s o' '' f aquales cr ^aralleU erunt fer 

trigefmatertiam frimi.Similiter aquales^ fara/Ie 

U erunt t-s&Qi.lffi autem K s faralleU eji b g, 
fer consiruclionem.Etdemigtlur b g farallela erit 
V tfer nonam vndecimi. Recla igitur b v f o ifj^ 
comungentes in eodem iffirumfUno erunt,fer/e- 
ftimamvndecimi. Trafelium itaque bvfgwi/- 
noejl flano.Reliquumverbtcoin 'jno effUno, 
fer fecHndamhuiiis,'Jt autem fateati o f v€^b c g 

in eodem ejfefUno, cfiendamus recias h n, q.c w te 
clumfofitmejfe.CumreclaY.v oh ttfintaquales 
(ffara/ieU^aquales erunt vH Htiffis b o o s ^ 
qualibusfer irige(imamtertia?nfrimi,&ideo adin-^ ^ 

Hieem,(ffroinde aquales maiori fegmento feclarti 

o H t' ^ e^dimidq lateris cuU 

o^ftJitaquetotLoldimtdtumcuhiUtueydotmaiusfegmen^ 

r^entum^dt ominttsf er tertiam dtffmttonemfexn. Tnangulorummtur h o o.d-Q.T c ht 

ipf,CT,perfextamindecmt.NamfuntadidemfUnumK^ oorecJa.&fmiltteroHtfftKi^cum 

Hit re/ia Id reliquum e b g z.Reliquaigiturtriangulorum Utera h cy qc w recJam lineam erunty 
per trioefimarnfecundam fexti. St igitur ducatur recia b h triangulum ent b c H,qucd itaque m 

vnoerttplanoferfecundamvndecmi.Et froir.de totum b c c ts fentegonum invnoen flano. 

Sjibd autem fit aquilaterum doceamue. Cumenimbina b n k R bir.ie b q. ojfint aquales, nemf e 
lou&minorafegmenta , & angulos reclos comfrehendant Jciluet quadratorum 20 &» sfajes 

■Br( per quartam primi) aquales erunt, ^ia -vero br Bijiint aquales.efibinaBv jc 

(maiora fegmenta)aquales.Et anguli b r v bi c reBi,exfyfothefifiaJes3V b c (fer eandem 
quartam frimi) aquales erunt. Similiter cfiendentur reliqua coniunciis g t -vel z s reclts, aquales 
’ efe,f 0 Gciffiszv bc .Sdfid autem f v reliquit fit aquali! , fateticim s a fit aqualis toti nofi- 
aa,quadrata totius b n minoris fegmeti n 3,triflafint quadrati maior is figmenti r ofer quar- 
tam hutus. Eiufidem quadrati r o froinde triflum erit quod ex »3 iffis b n n R fotente,ferqua- 
dragefimamfiptimam frimt.\.Addaturquadratumex R Vyaqualiiffi R o. Bina fA? b R ^ & v qua- 
drata quadrupla erunt quadrati r o,& ideo quadratum recia b \ (iffias b r r v potentu)quadru- 
flum erit quadrati 3 . 0 . Sed iffius R o quadrati quadruplum eji quod ex vf eius dupla, per 'otgeft- 
mam fextt. Recia igitur b v ^ v f ( eiufidem quadruplum potentes) erunt aquales. AEquilaterum 
itaque erstquinquangulumscGfy.^odautem fit aquiangulumscctv, Producantur Bse^ 
B 3 recia. ..^oniam enim recia k o extrema (fi media ratione fecla,edditur o s,aqualis maiori 
fegmentofoliusHi maius figmentum erit n o(perqmntamhuitis)miniss autemot>.S.uod igitur 
ex totam (fi minori o%('oelst (ibi aqualifiriplumejl eius quod ex Ho, per quartam huius. Sji* 
itaque exm s f cum quadrato s n^quadrupia Junt quadrati tt s. ^jsorum quidem iis qua ex b n 
N s aquum eji quod fx b s fer quadragefimamfeptimam primi, cum reclus fit ove quadrati angu- 
lus. igitur ex 3 i Sf quadruplajunt quadrati H o, Eis autem e.x bs s f aquumesi quodex 
Bv, fer quadragefimamfeptimam primi, fuit enim recla^ % plano zsG z. ^uod itaque ex it qua- 
druplumefi eius quod ex s o ^iufdemverb ex ^ o quadruplum efi quod cxz ofcilicetBG z z qua- 
dratum, aquales igitur fient BG (fi Bf,Haudficus cfiendentur aquales ejfe G 3 o w.Cumenima- 
qualesfinta s tpji z 3 aqualis erit ctipfi b s, ^proinde 0 it fiti-?,quaofienfi eji aqualis iffias. 
Triangulorum Itaque 3C G zv f drGzv tria latera Jrihus fient aqualia. A figuli igitur (per ocia- 
uamprimi) bc o b v s (fi gsv erunt aquales, c^inquangieli itaque bc g f v tresanguliquiad 
C V F fiftt aquales. Reliqui igirur(fer fiptimam hiiiut)aquales erunt reliqua. AEquiangnlum igi- 
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tur erit b c o p v. SuU -vero fUnum .xquUnguluw c? aquiUtemm osfenfnm efi feniaacxi-ra 
B c G f V Ungens z-nicu cubi Utus, OliendjmHi ejidiun: arte fingulis ducdeam cubi lateribus, (in- 
guUJimhier affhcaniHrfentagomfthi m-jtm cchar entia, qua duodecim dodecahedri componunt 
baJes.S»omamfimiliterfel?afmtrecla f^rpfsva^o n -celo x,^ aquales fiper/igntiz? z,ere^ 
eia Jiint perpendiculares ipfi o h &reliqui‘,fcilicetmaiortfegmentB,fequetur parallelas cfe c i 
i'i,&proinde c i o o-pernonam vndectmi.Planumigitur erii c c i Ts,per feptimam-cndecimi. 
P^itumautemeft kimriangHlnm.per ficur.damhiaus.Iungantur itaque \n ii.&x,Manifefrum 
eris reilacG aquales ejfei -a ia/AVwai i.x(ipjis b qjt aqaales)effciuntfubtenfas hx bt 
aquales.per quartam primi. Et rurfus quia b t tc reclumcontinent angulum ,bz cveluti (jr 
A Y i,cu>n reciafint c t izad idem planum a b o t>,ex hypctbefi.Ipfis b t a 'sequalihutpotentiis, 
aquales addaiiturpotentia ipfirum c t i y. AEquales igitur componentiu {per quadragefmamfe- 
ptimamprimi^erunt potentia ipjarumsc a i,aquales proinde erunt recla b c a i,/imiliter(yeif 
dem I D ofunt aquales. Cum autem KS i d a l l d Jintaquales ,baJisvero 1 \.ccmunis,an- 

gultAL I D viaquales erunt,per oclauamprimi,(^ ideo recli,per decimam diffinit .pnmi: eadem 
caufirecii fuerunt c q,b c oji anguli, ^uia nero bina zc binis zz y ifunt aquales, (fi 

“quos angulosfeclos ex hypothefi)ci)ntinemes, anguli Qciz ^\zic,reliquierut aquales, per Sfpri 
mi. .Quare planum Kixsaque inclinatur adplanum KB o x),vtplanu b c oadide ab g rspere^dif- 
finit.zindecimi.Similiter oslendemsse planum c o d laque inclinari ad planum a b g siiZit BZfoad 
£B o z, Cumiriangulorum (fi t K aqualibus lineis compofitOTum aquales fintanguliwiji 
fi «.t , qui Junt inclinationk anguli. Si autem exlenfa recla ft k in m perficiatur pentagonum 
c c 1 D .M> ofhndemsss eadem lege illud planum aquiangulum ac aquilaierum ejfe , qua reliquum 
s cgbv ostendimus ,fimiliter efi reliqua bci A(fi AiDfiperficiantur, aqua fimiliafimiliterque 
pofitaosiendenturicoharentiaautemincommumbusreclk Bc co ci ai iD.Seruatailaqus 
hac methodofingulis cabi lateribus 1 2 fingulapentagona 1 2 coharebuntdodecahedrumcomponen- 
tia. Quod autem Jphara comprehendatur prajcriptumdodecahedrum,Supponaturcubipropofitaba 
fes.Secent autem{pertrigefimamnonam vndecimi)cuhumplana bina per reclas n x a ofiSommu- 
niseorumplanorumfellio recla erit ho producla: Kam communis reciaefi ad planum eb c z,per 
decimamnonamvndecimi.Quaquidemproducfav.0, dimetientes cubi bifariam (fi ipfia fefie jeca- 
hunt mutuo , per trigefimamnonam'undecimi,fecent igitur in dt coniunciad.v. Signum igitur &. 
communis dimetientium feSlio,eJ} centrum Jphara cubum ambientis, per demonfirata decima- 
quinta huius , quare a figno&in fingulos ducla cubi angulos aquales erunt . Qjfia injuper aqualis 
efi (ko dimidio lateri cuhi,fiilicet ipfi n o (fio n ipfi o s, tota (S h toti n s aqualis erit. Extrema 
itaque fi media ratione fecatur&Kin o,fiprosnde qua ex (k h ho triplum efficiunt quadrati 
o&velo tsper quartam huius.Sedipfiuo aqualis efi uv.Rella igitur (kvipfisik h kv potens, 
per quadragefmamfeptimamprimi,triplumpoterit quadratis o.K^tqui eaquaexceniro Jphara. 
cubumammentis,triplumpotefidmidij cuhilaterisperdecmamquintamquinti.Nam dimetiens 
tota, totius later u triplum pote fi, per decimamquimam huius. Qua igitur ex centro Jphara cubum 
ambientis, aqualis erit reSia (ft v, Similiter aqualis ofiendetur reliquis (kt (kc i,fic.z^dre- 
liquos dodecahedri angulos duSlis. Qua igitur ex centro Jphara cubum ambientis, in vtrofqtie fi 
cubi fi dodecahedri angulos duc}a,erunt aquales. Eademitaque Jphara dodecahedrum comprehen- 
dimus, qua fi cubum, fi ideo qua reliquas 'figuras,fcHicet centro (k,interua/lo autem quauis recla- 
rum &welSi B,Jphara extendatur Juperficies,ipja per fingulos vSriuJque cubi fi dodecahedri du- 
cetur angulos. Quod autem latus dodecahedri fit apotomefiilicet f v patebit. Quoniam extrema fi 
media ratione fecla efi os,eritoKadoR ficut os. ad bs, per tertiam diffinit, fixti. Erit mtar , 
{per decimamquintam quinti) inter duplas earum eadem ratio fcilicet s'nadB.% ficut b s ad binas ' 

N B. s X. Cubi Igitur lateris ax extrema fi media ratione Jecli,maiusJegmentHmeritB. sfjel f v 
dodecahedrilatus.Sed cubilatuseficerta linea.Kam dimetientis fuajpharaquacerta fuit tertiam 
partempotejl^er decimamquintam huius. Si igitur certa lineas x extremafimediarationefiece- 
tur,eiusjegmentaapotome erunt, per fixtam huius.^^potome igitur erit recla BV,mdiusfegnieniii 
ipfius n X certa fi dodecahedri latus exislens . Dodecahedrum itaque construximus, fi data Jpha- 
ra comprehendmus,qui fipradiclas figuras, osiendimifque quod dodecahedri latus incerta eft li- 
nea, edqua appellatur apoiome. 

CoroUariumprmum. 

Hinc fit cubi latere extrema & media ratione fedo, maius oriri fegmetum dodecahedri Ia 
tus eadem Sphsra conclufi . rt patuit reclam v f maius figmentum fUiffe nUa y 
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Corollarium Jecundum, 


^orounnuirt 

CUTacubocom^reheniuAamafiguUs i c G aid , J 


Corollarium tertium. 

Dodtcahtdd fex Sint latera bina intet fc oppoSta & parallela , 9"“™”’ ?”",;/^^^ 
iuneunt lequales tres teSa, . in citro Sphattat dodecahedruB_continent,s fefe ac illa bi aram 

feea1itea.&adreaoa.^.»«»/.fee/*e.Wa/J»foe,yee„<.rA^ecafcn’«to^^^^ 

aa’i»»ea«afca,/X».olla,eb««J«/ae*a.W»^«ie,d„W, 

q,d,s.E,fT,miLn,,,,fmt.pd,amddu.nofimumi,iu,hanlmr,mf,g,i.,mung,^^ 

ieSjta^fie Ulerabifuriam^ad recios fecamts. 


Corollarium i^uartum. 

Reaaoppofitadodecahedri latera bifariam diuidens, extrema & media rationeredta, effi- 
cit maius iegmcntum latus cubi, minus vero latus dodecahedri eadem Sjjhxracomprehenfi. 
Suonta enim reiia h (S extrema dr media ratione fella fuit oHenfa in a-^maiufque eiusfigmenturn 
fmfe dimidii cubi latus o a^minus vero h o dimidti ipfiits vi. Sequetur igitur(per decimaquintS 
quinti)duflai earum eadem habere rationemfcilicet dnflam ipjius h eyquefgnum ifjin oppofitum 
coniungit-^totam ejp^ maiua vero fegmentum duplam ipfua o&y qua esi cubi latua : minus vere du* 
ptam^jiusu o,aqualem lateri v ? dodecahedri, 

‘Tro^ojteio decimaoclauet. 'Trohlema 6. 

Latera quioque profatarum figurarum exponere, & adinuicem com- 
parare. 

£lio prediBte fphttrx dimeties Ke,qua fecetur 
htfaria in <i,ab eade injiiper hi tertia pars ^ d, 

^quinta b L,per nonafextiauferantHr.Vu&o 
vero fuper a * fimicirculo,a fignis o d l perpt- 
dicularestpfiuz excitentur m i>z 
iunBis aeebazzbamm t-Cumautem 
reclus in jemicirculo ft angulus a z b media e- 
rit z ^proportionalis inter a b ^ a d .■ nam z a 
ejl ad figmentum k t> , per corollarium oclaux 
fixti.Sicut igitur ab ad k ti,fic erit quadrati 
mad quodexficunda z k^per corollarium vi- 
gepnue fixti.Tripla autem esi a b ipfius b t>.fer 
hyp9thefim,fiefquiaiiera igitur erit a b reliqua a d.- nam v eluti qadi ^fijquialterumigitur poterit 
A b dimetiens reBx a z . ReBa itaque a z latus erit pyramidis huic fphara infiriplx ,per i q huius; 
quiaautemxqualesfient AE e b vafis,per quartamprimifid eas potefl a b dimetiens^ qualibet ea- 
rum AEveliE latus erit oBahedri, nam dimetiens fihara a b duplumpotefi lateris oBahedri , per 
1 4 huius.-quoniam rurfus z b {adfegmentum d d)media efi inter a i(jr idem figmentum d Eper co 
r ollarium oBaua fixti,erit a b 4«^ b d ficut quadratum a E,ad quod ex e z media, per corollarium vi 
gejimafixti, tripla efi ae ipfius b t),triplumigitur poterit a b ipfius b z.quare b z latus erit cubiper 
I y huius.Caterum fumatur latus decagoni,circulo cuius qua ex centro ejl b m defiripti,per corolla- 
rium decima fixta quarti, cui lateri aqualis ficetur m c i maiore a \i,comunBa c t : quia vero qua 
ex centro a >-t aquatur lateri exagoni,eiufi/em circuli, per coroSarium iq quarti, ManifeHumerit 
{ex decima huius) e creBameffe latus pentagoni eidem circulo infiriptv.namipfi bc binas poteli 
B si M cpfr 47 primi, exagont (fi decagoni latera.-quia vero quintupla ejl a a ipfius b z,ex hyfothe 
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fi, eadem h e ‘^’‘i>ituflumfoteritreclx-zu.,<jii£ ad fegmentumtx.-jt iamf aluit. ReHa itarnet 
TU ea ejH£ ex cetra c muli ijuixque latera tcofahedri caminent i: angulos, fer. corcUc.r.um z6l. u- 
ius.Sedcirculus cuius ex centro oritur b M,quinquies continet reclatn b Cji t cf etjitnifuit. Recta i- 
gttur s z latus erit icof.thedrihuicJpher.t fuver dimetiente s a conjiruciadejertftt, fer iS huius. 
■Praterea CH7U eFienfimfitreciatm-eeJfe cubi latus !ffarm.s ficantes extrema c^medtaraticr.e, 
fer trigejimamfixti, in V efficiemus i t, maius fagmeniumlatus decacohedrt eidem fiharawfcripi 
fer frtmuT» corollarium fraf au. 

•S.ua vero ratione conferatur horti folidoril latera,adinuice excutiamus. Cicm{ex 1 5 huiuf) di- 
enetiens h-ifefiquidterufofiitlaterisfyramidis A t,ex \ navero dufh.mfoteft latens oclahedri a e, 
ex I ^ autem trif Ium lateris cabi z i.^ualiutn igttar Jphan dimetiens erit petentia ^6 .pramidis 
latus erit 2q,ociahedri\^, cubiverb 12 earum parttum: fyratntdis vero ferpedicularis a d earu- 
demerit iS. nam fuit duo tertia recla longitadine,potentia igitur erit dupla fefijuiquarta . Ee- 
fam igitur triumlatera{^poientid)raticnem numeroTuminter fe c? adpropofitamjfhars dtmelien 
tem A B obferuant : quare certa dicentur ipfie magnitt:dines,per fextam diffinitionem decimi, nam 
ttdinaicem efpropofitacommenfurabilesexisfunt.ferfixtamdecimi^quiaverb Icojahedri ^ dc~ 
decahedri latera naturam incertarum magnitudinum nancifcttntur, cum hccafotcmeilladverbmi 
nor effe 16 (fiq huius oslenfifint.Ea Utera ad propofitam ab dimetientem, feu ad triumfriorum 
latera.^ropofitie dimetienti cetnmenfiirabilia,nnlla certa feu determinata rationis quantitate cefer- 
ripoteruntyper oclauamdecimifo quodnumercrum ratione prinenturfed nec adinuicem ,per co~ 
r ollarium 1 1 1 decimi. 2fam fi inter fe commenfurarentur eiufdem ejfenl dencminationis,pcr cen- 
tejimamtertiansef centefimamquintam decimt, cuius patuit oppofitum.SupereH antemdemonjlran 
dum maius ejfe c b icojahedri latus dodecahedri Utere f s.Trimoaqau non erit, nam ccmmenfiira' 
hile eJfet,quodfieri non poteli, cum dodecaheri apotome , icojahedri vero latus minor iamfuijfe 0- 
fienjk fint, decima fxta ^ decmajeptima huius.Sitigiturfi fieripofist ? b maior ipfa e c, quoniam 
A BquintHplumpoteBreclatiiperproximeofiefa, qualium A BpcieJ}eo,earumBi.\po'tefi 12. quia 
vero c M decagoni excedit dimidium ipjius b m exageni,vt patuit dicimafexta huiuscrecla c y.plus 
quamqpoterit,ef proinde rec}as.c{ipjds 2 t.i 11 c polens)earu partium poterit plus quam i^,qua' 
lium A2potuit 60 :Jed earum potuit z b 2q, per decimamqnimamhtiiur, nempe t eri iamipfii.s ab 
partem,qualium itaque z 2 erit 20, earumBC erit plus quam 1 y.qutaverb f 2 efi mator,ex hypothe 
(ireSla 2 c, qualium BZpotefi 20, earum t 2 poterit multbpltis quam quindecim. Cum autem 2 z 
B F F z,fintproportionales,pcrtertiamdiffinhtonem Jexti, earumquadraia{pervigefmamfecun 
damfexti)erunt ficut quod ex Bzljcilicet 20) ad quod ex 2 2{fcilieet plus quam if)ficplas quam 
if adf zreliquumipjius 20,Jcilicet minus quam 5 .Sed2oadpIus quami^ rationem habet fef 
quitertiaminoremper oclauam quinti,cumfejquitertia habeat ad i f .Plus \q vero admtnus quin 
que rattonem habet tripla maiorem,^ ideo JeJquitenia maiorem multo,non itaque ejjent b i b fct* 
F zproportionalespoteiia contra 22 fexti,cu recla linaa 222 f z finS proportionates,qucd 

ejfet ahjurdu.non igitur erit f b maior recia b Q,nec ei aqualis, quare miner eadem nec efferto erit. 

CoroSarium primum. 

Hinc manifeftiim aflequimur naturam nullam pati figuram , fub aqualibus squilateris, S: 
jequiangulis planis comprehenfam prxter has cpu\cyie.Cumenm{perv:gefimampr:mamvn- 

decimi)omnis angulus fohdus ex minus quam quatuorreciisplandcomponstur,&{per nonam ciif 

finitionem eitifdem)plures duobus planis exoptet, neceffe erit eos planos { plures numera duobus , o“ 
quemlibet folidumanqulum componentes) minus quataor rectis aquiualere.Cum autem trianguli 
aquilateri fex anguli quatuor reciis aquipoUeantperdemonfiratd dccim.squinta quarti. Sequetur 

fix eorum trianguloramangulosplanos,folidumangulamnoncomponere,per eandem vigefimam- 

primam vndecimi.Is naque angulus folidus minus quatuor reciis exoptat, nec igitur plures 

fex eorum triangulorum anguli folidttceficiet angulum cum tanto pius quatuor excedat recics,fed 

quin^ horu triagulorum anguli icofahedriangulH,quatuor vero oclahedri,ires aut e pyramidis co- 
pofueritntangulos,vt ostendimus i -5', 14,©" 1 5 huius. Duo vero fohdum angulum ne effciantper 

$ diffini.vndecimi.Extriangulorumaquiangulorumigiturangulis,folifiuiicofihedri,ociahedri, 
(f pyramidktrilatereanguli:exquadratisverbfoliisfi!cuhiangulus,quimousanguhsplantsre- 

clis constat per 1 5 huius. ^m quatuor reciifolidum angulum excedunt per vtgcfimanprima vn- 

decimiJuoveroreiJifiltdHmnoncomponuni{vtdtximus)expent4gonisautemtrtbus,renHi<sfiat 

dodecahedri angulus vnicus. Cum duo anguli pentagoni nullum componant filidum , quatuor vero 
aut plures, reeJos excedunt quatuor, eo quodfint reciis maiores fingultfinguhs. Exag nt au. em an- 
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Midi com^onendifunt incafaces^tres vcrb quatuer reclos excedunt ^cum res „ ,^ , . ^ 

dasittresusigulosquiiiuorreclisxquaUs.T^il/tHsiUquefeligom-eqHi a en6 ^ ^ ^ 


Corollarium fecundum. 

Vt autem ea quinque regubriafolidajfimiles (ingulas fiiarumcafiiim inclinationes habe- 
re AocczmuStPyramtdemfrioremfujriemuSyCuiusinuntUtushif riiinificeturyelr a binis iff late- 

ri opfojitis angulis ferfendkuUres mittantur, ipfeinfeclionemcAdent-, fer corcdarium duodecim.^ 

decimitertq,iffi itaque angulum inclinat ienis planorum comprehendent ,per quartam diffinitione 

vndecimifuvtenfnmdpyramiddoppofitolatere^cum igitur reliqui pyramidis anguli inclinationis 
planorumfubbindtriangulorumperpendicHlaribuicomprehendantur,(jrpyramidislalerefubteK~ 

danturypfi ex oclauaprimi erunt aquales, Pyramidisigititrflanaadjef militer inclinari dicetur^ 
per quintani diffinitionem 'undecimi. 

Cubiverobinaperpendicularesabifartavmuslaterisfeclioneper bina plana dticia,paralleln 
efi aquales erunt lateribus quadrati angulum recium continentibus, cum omnes bafiium cubi angu- 
lifintrecii,quare ipfa in feclionem communis lateris cadentes, recium angulum adinuicem compre- 
hendentperdeeimam‘vndecimi,qiiiquidemesl inclinationis angulus, per quartam diffinitionem 
vndecimtfibafis cubi dimetiente fubtenfus.Reliqui Igitur eodem argumento reclioTienfi,inclina~ 
tiones bafiumcttbiad fe inuicem aquales efficient, fer quintam diffi.nitionemvndecimi. 

Oclahedridutem fumatur dimetiens binos oppofitoscenneclens angulos, ab his angulis in idem 
eclahedrilatus,per binas eisfsbafisperpendiculares mittantur, ipja latus illudbifariam ficahuni d" 
ad re{los,-ut Japiuspatuit,dr ideo angulum inclinationis bafium continebunt per quartam diffini- 
tionem vndecimufiibtenfum ah oclabedri dimetiente. quare reliqui eadem lege in reliquis bafibus 
defiripti,aquis lateribus comprehenfi ac fuhtenfii,inuicem aquales erunt, per oclauamprimi,d‘pro- 
inde inclinationes planorum aquales erunt (per quintam diffinitionem vndectmi) in oclahedre. 

Icofhedri vero ab angulis duarum bafium, in commune earum latus perpendiculares mittan- 
tur , ipfa angulum inclinationis bafium comprehendent, per quartam diffinitionem vndecimi.fib- 
tenfum autem a recla fuhtendente angulum pentagonfquinque icofahedri latera fifcipieutis,per 
decimamfextam huius, nam ea coniungit binos oppofitos coniunclorum triangulorum angulos. Reli- 

f ui igitur inclinationis bafium anguli, parimethodo deprehenfi,aqms lateribus concepti,aqmfque 
sfibus fubtenfi,ex octaua primi aquales erunt,d‘hac de caufa qualibet bafium icofahedri inclina- 
tiones ad fe^tquales erunt, per quintam diffinitionem vndecimi. 

Dodecahedri demum abinisproximorumpetagonorumoppofitisangulis,in commune lallis -per- 
pendiculares, per centra demittantur,ipfa in bifariam later is fectionem cadent,per tertiam tertij, 

namcircuU continentur dodecahedribafes,(fearumbaftuminclinationemdeneSabit ab ipfis per- 
pendicularibus comprebenfits angulus, per quartam diffinitionemvndecimi, oppofitos autem pra- 
fatos angulos copulat recta aqualis recta oppofitos dodecahedribifarias fictiones laterum ccniun- 
gentipertrigefimamtertiam primi. Igam ipfa coniungunt dimidia dodecahedri latera, parallela d- 
aquaiiaper corollarium tertium decimafiptima decimitertfquaquidem coniungentes Junt aqua- 
les per idemcorollarium,anguli igitur aquis perpendicuUribus compreher,fi,dr aquis coniunoenii- 
bus fubienfi (peroHauamprimi) aquales erunt,fueruntque snclinationuanouli Dodecahedti ita- 
que bafisadfi inuicem fimiliter inclinari dicentur, per quintam d, finitionem vndecimi 
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diffinitionem nature pntulit, defirtbendam nan,pue per femkinuli duelum /} haram (dseet , 

non autem que fit fua natura 'jeraefientia, que fer ai^ualuatem reciammabinice fitns intrin- 

Jeto orurum^mfuferficte eius def, nentium fracfius exfrim, -isidctur^ciim autem iffijfhara inclu- 
denda junt regularia hacfokda^qudrum angulos ab vntco figno inseriorheqaedistare neccjjum eif, 
huiusjigm locus lia inquirendus ek,vt cum ab eoftnguU reae mfolidt deftnhendi anoulos du- 
a.e,equalesrefertefint,Jpherefuferficiem fer cius jolidt angulos extcnfamfioUdum ‘veri-ample- 
ai teslentur, cuius quidem fihara defiriftionemfiuferdufla eius qu.e ex folidi cetro fen.Uirculion 

censiituentcidllumque manete dimetiente circunferentes^juoadvnde cief It redeat abfoiuemMs-,vt 

huicfohdononianlumfibsredcfcnftionemfedveram eius ejjentiam adhertre concif tantus ^ad 
■vhima autem frofofitienisfofiremam demonitrationis fanem, qua icofiahedri latus 'dodecahedri 
latere maius ofiendendem esi fiicemus TheonemacCamfanum illud non reaa methodo demon- 
JlraJfe.7^m idfrobare conantur fer fimtlem feaionem extrema ^ media ratione faciam duarum 
tna qualium linearum fiuff anentes fieaas quafiuqne rea as extrema ac media rationefimiUter fieu 
in eafidemfecari rationes^quodnon hactenus ojlendimusfied fecuda proximi libri oBenfuri fumus. 
T heon igitur illud tanquam notum quadam comminent ia frater it, Campanus asero fiafms geeme- 

tricamentis fiquax,cummillHdcadtt,afutura decimiquarii fecunda auxiliumimflorat-,qiiod vt 

illi condonetur^eam fecundam a nulla hancfubfequentedemonfirandam ejfe profitetur ,fcd tantum 
fer eas qua iam eiaffafunt,eandem fcundarn faciledemonfrari pejfe. 2(os itaque aliam demon- 
f randijpeciemf roiulimus^iarguentes ab abfurdo fer numeros illustratam, ne fracedeniia fer fe- 
quutura demonstremus, contra veram difciplina ingenuitatem. 

Tpf cies quintadecimiquinti planorum folidaquinque regularia concludentium inclinationes, 
ablfidorofefuficepilfefrofiteluriquasposimodum clariore.\froferrevolens,angtilos inclinationis 
fingulorum datos effe-^c acutos vel obtufis iuxta folidi naturam ofiendere conatus ef, licet huc vf 
que quid ft datum.hu quindecim libris tacuerit Euclides , Datumigitur 7 f felem fentire nofeimus 
non certam tantum aut determinatam quantitatem, (ed edmque geometricis argumentU demon- 
ftrarifotesi. Nam eorum folidomm latera angulos inclinationis fifcifientia,certa quadoqne,quan- 
doque vero incerta demonslrantur.Cum autem hac huic decimotertio filida componenti fimus 
conuentantyVt comfofitorumfilidoruminelinatienesbafiumjiuncdecimumtertium concludentes 
difiutiamus, hinc inde hac tranBulimus, vt in pyramide, angulus inclinationis fub binis triangulo- 
rum perpendicularibus continetur, latere vero pyramidis fubtenfus quod quidemferpendicularis 
fefquitertiumpoteUipercoroll. 1 2 huius,(fr ideo triangulum ex ipfis constans galera certa ac inut- 
cempotentia commenfurabilia habent. 

Cubi vero cum bina latera vnim bafium dimetiente fubtenfa{aul eis aquales readjangulum in- 
clinationis Componant, dimetienfque cubi fijquialtera dimetientis bafis, qua lateris potentia dupla 
{ex a^’]prmi)fubfisiatfequetur certas ac potentia commenfiirabiles has dicilineas. 

oaahedrivero, cuius bina bafnm perpendiculares angulum inclinationis continent oBahedri 
dimetiente fubtenjum. Dicemus dimetientem duplumpofje Uteris oBabedri, latus vero fifquiter- 
tiumperpendicularis,per corolL 1 2 huius. Et proinde dimetientem tpfius perpendicularis duplum 
tertias bipartiens pojje concludemus. Et hac de caufit certas ac comrnenfnrabiles ejfe dimetientem 
perpendiculari, per fixtam decimi. 

Icofiahedri autem osiendimus latus ejfe minorem,cum certa fuerit dimetiens Jphara,per 1 6 hu- 
ius. Cumautem inclinationis fuarum bafium angulus fub triangulorum perpendicularibus , & 
fubtendente angulum pentagoniquinqueUteralcofahedri fijcipieniis confiet,perpendicuUribus 
autemconmenfurabtle fit latus, nempe jefquitertiumpotentia,percoroll .\2 huius. Sequeturfer- 
pendiculares angulum continentes. Incertas flue minores dici,per 10 j decimi. .Quiaverb dime- 
tiens potefi,«jrlatus Icefahedri, & eam qua prafatumfubiendit angulum , manifefium erit a certa 
dimetientis potentia , ablatam incertam lateris Icofiahedri potentiam, incertam relinquere ipfius 
fubtendentis potentiam. Nam ji certa effet, met iens numerus totam dimetientis fr ablatam fubien- 
dentis,meUTetur efi reliquam later is, fctlicet incertamper ficundam communem fentent .feptimi. 

^odejfet abfiirdum,cumfit minor. Incertas Itaque ejje osiendimus angulum inclinationis bafium 

Icofiahedri reBas componentes fuhtendens enim ad comprehendentem, maiorem quam tota ad ma- 
ius figmentum habet rationem. , , L L c J J 

Dodecahedri demum inclinationis bafium angulusfibbinisperpendicuUribusbaJiumdoeieca- 
hedri continetur, fubtenfus ea reBa cuius latus cubi dodecahedro tnfcriptieft matus Jegmentum, 
qua aquatur copulanti binas nppofttorum dodecahedri Uterum bifarias feB tones, .^am quidem 
incertam ejfe dicemus ,c'um dimetiens jjhara certa binas pofiit,& copulantem c d. decahcdrt latus. 
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atquid«d(cahedri latus incert/t eH,nemfe tfoieme.,fer 17 huius. Reliqua igitur copulans incerta 
eriS,vtproxinupracedeiitiJiximus.CompreheKdent<s vere angulum inclinationis perpendtckla- 
reSyincertas ejje deceamus. 

Sit pentagoni m c d ^perpendicularis u a,fubtendensvereangu- 
lumpcntagoni,efie k c.^uoniam a c recla latus ejl cubiaicdecahedri 
vero latus eJl cn eadem fphara defiriptorum,per coroU.fecundum de- 
ama fiptims decimitertif.Sed a c dimetienti fphara ef commenfura- 
bilis-fer 1 5 decimitertijy ideo certa.,perfextamdiffinitionemdeci- 
mi.Reilaverbcssldedecadrilatus) incertaef.pcr 17 decimitertf 
^MrecGtius dimidiaincertaeritper 10^ decimi.Sinas autem no 
c c petejl K c^ert^f prinii,Siiiaque apolentia recla a c certapoten- 
tiaipfius c o incerta tollatur , qua fupererit {potentia quidem recla a o) incerta erit neceffario,. 
Nam (i A G ablata certa ejfet^^ tota a c certa, reliqua c 0 certa ejfet, nempe iifiem numeris men- 
fk-ferfecundam communem fentcntiam Jeptimi,Sed incerta ojienja fuit c c^imidia nanque totius 
Qs> apotome,per iq decimitertfquod ferinon potef^^incerta igilureril(f a Gperpendicularist 
per vndecimam diffinitionemdecimi.Angulus igitur inclinationis dodecahedrifub binis pentagoni 
perpendicularibus comfrehenjus, que wfkperJubtendilre£laconiungensbifarias oppofitorumdo- 
decahedri laterum fe^iones,per f eundum cercii, x^decimitertfquamincertamef edocuimus, 
cum fuerit aqualis binis a c c ss, per coroU.quartum decimafptimadecimitertq,Jttb incertis dice- 
tur contineri lineis reclis. 

PraJlabat igitur angulorum intelligentiama linearum natura inteUigentia deprehendere quam 
eos fmpliciter aut acutos, aut ohtufisdari,vt fiahj peior 0 fitfiepijfe fatetur Tpficles. Namperfub- 
tendentes ad comprehendentem rationem,reperitur anguli obliquitas. Si enim fuhtendens duplum 
comprehendentis pofit,TeSlus erit angalusper qSprimi.Siquidern minus duplo acutus erit, per i j 
fecundi. Siautemplus dupla pofit, aut maiorem habeat rationem quam tota ad maius figmentum, 
angulus tumobtufiss erit, fem fecundi ^^decimitertij. In qua quod ex t<>tapluspotef duplo ma~ 
toris figmenti, 

Euclid 



ssevclidis demonstratiS 

num reftitutarum Liber decimusquartus. 

Pnpojtth ^rima^ 

V ^ ex cecro circuli in pentagoni 
latus eide circulo dcicripti pcrpe- 
dicularis a6l:a,diniidia ell binaru, 
qux exagoni & decagoni eidem 
circulo inferipti. 

Proponatur circulus * b c,,cuiitifcribatur latusfentago- 
«i 8 Gyfujcepto circuli centro D,a quo in latus b c perpendi- 
culare agatur d i,produ&a inz^ipfi vero £ r aqualufat 
s.i,conian^u Gi Gts t^Gz-.Xoko reciam-az^qua ex cen- 
tro inlatuspentagonizQ') dimidiam ejfe laterum decago- 
ni exagoni fmul fimptorum , quoniam perpendiculare 
ePi D iads ecquales erant b £ e ofeSiionesper tertiam iertq^communisvero e anguli z e 6 

2 E B re Pii, ex hypothefijrafis itaque %i z a aquales erunt. Pentagoni autem eH b G.,ex coJiruPiio- 

ttJ,decagpniigitureritiG,dimidiumpentagonifihtendensdpftporrozG aqualis erttGufubten^ 

dum enim reclos angulos gei g e z aquis lateribus comprebenfos,per quartam primi, proinde 
OIE G z E angukyriangali c z i erunt aquales, per quintamprhni.Cum autem z g arcus fit deca^- 
gont,ipfiius ZG quadruplus erit arcus o ideo angulus g p a anguli g d z quadruplus erit, per 
trigefimamtertiamfexti.Suia vero idem g b a angulus qui adcentrumfiaplus eft anguli c z lad 
circunferentiamper vigefimam tertijfiequclur angulum gzkvcIgzo duplum efi} anguli c d z j 
nempe quadrupliditnitfiumfid angulo Q z^velo ziaqualdfiuit G 1 z, erit igitur giz exterior 
duplus anguli G -a z,aquales itaque erunt opi p g i anguli.lgambink ipfie G i z fuit aqualis, per 
irigefiimamfecundamprmiyquare latera i p i g aqualia eruntperfextamprimi, (fi proinde i p ip- 
Jiz cdecagoniaqualiserityper primam communemfintentiamyeSIa vero ze aqualis esi zi, per 
conPiruilionem.-tcta igitur b e hnts g z z e aqualis er it, qua ideo Jimul fumpta (fiiUcet d z z g ) 
ipfius B E dupla erant, quare dimidia erit p e ( qua ex centro in latus pentagoni ) vtriufiquefimul, 
Jcilic et lateris exagoni DZ,(fi decagoni o z -.nam qua ex centro p z lateri exagoni aqualis efi,per co- 

roUariumdecmaquintaquarti.^jtaigiturexcentrocirculiinpentagoni latus eidem circule de- 
Jcriptt,(fic. 

Corollarium. 

\ 

Hcda perpendicularis acentro ad latus pentagoni extrema & media ratione leda, efficit 
maius legmcncum eam qu® ab eodem centro inlatus trianguli *quilatcri eidem circulo in- 
(c.tipti.Namea{percorodariumduodecimadicimitertil')esldmidiaeius quaa centro fiue exa- 
goni,reliqua igitur erit dimidia decagonvnam tota efi binarum decagoni (fi exagoni dimidia ,fied 
decagoni fi- exagonifimul fumpiarum,maius figmentum esi exagoni, per nonam decimitertfi Di- 
midia igitur earum maius figmentum erit dimidia exagoniper decimamquintam quinti, qua esi i 
centro in trianguli latus demijfit. 

ndropojiuo fecunda. 

Sibina redlx linea: extrema & media ratione iccentur, ipfe in eafdem 
jraciones fccancur. 
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Bine biquam abde extrema 

rnediafecentur ratiene in o ^ z'.Dicoeas in A' B 

eafdem fecari rationes ,fiu Jimiliter reciam 

A B «j G-y^-D tinz,quodfinenJiniiles credi- p, c Kr _ ^ 

tuT fecla, fecetur altera earum qutuis,fii- 
licet D E fimditer ipjl a b w c. Efo igitur d e 

aduc maius, irti) cad c&minus^pertertiamdiffimtionemfextlfedesl exhypithefio zadozvt 
■a % adi i,recla igitur d e extrema (f media ratione fecabitur in duobus fignts c ^ z,maior autem 
eli ratio ozadti c minorem^qukm eiufdem tsiadoi maiorem, per fecudam partem ociaua quinti. 
EJl autem vfazadtsc fico cad ci,maior igitur erit ratioT} cad czrationeoz ad zs,quia -ve- 
rb DZ maior eB ipjao c, maior erit ratio d zadcsrationeocadci,per oliauamqumi^c^iulto 
itaque maior erit t> ladciraiioneozad i tyCadem igitur d ladcz maioremymaiorem haberet 
rationem quam adii, minorem,contra fecundampartem ociaua quintiyquod feri non potesi . Non 
itaque difiimiliter fecaniur recia a b d ifed ideo fimiliter ac in eafdem rationesjsaud fecus oUen- 
demus fifignum c dlihicadatatam femper earum aliqua maior erit. Si igitur bina reCla Linea extre- 
ma ^ media ratione fecenturdpfi in eafdem rationes fecaniur. 

cMOip^lT V M. 

Hunc demum definunt hoc decimoquarto T heonis firipta, qua hk duobus pofiremk dementor» 
librk fufiepit Tp feles in EucUdemyCO ordine quo procejferat Theonpera0da.^uaquide cum eeuf 
que mutilata tacent vt hoc tantum libro 4 iheorematayproximo vero quinque ad nosperuenerinty 
T pficleminjuper a Campano Sc numeroy^ theorematum ordine dijfentiente reperimus, quare qua 
exeorum fcriptkvtiliora perfiexerimKS,colligere non dedignabimur yVtfiqua complendithkpra- 
ter hac optari cernamus,iUiusclementk auxilio quapro vmbus exiguis corfequen-.ur,eo ordine 
quogeometricaprincipia facilius percipipojfe credamus fingulapraparare nitemur , (f prolixita- 
tes compendio, nubiloft elucidaiioncyquam facilius licebitylegentibus expofiiaproferemus. 

Pro^oftlo tertia. 

SiinciicuIopentagonum£quilaterumdercribatur,qua:ex latere penra 
goni & ea qu^ petagoni bioa fubtendit lacera llmul fumpta quadrata, quia 
tuplum poilunt eius qu« ex centro circuli. 

Sit in circulo b c o latuspentagoni b Cyfi/btendensvero bina 
latera eius efio b c.Secet autem bifariam reciam b g aliqua per 
centrumo duUaydimetiens ct> Zyproducla iniyiungaturque 
B i:Dicore&asic b q quintuplumpofie relati z, qua ex cen- 
iro-Sttoniam {per quadragefimam/eptimam primi) qua ex c a 
s z aqualia fimt quadrato c i dimetientk , proinde quadru- 
plum efficiunt eius,qnodexo lypervigefi/namfixti. Hamcz 
dupla efiipfiusto z.Re^a igitur cs b z(^ z-d quintuplumpef 
funt ipftus z o, binas autem b z znpotefi reda b G,per decima 
decimitertqyCum ozfit exagom,i z vero decagomAoniunda 
itaque q quintuplumpoJfintipfi»st)s^:hocefiidequod 

patuerunt reda c b b z^ zio-Siitaque incirculopetagonum 
aquilaterum deferihaturyC^c. 

Corollarium. 

Si cubus S:dodecahedmm eadem (phara comprehendantur, latus cubi &latus dodecahe- 
drijquinruplumpofTuntcius qu«ex centro circuli pentagonum dodecahedri continentis. 
Ofienjum ed enim decimafiptima decimitertq, latus cubi bina pentagoni dodecahedri fubtedere la- 
terayCum eadem capiuniurJphara.Cubi igitur latus binapentagonijiibtendens latera,^ eiusde pe» 
tagoni latus eodem circulo capiStur:quare{ex hoc theoremate)quintuplu?npofiunt eius qua ex cen- 
tro eiujdeacirculipentagonum dodecahedri capientis, 

Prop 
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Pro^oJitioijuarta. ' 

Idem circulus comprehendit, & Dodccahedri quinquangulum,& Icofa 
hedti triangulum in eadem Sphsra delcriptorum. 

Sit ^Tofofitajphtem dimetiens K-^^incave d- ^ 

ro deferiftorum icofihedri cr dodecahedri ha- 
fes fint, triangulum m .v b ^tetagonum f s h, 
circa iffts autem circuli defiribantur^fer 5 ^ 
l^qiiarti,quoritjuaexcelroJint\.ti 0 K.-Di 
coredias l n o it,quaexcentroiequalesejfe,& 
ideo eundem circulum virafque comprehede 
refigurasiFofit reSia a b quini uf Ium alicuius 
rtclx qua (it c a, fer cor ollarium 6 decimi, in- 
ter uallo autem c o centro c^irculus defer iba- 
tur BZ.0 . Cuiqutdem circulo latus fentagoni 
infiriftifitz, G,fer vndecima quarli.Decago- 
niverb i o latus,nemf e fibtendens dimidium 
aresis se, g : fecetur autem fer trigefmam fixti, 
c G extrema^ media ratione fer quoniam 
eHenfumfmt{i6decimtertq)haccG(cmus 
quintuflum foteH diameter Jphara a -B)eUe 
eam qua ex centro circuli quinque icofihedri 
angUs continentisfitufque fentagoni in eoB^o circulo defirifti,fiilicet zG,ejJe latus icofihedri 
ii^hsra dimetientis k b defiriftkAequalis itaque erit z c reBa ifji m n,quafo(ita fuit icofihedri 
feu triangularis fisa bafis latus. Patuit infifer 1 7 decimitertq^reClam f n^qua fibetdit angulS fen- 
tagoni dodecahedri ffhare frefata infer ifti) effe latses cubi eidem fihara inferifti. Kam fifer cubi 
angulis dodecahedri angulos consiruximus . T riflum igitur foterit a b dimetiens , iffus f h lateris 
cisbi^erdecimamquintamdecimitertfiquiniuf Ium autem{exhyfoihefi)fotei{ idem a b reBa c o 
Quinque itaque excG tribus f h aqualia erunt,nemfe eidem quod ex a t^quoniamantem latus 

B c decaaonificatreciam c o extrema media rattoneferccrollariumnona decmitertq.Simili- 

ter dr at-ficat iffimt cuhilatus.f er corollariumiq decimiterii). Iffie itaque CG (fi aineajde 

rationes ficantur,fer fecundam huius,aquales igitur erunt cxcTi. c,eiupem c o maiorafigmentd 
Cum autem quinque excG tribus ex f h aquifolleant, eadem ratione quinque ex g e tribus ex k. i 
(^maioribus earu c o ^ f h figmentis) aqualia erut. .Srnnque itaque excG g z^ribus exxH h k 
aqualia erut^fer duodecimam quintidffis autem ex GG c ^aquumejl quod ex z G,fer decima de- 
cimitertfireBa autem z c aqualis fuit m s, quinque igitur ex tau tribus fA- f h h n^aqualia eritt, 
qua autem f f h h-k quintuflum funt iffius os., qua ex centro fer tertiamhuius . T ria igitur ex 

F H H K.quindecim efficiunt eorum qua ex O isiquiaveroisH triflumfoteB iffius zv qua ex cen- 
tro, fer 1 2 decimitertij,quinque ex an quindecim efficient qua ex z utatqui tribus tx en h 

runt aqualia quinque ex ms. Eorum itaque aqualium aquemultifliciadecrenfenta(Jcilicetvtriaf 

que farsquindecima)aqualia erut fer 1 5 quinli^quaquidemfunt l n o k qua ex centris . ^are 

aheiscirculisEixtf 'in.'adefi:rifti aquales erunt, dodecahedri quidem dricofihedrihafes (ex hj- 
f0theji)continentes,eade7nj}haracomfrehenfirum.ldemigitur circulus comfrehendityffic. 



Profojtuo quinta. 

Si io circulo dodecahedri quinquangulum Sc Icofahedri triangulum 
defetipta fuerint, A centro autem in eorum aliquod latus perpendicularis 
agatur, Quod trigefies fub latere & perpendiculari fjbidcmifla,xquum 
erit fupcrficiei eius folidi cuius lateri perpendicularis aifa cft. 
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Sit i» circulo age dodecahedri qHinquangulum a b o d e, 
f^Icofihedri tnasgulum a f v^centrum autem c,(_/4' quo fer- 
fendiculares ducantur c\in latus fer.tagoniyc: i vero in latus 
trigoni: Dico reclangulumtrigejies fumptumjiib ci o d «- 
clisitequumefi fu^erjiciei dodecahedri.^tcodvera trigefies 
fib c L A F aquum ejfe Jiferpciei Icofahedri,eidtm j^h.era in- 
fcripterum. Ducantur ca cf cg cd recia.Cum autem 
triagidi<i codttflu fit quod (ubanhafii^icvertice^er 0^1 
frimi^Sjfirtque vero (Imilia ^ aqualia tpfi c c » fentaqpnum 
dodecahedri cenfiituunt a b o d e. Quinquies itaque Jub o d 
I c, duobus quinqaangulis aquumerit. .^mre (^trigefies fiub 
G D I c duodecim quinquangulis [uperficient dodecahedri 
cencludentibusytquum erit. Rerfiis quod fitb ci a t duplum ejl trianguli a c f. S.uodigitur ter 
Jube L At binis triangulis Ktnlcefiihedrihafibus aquumerit. Et protnde quod trigefies fiub cl 
A t,vigintihuiufinoditriangidis hi h Icofahedri fuperficiem complentibus aquumerit. Cum au- 
temhuius pentagoni dodecahedrum ^ trianguli Icofahedrum eadem Jphara fufiipiat, per quar- 
tam huius,c Lverb in latus icefithedrijciaulemin latus dodecahedri cadant, ^uod trigefies fitb 
Utere perpendiculari fibi demifia^aquum erit fuperficiei eius [olidi cuius lateri perpendicularis 
alia efi.Si itaque in circule dodecahedri,^c. 

Corollarium. 



Dodecahedri &Icolah'edri fuperficiesin eadem fph*radeicriptorii ad fe fbntjdcut quod 
fub latere cius & perpendiculari a centro bafis fu® a£ta,ad id quod fub reliqui latere & perpen 
diciilari in ipfum a centro lu® balis zdiA. Nam ficui trigefies ad trigefies fic{per i j quinti) fiemel 
adfemelfihabent. 


^ropofttio fexta. 

Superficies dodecahedri ad Icofahedri fuperficie eide fpharrx inferipto- 
iurnlchabet,vt cubi latus ad Icofahedri latus eadem fphsracomprehcrifi. 

Efio circulus A E c,cui (per^ huius) inferibantur latera 
dodecahedri a c, ^ Icofahedri do, eadem fihara compre- 
henforum./entrum verofit E,a quo in ipfi latera perpendicu- 
lares dsmdtanftr s i e i.PrcducIa vero ti in t inngatur 
B o, laitts autem cubi eadem Jphara contenti fit g c :DtcoeJJe 
dodecahedri adicofahedri fiperfieiem,ficut eoad o d, cum [ 
relia e i extrema ^ media ratione filia, efficiat maius fig- K 
mentum reliam zz, per ceroll.prima huius. Ipfius vero c o 
^aius figmentum efi a o,per coroU. 17 decimitenq.Relia 
itaque ei ^ c o proportionaliter filia fient , per ficundam 
hui-is. Sicut igitur c a ad a oficeritz\adzz,Su,oditaque ^ 

fieb c c E z extremiSyaqutim efi ei quod fub a o e i mediis 

continetur,peri 6 fixti. Sicut astem quod fub c 0 zzad id quod fieb do zz,ficper primam 
fexti,c o ado c,fib eodem vertice z z. Erit itaque ficut quod fub ei ac {aquumei quod fieb c a 
zzofienfiem)adidqBodfibDa tzficcoadDO.Sicutautemquodfuhzi Aoadquodfieb d a 
E zfic fuit(percoro/l.praeedentis)dodecahedrifiperficies ad icofihedrifiiperficiemJicut igitur do- 
decahedri fiperficies ad icofihedri fuperficiemfic c g cubi latus adoD icofahedri latus.Superfcies 
itaque dodecahedri ad icofahedri fuperficiem,^c. 



Lemma. 

Pentagoniim dodecahedri ^quum eft ci quod fub perpendiculari in ba- 
fim trianguli Icofahedri, Sc quinque fextis lateris cubi eidem fphxrse dc- 
feripeorum continetur. 


Sint 
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ot. ^ minus fegmntum^-o^fic efi acubilatas^ds i icofihedri UtHSyfervigefimamfetandam 
fexti.Rtili extrema <y media raiione,qiiam,^c. 

^ropojltio cclaua. 

Dodecaliedti folidum ad icofahedii folidum eft,ficuc cubi latus ad 
icofahedri latus, eidem fplisr^ deferiptorum. 

^jitniam ef/enfum ep quarta huius eundem circulum comprehendere ^icofahedri triangu- 
lum^ dodecahedri quinquangulum eadem j^hera conceptorum, Sequetur, cum aquales fnt circu- 
li easbafis capientesdn ipfis perpendiculares acentro aquales duci.,per coroUar. lemmatis decima- 
fexta duodecimi proinde pyramides fttper eorum ftlidorumhafhus eiufdemejfe verticis' 7{am 
earumpyramidumvertic-es incentro concurrunt. ,S^‘ire adfe erunt vt bafes,per quintam^fix- 
tam duodecimi.Et hac de re pyramides dodecahedrum componetes./sd pyramides icojahedrum cem- 
ponentes,ad fe erunt vt bafes,qua qmdtm funt eorum filidorum fuperfeies. Eorum itaque folida ad 
fe erunt vt fuperfeies. Sed fuperf aes dodecahedri ad fuperfeiem icofahedri faitvt cubi latus, ad 
uofahedri latus, per fextam hutus. Sicut itaque dodecahedri folidum ad icofahedri folidumfc cabi 
latus ad icofihedri latus, eidem fhara infiripiorum,pervndecimam quinti. Dodecahedri igitur 
/olidum ad icofahedri /olidum efi ficut,^c. 

CoroUariutn, 

Dodecahedri iblidu ad Icoiahedri iclidu, ad fe ilrnt vt fu* fiiperficies in cade Sphsra deleri 
pt$ icilicet vt cubi latus adlcofahcdribtus.f/ patuit,na refoluutur inpyramtdeseiu/deverlicis. 

‘7ropo/trionon<i. 

Si trianguli tequilateri latus certa fuerit fupcrficics incerta erit , qu«vo- 
caturMedium. 


Sit triangulum aquilaterum a b Cj afgno a in latus b o 
perpendicularis agatur hm certa autem efle m: Dico fu- 
perfeiem A B Q mediam e/fe, quoniam a e fefquitertium 
potest recta Ko , per corollarium duodecima decimitertij, 
qualia Ktpotesi duodecim,taUa KXs potefi noue. Reliqua tgi 
tur^ts eorum qpoterit, cum \zvtrajque uo^oipofit. 

Certa itaque erunt kt> d s.propofita \ 3 commenftrabiles, 
per fextam decimi.Sed quia ko ad t>z ratione petentia ha- 
bet quam 5 quadraiusad j non quadratum.Ipfa ne funt in 
quadratorumratione,per corollarium 2 y ettaui,7qecideo 
longitudine commen/urabiles,per mnam deeimi..^uod in- B 
tur /ub A D D B certispeientia tantum commenfurabilibus 
reclis,medium eti,per vigefimamprimam decimi.Sed quod/ub adde duplumefl trianguli a b p, 
perqi primtajuodfishk d d b itaque aquumeti toti a b G,ipfius v duplo,perpri>m fexti^ua- 
re medium erit trianglummG.Si igitur triangttUaquilateri latus certa fuertt,^c. 

Corollarium. 



Si O^bhedrum & trilatera xquilatera Pyramis, iphsers cuius dimetiens certa cftinferiban 
tur,eorum fupcrficics medix erunt.Nam/uperf cies ille confant triangulis aqailateris, quorum 
Utera dimetienti certa (lint cemmefurabilia,per deeimamtertiam ^ decimamquartam dtcimiter- 
ideo certa fint,/ed potentia tantum ad perpendicularem commenfrabUes,(f igitur medium 
comprehendunt triangulum, vt patuit. 

Propo/ilio decima. 

Si Pyramis trilatera, squilatcra, & Odtalicdrum eidem Sph?r?infcrjba- 
cur.bafis pyramidis fcfquitcrtia erit bafi 0£iahcdri,Odahcdri vero fuper- 
Hcics ad Pyramidis fupcrficiemjfcfquialtcra erit. 


Quoniam 



LIBER. D E C I M V S CLY A R T V S. 

Quoniam di>Ketie«s fph£m fejquialter eH potentia Uteris pyramdis^er decimamiertUm deei- 
miiertij ^ociabedri-vero Uteris dupla ejl eadem dimetiens potent laper i^eiufdem. ^jialia tgilur 
dimetiens potest fex,eorumpyramidis Utres poterit ^.oclahedri -jero latus eorunde y poterit.Pyra- 
midts igitur ad oclaiiedri Uitss rationem quam potetiaa^ad y firuabityquaquidem fejquiierlia no- 
minainr.Eandenzitemhabehant rationem ex rpjis iateribusjimiha trtanguU (JblidorS bafes) qua 
habuerunt ex ipjis quadrala.Nam finguhe dupLe funt rationis laterum, per 'vigefma fexti , pro- 
inde qualium bafis pyramidis fuit a;<,eorumquatuor eius bafes erunt I6,fmililerqtialiu bafis oeta- 
hedrt fuit eorundem y, octo eius bafes erilt i^.Oclahedri igitur bajis ad pyramidis bafis rationem 
habent quam i^adi S,qii.equidemefififquiallera.Siitaque pyramis triUtera,aquiUtera,^ ociae 
hedrum eidem fihara infinbanturaC-c. 

Pro^oftuo 'undecima. 

Pyramis trilatera ^quilatcraad Oiflahedrum eidem Spher^ inferiptum 
fchabetjficut rcftanguium fub linea potente viginiifeptem fexagedmas 
quartas lateris Pyramidis,S: fub linea odlopartiente nonas eiufdem lateris 
comprehenfum ad quadratum diametriSph^r^. 
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^mr-:ii:T:-j.^3liuf„igilur KC fclffiSj^icrnm rij fiiltf;i’],rci!.x itaque q.t rtCLty. -saqtinlis 
eeitcxhy^ilhcji.RurpiscSpof.tjJii k s//// a G.<qualis,fuit autem -.ixeorii lo>.‘g;t!:cl:?ie 60^ quaUS 
R 5 ftttt zq eorundem'-aero tr:t sG {quaipfius KGvele, sftit fejqr,iteri/a) ^6 ,q.\a!,u>n b \ fr/i 
('^-tgttarsv (tpJiBt fi. xdmidtdjeortixdeerit ^z,quj!iu Acfuit ^g,rccia itaque rv reclxuc 
ern Cii cpartiens neuas^^prcinde tpji l m qaaeiujae a cfuitcclo^artiet s nonas squuiis erit r v, 
(uaute-n i ipji qj ^ l Mipji?.v aquales ojlenfi Jint^reciangtdujKb ojz R vaquumerit rcciagulo 
fub N z potente ‘-lateris A G:Crfuh \.yiociepart:entenonas eiufdemlateris a c^edquodfab Qjr r v 
diiplumesi trianguli<i\ f., peredi primi, etufdem vero duplum esi cijif.per primam fixtiito- 

tum Igitur Qjif. et quodfub<if r vaquim erit, proinde reclagulos fuh pcfitaei^ 

qualium R% fuit iq, triangula ‘iRU & eiR %per prima fexti in bafum ratione eTut,vt 6^ ad 27, 
jicutver'o€t^ad 27 Jicfutt pyramis a d c ad pyramidem a k ofent itaque n v vel qjlx adciy. s, 
fc pyramis A e c adpyramidem a k c,qutaverb a h femidiameter esi vertex pyramidis a k c,nec- 
non binarum pyramidumoclahedri communem bajim in quadrato oeiahedri habentium aquarum 
ff ftmiLiHm.fer corollarium decimaquarla decimitertq,erit ficut bafs pyramidis a k c { qua futi 
<iji %')ad btna quadrata oclahedrijtoc ejl ad quadratum diametri a %,’pfis quadrati {per qnadra- 
gefimamfeptimamprimi)aquum,fc pyramis a k c adoeiahedrum a i B,per jextan,- duodecimi. C» 
autem fuerit^ si rec7anguiumad oj. t bafm,vt pyramis a d c adpyremide a k G-bfsvero qj; s 
adquadratum s ffaitvtpyramis a s g adocl.thedrum ar h.fequetnr aqua ratione juhUtisn.edtis 
{pervigefimamfecttndam quintf) efe ,vt rectangulum n m adquadratkmsf..fc pyramidem a d c 
adoeiahedrum A tieidemjpharainfriptafedei m continetur fub ti z potente j; lateris a c pyra~ 
midis Af> G,^p‘b L te ociopartiete nonas eiufdem a G,ex hypothefi.Vyramis itaque trilatera aqui- 
lateraad ociahedrum eidem Jphara tnfcriptumfe habet,^c, 

'Tropofitio duodecima. 

Si Cubus Spharra comprcbendarurjdupfurn cius quod cx dimeticntca:- 
quumcftomnibusCubifuperficicbus fimul fumptiSj perpendicularis au- 
tem a centro Sphasre in aiiquam Cubi bafim demifla, dimidio Cubi lateris 
squalis ciir. 

Cum enim ( per decimamquintam decimitertif) dimetiens pofit triplum lateris cubi^fequefttf 
dimetientis duplum pojje fixtuplum eiufdem cubi later is, atqui fixtuplumpotentia vnius lateris to~ 
tam cubi fuperjiciem complet, nam px /uperf cubus quadratis compenhur cabus, per vigeprnamprt- 
mam diffinitionem vndecimi^qnis igitur laienbus ccmprehenfisfiupla ttaque dimetientis poten- 
tiaaubt toti fttperfi.cieierit aqualis.-quia vero dimetiens cubi ^ ea qua in bajes eius oppofitoffiiper- 
pendicularis,btfariam fe m centro jphara cubum continentis fi eant, per CoroUartum fic undam decu 
maqutniadecimitertftotdque recta centrabafiumoppofttarumconiungens, lateri euht esi aqualis., 
pertrigefimamtertiamprimi,cumconiungatfemidimeUent€sbafiumaquas^ parallel.ts. Dimidia 
itaque dimidio cubi lateri aqualis erit^er decimamquintam qutntLSi itaque cubus fihara./fc. 

CoroUartum. 

Si porentif dimetientis duo tertia,!n perpendicularem dimidio cubi lateri a:qualem ducc- 
tes,folidum fecerimus, illud cubi folido «equum ctit.Tqamduo tertia potentia dimetientis jpba- 
ra cabumambientis,binis cubi hafibus aqua ejfe patuit. Si itaque ilTis dimidia cubi altitudo confer a- 
turfinguladimidio cubi filida efpcient aqualia,per trigefimamprimam vndecimiinam aquas ha- 
bent bafes.Sina igitur toti filido cubi aqualia erunt. 

uMO^lTV JJ/. 

Priorum proximorum librorum theoremata ebfoluentes,quaab eis oriri videbantur coroUaria 
eifdem ccniulimus,qaorum plura huicdecimequarlo Campanum tribuite {cum huc veniam fuit J 
repenmusapaatamduodecimiac decimitertif theorematis a quibus oriuntur, comunxim8S,reii- 
quorumvero qua fcTTpfit Campanusfingulafitis locis contulimus.Horumautem aliqua 4 propofi- 
lionihus ^ quinque coroSariis explicauii Tpficiesfiatfs tanten confus}: nos autem vt quaque fiua 
forte difcutiamus,qua hoc libro d Campano emifinms,eb ordine quo ea enumerabimus , dponunlsr 
vs qiuquefuadijinbuantur firie,ac qua htheorimatis oriuntur corollaria eifdcmajfoctentnr. 
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^mardintcomeniAntnoflra Campani theorematis hoc decimojuarto, 

Campani orJoh 'si 5 14 [j |<? \7 Wotol.j 18 ip]corol.p |io I ir 

Humertio j: \i''corBl.p. jj /4 jj (5 \cor$L^ [<5 \-j\lemm.i6\cor.% CBr.i2 
\dec.tertij i duodecimi 'dec.t«r, 

Camfaniordo [i3 [ 13 I14 I ly I t6 jij \cOTi>n.\’] [««£17 liScucorod. 

Huittsardo [p \carol.p\10\cor.13 \coroLi^ lil \coraJl.i^..cero.i2. \\2 cicoroU. 

\dec.ter. .dccJer, \dec.ter. ^ dee. ter. 


£xplkiunt quapartim a maioribus fufcepimus hoc decimaquarto .^te autem 
eidem nofirk deerant temporibus conferendis folidis mox Jubeunt. 





/i 

Al 


‘Tropojttio decimatertia. 

Idem circulus comprehendit & Cubi quadratum & odahedri trian- 
gulum eadem Sphftadcfcriptorum. 

Ejle cubus p.%o.,oSiahedru D 

tlio D E f, eadem Jphara cuius 
dimetiens fit a. i vel o h copre- 
henfa^quavero ex centris eir- 
culorumbafes cetinerttium fint 
c A (fi 10: Dico easejfi‘tquales, 
quoniam dimetiens a b Jpbara 
cubum continentis potejl tripla q 
lateru cubi s G,ex quintadeck 
ma decimitertp , cuius quidem 
laterisduplumpoteii (ex qua- 
drapefimafeptima trimi ) a g 
dimetiens bafis Cttbkqua ^ cir 
cuUhafint continentis .^per no- 
namquarthjpharadimetiens Kt fefquialterumrecta k Gpoteritifc.Ucet quarum partium a b pa^ 
tesiiz,earumA g poterit %^cproindereBa ac que ex centro circuli erit duarum potentia. Sex- 
tuplum itaque pote fi Jphsre dimetiens^eius qua ex centro circuli quadratumcubi continentisyjpha- 
ra vero eiufdem ocfahedrum continentis dimeiiens^eadem esi fcilicet d h ipji a B,qua (fi dimetiens 
quadrati quod ex lateribusJitociahedri.Et proinde duplum poteli lateris eiujdem oiiahedri ^per 
decimamquariamdecimitertif,latusautem-Df,eius qua ex centro circuli triangulum ociahedri 
conttnentu(lcilicetit>)triplumpoteIt,exduodecimadecmitertqfiextuplum igitur poterit recla 

i T> (qua ex centro') eadem dimetiens At vel d ».,qua fiextuplumpciuit eius qua ex centro circuli 

quadratum cubi continentisa'ecia ideo ex centris circulorumbaJescubi^oSiahedri cotinentium^ 

funt aquales,^ ideo circuli, exprimatersq. idem itaque circulus comprehendit drcubi^efic. 

Corollarium. 



Sequitur perpendiculares in fphsra coniungentcs centra circulorum oppofitas bales cu- 
bi&octahcdcicontineiitium,efreDeqijalcs.C«w circuli fint aquales,per fecundum corollarium 
lemmatis \ 6 duodecimi.,ac per centrum Jpharacentrahafiumconiungere, per primum corollarium 

tiuJdem.Perpendicularis itaque oHahedri oppofitas bafis copulansdatericuhi aqualis erif.nam eo- 
rum habetur vtraquepro vertice recia. 

Propofitlo decimaquarta. 


Odahedrum ad triplum Pyramidis eadem Sphxra 
jicm habee quam latera. 


comprehenf® ratio- 

rj ii 
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^Jle o^aheJrum a b c D^^razois vero e p Q n^fiiper 
cuiuf bafi F o H ereclis ferfendicuUribut vertici pyra- 
midi aqualihue conHituaiarprifma , itiad triplum erit 
^ramidis e f o ^,per primum coroU. 7 -duodecimi: Dico 
eciahedrum k^cnjic ejfe adprifrm triplumpyramidU 
EFG Hjti/BC latutads o latus .Cum oclahedrilatera 
bajiumoppojiurum fint retia fefe tangentes;^ parallela 
ad alias fi fe tagentesfiunt enim oppofiia latera quadrate- 
ru ex lateribuseciahedri cbpofit orum. Parallela eriit tri- 
angula plana oSlahedrioppoJitaficilicet Ai cipJisiD^ac 
reliqua , per xj undecimi. Ejlo oclahedri dimetiens 
A », totum odahedrumfecaturinquatuor pyramides a- 
quas fimiles fuper hafihus odahedri vertice confit 
tutas , ac circa dimetientem a d ,/cilicet qua fuper bafi 
B I D vertice a , (fr bafi b c d vertice a yjuper bafi i k d 
vertice a, ^ fuper bafi c k d vertice a codituuntur^ua 
aquales erunt (^nam fingtdabinis oclahedri bafibiss,ac 
binis triangulis fith dimetiente ab ^ binis odahedri la- 
teribus comprehenfis confiant ) per odauam diffinitio- 
nem undecimi . Prifina igitur quod fuper odahedri bafi 
efr vertice confiituitur, hoc esi quod fubvertice paral- 
lelarum bafium., vt ex pracedente patuit, aquum e fi tri- 
bus illarum odahedri pyramidum^er primum coro/iar. 

7 duodecimi. Illud ideo prifina ad aliud prifina compeji- 
tumfub eodem vertice e.n totius odahedri quatuor py- 
ramidibus fiabebit rationem bafium trigonarum,per ter 
tium coroUarium eiufdem:quia igitur ^pyramides ad q 
rationem habent fejquitertiamjequelurprifinatis qua- 
tuorpyramides cotinentis trigonam bafimyrationem ha- 
bere fefquiterliam,ad bafim prifinatis tres eiufdem oda- 
hedripyramides fuper eius bafi ac vertice continentis, hoc efi ad bafim odahedri-. fid eiufdem oEid- 
hedribafis fifquitertia fuit hafis pyramidis-f er decimamhuiHS.i.Aequales itaque erunt trigonaba 
fesfcilicet prifinatis quatuor odahedri pyramides fub eius vertice continentis joafibus trigonis prif 
matis treis pyramides fuhpyramidis e ? o h vertice continentis,fed aquu efi prifina odahedri oda- 
hedro.Prifma vero pyramidis e f g K-^eiufdemfuit triplum, qua quidem fuper aquis hafibusprifina- 
ta adfe fint vt vertices .fer corollarium vigefimaquinta vndecimi^empevt earu dupla parallele- 
pipedapercoroUariumtrigefimaprimavndecimi.Vertexautiodahedrifiateri eadem ffhara con- 
fit i cubi fuit aqualiSfper corollarium decimatertia huiusilatus aut em cubi adpyramidis verticem^ 
rationem habnitpotentia quam iz ad 16, per 1 8 decimitertq . Latus vero odahedri ad pyramidis 
latus eam habet quam \Z ad ii^,per eandem qua eademesi rationi ii ad \ 6 verticum.Vrifma igi- 
tur aquale odahedfoyid prifinatriplum pyramidis eam habet qua vertices fime quam latera ratio- 
ne . Odahedrum itaque triplum pyramidis eadem ffhara comprehenfa, ratione habet quam latera. 

Corollarium. 

Pyramidis & OtSahedrijproportionalia funt latera verticibus. verticesfefqui 
tertia fuerepotentiaynfuper dimetiens Jphara adpyramidis latus^vt odahedri latus ad cubi latus, 
nempe JeJquialtera(ex 1 8 decimilerliffuerunt potentia. 

Propofitlodeclrnaqumta. 

Si certa propofica binas potens, totam & maius fegmentum, rurfufquc 
binasjtotam & minus fegmentum fecerit, latus icofahedri maius erit fcg- 
mcnturo,latus autem Dodecahedri minus eadem Sphsra coprehenforum. 

Edo 
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Efto frofofita recla a c dimetiens J^hdrte 
ifacohedrum a s o c continentis, cuius Utus 
Jit i, z. E fio item reclu s g fubtendens ungu- 
lum fetagoni exicofahedri later ibus{f er 1 6 
decimitertij)defcripi. Sic infiper ad eadem 
A o vel D F Jibi uqualem dodecahedrum d e 
F K,per decimamfeptmd decimitertij^cuius 
ejpjita laterazo tK.bifariamfecentur in 
1 ^ K iuncfa i ^Jit autem reUa e f binos con 
iuclarum bajium eppojitosnecles angulcs: Di 
eo latus icofahedri kzeffe maius figmentum^ 
quod dimetiens k g potejlfimulcumtota, la- 
tus vero dodecahedri e d ejje minus, quod eadem dimetiens a o vel o f fmul cu tota peteUxquoniam 
icofahedriiatera oppofita a » c c dimetientibus k g b c iuncia,funiparallela^ercorol. fecudu i 6 
decmitertq^reclezQeJ- kQ eas coniungentes aquales ^parallela funt^er q^primi^infuf er angu 
liskc AB Gaquu dimetientibus fubienfi aqualesl^per ociaud frimd)erunt re£ii.f er i$primi.Re- 
(i a ideo a g binas a b s o poteii.fer q-iprimiicum autem b o Juhtendat angrdum pentagoni cx late 
ribus icofahedri compofiti,reSla b g maius figmentum erit a b per ocfaud decimitertfquodquidem 
petait kGcumtotaa G.Caterumqniare(la\t.iHngensoppofitaao fh dodecahedri latera ^pa- 
rallela reSios efficit ad ea angulos, per eorol. q decimafeptima dectmilerti/.ReSla e f aquas ^ paral 
lelas E I F K iBngens,eidem r •Laqualis er it, per q q primi. Recius ideo erit D e f angulus, per 2 spri- 
mi-.quare d f dimetiens binas ede ipoteSiastqui reSia i s minus figmentum ejlan latus dodecahe 
dri,per 4 corollarium 1 7 decimitertfr eliqua itaque e t{ipfi i b aqHahs)minus idem ferentis erit 
E D.Dimetiens igitur D t binas ede ^ potens, per ap]primi,potesi e d latus dodecahedri minus fig- 
mentum fimul cum tota e f. Si ergo certa propofua k g vel x>f binas a b b g potens totam ejr matus 
figmentum,rurfufque binas e f £ d totam efr minus figmentum fecerit, latus icofahedri k b erit ma 
iusfegmentum,latus vero dodecahedrizD minus, eademjpharacomprehenfirum. 


Propofitio decimafixta. 

Si lateris Odahcdri potentia per binas rc£tas extrema & media ratione 
coniundas exprimatur, latus Icofahedri eadem iphsracomprchcnfi du- 
plum poteft minoris earum, 

Efo oBahedri kzg la- 
tus k B, potens binas c(^u 
ratione habentes quam tota 
ad maius figmentum, per 
cor oli. 54 fixti. Sit autem 
icofihedrum d zt cuius la- 
tus D z, redi a vero fubten- 
dens angulos pentagoni ex 
lateribus uofihedri falli 
efio E z:Dko reliam sola- 
tus, duplum pojfe rella r 
tninorU earum. Sjponiam 
patuit ex demonsiratis de- 
cimequinta huius latus e d 
icofihedri maius figmen- 
tumejfireliass,ac dimetientem oz binas so sspoffi,vt totam fiilicet ^ maius figmentum. 
PoieB autem (ex hypothef) Ut tu a s binas c ^ h eadem ratione ceniunclas . Erit igitur e f ad 
EDVt cadn, per fecundam decimiquarti. i^e vicijlim szadcvtioad it,per decimamfixtam 
quinti,^ quia d f binas to szpotef,k zautem binas c^h erunt qua ex ss so ad quod ex 
D z,vtquaexc^nadqHodex kz.Etvicifiimquaexsz so adqua ex c&Vsfc quedexotad 
quodex A.s.AfquiduplumpoteJl 0 s dimetiens lateris ab ocfahtdri eidem fjhara (ex hypothef!) 

ry ijf 
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infcri^ti-fer deciitumquartam decimitertq.Du^l4 itdqiu erunt qua ex tt e c eorum qua exc^ 
ideovniitt> vmut HpotentiUyper duodecimam quinti. Duplum igiturpote^to latuticofa- 
hedri re&a h minoris. St ideo Uteris eciahedri potentUper binas recfas extrema ^ medta ratione 
^onntnclas exprimarurjlatus,&c. 


Propojttiodecmajepiima. 

Si latus Dodccahcdri5ci-cd:a cuius, id cft, minus fegmentiim,ad angu- 
lum reatum conftituantutjcaqu^ dimidium poteftre^tffubtcndcntis an- 
gulum,efl: lacus oiiahedri eadem {pha:ra compreheafi. 

Efto Utusdodecahedri k-h.Reciavero cuius idUtuseft minus fegmentum ^ ^ 

ft A Qyjcilicet iungens oppojita dodecahedri Utera^per quartumcorollAeci- ' ’ 

mafiptima decimitertij , angulum redlum qui ad a componentes , iunii* 
s G, PoJ?it autem dimidium recia b g recla D,per trigejimamquartam fextt: 

Dico reclam d latus ejfeoflahedri eadem fphara comprehenji.^uoniam recia ^ , 

A G efjicit maius fegmenUim g elatus cubi eademjpara comprehenfhper idem 
quartS cordl.decimafeptima decimitertu,S^a 'uero ex tota a g ^ minori fig- 
mento KBtripla fiunt potentia maioris figmenti o eper quartam decimitert fi 
Jnfiupereiujdemquod ex cc latere cubitriplumpoteji fihara dimetiens,per 
decimamquintamdecimitertfiReSla igitur b g dimetienti erit aqualis.Nam 
eabinas KB a g {per qqprimi^potefilfiue ideotriplumreciaGC.Atquidi- 
metientisdmidiMmpotej} latusoclahedrieademfiharaconclufiper ii^deci- 
mitertfiRecia autem s a dimidium potuit recia o^ex hypotheJi.Reciaigfturit (dimidium eiufidem 
dimetientis potens') erit latus oSlahedri, Si itaque latus dodecahedri refia cuiusyid eihmirms 
figmentumadanguUtmreiiumy&c, 

Corollarium. 

Cuius re(5aj latus oftahedrifefquialterum potefl,eiuflcm latus dodecahedri eidem iphre- 
«inlcnpti eft maius fegnientum.2^w latus dodecahedri efi maius fiegmeirtum figmenti co, 
cuius D latus cUahedri potuit fifiuialterum, hoc ejly dimidium potentia b g, qua fiuit ipfiius o c 
tripla. 

"Tropojtuo decimaoBaua. 

Si latus Pyramidis pofsicduas redtas extrcma&racdlaracionc coniun- 
dVas, latus Icofahedri eadem fphxra deferipd fcfquiaiccrum poteft minoris 
redx. 

Ejio pyramis a b c , latus autem a b, cuius 
petentia ficetur in recias a o ^ o b extrema 
^ media ratione coniunclas,fic 'ilicet in kg to- 
tam, (iro B maius figmentum,per coroli. 
fiexti.Sit item e d latus icojahedri ede eadem 
jphara contenti, Reciaverb fiubtendens angu- 
lum pentagoni ex lateribus icofiahedridefiri- 
ptiefioBB -.Dico zt> latus icofihedri fifquial- 
ternmpojfieminorisrecla GB.S»oniam(per 
ea qua demonJlraSa fient decimaquinta huius) 
latus e d maius fi^nentum efi reUa s f angu- 
lum pentagoni fiubtendemis. Efi autem fiicut 
e f tota adiv maius fio idem maius ad minus, per qo fixti,^( per hypothejim) recta a g fiuit tota, 
G B vero maius figacntum.Erit ideo ficutBB adit» fic kG ad GByperficundam deeimiquarti.Et 

vicifiim 
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i-T ad KQi't-ED ida s.Cam autem k b hma! \ o c %foJ?'!t^exhjf6thefi^angsdas a e s rtf- 
clttserit>ex 0 ,% frimi.Reclus autem eH e,-e.t,ferden!onjirata hr:uis.‘A£qaiengiila ideoerunt 
A c B F E D ^''iangula.ferfextamfexti.Eorumitaqaefrafirttefialia erunt latera zo ad c ? d 

adk s,per t]iiartamJexti.Efiautem{exeifdemdemo>isfratd)f d dimetiens fihitra icefahedrumam- 
hientis. je/quialleriim gotejl lateris a i f yramidts eidem Jpksra i«fcripta.j>er I ? deamitertg^ 
fefqHialterumigitur geterit e 6 latus ociahedri, recia o b maioris fegmentU fiueminorisrecJx.Si 
itaque latus pyramidis pojTit duas reciaa extrema ^ media ratione (oniunclas, latus icofahedri ea- 
dem,^c. 

Propojtuo declmanona. 

Cubi fijpetficics ad Odlahcdri fupeificiem eidem Spher2einfcriptj,re ha- 
bent: vtfolida. 



EjiocuhuSKicviZyCuiusqHatuordimetietesJtntnc bc dc ^cvtrinqueprodudii.Sititem 
eclahedrum eidem Jphara inferiptum f c h k. Cuius tres fint dimetientes f h o k o yixDico ejfe 
cubum Kzt> adoclahedrumt G ».,vt cubi fuperfeies ad c&ahedrifiperfciem. A centro cubi in ha- 
fim A BED jit perpendicularis c r, centro vero ociahedri in hajimon h perpendicularis iz. 
Quoniam tres cubi dimetientes per centrum c trar.feunt^ex fecundo ccroll. decimaquinta deciqsi- 
tertffient ex cubo fex pyramides vt hac K b d ec toti cubo aquales^cumfnt cubi fixbafes mquas 
aquales a centro perpendiculares cadent, per coroll. lemmatis decimafexta duodecimi^ cum aquali- 
bus in jphara circulis inffant bafis. Caterum inoCiahedro tres dimetientes Juper ocio hajibus^ o£io 
conjiituuntpyramides verticem in centro habenteSipertertiumcoroU.decimaqnarta dedmitertp. 
Bafesautemcubi^oSlahedri aqualibus in jphara continentur circuUs^per ij huius. ^ui itaque 
aque dipant a centrosae perpendiculares c r i i aquales erunt^per coroll. lemmatis decimafixia 
duodecimi. Erunt itaque pyramides cubi fub eodemvertiee cum oclahedri pyramidibus, nempe fib 
perpendiculari a centro in bafes. Pyramides igitur fex cubi.^d ocio pyramides oEiahedriftb eodem 
vertice exifientes,ad fe eruntvtbafs,per fextamduodecimi,hoc eftjvnicapyramisfuper fexeuhi 
bafibus vertice autemperpendiculari,qua ipfis fex aquatur, per eandem, ad vnicam fuper oUo elfa- 
hedri bafibus, ipfi oElahedro aqualem, ac fub eodem vertice,rationem habebit quam habent fex cubi 
bafes, qua totam implent cubi fitperficiem,ad octo aclahedri bafes totam oclahedri fuperficiem com- 
plentes. Earum etenim folida ad fe funt vt bafes, ex eadem fexta duodecimi. Cubi igitur fuperficies 
adoctahedri fuperficiem eidem Jphara injeriptije habet vt folida. 

Propofitlo rvigefimet. 

Si Cubus & OeVahedrum eadem Sphxra comprehendantur , erit eorum 
ratio qux lateris cubi ad fcmidimccicntcm Sphqrx. 

EUo offahedrum a e c » b fpbara a b c p infiriptum, cubus vero eidem fphara infi riptus esJo 
■tonificuites dimetiens fit h i qua quidem aquatur dimetienti a eper decimamquintaindec in tttr 
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A rec7« a e feceturpars utM a n ,^ retU m <ijmii 
UrLooJnr,ommfexn.D>«> ^ 

!ZtlnLo.^o rea.^o,f.raMep,^edun>jmr_, 
j r«r,fT hafi B K D I. vertice vero e f.,triplum eji eif 

\,.L,ruPemt4i&-«mke,ftranlir,.faud,m^ 
Emf,mimlkkfifeJiJiipi«m,Jlqmdffjer e^Jim .1 

b,n . K » iJvk icri-^ truci • ^,ftr cm^rm^ m- 
JcCunr prtvuvrdtctmipyrtrtitducJiro duphm tji ocUi- 

%edrum t.%r.-aic,percorolldirmni fecundamdecim^-^ 
qu/irtiedecmitert^-OclahedTu Igitur a b kdl c teqnu 

Up.rollelmfcdo fiper bafi * k l d, vertice autem b h 

(onpt»to,verdecma7nqutritamqinnn,fedtaraaelefi- 

peLmquodfnperbafi b k d ^/cfqmaltera bafi e i^pver- 
tice vero duobic tertid m o Uterd cutit m o contmetur, 

tmblfi^^^Ty^^pfeJqttMltera bafiiffiuJ cubi, ver tice vero m o duohue terttif Utem m g cube, quod 

Ihefuitaauurri!acluodfupereadefnbafizr.-oi.verttceautemiii,qaodocUhedrofuitaquumM 

fe erunt vtvertkesM o adi. tt,per corollarium trigeflmaprima vndecmt,acprotndeficut vertices 
M o ad^ npc erit cubus f c h i m adoclahedrumh b k d l c,per feptimamqumtiMutautem^ O 

adt N lic tota m c ad totam e K,per decimamoclauam qui»ti,fcut igitur m cUtus cubi ad e a Jemt- 
dimetihem,fic cubus f o h i m 4^/ oclahedrum a b k d l c eidem fphara wfcripta. St itaque cabui 
^ oclahedrum eadem fphara comprehendantur, (jrc. 

CoroUdrtum. 

Quinque folidotumlaterum potentias adimcticntis potentia diflinguere. 

pyrMidit&cthUKrafiaiapctmmdi- 

metientu Jphara in binas rationem potentia du- 
plam habentes, Ociahedru in binas aquales,! co- 
fahedrum in binas duplam extrema Remedia ra- 
tionem habentes ,quarumminor eJl latus, Dode- 

cabedrumvero in binas quadrupla extrema dr 
media rationem habentes potentias,quarum mi- 
norlatuseji. Namdimettesjpharaf.x>petejl la- 
tus pyramidis A B ^ cubi B Vyciujdem dimidium 
potentia,hoc eJl dimetientem,& latus bajis cubi, 

Oclahedriverbhinapotejl K<c cv> aqualia fpha 

ra dimetiens Utera.Icofihedri aurem pote/ totam tcC&eius maius fegmentum e d Utus,ex decima- 
quinta huius.r^are earu potentia duplam rationem habentes quam lateraperprtmum corollarium 
vite fima fexti,dupiam habent extrema cr media rationem, dodecahedri autem poteji dimetiens to- 
tam A F C5- eius minus fegmentum t b latusper eandem decimamquintam.^are tota ad minus ha- 
Uns duplam extrema dr media rationem.fiilicet totius ad maius, per decimam diffinitionem quin- 
' 'ti,efficit potentiarum rationem dupla duplam,per idem primum corollarium vigefimafexti, qua eJi 
extrema ^media quadrupU,per quintam diffinitionemfexti. 

dr o 7^,1 T y -jM. 

fiacilaquelege,data dimetiente fpharadabiiur cuiufuis corporuminfriptorumlatusyeorumau- 

tem corporum cum tria habeant lateraprepofita dimetienti potentia tantum commenjurabilia, lon- 
* oitudiita 
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mudrn «V ,mJ. fijjiat /aM,^ iS„m t.:, 

je canferre hngnud:r^i, gux tjmdenigotemi^ rigmumur m dhnttkrdd TotimindciU- 

’^'"'<i‘‘r»‘rt‘h,fMMMiUnd,n,durdimum<,a.h,drttMmukmaJidg«,Iid,- 

‘a‘‘‘«f‘‘'m)y.,cwk,r„^„f,.k,nc,,u,.^dk,,,fipd,,.dJ,^^^^ 

’‘’^J’«m,p.dA,.Ak.k.g.,,„,„,.d,„k,cm 

^‘'^‘‘‘^^^CowjlUmcetUmacfropJitamfereorumLterafecantes.exprifnerevifumetUcili- 

(et dmij.t dmetientufoientiafer lirea^ rationem maior ii ad minus fegmentum habentes, iliud mi- 
nus Utus ejje icojahedriyfer rationem ■vero totius ad minus habent es datus dodecahedri fatis fnvcr- 
que exfrejjum haberi,vt inter incorr.menfurabilia fieri licet. ‘ ’ 

Caterssmqui.vtfiefius dixim^, Euclidis reflitulionem tnfriortfui ortus(aul pro viribus proxi 
mu)fiatumreducere mumur., tdvnu his dectmoquarto & decimoquinto vltirr.d elemet orum libris 

^fi>^duerfioned,gnumarbiiratfcumadhosvetumeft,comperimusTheonisc<nptamoperamfub- 

Wi'^fpftur)rpficlem,Campanumautemtnomnes/isadtlatafeexpofita.rpficl,sattameparcitat 

ampam luxum comitans ^verifimilis ab Euclide cepti,vider.tur intelliqetia caruiffe Kimrum vt 
■v,r„r .rd, decrrnmi, q.L„ 

jequens erat Euclidem dectmoquarto affinitates fieu eorum refieBus per lasera , bafes, autanaulos 
depromere,vtieJtari ceperant a,^corollar.3 ^4 rpficlis,Campani autem 85. lo 14 17 ,atibus 

f^tujrcorporumconferetiasfcUtceticoJahedriaddodecahedrum,^cubum,oBahedri've^adcts 

bum& pyramide tantum defignantesfer latera circunferentias vel folidaSex reliquaru obliti que 
cptatumdenaruimconferentiarumcomplerent numerum, haudfectss quam decimoquinio optantes 

^omficripuones,rpficles^,CampanusiztdtdmtibEucl,defereceptJJedixerunt.hicZd//everbis 

piift'‘trelinquensdemonjirandaa.Nosidcircogeometricicultusauidi,quedecimoquartocompe- 

i»>ttadiictentes,reliquasfiexcoiiferensiarumdemonfrationesperfecmns:quarumtrestantumde- 

cimoquarto apponendas rati,r eliquas totidem noHro decimofexto aptiores distulimus^fcilicet dode 
cahedri ad cubum (fipyramidem cubiqueadpyramidem.Hac nanque licet eadem capiantur fibara, 
vt decimotertio patuit, quia nihilominus eadem fibiipfis inferibuntur,vlproximo decimoquinto di- 
cemusqnuariataeorumquantitateaut ratione. Nempe cabus <fipyramisdodecahedro,pyra?nifque 
rurfas cubo fiuplicem eorum conferentiam vitant es, foli decimofexto illas competere vtjum estjnu- 
tuasinfiriptionum coferentias exponenti.Namficutidecimoquarto corpora eadem fihara decimo- 
tertio concepta cotulirms,nonfecus decimoquinto infcripta,inter fe confer eda decimofexto veniit t, 
ne Euclidis tam faujle captus elegans elementorum ordo,noftra depereat incuria. 
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aaEVCLiDis demonstratio. 

num reftitutarum Liber decimusquintus. 






ProhlemA primum. 


N Jatocubo.irilatcram squilatcram Pyramidtm dc- 
fcribcre. 


A E GDZ 

I T ducdfiturabvno e- 

iui afigulo baji'»’! dimetien 
teshh EC ii coniunciis 

AG AI oi,PerJpicBttm(Jl 

cjuaiBOT tnan^ttU Kt.0 a ei aoi^gei^’^»//**- 

uraejfe^cumextequaltumcj^uadrutoTumdimeiknti- 

bttsfant . Ab 'vno igitur trianguli) a c 1 4 Iribus cubi 
argulU ducio , tria ceflituulur triangula a e o a e i, 
^<sh\ad vnu ftgna e (angulu fciltcet cubi) aquila- 
tsra . Pyramis itay^ trilatera (jraquilatera erit a o i 
E folidum^per decimamdifjinttionemvndecimh cu- 
hKBGi>rm infcripta^fer vigeftrmmfexiam dtf 

jinitioHemeiufdem.In dato igitur cubo^^c. 


Propojitiojecunda. Prolletn^ i. 

In datatrilacera^quilatera Pyramide, 0£bahcdrum deferibere, 

Efle pyramis trilatera aquilatera a b G u , cuius laterafi- 
ceniurhifariamintzir.i.t icbiunciisiz 21 ie kl lt 
TK EK K 2 zi Li IT T£,re(fis duodecm-.quu quidem 

(per quartam primi)fint aquales. Namfibtendunt pyrami- 
dis hajium planos aquales angulos sequis lateribus (nempe la- 
terum pyramidis dimidiis)comprehenfos. T riagula igitur a- 
quiiatera erunt tkl tli tib TEKjf^zKt zli 2ie 
2 E r.,folidum t k l e 7. i concludentia . ^uod igitur odlahe- 
drum erit,per'uigeJimamficttndamdiffmtion(mvndecmiy 
cuius quidem anguli tangunt pyramidis ab g d Utera in fi- it 

gnis%zfsr.i,ipfiigtturpyramidiinficriptttmeritoUahedrum.IndataitaquetriUtera^^c, 



Corollarium. 


Hinc fubeft Pyramidem fecari bifariam , tribus quadratis «qualibus Odiahedrumbi&riam 
fecantibus,8i:refeadredlosdilpefcentibus.2yf7»/rfT eorum dimetientes, in centro bifariamfifi 
ad rectos fecani.periertiumcoroUariumdecimaquarta decimitertii. .^aquidemquadraiavt e k 
1 1 dtfcernuni pyramides (fi prifinalaficilicett-t. t Dpyramidem fi' k l t li Aprifina, abiY.z tpy- 
ramtde^fi i s.zii.<sprifinate.quafihifiint aqualia, per tertiam duodecimifiaad ficus efficiUt reli- 
qua K 2 1 T4C z \.t z quadrata, oUahedrumbifaridfiecantia,ex coroUariofiecundo decimaquart* 
decimitertti. 


'Tropofuioterua. 
In dato cubojOctahedrum deferibere. 


‘Trohlemci ji" 


Sumatur 
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Sumulur cubus abcdefgh, cuius ficentur ^ 

Ji figula Utera bifariam^duciis rectis ficitoHescoa- 
tungeutihus^iit p oji i-,qtta‘equales erunt Utcrtcu 
bi, fer q^frmi^ac /efi bifariam Jecabuntin medio 
dimetiente K q in figmo i,fer corollarium qa^frimi. 

•Suod Igitur erit cetrum bajis cubi,Jint aliarum ha 
fiumcentra eademlege comferta k i o n VL^coniun- 
clis II IM MO OL K1 KL KM KO^NINL 
N M K o^quoniam rectus esi angulus IS x^cumfa- 
ralleLe fint i s sxifjisKi. a B,f er decimam vn- ' 
decimi quem fuhtendit i l reilafitmidia fcilicet cu 
hilateraangulum i s irectamcominentia,f mili- 
ter 1 M angulufttbtendens i q^m eidem i p l aqnum 
^aqualibus rectis ccfrehenfum^non aliter ^ reli 

qua MO OL K1 Kt KM KO NI NL NMNO 

eidem angulo i p t aquales , ^ aquis lateribus cor»- 

frehenfos fuhtendent^ qua ideo(^fer quartam frimi) aquales recta erunt . 'Triangula itaque k l i 
KLO KMi KMod”NLi Nio KMi n ao aqmlatera aquiHa erut-JoUdu 1 Ki OKUcon- 
cludentta/quod tgiiuroctahedrum erit^fer vigefimamfecundam diffinitionem vndecimt. Ciimau^ 
tem eius anguli fimul hafies in fignis i k l o n m iffam cotinentis cubi tangant fequetur octahedrum 
iffi cubo infiriftum ejjefer vigefimamfixiam diffinitionem vndecimt. In dato itaque cubo eciahe 
drum defiriffimus. 

Corollarium, 



ReiSrbafium oppofitarum cubi centra conjungentes, bifariam & ad reftos in centro cubi 
(flue Sphsrx eum continentis)iefe fecant. Cum enim angulos eSiahedri cubo inferifii retta i m 
1 o centra comungetes nectant fequeturlex corollario tertio decimaquarta decimiterui)ifjas infU 
gno fiefie bifariam fecare , fid efi dimetientes cubi bifariam fecant, fer 5 51 vndecimi: illud igitur fi- 
gnum centrum erit jphara cubum continentis. Kam centro fgno, interuallo vero aliqua exfimidi* 
metiennbusfiphara ducetur fer cubi angulos, interuallo autem dimidia l m Jphara,haudfecus fer a» 
diahedriangulos ducetur. 

Profo/ttio quarta. Vroilema 4. 

In dato odtahcdro, cubum defcribcrc. 


Sit octahedrum a b o d e l. Sintf^ bina eisss fyramideS 
A-iGosefisGDi.Tffiusverbfyramtdis AbG-as.Sumanlur 
centra triangulorum , hoc est ^ circulorum triangula continen- 
tium^quafint t i k x.Fereacentra faralleUducantur lateribus 
quadrati % Gm-,recta yit s n lx x ag^ 01 m, qua cumfi- 
centfrofortionaliter rectas aquales AS ag ad hS,ferfecuK- 
dam fextidffie concurrent in fignis m k x o.AEquales igitur erut 
{fer quartamfrimi)recla Alti nx xo OM^angulosqui adx 
aquales fi aquis lateribus contentos fuhtendentes. Et injufer 
cum fint farallela iffis bo cd de eb quadratum efficienti- 
bus, fi iffie quadratum efficient m s x 0 ,fer decimam vndecimi, 
fiiffii B o D sfaraUelum,feri'y eiu/dem.Tqamomnesfiunt tan- 
gentesfefiinjegmentis.<fid centruauiemttxx ducantur re- 
Elati iK KL xt.Coniungatarvero AXGrecia.Cumtrian- 
guli aquilateri A b scentrumfit i,recta a i bifariam fecat zsre- 
Eiam,fer coroU. duodecima decimitertf vero farallela 
M o if[i s B aufert triangulum aio fimiletoti a c s,fer coreS. fe- 
cunda ftxti. Recta m o bifariam fecla erit in i,fer quartam fex- 
U,fimiliter bifariam feclas efie ais s x x o cftendemus , in 
T L K. ^are fi fimiliter rurfus hafes t i 1 k k l l t, aquos 
angut0srecios,fiaquislaleribiescomfrehenfos,quiad m o x u 
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//M r %Peripfif»sio (0>7(ipwl, eodem 4 rgumemo 

ffimus^c. 

Propfinofpmta. ProhUmA 5. 

In dato Ico(alicdro,Dodccahcdfum infctiberc. 

ProfonaHir icofihedrum, cuius aliqviifolidorHtn ^ 

eius angulcrumjit z.,^csiiam{fere4que 16 de- 
cim:tertq opnfi fint ) triangulorum angrdum ico- 
fthedri efficientium b4fes,pentagonum circulo in- 
Jcriptum efficient , fit illud k 7,^0%, ex quinque 

triangulorum bafibus^quorans reliqui flanianguli^ 

angulum z fohdum comfonunt defcriftum. Sufci- j \ 
fiantur autem centra circulorum triangula quin- ^ ' 
que fralihata continentium , qua fint 1 t k m 1, • 
coniunclis ir tk km ml ti.{^ figno autem ^ 

Z inflanumfentagonik b g d e demijjaferpendi- 
cularis, incentrumcirculiipfum a b c d e capientis 
cadit,perdemcnsirata eadem decimafexta decirni- 
tertf'^bipfover} centroperpendkulares in late- 
ra pentagoni a b g d e demijja /» c n & o, bifa- 
riam ficantreilas a» so ci>,pertertiamtertq. 

Jungantur recia c n n o,qii£ cumfnbtend mi pen 

tagtnianguloscB n n g oaquislateribtescontenios^xqualeserunt^perquartamprmi. Itidem a 
figno z perpendiculares in eafdem a b ode bafes fiant, ipfis fimiliter bifariam ficahunt, per ter- 
tiam tertif. Nam perpendiculares per centrum franfiunl.per corolL duodecima decimitertij. Ipfie 
itaqueiTtfignac-^ocadent.Cumautemaqaalesfimtrx icreclisn tn^zk ii.o,exfimHitu- 
dineaqualium triangulorum parallela erunt n (ficu, per fecundam fixti, «ecnom so,anguli 
itaque i t k c n o aquales erunt, per decimam 'vndecimi. Spa rurfus ififcelia fiint triangula 
czn n 0 0. longuli BCS- bn c aquales erunt, ac eifdem g n o g o v, aqualium (fi fimiliem 
trianguloruman^uliperquintamprimi.Sed tres B H c c no on Ganguli,binisreciiefuntaqua- 
lesjcum fuper reclam b c confifiant,per i q primi. Trianguli vero tres b n c b c n ( vel g n o) ^ 
N B c bimsiiemreclisfuntaqua:(s,perq2 primi.Ipfism c^a no ablatis, reliquia c n o reliquo 
c Bnaquus erit, & proinde eidem cb n aquuserit reliquus 1 t k, qui igiturpentagoni angulus 
erit ,fi/niliter ofiendenlur reliqui til ilm imk mkt reliquis bae aed edo dgb 
aquales effe.^uinquangulumigitur erit 1 1 BViiaquilaterum^aqisiangulumper quartam pri- 
mi.Subtendunienimbafes pentagoni 1 t k u i. aquales,angulosaquos qui adzaqriu lateribus com~ 
prehenfis.Praterea in eodemplano ejfe quinquangulam i t k m l palet. Cum anguli os c n c p 
in eodem fint plano a b o d e . Eidem vero plano parallela fint angulorum k t I til plana, per 
1 q 'vndecimi.Concurrunt autem KT i l triangula.Ipfa igitur in eodem fnntplane.per coroll. 

xSvndecimi.Similiiereftendemust l u lmk m tst in eodem reliquorum i tfi t i Lplanoejje. 

Angulum igitur icofahedri qui ad z /olidam fuhtendit pentagenum aquilaterum O' aquiangulum 

pLanHm,(fi in centris triangulorum angulum zconst it tietium habens angulos planos. Similiter igi- 
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im- rjJcndetnus reliquos 'undecim icofihedri filidos .ingulos^tqucs ^fimiles ipji z.{perdccmam- 
fe:::c.m dccmi:er!q ) fcbtenfos ejje fimilikus c- £qais pemo^or.is , cr' fimihter consiitutis ipji 
IT KM L-^erum cum commiink Utera Jint recfs cenlrj bjjium icofihedri ceniun^eKees,fiq/.e~ 
turduodscmilb pentagona filidum concludere, quod ideo dodccahedrum erit^er 1 1 d:ffnis. in- 
dccimi. l cofihedro cuius quinque latera pentagono hsa^>^ concipiuntur dejcriptum.In dato ita- 
que tcofihedro dodccahedrum infcripfimus. 


tJSi OTq^ITV -V. 

Haclenus quaab Euclide tradidit Tpficlesdiximui^qninquefiiltcet problemata eoufiue ficcin- 

cia 'Vt ohfiunora cuafcrint^quorum ideo demonjlrationes -variare cogimur,maxim'e huius quinta 
pracipuampartem a Campano relitlam,ab rpficle -cero no plene ojlenfimficilicet conjiruciutnpen- 
t agonum ni eodem degere plano,pracipuum inquam folidU conjlr nendis probandum , eorum facies 
plan.ieeJfe.Pratereaquadeinonflral rpjiclescafitpius arte tradit quaefeciumproponens caufam 
recludit ,acjiah quodam auditum receperit ejfecium qui caufim ignoraret, non tamen ideo Tpfclem 
magni nommu v irum id ignorajfe dic emas fid forfin quadam incuria aut temporum iniuria velu- 
tifignorajfet ad -cosperueniffe.^iua vt clarius refonemus in prolixitatis quandam nos perduxe- 
runt Jpeciem. 

Propofitio fextet. Prohlctna 

In dato OdlabcdrOjPyramidcm trilateram xquilaicram frgurarc. 


Eslopropofitumociahedrumh-&^t> j t,cui infirihendafit 
pyramis fumantur ociahedri quatuor hafs, hoc esi tres infima 
£ co ambientes,ha quidem aeo bed^^ic h, quarta injh- 
perinfirneoppofitak\-&-,earum autem centra Vi CTs ufuper tri- 
angulo H c N conftruatur pyramis h c n i., quoniam bafis odia- 
bedri a o e abi concidunt in retias e g b i,que opponuntur in 
quadrato c i-ezodahedri^miitantura fignoAper balium cen- 
tyamperpendicularss AH V a z-neasficantes in bifa- 
riam, per corollarium duodecima decimitertip.Recia igitur 
ficliones iungensparallelaerit aqualis ociahedri 'lateribus 
n t a i, per trigeJioMmtertiamprmi,recldque H i-ficans latera ■ 

AE AnaqualiaproporticneQtamqueAHfAZ.ex centris cir- 
cularum aqualium prodeunt)paraMaeritreclaf v.,perfecudamfexti,necnooclahedri^uo \ Ia- 
tenhuspernonamvndecmt.Eritideo a e adhiivt iKadn ^,per quartam fextifunt enim fimilia. 
A F A H L triangi/layper corollarium fecunde fixtifed a f fefquialieraeSirecie a H,nam latus 

£ o eff.cil H F dimidiarnrelle AHiper corollarium duodecime decimitertfreHe igitur h z-fefipui- 

aUeriimeritfr.veltii.latusociahedri.HacartereliquarumHZi nc cl ln cHreclarumpy- 

ramidemHHCZ.componentiim,Utera eHahedrififquiahera ejje docebimus, (f proinde reSas e- 

nualesejfeatcideoexipfisdefcriptatriangulanct, hni. kc l f-cHfyramtdemHHCLCOm- 

ponentia,eqnal:a & aquilaiera efe,que cism angulos h c n l « centris hafum odiahedrt termi- 
net fidem oclahedro infiripta er it, per vigefimamfixtam diffinitienemvndectmi. In dato itaque 
eclahedropyramidem trilateram,drc. 



Corollarium. 


Pyramidis oftahedro in(cripc£bafes,bafibus oflahedri funt paralie!*. Cum enim Utera ta- 

r,s pyramidis fefetangentiafiterihus ociahedri fefe tangentibus fint parallek,vtfuit hz. laten 
G [parallelafuntperipfisplanaferdecimamquintam vndecimi. 

Corollarium fictindum. 


Recta coniun^ens centra oppofitanim odaliedri bafiumjfcfquialtera eft perpendicularis 

\-,inoH\oinknmxmx3.m\d\iznhfzm.Cumenmpyramis(fieamconUnens cubus ad eademji- 

■na terminent angulos, ex prima huius, vtraque eodem claudentur oclahedro perjuartam hums. 




elenien t. geo m» 

Pro^ofitio Jeptima. ProUema 7 . 

In dato Dodecahcdro.Icofahedrumconfticuerc. 

Ej}o dodecahedrum a b c d £> circulorum ^ 

•vero fex eiuibafes contineniium^fint centra 

iMN fcioauaceniunganturre^uot. om 

ON OP 

tagona>ei^aalia & aquiUlera circulis conti- 
neantur aqualibus^ cenito eorum in latera 
demijfe perpendiculares aquales erut^perde- 
cimamquartamtertij ^ bifariam fecabunt 
dodecahedri latera, per ternam eiufdern.Cen- 

current itaqueprafataperpendicuiares infi- 

gnobifariafeclionis.vl i. f m ffed c~t”g«- 
los aquos fu fcipiuKt, nempe inclinationem ba- 
fium dodecahedri, per fecundum corollarium 
decimaoliauie decimtterlij , fabtenfe igitur^ 

L M M N N P P «i. d" reliqua bina bafii 
centra coniungentes aquales erunt, per quar- 
ta primKTriagula igitur o i.u OMN ONP 
ov<i^o<it.&reliquafimiliteracenlrupen- 

taoonoru orta, erunt aquilatera & aquaUa-.quta vero dodecahedri duodecimpentagonoruJexagM- 
talunt anguli piant, quorum terni quique fngulos dodecahedri folidos effeiunt angulos. Sumemue 

hincviginlidodecaledrifolidosefeangulos,fedeorumfwgulosfuhtenduntfingulaicofahedrttrt- 

enguU,qua fcilicet pentagonorum (angulum folidum componentium) centra comunm,vt patuit, 
vigintiigitur triangula aqualia gf aquilatera,vigintifolidU dodecahedri angulis fubtenfa, com- 
munia inter fe latera d centris pentagonorum duceniia,icofihedrum c omponent ,per vigefmaquar- 
tam diffinitionem vndecimi^ropofno dodecahedroinfcriptum,per vigefimamfexiam diffinitiont 
eiajdem,aim anguli fimulbafes dodecahedri fmul tangant. In dato itaque dodecahedro icofahe- 
drum constituimus. 

Tropojtuo oBaua. ‘TroUema 8. 

In dato dodecahedro, cubum includere. 

T)efcrihatttr(tx decimafeptima decimitertij)dodeca- G r 

}iedrum,<fi ex eadem fumantur duodecim cubi latera,qu* 
fingulafubtendant duodecim dodecahedri bafum fngulos 
angulos\nam cubt latus angulum huius pentagoni fuhten- 
dit, per corollarium ficunJumdecimafeptimadecimitertij. 

Si iaitur dato (ex eade decimafeptima) dodecahedro duo- 
cim duxerimus fubtenffs,offo dodecahedri angulis termi- 'F • 
natas, fimili^fitu coharentes , vt ibidem patuit ^manife- 
Bum erit huic dato dodecahedro ah eifdem eius angulis du- 
clas reilasprafatum cuhumdefignare.quiideo in dodeca- 
hedro inclufus erit ,cum cubt latera in bafibus, (fi anguli in 
dodecahedri fedeant angulis^er vigefimamfixtam diffini- 
1 tonem vndecimifiumptU nanque quatuor dadecahedripe- 
tagonis acibo bhcso CKEi>Nd"i>FAO ta^iungan- 
lurreciam ac co -Du,quaidetquadriUterumaquiiaUrumefficient^cufinguU recla aquos 

aqualium 
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<tqadiu% pentagonorum [ubtendunt angulos, recios %ero ut cBendtmus dodecthedrum prufata 
■decimafepttma conflruentes. Sex itaque bafis quadrata cubum ( ex utgefimaprhna diffinitione 
undecimi ) confiituunt^ciiius otio anguli in ocio dodecahedr i angulis cohar entes cabum dodecahe- 
droinficriftamfxuigefimafiextadiffinitione undecimi) perhibent. In dato itaque dodecahedro 
cubum inclafimus. 

Propjltionona, Prohlernci^. 

In dato Dodecahedro,0<fI:ahedrum concludere. 

Eslo propofitum dodecahedrum a s g d e , cuius fu~ 
mantur\ex tertio corollario decimafeptima decimiter- 
tq) fix latera inter fe oppofita , quorum bifarias Jeilio~ 
nes,iangunt tres recla fe ad centrum Jphara dodecahe- 
drum ambient d bifariam efi ad reBospeantes , qux fint 
AB CD c icentrumueroi.Citmideol^perprafatumco- 
rollarinm)ts es illa recla fint aquales fequetur ( ex quar- 
ta primi ) fubtendentes illarum dimidias angulos recios 
continentes ^qua funt u o ob bd da ca ce C3 
CD^iA iG iB ii> aquales ejfe. Ac proinde eclo tri- 
angula CAG COB CBD, CDA lAO lOB IBD£^ 

I D K aqualia ^ aquilatera ejfe,efi ideo oclahedrum ejfe 
A GB D c i^peruigefimamfecundamdiffinitionemunde- 
cimi. ^uod ea de caufa dodecahedro injeriptu erit , quod 
eiusangstUfimullateradodccahedrifimul tangant, per vigefimamfextam diffinitionem utideci- 
mi.In dato itaque dodecahedro oclahedrum cenclufimus. 

ndropoftio decima. ‘7rohlema lo. 

In dato DodecahcdrOjPyramidem trilateram xquilateraminfcribcte. 




Esio dodecahedrum K a c o, cuius jumatur tres 
hajesadfignums concurrentes, alsik dnsle 
(f i iar.Vyex quibusfimantur tres anguli quiad 
usTo^coniunclis \a bd tou, dimetiens autem fit 
so,coniunclishQ bo z> oreclis.-quoniamdode- 
eahedri anguli in jphara circunjeribentis fnperfi- 
cia confijhmtpar decimamfeptimam decimitertif, 
fuper dimetiente s o per fignum a femicirculus 
ducltfs .efficit anqulumt ko reSlum,pertrigefi- 
maprimd tertijfimiliter per (igna d e duclta femi- 
circulus efficit angulos s b o s d o reclos,ex eade, 
dimeties itaque s o ulrafque s a a o vel s s s o 
aut s D DO potelfper quadragefimamjeptimam 
primi, aquales autem junt^u sd % a, angulum 
aqualium petagonorum fubtendentes. Reliqua igi- 
tur a o B o DO erunt aqualesfiaud fecus patebit 
dimetientemmi binas pojje ha fubtendentem ^ 

A D reclam,necnon binas h b fubtendentem e d reclam.dimetieniem demit a c binas jhhtende- 
temca^reliquamaA,quareablatis/ubtendentibas reliquaxa bd da ao bo t> o aquales 
erunt recla.tSic ideo ex ipfis triangula A bd aob aod^bod aqualia ef aquilatcra, pjrami- 
dem\a d o component-^bafi ua d adfignumoconsiitutam.cuiusfinguliqaiadA t d oangulifin- 
gulos dodeeahedri ad eademfigna confiitutos tangunt angulos, quare dodecahedro infcrtpla dice- 
turpyramls,ex vigejimajexta diffinitione vndecimi.Indato igitur dodecahedropfiamtdem trila- 
teram aquilateraminjcripfimus. 


Prohlma II. 


E V C L. E L E M E N T. G E O M. 

Proj>oJitio 'vndecitna. 

In oaco IcofahedrOjCubutn defignarc. 

^nsiioJ-jndecmuln dato igitur kofihedro cubum dofiguaumus. 

'Tropojiiio duodecima. problemA it. 

!n dato icofahedro.pyramidcm triUteiam ttquilatcrara collocata. 

kFvuL,fmfuLideF,i«fihdJF.,.frip^F,4k>kr,,gefm,fe^uMff^^^^^ 

In date igitur tcofahedro fyramidem trilateram aquilateram collocaurmus. 


HoACTS’^VS ^Zf ./£ <i4 ^ oA- 

iorilus ex decimoquinto Elementorum recepimus, 

SulJejuuntur autem reliBa erant perficienda. 


‘Tropofith decimatertia. ProlUma 13. 

Propofiro cubojdodccahcdrum infcriberc. 
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^0'^ff‘‘hedri tres angulos ejfet.cu. Relicuos vero inter e c ^ b e 

S^oniam circulas continens triangu- 
lam B c E circunfenbu pentaggnum,ca- 
iHslaitts esi c i^per vndecimam quarti^ 
extendatur flamim trianguli b c e per 
parallelas d s <i_E ,fecans dimetientem 
ha/is cubi \ t ini^dimettcntemvero cu- 
bi uh in z.,fat ante lateri a d parallela 
per I recia i i. ^eniam triangulum 
A L I tollitur a triangulo a .m f parallela 
1 1 fimile toti, per coroll.ficands fexti, 
aquales erunt u L l i recia, ficut autem 
tij,ad AD fic Q^t ad I i,per fecundam ^ 

Jexti,velad l a aqualem illi.Seddimidq 
lateris fiilicet q^a maius fegmentum fuit 
A t>,hoc elt, o B ipf A D aqualis, per qqpri 
mi. Recia igitur <3_l maius fegmentum 
eris Sicut autemtota <ij. admaisss, 
ftc erit maius idem Cij. ad minus t.k,per 
S decimitertij.Reclaigitur oj. fecla esi 
in L. Intrianguloverb a (^.n, recia n a qua ex centro bafis a p f militer ipf a <ijacatiirin i,pef pa- 
ralUlam\.i,ex eadem fecunda fexti-.aam q,n vitfHntparaUela,perconflruciionem.Reciaigitu¥ 

N A extrema ^ media ratione fecla ef in \,fer planum dee QXSateriimquoniamparallela ^ t o *i 
centra bafium oppoftarum cubi iungens, recia ci&.Per eam p o k duclum planum parallelum plano 
D B E Qj bina plana fccahunt reclas a o kh in z,tn eafdem r at tones, fer 17 vndecimi fecla eS 
autem kh ini extrema ef media. Secla erit igitur femidimetiens cubi in k extrema (f media ra- 
tione plano trianguli g c e. Cum autem reltqua in cubo defcripta fimili fitu triangula, iifdem legi- 
bus oftendantur ejfe in plano fimidimetientern cubi eadem ratione f cante. Conuenient itaque tria 
fuh quolibet cubi annlo dodecahedri plana^ad idem fgnum fimidimetientis extrema f media ra- 
tione feclt.Superejl demonjlrandumrellasid fgnumdimetientis cnmlrianguU b e c angulis co»e 
iungentes aquales ejfe,vt pentagona fnt aquilatera,aquiangHla,ef plana. 

Sint bina cubi hafes triangulum b c e fufiipien- 
tes, dimetiens cubi vero ft ah, latus autem quod 
ad dimetientem eflo c k vel b k, centrum cubi fuit 
o. Extendatur recia n v.vfque ad reSlams stn i. 

Jljtomam planum quod per rectam e f cen- 
trum o ( fecans cubum bifariam) parallelum eft bafi 
cubi A D B f-per confirulHonem.Supponatur per f- 
^um ?. planum eifdemparalleliim,quodfecabit re- 
dias OA ciinKproportionales,periqvndecimi.^ 
illa extrema plana qua per qe o ^ a b r 
conting!it.‘^iquiextrema(f media fecla fuit o a 
in r.,Extrema itaque f media ratione fecla erit j 
c L in K. Rurfus quoniam ififceles esi triangulum i 
B c i^Reciaque b i bifariambafm c e fecHit,recli^ 
erunt b i c ^ b i e anguU,fiat planum per to-& (fe- 
cans cubum bifariam) parallelum bafi a e. Eifidem 
fer fignum^ aliud parallelum fiupponamusKo.il- 
lud reclas o a femidimetieniem, f 1 cs^dimidium 
latus, fimiliter fecat,per 17 vndecimi.in k f o.Se- 
Eia eft igituriiijnt extrema (f media ratione.Re- ^ t 

£la ideoceo recia ci velit efiaqualis,nempe minora figmenta-.quia vero eft \o adi cficut tota ad 
rnam.x^ tota i p auferatur matus i c,Supererit minus c o,per quintamdecimitertqfeclaeji ideo 
I P tn c extrema media ratione. Rurfus aliud excitetur planumperfignum i eifdemparallelum 
fit 4. t X. Retiae ifcT fimiliter fecantur (ex eadem 17 vndecimiftn s & 9, feci afuit autem cl 




EVCL. ELEMENT.GEOM. 

• r , „„„rAJcfVtt7t4madminuifegr«enlti?n,enlidtocvma- 

LiSj,<iah,dnreSsciqu^‘lmiti„temtm.lairtt.EaJ,mMrehpihKr> f/»W 

oulum , c , OT««Si „>,>«» .ma,lm.tprv.d,cm^«, 

%m.£„i,veri dtdeMrm cltUmMUm pM.gm md:kt hafum c,h ,ma^,Jiam- 

,,„&,d..d,«^d,d,,Mri.ngd,,f4ap»m.ad,^er.fimdmaaMi.am^^&^^^^^^ 

ratione fecli reliquos. Sunt itaque duodecim bafes pentagona z ofolidis angulis terminau dodeui- 

hedrumcubowfiribentes,fervigefimamtertiamdiffmlionemvndecm,.Pro^oJltofgiturcubodo- 

decahedrum infer if fimus. 


Corollarium primum. 

Dimetiens Sph*ra dodecahedrum ambientis bina poteft latera , fcilicct dodecahedri & 
■dpdccahedrum ambkntis cahlTiammpriorifigura ducla ab o centro recia o b adas/gulum do~ 
decahedrt, binus potesi o b dimidium cubi latus, & v s dimidium dodecahedriper 47 primi. DupU 
■itaque recia o * dimetiens quidem (phara dodecahedrum amhieniisadupltcs reliquarum o v vzpo 
terit, per decimdmquintam quinti^que Juni cubi dr dodecahedri Utera propefiia. 

Corollarium fecundum. 

Cubi latus extrema & media ratione iccium efficit minus fegmentum latus dodecahedri 
fibiinfi:fipti.Maius vero fegmentum latus cubi eidem dodecahedro inferipti. nampatuit latus 
dodecahedri ejfe maius fe^entumlateristriangulii e, latas vero b t(binisc b s e aquum)maius 
fuijfe lateris o f cubi fegmentu,qua quidem s Effitbtendens angulum pentagond)fHit{pSiaua huius") 
latus cubi dodecahedro injeripti. 


Corollarium tertium. 


Cubilatusjdodecahedriinfcripti&circunfcripti lateribus eft x<^\s%\e. Patuit enimhoc theo- 
remate latus cubi efficere minus fegmentumdodeeahedriinfiriptilatus,nempevtprimafgura 
G r ad s ujdemverb cubi latus patuit {decionafieptima decimi tertq) angulumpentagoni dcdecahe- 
dri circiifcriptifublendere, ac proinde efficere dodecahedri fiue pentagoni latus maius fegmentum, 
per primum corollarium eiufdem finis igitur efl aquale. 


Propofttio declmaquarta. 
In daco cubo.Icofahcdrum defcribcrc. 


Prollema 14 . 


A p L M N B p q.R . c o trjgefwMmfixt. , ■virofigwtMafint circa centre , comuna 

‘■’-_'‘^‘'-:’y'I-^’’«’«P''S.arficl.,„,^Ufi„c.iiU,cr,h.,r«,g.l.,cdi«uicL,ca,,. 

f‘«ft'rrr,,cfjra,,.,,c,,apr,„,.„,,,r.f.mrg.ac,,,.,.,,,fiaiJ‘c,..„^^ 

^degn, crcicu-co 6-a,w.„jig,,„„,. r., triplum, a ciu,qu,d,u rmmi uC.pcrgu.rU, 


i 
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decmittrlij^f€dreU4s Kt -m^otesi ~ 

A o , cum reHus jit angulus a t g. 

Reda igitur a g triplum potest qua- 
drati A D , qaiavero reda eU >AQj.ad 
planum a t g ^parallelum cubi bajibus, 
per corollarium decimaquarta 'vndeci- 
muredus erit angulus K c i -.aquatis aii 
tem ejl-ucipjiuv, nam funt aqualium 
matora Jegmenla.Reda igitur a c{iri- 
plum potens ipftus a d) triplum poterit 
reda l c . ^..Addito itaque eidem qua- 
drato L Gj reda a l binas a g o t(per 
quadragefmamjeptimam primi)potes, 
quadruplum potent reda g. 

Reda igitur a i reda AD{pervigeJi- 
niamfextt)dupla erit,(^ igitur ipji a f 
aqualisielipji l M.ffaudjectisaquales 
cjiendentur qualibet alia,proximas [e- 
darumfediones coniungentes ,vt a m 
i.p PF PM u.<i_,(^reliq«a.Triangu- 
la igitur Aha apf amp iaQ^^caterahHiuJrnodiaqualiayeqHiangula,^aquilateraerunt, 
per quartam (j- odauampritm.Cum au’ em : irca fingulas cubi redas jedas., bina conueniant trian- 
guU, jcilicet AhM siu^entduedecimtriangula.quia-verbjibjlngutucnbiangulu edo, reliqua 
odofubtenduntnr triangula, -et a m ? produce, ex duodecim (j- odo triangulis, viginti triangula, 
aqualia,^ aquliatera Jolidum icojahedrum csTr.poKentia,per 'vigejimamquarta difjinitionerni-n- 
decimi ,quod cubo a s c infcriptum erit per 'vtgefimatnjextam diffinitionem eiujdem^hutusde- 
monliranda innent io a pracedetU dependet origine. In Jato igitur cubo icofahedrum defripfitmts, 

QoroUmum primum. 

Dimetiens Sphirs Icoiahedrum ambientisjbina poteft. Se Icoftdri 5:ipium continentis 
cubi \2.tt'cz.?pamdudaK-i,redoseffciet ad A7angulos,cumft cubi lateribus parallela: qua igitur 
himst &ioppoftosicsfhedricoBiimgetangulos,ipfaa At (latus cubi) ^ AflatusUojahedriper 
e^q prmi)pDtesi-.qua dimetienti Jjharaicofahedrumainbientis aqualis ed per demofirationem de- 
cima fixta decimitertij. 

CoroUarsumpcunium. 

Sex oppofitorum Icofahedri lateru bifarias fedioneSsCoiungiint tres ic&x squales in cen 
ttoSphsn Icofahedrum continentis/efc bifariam lecantes& ad redos.J»«/e/f»/«!/r«/^ 
centra bajium cubi o h d b i k iungentes, qua fefi hac lege fecant, per corollariumtertia huius, ^ i- 

deolatersbus cubi fentaquales.K^b eo autem cubi centro dudaredaadangulcsicofahedTi^fingttU 

dimidtum cubi latus (jr dimidium icofahedrt{angulum redum comprehendentes)fuhtendunt, qua- 
re aquales funt . Etpromde centrum prafatum jjhara centrum ejfe demonfrant tcofahedrum am- 
bientis. 

CoroUartum tertium. 

Cubi latus extrema& media ratione fe(ftum,efficit maius Tegmentum latus icolahedri li- 
bi infcnw-Idamdmidiumcubilatuifimidiumicofahedrilaterismaiusfegmentum effcit. To- 
tum igitur cubi,totum icofahedri maius figmentum efficiet, per decimamquintam qutnti , cum fint 
fimiles fediones,per fecundam decimiquarti. 

Corollarium tjuartum. 

crunt.C«TO oppoft 
cubo,qua '. ero ex 


Icoiahedri latera ScbaTes qus ex oppofito,paralle!a adinuicem 
dri latera quauddn cubi redis par alielU ejfe pojsint, nempe oppoftss tn 


3 icofahe- 
parallelis 



evcl. element. ge OM- 

reciis triangu 

JIta.v eluti a- i^eiinuicem far*lUU ejje- 

Propofitio dccimaquinta. Prohlema 15. 

In daro IcofahedrOjOcIahcdrum componere. 

EHo icofthedrum K c d f, cuius {^per pr£cedens fecundum co- 
redarium) fumantur tresretfa fefe bifariam ad reclos ficanles, 

(f- bifarias icofahedri laterum feciiones coniungetes, ^e. an dr 
s.^fifefican^estnlfgno^coniuncIis^o oe eh a%:quoniam 
reSiJunt anguli qui aducx consiruciione ^'eclis 

cemprehenfijmfesG b uiqHadratumconfitueni,fer quartam 

primi.Similiter ipfsbafihus aquales erunt quaafignisf.^y in 

fngultfgna-iG ^nducentur^Et proinde triangula pyramidem 
B o E H K consHtueniia^aqualia dr aquila tera erSty ac eodem ar- 
gumento,eifdem reliqua reliquam pyramidem b o e h l fuper ea- 
dembaf n m-» confituentia,o^ahedrumita^ erit^ geh k l, 
fer 'vigefmamfecundam diffinitionem vndecimi, icofithedro in- 
fer iftum,per vigefimamfextam diffinitionem eiufdem.In date igitur icofahedro eilahedrnm cetth 
fojuimus, 

‘Trofojtcto decimajexta. Vrollemtl 1 6, 



In daro Odlahcdro,Icofahcdrum colJocarc. 



Proponatur ociahedrum, 
cuius fex anguli fint a b c - 
F p Ljconiuncid reciu u c b- 
F p L ff bifariam (fi ad re- 
dios Jieatibus in figno ^^er 
coroUarium fecundum deci- 
maqaarta decimitertq :fe- 
centur vero extrema et me- 
dia ratione duodecim olia- 
hedri fingula latera , in fi- 
gnis RXMKDSNOVE <IT» 
t^aiora autem earumfig- 2 
mentajintta ex fm fk 
AD AC(.CS CT PN PG 
IV lE,«»»»i7wHK XM 

O E N V D s Q^Tj quoniam 
iridgttU A B F fecia fiunt pro- 
pertienaliter latera mad 
K KVtv %.adc. A,per fecun- 
dam decimiquarti^parallela 
erilH^ipJi^■^^er ficudam 
fextizquia vero recta uefie- 
cai H X M E, reiia aute z k 
para/lelaefiipfiKf.reciaf.K 

ff^^f^>^^rema(fimediaratieneinz,perfiecundamfiextisnempeftmilittrMr^^^^^ 
fegmentum en, z ^.ipfiz zaqualisfecetur r 0 ,duc 7 aKo,aqualisigitureritiireffTzTZ 

gefiimamurtiamprimi ducantur x c k e e z^uoniam aqLngukfunt trianouU^ f Izs. 

fextam fexu^quaha fiunt hT. '^'o-lateraadinuicem^er quartam Cexti r . 
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4quau,nam ^zfccitT^,6-igUurm,nusertt o ^mtou r i rea.e%zfit<tqu4is>qu^,uaueixlou 
o<^ mmorijegmeto o i^tnfajunt ctus quod ex maiori s o.^ifr quarta dtchailertu^recla ideo s i 
«-#/K o o '■f‘‘l(»sdriflimiffius\e}^otertt,^erquadTagefma7nf!fUmam frimi,cunirec7us fit 
K o Ca^« aquales ftht f e e o^ahedrife^eta, communis 'vero 

F y.,&anga tr.1 G ^^^{triarjgalorumollahedri) aquales, hafesKc Y-zerunt (f;r qdartam tri 
fni)aquales,quaideo angulos ,siY Y-io aquosfubtendent.peroaauaprimfqui igitur recJi eruK 
per dccmamtertiamprimi.-recla itaque Kz{binas Kt tt, potens ) quadruplum potent tpfms r o 
{vetiY.)mm& ^ triplumeiufdem t.opotuit, cuius quidemt.i.quadrnplumpotcsl q iduplaper vi- 

'" fff‘”^^fixti,Bina ttaque&s o e erut aquales. Eodem argumento eifdem aquales ofiendetur re- 
^^i&ftllquajeclioneslaierumociahedri coniungentes. Ex ipjis igitur 
defiriptatriangulaGEY. ckd ods gsm Gf.i-i^aqualia^aquiUteraerunt,perociauampri- 
tm,angulumfilidum qui ad Gceniponentia,qui itaque icofihedri erit angulus,perdecimamfexta?n 
decimitertfyinfeciione c lateris p f consiitutus. Haudfecua ostendentur reliqui vndecimicofah • 
drifolidi anguli, in feiiionibusfingulorumoSahedri laterum coifitutiejje^fiilicet e n vh km xd- 

s <ij\duodecim igitur erunt icofinedri anguli. Cum infi.perjingula oclahedri bafes fmgula fifii- 
pianticoj4hedritriangula.^vtinpyramide dimidii oclahedrimc p f, triangulum f ctin fuorum 
laterumfeSlionihusfufcipittriangulumGta s,^ cv^ipfumtix%,at b ap fufiipit hdn:C^ af f 
ipfum K D G.,ide ojiendipoterit in oppofitapyramide a b c f i, erut igitur oElo triagula.Cateru quia 
jlngulisoElahedri jalidis angulis bina fupponunturprater hac triangula„vtr.^G mc angulo qui 
ad?,eiveroquiadT:jXnv H}iv,eiquiad? ^ntts CDS,eiquiad/.,DHii (iHK,eiquiadt,i(ijT 
v<U^eiquiadc, sxm t x te. Hac duodecim oHo praojlenfis addita producent viginti numero 
triangula, jibiconiuniia aqualia ejr aquilatera , qua ( exvigefimaquarta diffinitione vndecimi) 
icofahedrum component,quod ociahedro prcpcftto a b c f p i infcriptum erit, ex vigefimafexta dif- 
finitione vndecimi.-nam duodecim eius anguli, duodecim laterum oclahedri feHiones f miles poff- 
dent. In dato igitur ociahedro icofahedrum collocauimuc. 


CoroHarium primum. 

Latere trianguli sequilateri extrema & media ratione iecSo. ReSallibtcndens trianguli 
angulum, maiori & minori iegmentis comprehenfiim, duplum poteft minoris eiufdem late- 
ris legmenti. Nam reEia k e angulum k f e trianguli a f l Jubtendensfinu x f f e figmentis 
eomprehenfum,aqualis fuit recla k k bina ha a k minora figmenta petentipert^p primi,cum re- 
thss fuerit h a k angulus.Huplum igitur peteji k e vel h k reiia a k. 

CoroHarium fecundum. 

Icofahedri bales oitahedri id continentis bafibus lunt 
eoncentriese. 

T^m fi proponatur a b c oclahedri bafis continens e c d icofa- 
heiribafim^eritcentrKmbafis ksG fignumr.Iungentur recla 
jA FB Fc fi.f.^Equaleseruntbinark KibinisYn bc, 
funt enimqua ex centro efiminora figmenta,Scd ^ angulos 
aqualium dimidios fubtendunt. Bafes igitur ( ex quarta pri- 
?»/)fc fe funt aquales,fic^illis reliqua yn aqualis erit, cen- 
tro igitur f interuello f a circulus triangulo c e d circunfen- 
ptusifgnum idem f centrum efficiet bafis c e d icofahedri. 



Propoffto decimafiptima, ProlUmaip 


In dato Oi 5 lahcdro,Dodccahedrura collocare. 


'XtT ifi 



trem4eimeMar-tti9nei/ijtarBr'S- / / ■ 

tediiu. Patuit ex reetts has Jeclio- / / 

fiesiKXgefttf(»esferi~~i^i/ititrkn‘ y' — ^\ 

gula, quorum Juerumdclohafibiis y 

eclahedri concentrica, ex froxime / n, 

coroli.frafate.SiigitHrjinguiisvi- / '''' \ 

gimitruxgulorumcentris,finguli / \\( ' 

dodecahedri infcrihantur ( iuxta / ! J — 7 ,7 / ^ I 

qusnumhuitis) anguli,corK 2 erie-^^^^ j 1 / // /MJ — ’ 

nua o&o dodecahedri angulos in 0- — '1 \ . 

clo hafium ociahedri centris, hos n, \ / 

nempe 1 v & o m a p f? x. Reli- x 

quorum autemduodecim, binos in >'■ / 

(entrU binorum triangulorum la- \ j / 

tus commune fubfingulis ociahedri / / 

folicfisangulis hahentium,_putafub \ \ j y 

angulo qui ad a binos k zyh b bi- \\ /y 

nos H c,fuh o binos v 'i,fub d binos ^^0 

T Ljfibsbinoss n^bcverbhinos 

QK decentes,aui[blidiangulicum . , , . . • • 

rmt Cex, duodecim fouent dodecahedri angulos, ac jiunt viginti duodecim pentapnuaq 

auianoulis&aquilaterisflanis{vtqHimahHiuspatun)comfofiti,T>odecahedrumay 

diffinitione vndecimi) reslituentes: Oclahedro -vero infcriptum eo quod finguU oBo^ 
/ngulos eiusfufcipiunt angulos, per 2 d diffnitionem vndecmi.lndato igitur oBahedro 
drumcoBocauimus, 

‘Tro^ofiio decmaoUduA. ProllemA 18 

In data trilatera & squilatcra ?yramidc,cubum conftrucre. 

Esio trilatera aquilate- 

ra pyramis , cuius hajls Jit . 

A B c,vertexautem D,Ipfi /f \ 

Jfharac0mprehendelur,ex / 1,1 A 

decimalertia decimitertq. / / j \\ 

Sit eius Jphara centrum / j j \ \ 

angulis autem feli‘ / j ji \ \ 

dis ABC 'D,per centrum e / / / 1 \ \ 

JinguUreBainbafis oppo- / / i \ \ 

J!,^ / / | \ \ 

diculares erunt, (^incen- / / /yjfy \ \ 

tra circulorum hajis conti- / \ ' 

nentiumcadenl,percoroB. / I '^\ 

I J decimitertq. Sint ita- / 


t fit n, Reliqui autem js^ 
: esio t,ReBademijfi<t 


centra, ab angulis ducan- 
tur in Utera o^ofita retia 

AO L DHK BN M^DFL, 

qua perpendiculares erunt 


Uteribtti 




190 


LIBER DECIMVS QJV I N T V S. 

lateribus sc c a a dc^” c cotoU.ii dccimitcrt^, Etideoe/uficabumbifdrUtnin s i m f,- 
gnisiper leniam terty. Rurfus qua a folidts angulis nnjfe fi/nt in baps oppopiaspifariatn pcemur, 
Jciluet-ooim,c >iiHO,K7i»7,^inin9.,conitincitsm fT ho fo-^^emam g il gx^ux 
acentroesuflem trianguli At c in lasera funi aquales aqualium (pfimilsum triangulorum per- 
fendiculares. Communis autem d CyOnguli sd o l d G(^perociaHamprimi)aquales erunt. Sed (p 
aquis lateribus fD orippsHts tn continentiir.CCamuss o^pnlexcentroaqualsumcirculo- 
rum triangula AD c d b c continentiumiaps igitur h t tT aquales erunt, per quartamfrhni, 
HandpcusduciisG'? cyAreciis, reliqua }\o foeipiemHi epinterfeaqualesepepatebunt, 
igitur eodem argumento reliqua centra triangulorum (p bifarias perpendicularium fectie- 
nesiungentes,vt'n^ or op r.\ nt ph ao pY-t aquales effe osiendenIur.Cumasitema 
quolibet centro bapiimtres oriantur recla in bifarias perpendicularium p^iones ducende,centra 
autem fmt quatuorfequetur ducias recJas aquales, duodecim ejp,q:ian:mterna p terna angulum 
plidum in quatuor centris bapum ac perpendicularium mediis pBionibas quatuor constituunt , s- 
ius itaque plidioBo erunt anguli, duodecim aquis lateribus confcripti, qua fex quadrangulaf- 
gurabunt,pilicetKOY'T PGRs phoo copr t Ktnpt a r h. Ea quippereBangnlaeJp 
doceamus. 

Quoniam in D c communemtriangulorum ad c b d c bapm perpendiculares cadunt as s s 
per centra npi duBa. Siniula ipprum h s s ? tertiam partem fingularum as s b efpciunt, 
T^m AK dupla ef reBi h s p baftntD c bifariam pcat,per coroU.auodecima decimitertf Trian- 
guli igitur A B s latera a s b s proportionalia pBa inap t, efpciunt reBam h v parallelam reliquo 
Atlaterijper fecundamfexti.AEquiangula igitur erunt a s b ^ h s p triangula,per pxtampxti. 
Baps igitur h f reliqua a b tertia pars erit, per quartam fexti. OBendamus inpper t o tertiam efp 
reBa u c, cum aquales pnt e c e d reBa, qua ex centro phara pyramidem continentis, e n nsero 
{^ua a centro in bapm) tertia pars eP^c reBa,pc^ o e reBa i D,per coroll.decimatertiadecimi- 
tertq,eli enim fexta pars dimetientis.Sed o tsfuii dimidia totius n c .Reliqua itaque e o tertia pars 
erit ipfius e c necnen e t tertia reBa e d . ^uare reBa ro in triangulo d e c parallela erit reBa 
D c,eiufdemque pars tertia, ex prafcriptispcundap quarta fexti,veluti h t fuit tertia pars reBa 
AY.Atqui AYpDcpyramidis latera funt aqualia, ReBa igitur v.Yp-t o aqualium tertia partes 
aquales erunt, per decimamquintam quinti. AEquales igitur erunt anguli htyPty ofpmili- 
tereifoppofiti f oh oiaxfper oBauamfrmi)ippsacinterfe aquales erunt. Sed hi quatuor reBis 
aquipollent,per coroll.trigepmapecunda primi. ReBiitaque erunt quadranguli h o f t anguli, 
U tenon reliquorum quinque quadrangulorum, eadem lege reBi oBendenturanguli.SupereP osten- 
dendum quadrangula prafata in vno plano pHgula ejfe. Sufeipiamus itaque h o r t. S^otiiam in 
iriangutoAssreBa n t lateri ah parallela oPenfaep,eafecat proportione rcBas sv s b/» i e^F, 
per z fexti.Sypa ideo tertiapars fuitsY reBa% z, tertia erit % i reBa i y,^uia prater hac, v $ 
medias feBiones oppoptorumpyramidis laterum iungensjoorumnempe a b d c,hifariam per cen- 
trum E fecatur, ex coroll. fecunda huius, cum pt dimetiens oBahedripyramidi infer ipti, reBa s i 
duo tertia erit dimidia % e. Haud fecus,cumintriangulo DzereBaT o parallela fuerit reBa d c 
■laterullla pcabit proportione in eodem triangulo reBas ce se.ino(^ i,per eandem, i^tqui ter- 
tiafuiiioreBat c tertia igitur eritz\reBaz%.Reliquaigituri% tetius z % duo tertia erit. ,^_ua- 
re pgnumi-vtrafquet o hf fecuit. Bina itaque aiv sto reBa pp fecanUs invno funt pla- 
no, per fecundamundecimi. proinde pgna ht f o ineodemerunt plano. ReBangulumigiiur 

H o F T quadrilateram aquilaterum in ^no exisiens quadratum er it, per trigepmam diffini- 
tionem primi. Eadem caufa reliqua quinque folidi hafes quadrata, oBendentur aquales ^ plana, 
duodecim laseribus oBbque angulis aqualibus plidu coniunBa, quorum quatuor in quatuor pyra- 
midis bapum centris, quatuor vero in quatuor perpendicularium mediis feBionihus degunt, Soli- 
dumigitur illud hoft pcrn cubumdicemus,pervigepmamprimamdiffinitionemvndecimi, 
pyramidi inpriptum,peT 2 6 diffinitionem eiufdem.ln data itaque trilatera (jr aquilasera pyrami- 
da cubum conBituimus. 


Corollarium, 

Q^ibiferiamfecacoppofita Pyramidis latera, tripla eft lateris infcripti cubi & per cftrum 
tranfic. zv reBa cuius tertia pars fuit s i,ealaterafecat:atzi(iquaexcentro cubiinbafim) 

fuit tertia reBa e s ■ Latus igitur cubi duplum reBa e i tertium erit totius n s qua fuit dupla re- 
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Pro^ofiuo decimanona. Prohlcmai^. 


In data trilatera jequilatcra Py ramfde,IcofahcdrurQ dcfcribcrc. 

Ejlo frofefilapyramit 

Asoi>,cuiutjinguUbifa ^ 

riam fecetur latera fignis 
F M K i P N, dejertftit tri- 
angulis LFP PUNNSL 
e/ F M K in finguUs eiusfj 
ramidu bafibus , qua qui- 
dem triangula aqualita- 
teraerut,per quarta pri- 
mi : na latera Jubtendunt 
aques bajium pyramidis 
angulos dimidiis eius late 
rivus comprehenfis, qua 
ideo funt aqualia . Secen- 
lurea latera extrema (jr 
media ratione{per trige- 
Jimam fexti) injignis c e 

Q^RS THIONTrX./£/2 ia 

tera ineafde rationes fe- 
tantur ^per fecundam de- 
cima quarti^^ ideo aqua B 
les effeiiit fimiles feSiio- 
nesper fecudamparte no 
naquintiiDico prafatajigna angulos Jufipere icofibedripyramidix b o » infiripii^fant inprafa- 
tis triangulis alia rurfus triangula iunSiis fiSionibus, Sint autem hac t r s i o h ce qj^ v x y, /- 
pfa aquilatera erunt . Singula nanque eorum latera aquales angulos triangulorum aquilaterorum 
Jubtendunt, aquis laiertbus(matori fcilicet ejr minori fi^etd)comprehenfoj,quaideo{per quar 
tamprimi)erunt aqualia.Ofiendamus igitur adaliquodprafatorumfgmrumlfcilicet t) confiitui 
angulum folidum icofahedri.Chm triangula t r s eijojint aquilatera ^ aqualiaaquales erant 

quatuorreciatt. ts t 0:ef quiaqaadratumeJi^mY.fifariamfecanspyramideniKUG-D 
per co roHarium fecunda huius . ReSla t h duplumpotesi recia t n uel n ix,per quadragefm^rfe- 
ptimam primi,minoris quidem figmenti exconftruclione.Syiod idem duplum potefi re^a r t nsel 
T angulum triangulijubtendens binis figmentis comprehenjumper corollarium decima fexta hst 
tiis.Reciaigiturtn ts tr ret^toaqualeserunt^cnoas sr rq^qo ov,angalesquiad 
rjubtendentesmarnoj. bina potef?(i_VR minora figmenta^quapotuitrK.Reliqua -vero angulos, 
triagulorii aquilateroru maiori(f minori ficlione comprehenfos fuhtendunt.S.ainque itaque tria- 
gulaTt.% TSH THO TO<i_tetj.aquilatera(fiaqualia,angulumfoliduic0jahedriadfgnum-r 
conftituunt,per x6 decimitertfin latere p n triangulitn m. Eadem methodo in reliqtiis quatuor 
triSgiileruv n m n ki p bafibus pyramidis infiriptorSUtertbus^qua latera duodecim 

fiintnumero,du0decimicoJahedriconJlituenturanguli,viginti triangulis aqualibus ejraquilateris 
compofiti,quorum quatuor in quatuor pyramidis bafibus,T rs hoi ceq_v -xtapuatuor fub qua- 
tuor pyramidis angulis gi-s. T s H iKv^r<}j>,drbiniJabfingulisfixpyramidislateribus,Jcili- 
eet fub lateret) o, ths sHofub d b, rqj RQj,y*^ d a, c o <i_coi,Jub ab,e x c xtLv ,Jub 
B G,s vR S V A OjiTH 1 1 y.f'iginti ttaqueaqailatcris (fiaqualibus triangulis comprehen- 
fumfolidum icofihedrum erit, per vigejimamquartam diffinitionem mdecimi , pyramidi a b c d 
infiriptumcumeiusfimulangnli pyramidis fimul bafis tangunt, per uigefimamfextam diffinisio- 
nemundecimi.ln data itaque trilaterapyramide icofahedrunt defcripfimus. 



‘Tropojitio 'vigeftmA. 


Problema io. 


In data trilatera squiiatera Pyrainidc,Dodccahedrum componere. 
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Efto fyramis hi- 
c,Ti>CHimJingiila la- 
tera bifariam fice- 
tur^ducfis recfu fe- 
cliones inngetibus, 
qu-e re^a extrema 

media ratione fi- 
£}it,Jufiipiet ductis 
fer fictiones rectis^ 

'vig/nli triangula t- 
cojahedrum comfo- 
nentia,ajt froxima 
fatutt, fi eorum tri- 
anguloru centra fiefi 
ceperimus,ibide vi- 
ginti dodecahedri 
infiriftiangulos co- 
feriemustfer tfuin- 
tamhuius-jCjuia 've- 
ro prafali icojahe- 


dis concentrica , 'vt 
ofienfumfuit corol- 
lario fecundo decimafixte huius^uatuor angulos fiilicet e f h d dodecahedri:,in ^uatuor bafiit cen- 
tris coUocahmus^relicfaorum -vero fedecim angulorum bini fingulis fix pyramidis lateribus fiubii- 
ciuntur,nempelaterihvangulicTL,lateritis vefi^rectuav n,re^a si -c^s^lateri-BQ 
t ojateri A G j.^<iJuperfiintquatuor,quorum'verum locum defignemus : citm cubus eadem 
fihara cum dodecahedro feptus^eide dedecahedro infiribatur,vi patuit decimafiptima decimiter- 
tfi(^oclaua huius, fiquetur cubum dodecahedrumque circunfiriptum iifdem contineri corpori- 
bue,e'o quod eorum anguli ad eadem figna coeant. Oficnfumesi autem ( i8 huius } qualucr angulos 
cubi pyramidtinfiriptiperpendicularium qua ab angulis in bafis oppofitas pyramidis fimt mijfe., 
medias obtinere filliones,Dicemies itaque quatuor reliquos dodecahedri angulos medias iUasper- 

fendiculariumcumanguliscubipofiderefectiones.Hasquidcm'1 dimtdiam perpendicularis^hu, 

dimidiam vero b f angulum cfiimidtam autem c e ftgnum :s^reliqiiam demumynedtumfignu per- 
pendicularis D angultd» bafim oppofitam.^are quatuor illt dodecahedri angulis, [olidis pyrami- 
dis quatuor angulis directifiue adperpendiculum fuppofiti dtcentur.dodecahedrum itaque hac le- 
ge confiitutumpropefita pyramidi infiriptum dicetur, eo quod fingulis pyramidis bafibusfinguliad- 
'hareant dodecahedri infcripti anp,li,per vigefimamfixtam diffinitionem vndecimi. In data igi- 
tur trilatera aquilatera pyramtJe dodecahedrum compofuimus. 


dri quatuor bafis 
fiunt bafibuspyrami- 



PropoJitio'vt£eJimaprima. Problema zi. 

Cuilibet regularium foIidorum,Sphsram infcribcrc. 

Tam ofienfumfuit decimat er tia ^ quatuor fiquentihus decimitertij , [olida quinque regularia 
hac lege Jph.era continerfvt a c~etre JpLr.e fiue [olidi adfingulos infiripta angulos reclajintaqua- 

les.fiua qnidemreciaea de caufi pyramides componunt,quarumvertices centrum JpharaJiaeJo- 

lidMiidentfiafis autempyramidum finguU fimt eorumfolidorum bafis, qu.e cumm quoltketfolt- 

do fint inter feaquales/tmiks^ aqualibus circulis defiriptafit ctrculijpharam ficabutmam an- 

outi circunferentiam circuli tangentes /pharafiperficiem atUngunf.quare a centro fpharx in bafis 

%ecirculorumaqualiumplanademi/faperpend!eularesfi'untaquaUs,excero//arto lemmatis de- 

iimfixlt duodecimi.Centro iofiur fphara foUdumeontinentts,interu^^^ altqua 
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roIiariHTneinfdemlemmallitcnilibet igitur reg:iUriumfolidor'imJpluTa>t> iTifiripfirttus ^qu-t qui- 
demfunt tactum numero quinque-^er corolUrium decintiochiut decimitertq. 

CoroHartum. 

Infcript® accis circunfcript^ regulares figursfiuc eas comprehendentes fphsrs,idem 
centrum ^ol^idznz.A’e?ni>ee4rHmp-framides quarum anguli h/ifmm Jfhara fuperfciem tangunt^ 
ab h ii angulis ad idem (ignim aqualesferdncunt recfaSyConos pyramidum ibidem consi nuentes ^ac 
proinde centrum Jpherarum in eifdem conis colliicdtes,cum ab his ad curuam faperfeiem, in bajium 
pyramidis anguhsexijlentem^ducfarecia fuerint aquales. 

Ull O Tijr V M. 

Horumfilidorum vnicnm odiahedrum reliqua mutuo fibi inuicem inferipta Ju/eipit filida-jiam 
Dciahedrum capit tcofahedrumfibiinjcripluniiiliudidemicofahedrum concipit dodecahedrum «- 
dsmociahedTOinfcriptum-.Dodecahedrumferbtdemfiifcipitcubumipfo edfahedro conceptum: cu- 
bus Ule demum Pyramidempropojlto ociahedro inferiptam circunferibit. Hac reliquis denegan- 
tur folidis. 


^FRANCISCI FLVSSATIS 

CandalR Elementorum geometricorum 

Liber decimusfextus. 

Pro^ojith prima. 

SOdecahedrum fibiqueinfcriptus cubus ac eidem cubo infciipta 
T PyramiSjeadem capiuntur Spbsra. 

Sjiomampyramisanguloscuhiin que deferibitur fopdet ,per primam decimi- 
quimi, cubice vero amnes angulos in dodecahedrifibi circunferipti angulis c o!lccat,per ociauam de- 
eimiquinti .'Dodecahedrurnverofuos angulos injpharafuperficieconfiitttit^peri’] decimitertj^ 
Sequetur itaque ilia tria folida fihiinuicem mfcripta,eadem capij]>bara,per vigefmamfixtam dif- 
finitionem vndecimi.Dodecahedrum igitur fihlque infiripties^&c. 

Corollarium. 

Triah*cfolid»rmiili!ett:acminfidentIcofjhrfro,Oaahcato,S!l'yranii(li.A-«7>.K.j5fe- 

dro,perquintam,vndecmam,^duodecimamdecimiqu!ntt:aceidemec?ahedro,perquartam,jex- 

tam, efdecimamfextam eiufdem: demum eidempyramidi^perprimam, decmamociauam,& dect- 
tnamnonam eiufdem. Nam omnium horum anguli centra bafium circunfcriplorum icojahedrs.aut 

cclahedri^auicertapyramidis, obtinent. 

Propofiiio Jlcunda. 

Dodccaliedri circunferipti ad dodccahcdrum cuboinferiptum ratio, tri 
pia cft extrema: & media: rationis. 

0ttoma7nofrendimue(decmatermdecimiquinticorol!arioi)lpuidodecahedricuhotnfcripit 

effe minue feiynentum lateris ipfius cubi extrema & media rationefecii. Lam vero dodecahedri ei- 

imcuhocinunfcriptiPufdemcuhiUterUmatusfegmenluep^ademiidecimsquintsfiocuimup 

critlatusdodecahedricircunfcriptuadlatusinfcripti,vtmaiusfegmetumreaa^^^^^ 

ratione fec7a,adminuseiufde,qua(extrigefimafexti)dictturextrema&mediaram,pertert^^^ 

diffimtsonemeiufdem.Sedfimtiiumpolyhedrorurnfolidorumratto,tripUeriraiionulajer^^^ 

Uum, per corollarium 1 7 duodecimi. Dodecahedri igitur arcun/cripii ad dodecahedru cubo inj m 
ptum ratioyripla erit rationis laterum, extrema & media ratione contunsorum. Dodecahedri ita- 
que circunferipti ad dodecahedrum.efc. 

'Tropofimitnia. 

Omnis quinqu2?ulUquianguIi,5c a;quilateri, qu£ ab vno angulorum 
in bafim perpendicularis, extrema& media rationcfecatur.perredaman- 
gulum eundem fubtendentem. 

Si{qiiinquangulum,aquiangulum,&aquHaterum u b 
Qt>r,ab vno autem angulorum qm ad k perpendicula- 
ris demittatur uQ inbafimcD.&angulumBAffubten- 

datBB, quam fecet sto ini-. Dico redam b tfecare redam ^ 

A G extrema & media ratione , quoma anguli o a f g a b 

(hntaquales,pervigefimamfiptimamiertif,&hB r af » 

aauaUs, Per quintam primi . Seltqut itaque qui ad e trian- 
Zlorum A E B A z F aquales erunt , nempe rehqui duorum 

udorumpercoroUariumtngefimafecundaprimi.Redus 

autem elilex confirHclione)^ c c angulus .parallela igitur 

funtzi<:.^reda,peTvigefimaedauamjTimi-.fituu^^^ _ . 
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n i sd lAj/ifmf G £ tii^E K^j!er JecunddmJexli.Lyit^ufD kfe^aefi m i extrennt ^ media raiione^ 
fer Dclaaam decimitertij a igitur in e feci a erit extrema ^ media ratione fer fecundam decimi- 
i^uarli.Omnisitaqaequi-nquangttliyieijmanguli^aquilateri,quaah)&c. 

Corollarium. 

0^2 angulum pentagoni fubtendic oppofito lateri fi t parallela. Vtfatuit im? efcv. 

Profofitlo quarta, 

Q_u£ ab angulis bafis Pyramidis latera oppofita fccat extrema Sc m edia 
ratione leftsEjipfe comprehendunt bafiralcofahedri Pyramidi infcripti, 
triangulo squilatero infcriptara, cuius anguli latera bafis Pyramidis extre- 
ma & media ratione fccant. 

SfobaffpgramiduASG^ci/i infiri- ^ 

iatur triangulum aquilaterumfs. n, fi- 
di u bifariam lateribus, huic autem trian 
gulo infiribatur bafis icefihedri pyrami- 
di infiripi {feclis extrema ^ media ra- 
tione lateribus) fk kh hf/»cd zfer 
decimamnonam decimiquinti: fiecentur 
rurfissfyramida latera bg anex- 
trema^ media ratione in i m iferlrige 
fimamfixti^coniunciis KtA bl Gire- 
ilis : Dico ipfis redlas triangulum icofii- 
hedri c n e defiribere : quoniam zGejr 
• tHjunifaraSela,ferficudamfexti,fer 
\fignumrs’utriquefaraUelafato d ^.Si- 
mile erit H D N triangulum iffi h k ofer 
' corollarium ficundafixti, aquales igitur 
trutfinguheo» aniffio^^maiorifig- 
mento reciaKH vel fH: quia vero f o far aSela esi reclan ^,^oi>iffiT »,aqualderitor> recl* 
talotifinparallelogrammoro v> afer^i^primi.Sicul itaque tota i a ad? ? maius figmentum fie 
erunt,iffis aquales 0T> ad ts nf er feftima quinti, Recla igitur o o extrema^ media ratione feBa 
erit in-Q, fer ficundamdecimiquarti. Sed fimiliafunt inter fi triangula koo af e^abm,»?^- 
non inter fieu-Dv aehc^am Q,f er corollarium fiecuda fexti. Sicut ideo ?tad mfic ejl ots ad ot:,, 
^■itaadu G.Recla igitur x m fimiliterficas retias f h o n ifjis g insv ta,effcit'&t> latststria- 
guUicofahedri e c x>,infeclianibus?G d ex kyfotheji deficrifti . Haud fecus b l o i reliqua latera 
E c c D eiujde trianguli defiribent, fer fignS i reiia c ifarallelafat p e ci^Cum parallelafint t la 
tirecia a m in-Efimiliteriffix ^in? fient ar, fer fecundam fiexti. Aequalis igitur erit w^iffiimyie 
iffi aquales erunt GT> Di,J?militerfefita:quiarurfiis parallela fini vt ?? in triangulo xisi, erit 
vi ad i? ,vt XD ad xefidvt xt) ad xzficD c ad? fer ifixti.Sicui igitur madipficerit 
D oad tQj(^vici/rtm tsiado G,vtsfad? o^aquales autem fiint d i d o^aquales igitur erunt e p 
E G^quiaverb aqualis eji recla X h recla? cuius maius fegmentum fuit recia h v.Tota x n extre 
ma^ media ratione ficatur in n.fer quintam decimiiertf Sicut autem x n ad x nficx d ad x? fer 
ficundam fixti,quiafarallela fuerunt p h oit:ficutrurfiisxDadx?fic{fereandem)xGadx<i,^ 
x\ad x?,quia parallela fuerunt? c i.Recla itaque xg ^ xiextrema^lr mediaratione in <i^ 

?ficla funt,reclaque xGjnaius erit recia xG vel X? figmentum, putavero fuit tota xGodmains 
xGjvt maius xt ad reliquam h t,ipfi X? erit minus figmentu totius X i vel XG .Recia igitur 
{parallela per? recia o \)exirema (f media ratione fecutt recias x o ? xinex^? .Haud fecus rt- 
cia p ■t.{recia X a parallela per c)inficlienes p b cadet,necnon'K<ijper Ctgnuv>{farallela recia b l) 
infiSiiones?.rijadel: vtraque igitur?? ?<xreciaco aqualis eritfinparallelogrammis p » q_c, 
per-^^primi.Cumautemaqualesfuerintrecta?? ?(Xj,aqualeserutfimiliter?c cs(^Ri> d «• 
T riangulum itaque p r Gjqmlaterum erit fecans extrema ^ media ratione latera pyramidis in p 

tl^E, 
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Rim icefihe dri-s-o -d profata pyramide comprehenfi, igitur ah angulis 

QroUarmm. 

Latus icofahedri odtahedro infcriptijmaius fcgmennim eft eius qui abangulobafis 0(5ia- 
hedri lecat ktus oppoliciim extrema & media ratione. Sy‘oniam{exdecimafexta decimiquin- 

ti)s '^^(tlhafisoclahedriycofahedruTnbafis cn-icontinentU. Cui aquatur HHGyVtpatait. 

Hammrta, m . „ fAmlkU n tfiani o » w ,„m, n » i 

iT,aqualesindeerunit.H aqnaliierJeUazM m inn (^%,per pqprimi.Secla igitur ht 
ftgttteniHtneft v,%Tetiaycqualislateri^t> icofahedri. Sedt r.Jimiliter ficatur ipjisifi(<xje- 
eunda fextt)per parallelam d m. Et ideo extrema media rationeper fecundam decimiquarti. Eli 
aiitemru aqualis reda igitur r Kipf iv -vel nn. Reliqua igitur i af/nt aquales; 

nam f h ofunt aquales.Lattts itaque k a trianguli n k o fecatur in s extrema ^ media ratio- 

ne,arecia h t cuius maius figmentum fuit zt>,latus quidem icofthedriociahedro, cuius hafisfuit 
H E Qipuel t s.iiJibiaqHalie,)per i6 decimiquinti,infiripti. 


Pro^ofitfo ^uintit. 

Latus Pyramidis extrema & media ratione fcdiu, efficit minus fegmen- 
tura potentia duplum lateris fibiinfcriptiicofalicdri. ’ 

Ejlebafis pyramidis a b G,bafis autem fibi infiriptiicofa- -fii 

hedricvifdefcripta tribus reciis qua ab angulis bafis a b g 
lateraoppofitaextremaejr media ratione fecant, ex prafata^ 
hisfiiiicet a m b i liDIcoai minus figmentum lateris 
K^fiuplumpoffe lateris ciicofihedri. ^uoniamproximapa- 
tuit triangulum c d e inferiptum ejfe triangulo aquilatero, 
cuius anguli fecant extrema ^ media ratione latera bafis 
a B G pyramidis. Sit illudtv.v.,fecansreclam xzin s.Erit 
itaque f a minus figmentum aquale fiegmento Kt^per fecun- 
dam decimiquinti-nempe eadem ratione fidum, latus infuper 
1 viSrianffilis ar-ficatur in -abifariam.vt proxima dicitim 3 
efi.K^c infuper parallelogrammum fuit f as, & proinde 

aquales fuerunt reda c e f sper q qprimi.Citm autem reda f h fubtendat angulum b a G triangu- 
li aquilateri,comprehenfimmaiorife^ento A H ^ minori Ktfiiiplum potefi reda a 'rfiue a t, 
minoris fegmenti,percoroll.decimajextadecimiquinti. Atqui eadem f h quadruplumpotflreda 
c ^,cum fit eius dupla,per ij 3 fiexti.Reda igitur a\ dimidium reda f^potensduplumpoterit reda 
c E. Latus itaque pyramidis a g extrema media ratione fidum, effit it minus figmentum a tpo- 
t entia duplum lateris c e fibi inferipti icofakedri. 

CoroUarlum. 



Latus icoi^edti pyramidi inicripti eft apotome. Nam dimetiens Jpharacorporacontmentis 
certa exiHens,fefqualterafutt potentia laterispyramtdis, exiq deeimitertq^^ideo certa fuit la- 
tuspyrarrudisiper fiexiam diffinitionem decimi. Sdi‘‘ extrema ^ media ratione efficit minus 

(eomentum apotome, per fextam decimitertiy. Igitur eidem minori fe^ento latus icofabedricom- 
menfurabile {dimidium nanque potens fuit) apotome erit, per ea qua monuimus centefimaterU» 
decimi. 


ndropojtuo fixta. 

Latus cubi dimidium poteft lateris fibi inferipti Pyramidis triangularis 
«quilaters. 

Cum enim Utus pyramidis cubo infcrtpuhina fubtendat cubi latera angulum redumcompre- 

hendentia,exprimadecmiquintigpatulumerti{exe,yprimt)latuspyramtdufubiendensyiuplum 


FRANC. FLVSSAT. CANDAL. ELEM. GEOM. 

foJfeUtem ciibhqmrg^boc illitu dimiduimnect^drio^oterit. Latus itaque cubi dimidium f a- 

tesl^^c. 

7ropoJim Jeptima. 

Latus Pyramidis duplum cft lateris fibi inferipti Oitahedri. 

,S_ua>i:am(ex fecunda decimiquinti) eflendimus ociahedri latuspyramidi inferipti jsifarias Ia* 
teram pyramidis coniungerefecltanes^Pyramidd igitur cr o^ahedri latera parallela funt,excorol. 
3 9 primi, ^ idea (ex cerall. fecunda fexti) fimilia fabtendunt triangula. Sjtare (pet quartam 
fixtt) duplum erit pyramidis latus lateris aclahedri.yiempe in ratione reliquorum laterum . Latus 
itaque pyramidis^^c. 

Propofitio oSiauit. 

Cubi latus duplum poteft lateris fibi inferipti Odiahedri. 

Osfenfum esi(tertia decimiquinti) dimetientem ociahedri cubo infiripti binarum oppof tarum 
cubi hajium centra eoniungere, (jr ideo iam dimetientem lateri rpfius cubi aqualem effe. Sed eadem 
eJi dimetiens quadrati ex lateribus ociahedri facli^fcilscet Jphara ipfum continentis, per 1 4 deci- 
mitertf Dimetiens igitur illa lalerecubiaqualis,duplumpoierir lateris huiusquadrati.fuelate* 
risociahedrifbi infcriplipen^qprimi.Cubi igitur latus dapium poteli Uteris, ^c. 



Dodecahedri latus, maius fegmentum cft, cius qua: dimidium poteft 
lateris fibi inferiptx Pyramidis. 

Dcdefihedn a b o d Utus eHo a i,dodecahedro vero inferipti 
cubi hafis ft ic? Yi,peroclasamdecmiquinti.CuboveroinJcri~ 
ptapyramidisUtus eho CK,per primam decimtqutnti.Eademigp- 
tur pyramis ipfdodecahedro infripta erit ,per decimam decimi- 
quinti: Dica latus dodecahedri a b ejfe maius fegmentum eius qua 
dimidiumpoteftlateris cv. fbiinfcripta pyramidis, ^mniam £C 
latus cubi fecium extrema dr media ratione effeit maius figmen- 
lumyeclam xe.latHS dodecahedri, per primumcoroll. 17 decimi- 
tertq. 2 pam eadem fphara capiuntur, exprima huius , lateris vero 
c n dimidium potejl e elatus cubi,per fixtamhuius.Latus igitur 
dodecahedri a b erit maius fierent um recla e c,qua dimidium po 
tejl lateris QH fibi infer ipta pyramidis. Dodecahedri itaque latus 
maius figmentum, ^c, 

‘Tropofnh decimet. 

Latus Icofahedri media eft proportionalis, inter latus cubi icofahedro 
circuorcripti,&: Dodecahedri eidem cubo inferipti. 

Ejlo cubus X Btoycuiinfiribaturicofihedrumc l i 0 o t.,per 
i^decmiquinti. Iiemdedocahedrum edm n ps ex 13 einfi 
dem.Ciim enim ico fhedrilatus c l fit maius figmentum cubi a b 
eircunfiriptitper corolLtertium decimaquarta decimiquinti: La- 
ius vero t D dodecahedri eidem euho inferipti fuit minus figmen- 
tum lateris eiufdem a b cubi .fer fecundum coroll, 1 3 decimiquin- 
ti, Sequetur k e cubi latus extrema (fi media ratione ficlum, effi- 
cere maius figmentum C i icofahedri fihi infiripti latus, minus 
vere figmentum f.t} latus dodecahedri fibi fimiliterinfiripti.Si- 
CBt Itaque tota a b cubi latus ad maius figmentum c L icojahedri 
latus, fic matus c l icofihedri ad minus e d dodecahedri latus 
erit, per tertiam diffinitionem fixtt, Latus itaque icofahedrime- 
dia eft proportionalis inter latus cubi,<fic. 
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Propjitio 'vndecitna. 

Laius Pyramidis ociodecuplum potcft laceris Ilbi inferipti cubi. 

.^oniam ( ^er en (jus oslenfi fiem decimao&aue decimiquinti) latus pyramidis triplum esi, 
ideo mcuplumpoiai: diametri bafis fibi inferipti cubi, diameter autem, lateris cubi duplum (ex 47 
primi) poteft. K ocupli igitur duplum oclodecuplum efficiet. Latus itaque pyramidis oclodectfplum 
potesi lateris fibi infiripti cubi. 


n^ropofitio duodecima. 

Latus Pyramidis odtodecupi u poceft cius rcdle cuius Dodecahedri la- 
tus Pyramidiinfcripti.fic maius fegmcncum. 

Cum dodecahedrum (fi fibi infer ipitis cubus eidem infdeant pyramidi, per corollarium prima 
huius, cubi nero infiripti lateris oclodecuplum potuit latus circunfcripts pyramidis ex proxima ; at 
eiufdem lateris cubi maius figmentum efi dedecahedri,cubum cbtinentis latusper corollarium de- 
cimafiptima decimitertij.Latus igitur pyramidis oLlodecuplum pote fi, cius recla,Jcilicet lateris cu- 
bi, cuius dodecahedri latus pyramidi infiripti fit maius fegmentum. 

*Tropofttio decmatertiA. 

Minoris Tegmenti lateris 0(3:ahedri,duplum poteft latus fibi inferipti 
Icofahedri. 

^oniamofienfiimfuit(decimafeptimadecmiquinti)latusicofihedrio^ahedroinfcripti,bi‘ 
nas laterum oflahedri angulum reflum efficientium coniungere fecliones extrema & media ra- 
tione genitas, hunc autem reciumangulumminorthusipforumoBahedrilaterum figmentis conti- 
neri fi latere vero icofihedri infiripti fubtenfumfequetur itaque icofahedri latus fublendens, binis 

tomprehendentibu5aqualepotentia,perquadragefimamfiptimamprimi,duplumpoJfefingHlorum 
comprehendentiumangulummmorumlaterisofJahedrifegmentorum.vMinoris itaque fegmenli 

lateris ociahedri,^!'^, 

Propojitto decima^uArta. 

Oiftahedri & fibiinfcripticubilatera, quadruplam fcfquialtcram ratio- 
nem potentia habent. 

sit oflahedrum a b o d ifibi veri 
infer iptus cubus e flo t cwi: Dico ejfe 
A B latus oclahedri , laterts f i cubi 
quadruplum fifquialterum potentia , 
in triang«lixaBbafimt%,perpendi- 
cularis agatur h ^syurfiifque alia g n 
ipfaun e ttper centra f efi i iranf 

eunt,(fi dupla efi ut ipfius B tt,per co- 
rollariumduodecimadecimitertu.du- 

pia igitur erit ^ o recla o t.p er fecun- 
dam fexficii paraUeU fintfoni,(fi 
proiadetriplaerit uedimeties ipfius 
7 \:qua itaque K a eiufdem 7\potentia 

necuplaeritfedefi lateris Lapotentia 
duplaefl KG,peT decimamquarta de- 
cimitertfipfa igitur a b nocupli dimi- 
dium ferens,quadruplumfiquialteTU 
potesi recla ? i.Oclahedri itaque &ft- 
bi infiripti cubi latera quadrupla fif 
^uialteram rationem habent potentia. 
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Pra^ofmo decimafiinta. 

Oaahcdri Uta, quadruplum fcfquialturum potcll reftar . cuiur Dodc- 
calicdriipG OcEabcdro intcripri larus cni mainsfcgmsutum. 

Pro^ofiw decimajixta. 

Icofahcdri latus eft maius fcgmcntum.eias qua; duplum poteft latens 
Oftahcdri ipfi icofahedro inferipti. 

Silietfihrdriimkt cc i Bic^aiui Uas ip tomltc, _4 

ftbi vero infcTiftumo6lahedru esis a k d ulatufque eius a i; 

Usce latus tcejfe maius figmetum eius re^Ta qua duflumfo- 
tesi lateris a i., quouiamf gurarum iuferiparum & circujcri- 
parum idem esi centrum,pr corollarium vigefimapma de- 
cimiqHinti/itilludi.pr quodcenlrum recla in htfanp op 

pofitorumlaterumfeciiones dHcle->fcilicet aid f.w.fije bi- 
fariam & adreefos in i fecantpr corollarium decimaquaru 
decimiquinti.-quia vero bifarias JecJiones rectarum oppofttaru 
sodr-a-i iungunt^d reUos eas fecdu& igitur parallela funt 

Bo m^perquarlumcorolLdecimiquarta decimiquintiyCon- ■“ 

iunakmminifpifmlUlu&kkjkdistrU^fcrnitep ^r ri j- r r ^ 

» « nfilta rmi.u fegnent.m ,ffdtfatugai hus ,ftr ,amm dit.Mm, 

midtd/miMirMrifcilhetiPpJiinUm . h .}«aiir k i dkfhmfMUl.tm, » i MMru 
mn, r,a,s ,3 au.dnU * K d i kt^dus k a k,f€r,j,3dr.g,f:mtn,[ipm,mf,mt.Ul«, tgtlur s o 

i,p.h,d,,imJ,,fis,,Mkmcam,3B.m33gikBpd,n,d,fhmf.ua,fP,k3,hU,,,i:a.- 

hedriipji icofahedro infcrtpUcofahedri itaque latus esi maius fe^>entum eius qua dapumpotest 
laterisj&c. 



Propojtih decimajeptma . 

Cubi latus ad fibi inferipti Dodecahedri latus,rationcni habet extremg 
& medix rationis duplam. 

.^oniam patuit ficundo corollario decimaiertiadccimiquinthcubilatus extrema edr media ra- 
tione fi^am,effcere minus figmentum dodecahedri fibi infiripti latas, fid tota ad minus figmen- 
tum duplamrationem habet qiumadmaius,pcr decimam diffnitienem quinti^quum tota maius 
(fi minus figmenta fint continua proportionales recfaper tertia diffinitione fixti.T ota igitur (fi i- 
licei euhi latus) ad fibi infiripti dodecahedri latus fiilicet minus eius figmentum , rationem habet 
duplam extrema ^ media rationufiiiicet eius quam habet tota ad maius figmentum , qua fimper 
esi eadcm,ex fecunda decimiquarti, 

T*ropoJitio decimctcciauoc, 

Dodecahedri ad fibi inferipti cubi Iatus,rationem habet medix, ac ex- 
crema conuerfam. 

Osienfum esi tertio corollario decimatertia decimiquinti,circunfiripti cubo dodecahedri latus 
..iufdem cubi maius ejfe fipnentum-Jotum igitur infiripti cubi latus ad maius figmentum fcilieet 

circun- 
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Utus-ratio^em habet »!ediar»(y extremam. CCBuertcndo itaque tnatn. 
JegMentum^hoc est dodecahedrilatHs) adtotam {nemfeinfirspicubi laltis) extrema ^ medix 
conuerjam habet dedmamtertiam diffirntiomem quinti, 

Propfitto decimanona. 

Latus Odtahedri Icfquialterum eft lateris fibi infcripts Pyramidis. 
,^oniam {per corollarium decimxquartx dectmker- 
tq)oc}ahedrttmfecatur in binas quadriUter.-ts pyrami- 
des,esh altera earum Qt>f, arculorum autem qua- 

tuor ociahedri bafs obeuntium centra fmtc.1. ic,con- 
iunciur-z ei i c,c k %credis:qiiadratHrnitaquecrit ^ 

K E I c,(^bajis cabi ipfioclahedroirtfcripti^per quartam 
dectmtquinti. Cumenim cubi ^fibiinjcriptx pyramidis 
Anguli in centris bafium oclahedri cubo circstnfiripti ha- 
bitent,perjextamdecimiquinti,t^pyran!idis laiusoppo- ^ 

Jitos bajis cubi angulos coniungat,per prima decimiquin- 
ti^manifejlameritreclamic: latus ejfe pyramidis ocla- 
hedro hiQ of infiriptx-.Dicoigilur latus c-Doclahedri ^ 
fefquialterumejfeipfiuszc^laterispyramidisfibiinfcriptxdifignot.perpedkuUresinbaJes zo ^ 

1 x> demittantur hn K-}s^ipfe{excorollarioduodecmxdeemitertij)per centraz ^ educentur, 
Coniungamur autem n ss^cum autem quadratum fnzGO oper decimamquartam decimitertq ,pa- 
raUela erunt n G aquales:namfec}xfant 3 G ^ ? t) aperpendicularibus in nm bifaria, 

per tertiam tertfparalleU igitur erunt ef- aquales n m G oper decimamtertiamprimi^quia veri 
fecix f militer Junt recla a k a m i» zef^cfmiliam dr xqualium triangulorum perpendiculares, 
parallela erunt {per fecundam fexti)zc n m recle,Cr proinde { ex corollario eiu/de)f milia erunt 
triangula ut c a n ytyquare erit t. 'stadhzftcutti •siad-iC,perquartamfixti.Eslautemnt;ipfius 
nt-fi^uialtera, cum Kf. dupla fit ipfusz-;i,per corollariu duodecima decimitertif recla igitur n m, 
fiae 0 D fbiaqualisfejquialtera erit recix e GJ^atus itaque c d cclahedri,lateris e c fbi infiriptx 
pyramidis fejquialterum erit. 

Propojtm ytgeftmd. 

Si ab Icofahedri dimetientis potentia, tripla aufcraturlareris fibi inferi- 
ti Cubi potentia , reliqua fefquicertia erit potentis lateris ipfius Icola- 
cdri. 



■ Proponaturicofahedrumh^a-Dftbiveroinfcripticubibi- 

nxbafesconiunilxfintzvir. i.tG.dimetienscubifitf&^latus j \ 

periza^dimetiesautem icofahedrift iojatusvero ne; Di- j 
co fi 'a potentia dimetientis Gzau feratur tripis ipfius zK late- / j j 

riscuhpotentia-yeliquam fifiquttcrtiam ejfi potentia Uteris , 

Keicofahedri^ciimcentra inferiptaramef- circunfcrtptarum 'ff /w 

figurarumydemfignumpofiideant^per corollarium vigcfiim-e /'j-^ yf 

primxdecimiquinti,dimetienieseGdrf'»tneofiefehfariam ^ I / 

fecabunt:namvertices xqualium dr fimilium pyramidum in 
eoconueniredocuimusperidemcorollariumfitilludfignumi \ 

centrum,anguli igitur cubi quiad t cf»,oentra bafium icofia- & i:! f- 

hedripo^idetpervndccimamdecimiquintureiJa itaque tn , , ■ ■ 

vtrifque icofahedri bafsbus perpendicularis erit per corollarium lemmatis decimxjextx duodecimi: 

recla mtur i e binas t h h epotesi,per quadragefimamfeptimamprimi,efi autem h b qua ex cen- 
tro circuli bafim icofahedri fufcipientis,nempe angulus e in circun ferit ia locatur, h veri centrum 
en-totait-auue e btotastts &dimetientemcirculi{ipfius e h duplam)poteft,perdectmamqui„- 

tamauintufeddupUreainedtmetiensfefquiternumpotesiUterutriangulixqutUterieidecir- 

f„u\nfcripU,percorolUfmmduBdecimxdecimiiertij,efienmad latus,vt latus ad perpendicula- 
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remtriangulL^er corolUriuma^aiu fcxti.Dimeiiens vero cubi i i\,lripliimj>oieJl ititeris e h eiitp 
demcubh^er decimimqutntamdecimitertij-Jitlaquekfoienliii dimetientis o c '■inferatur tripi* 
potentia Uteris i Hsnfiripti cubi, hoc esi potetiarccl£fn,reliqHa(^fcilicet potent ia dmeticnt is cir- 
culidnpUippit/ h i)fifquitertiaerit Uteris trianguli ipji circulo inJcripli,qnodtdein ejl icojahedri 
Utus A B.i'/ Igitur ab icofahedri dimetientis potentia^^c. 

CoroHarium, 

Dimetiens Icoiahedri binas poteft , dimetientem inicripti cubi qute bafiiim oppofitariim 
centra iungic» & dimetientem circuli baiim icolahedti continentis .Patuit enim dimetientem 
s o pojferecfam f h centra iungentem ^ duplam recla tu^hoc eit dimetientem circuli bajitn circa 
centrum h continentis. 


Propojitio 'vigejimApfmA. 

Dodecahcdrilatusminusfegmcntumeft jcius qux duplum poteft latc- 
lis Oitahedri, eidem Dodecahedro inferipri. 

Exponatur dodecahedrum a b c d c Tj cuius vnum latus 
fit A ts.Ipfi dodecahedro infiriptumo^ahedrumesiotTi k 
I, cuius latsis fit E TiDico a b latus dedecahedri ejfi minus feg 
mentum cuiujdam reiia (extrema e^mediaratione feBd) 
qua duplum poteli Uteris e t,ociahedri dodecahedro infiri- 
pti.I ungatur ocfahedri dimetientes ii e r.fpjahifariasfi- 
bliones oppofitorii dedecahedri Uteris a b ^ c d ceninn^nt F 
(per nonam decimiquinti , ^ tertium corollarium dtcima- 
jeptima decimiiertq)finguUque earumextrema e^media 
ratione ficra^minus-efficiunt figmentum latus dedecahedri^ 
per quartum corollarium eiufide. ReSla igitur ? k minus fig~ 

' mentumefi KilatusfidreBai-f-hinaspotelifi £t.aqua- 
les ,per Ojqprmi-.namreclus eHiit. angulus quadratia 
K L oclahedri . Recfa itaque e k duplumpotesl recla e e, erit 
ideo Ai latus minus (egmentumeius i iCiqutedHplumpctefiipfit 
igitur laius^minus figmentum esi eius qua,^c. 



F flateris oBahedri.Dodecakedri 



Dimctienslcofahedri poteft & fuiipfius lateris fcrquitertium,& lateris 
Icofahedro ioferipta: Pyramidis fcfquialterum. 

Cum enim ofiefum fit^a dimetiente icofahedri abUto triplo Uteris cubifihi infiripti^reUnqui fif 
quiterlium Uteru ipfius icofahedri potent iaper vigefimam huius. Sed tripU lateris cubi pote tia e fi 
dimetiens ipfius cubi, per decimamquintam decimitertij , cubus autem ^fthi infiripta pyramisea- 
dem iphara concipiuntur-per primamhuius, eodemque icofahedro,per corollarium eiufdem.ldemi^ 
taque diameter cubi fiuejphara cubum (fipyramidem continentis, fefquUlterumpoterit Uteris py- 
ramidisper decimanstertiam decimitertij. Sequetur itaque a dimettete I cofahedri ablata tripU po 
tetia Uteris cubi ,fiue fefquialtera laterispyramidis,qua fient eiufde dimetientispotentia, relinqui 
fifijuitertium lateris ipfius Icofahedri.Dimetiens igitur kofihedripotefi ^fuiipfitts lateris fefiqui- 
tertium,^ Uteris icofahedro inferipupyramidis Jequialterum. 

*Tropofix\o 'vigefimatirtia. 

Dodccahedri latus ad Icofahedri fibiinferipti latus, fc habet vt minus 
fegmentum perpendicularis pentagoni, ad eam quse ex centro ia latus eiuf 
dem pentagoni. 

Propoi 
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infcri}tui 


Proponatur dodecahedrunt /i b o i> r s o,cuius 
latui Jit A s7,'f/s o^jihii-ero infcriptii tcojahedra. 
ejio K L H u N i^euius latusjit k \.Abinu aute pe- 
tagonoru b a s fas dodecahedri angulis, m cornu 
nembafimK sperpedicuUres mittantur sc r c, 
ipja per centra pentagonorum k ^ i tranjeunt, 
fer corollarium decima decimitertj , iungatur s- 
F R o 5 quoniam r o fnbtendit angulum pentagoni 
dodecahedri o f R j ipjd jecat reclam p c extrema 
^ media ratione per tertia huius ,Jecet in i, quia 
vero K L esi latus icofahedri dodecahedro inferi' 
ftijpja centra k l coniungii, nam anguli icofahe- 
dri in centris bafium dodecahedri morantur ,per 
feptimam decmiquintii Dico dodecahedri latus 
sofe ejfe ad icofahedri latus k i,ve minas fegmen 
tum I p re^4 c tperpedicularis, ad\.Q qua ex cen 
tro L in latus a s pentagoni.Cum trianguli b c f bina latera c b c •sfmiliter fecla fint intejr -cce» 
trisj>roporUonaliter fecla parallelas e ff cient reclas s?s.i, per fecundam fext i, aquiangula igitur 
trunt triangula b c c t^per corollarium eiujdem :ficut itaque c \.ad^t.fic erit a ad s fper 
Offexti.Sedc f efficit minus fegmentum i t.,per tertiam huius^& ^ f efficit minits s ojatus inquam 

dodecahedritper corollarium fecundumdecimatertiadecimiquinti. Idamit iungens angulos 

F bafium dodecahedri, aquatur lateri cubi dodecahedrum capientis, ex decima tertia decimiquinti. 
Sicut itaque lota ct adiotams ^,fic erit minus Jegmentum\ b ad minus % o (nempe Jimiliterfecla- 
rum,per fecundam decsmiquarti,jedjicntc t ads rfefuite ladK t-.Sicut itaque itadt ofic e~ 

rit ci ad s. uvicifiimigmr(perdecimamfexlam quinu)vt i f minutfegmeniumperpendicuUris 

pentagoni BKsadtced qua ex centro pentagoni in bafimfic erit %olatstsdodecahedri,ad%-i 

fibi inferipti icofahedri.Dodecahedri igitur Utus ad ifacohedri fibi tnfcnpti latus fie habet , ■ 
nus fegmentum, &c. 







n?ropofttt9 fvigejtntaiiuarta. 

Si lateris icofahedti dimidia extrema & media ratione feda facrit . mi- 
nufquc regmentum cius a toro latere toIIatur.Rcliqua; vero tertia pars rur- 
fus aufcratur.qua; fupcreft, *qualis erit lateri Dodecalicdri ipfi Icofahcdto 



inferipti. 

'sit quinquangulum a b o d r quinque icofihe- 
dri latera comprehendens,per 1 6 decimitertij, cir- 
culo cuius centrum fit b contentum, fiuper huius 
autem quinquanguli lateribus excitentur trian- 
gula angulum folidum icofahedri qui ad i compo- 
nentia^er i6 decimitertij, Incirculoautem abd 
triangulumaquilaterum infiribatur AHK.ai cen- 

troi inbtna h k g d latera trianguli aepenta- 

goniperpendicularis mittatur Bc n m reBa,duclis 
5 0 ED ic iv> reciu.Secetur bifariam BQ in t 

coniuncllsiit ir tn Br.^oniaminrecjuir 
j N Jan/ centra circulorum triangula aquilatera 
I BG I G D conUnentium,per coroU.prima tertij. 

Sint hac%&o,coniunaa so recla,laterii porro 
icofahedri b a, dimidia t b extrema c-mediara- 

«//i- . V ilfi C.» 
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perpexJicHlaris e n pcetur in c exirent^ media rat!ti»e,perc0ro/l.prm.t dedmiqaarti. rJitaiiip 

‘queeiwfegmentHn;pti.c^Ipfi'.crai.cjlt.eqKaliscvi,percoToll.\i decimtcny.briticadct^njt 

c M ad eandem c fepihnan: quinti. Sedpait icadcspc tota e n ad maius (egmentum ^ c, 

per tertiam difpmt.fexii. Sicut iiaqHe{pert>:dec!>natn quinti) tota en admams figmentum £ c, 
fic z made n.Recra ideo c nextrema mediaratione fecau!riny.,nemp! fmitli.cr tpfifti.,per fe~ 
eundam decmiqii.iTti.Recia igitur e m excedit recfam e n minori figmento dimidia fut iffius^qued 
efi i.is.Cuminfupem<i o fit triangulii pentagoni equiUleri cinaquiar.guli k^g d ?,(>'£ t n filfi~ 
militer triangulum fimilis pentagoni ipfif. b c n r infcripti.Eriifixiigefima yfAr//)ET n ipfitctt 
fimile. Sicut itaque z Q ad in fic erit{f er quartam fixli)o-D ad n t. Recta igitur Gz>(^vel 8 c fihi 
aqualij)excedit reciam s t minori fegmente dimidia /ut ipfius b G:na e o excefiit fimiliter ipfiant 
£ n.ESt autemmtnstsillud figmentum b ^^Reliqiia igitur r g recla n t aqualis erit, ^uonia triam. 
guiumaquiUterumcfi iB q. P erpendicularis i t dimidia esi esusquaaceniroi t,per coroll.duode-' 
cime decimitertjf.Recia itaque i t excedit reciam s s tertia /uiipjius parte, ^iiiavero s o feciio~ 
nes contungens, parallela eftipfn vi,per fecimdamfiexti.Ttpam fimiliter fecid fiunt it is psrsep 
o.Similiaerunt irs s %otr'iangulaper corolifecunda fexti. Sicut itaque \t adi s Jic(^per quar- 
tam fixti)x N ad% o.Excedit autem i t reciam i s tertia parte. Excedet igitur t n reSiam s o ter- 
iiaparte.Sedipfix n aqualis fuit r a.Reclaigiiur b. g excedet reSlam s o tertia /kiparte qua qui- 
dem fuit o V .Suare reliquaB. v reclas o erttaqualss,lateriquidemdodecahedri,icofihearo cuius 
latus fuit B G infiriptt.Si itaque lateris kofahedri dimidia extrema (p media ratione fecla fuerit^ 
t»inujque,^c. 

‘Tropojtth'vl^ejtmaquintc(, Trohlema t. 

Darum cubum fibi inferiprs trilatera: ^quilater? Pyramidis, triplum cG 
fedcmonftratc. 

Datus euhus fit a b c wfihinero tnfiriptapyramis efio 
kGDf.DicocubumhU c u pyramidis kg d f triplum ef 
fi.Sueniam bafis a f » communis efi pyramidibus a r d s 

A F D c , pyramis a f b b extra pyramidem a F D g erit. 

Similiter ^ reliqua ififiripta pyramidis bafis communes 
fimt reliquis pyramidibus extrinfecus pofitis , qua fimt 
sGt>zfuperbafint> G,^KBGi fuperbafi agb. S uper 
hafivero o d t pyramis c d f quidem pyramides 

exirinficus fumpta funi quatuor,aqualesadinuicem^ 
fimiles,per oclauam diffinit.vndecimi. l<lam /Ingula tri- 
bus hemiquadris cubi vndque pyramidis inferipta bafi co- 
e luduntur, .^alibet itaque earum fuper dimidia cubi ba- 
ft acipfius cubi altitudine continetur,vt pyramis aegf 
bajim habet dimidiam quadrati e h,m»2 fiilicet e o f , 
hi vero altitudinem a e. .^a ideo fixta erit ipfius cubi 
pars.Tqam fi /icetur cubus i» bina pri/mataplano c b F g, 
prifma a c b e e f triplum erit pyramidis a e c f .t/uper 
eadem eius bafi e c f (fi vertice b n, per coroll.primum fi- 
pttma duodecimi. Tetius igitur cubiip/a aegf ^pyra- 
mis exterior fixtapars erit , Et proinde ip/a eadem cum tribus reliquis afds agdc, ^cdfh 
tetius cubi duo tertia complebit, ^uare rliqua X g d f inferipta reliquum cubi tertium compre- 
hendet, fiproinde cubusipfiustriplumconuer/im continebit. Datumitaque cubum fibi infiripta 
trilatera aquilatera pyramidisyriplum e/j e demonSiraumus. 

Propofiiionti^efimafixta. ProUma 2. 

Pvramidem trilateram ^(juilatcram, fibi inferipti odahedri duplam 
oflenderc. 
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TrotoKaiin trilatera fyrarr.is a b c d, cnwsfex la- 
feraaip-.r:amfecci:tKrifi e h o i ? t.,dcJcrjpto{ex 
feca>:da dcci/r,ifjiii>tti)iniffa oc^ahedro.Pyraimdei irri- 
tur BECH c. aif <:^s>'as.iextraiapr!ptu/a 

oclabedrum cadiiKt^per candent fecundant decimi- 
quinti. Sed pyramides cxtrinficit (Jcilrcet a e l f 
tres reliijiia)fint toti f miles, per fiptimamdiffinit. 
vndecimi.Kam fecamur earumbafisin triangula fi- 
mtUa,per parallelas, ex cor oli. fecunda fcxti. Tota sta- 
tue ad fingulas earum triplam habet laserum ralio- 
nem,per cclauam duodecmi.Dupla autem fuit late- 
rum Kiad Kt ratio, per confiruhionem. Pyramis ita- 
que A B c D pyramida mtKac fingularum a e p k 
aqualium , occupla erit. Dupla nanque bis in fe ducla 3 
e&uplam reftituit. Sequetur igitur quatuor pyramides 
AEFK BECH cop D K H I fmtd fiimpiasfimfdium totius a b c D pyramidis efficere. Reli- 

quumigiturfcilicetociahedrurm^i h k G,dimidiumtotidemrefiituet.Pyramts ideo ipfius oclahe- 
dri duplum referet. Pyramidem igitur trilateram aquUaterom fibi infcripti oclahedri duplam 
oliendimus. 



"Tropofuo 'Vi^efmafepsmd. Problema i. 

Cubum fibi infcripti o<Slahedri,fexruplum efle propalare. 

Exponatur cubus M 0 D etgk. Cuiusquatiiorfiantes ar 
st c H ^ D G bifariam ficentur inissi i.,per ea -vero fign* 
ducatur planum k l m i. .^od quadratum erit & parallel =» 
quadratis sc t ti,per dectmamquintamvndecimi. In ipfi igi- 
tur erit bafis communis binis pyramidibus oclahedri in ipfi cubo ^ 
inficripH, per ofienfa tertia 'decimiquinti.Sit igituripfa bafis 
quadratum k p r ajentra bafium cubi comungens,fuper ipfa ve- 
ro (ex eadem tertia decimiquwti)confiruanturhma oclahedri 
pyramides n vossejrti bine ilU pyramides » 

totius euhi altitudini aquantur Jubhmitate ,fingula dimidiam 
habent cubi altitudinem,friltcet dmidiumcubi latus ie.s.Cum 
autem quadratam k i. m i quadrati n oji P /// duplum, per 47 j 

primuReliqua cubiquadrataipfiiists<it.tduplaeruntfingula. 

^ia vero cuhusvt patuit vltima deci>niquinti,refiluiturin 
fix pyramides, quarum bafes funi bafes cubi, vertices vero, qua 

cx centro in bafis, dimidio cubi lateri aquales,fiqueturcHbifin- 

gulas fex pyramides ,fuper duplici bafi eodem autem vertice 

fex cubi pyramidestotiusotlaledrifixtuplumpreferent.Cubum Itaque fibimfcriptteclahedrtfix’^ 

tuplum effe propalatus» efi. 

’Propofiuo~P'tgefimAofiAuA. ProUemA 4. 

Dacum Oaahedram . fibi infcripti cubi quadruplum fcrqmalterum 
patefacere. 



CC ig 
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7 rofonatur eci^hedrum a ® c d r e, 

Ipji 'jero wfcripus cubita fjio omti 

V Qj u TiHOOcidhedruminfcripicuhi 

quadruplum Jefjuialter umfore.Cum k 
tentre ociahedri Jiue Jphara illud cen- 
linerttis i» fuarum bajium centra du- 
cla, aquales qfienfe fmi,per 21 dea- 
miquinti.Cuhi vero anguU in harum 
bajium centris degant, fer quartam de- 
timiquinti. Sequetur iffas eafdemre- g 
eJas ab eodem cubi & ociahedri centro 
ortas effe, cum idem fit eorum centrum, 

fer coroll.21decimiquinti.Sit igitur il- 
liidcentrumr.Safisitaque zmc/e- 
cans ociahedrum in binas aquas ^ 

quadrilaterasfjr-amides^fercoroll.iAf 
decimitertq fiecabit cubum bifariam, 
fer coroB. qp vndecimi. Nam ea fer 
centrum t tranfit,fer demenfirata 14 

decimitertii. Cum autem bafis cubi in r t 

o „ I K aZtmrcmMmtynrddi . , » f t H o « 

parallelum erit plano b d e c,fer ofienfi quarta decmtqutnti,fecabitqHefyramdem tnfigniSL m 
OM,&faralleU erunt zi>,&ho i>i,necnonou rc,(^LM zc,&quadratoiiioumjcn- 
ptum erit quadratum cubi o h i n,f er eandem. Duflumigtturertt l o o m tpjtus o hi x,fer AH 

primi.Demittaturkfolido angulo f.ferfendicularisinfUnumzr>ec,quacadatfm,Jtt^ m,Je- 

cantplanu i.tsoi.itnv.Iffa reUa [militer erit adi^ou. f Unum, fer coroU. 1 4 vndecimt. Demit- 
tatur rurfusal angulo b a d trianguli uoz.fer centrum trianguli fcilicet h m hafim, recla a h x. 
SefquUltera igitur erit a x iffius a Hyfer coroll. 1 2 dectmitertq, quare dufUfiet a vi pus hx.J<- 
militerioiturfeaaeruntreliquam a» ap xc,feri-j vndecmi, Atque ferfendtcularis av x. 
Dupla igitur erit a p reda ex. Et froinde iffius cubi erit altitudo Kt,cum dimidia fuerit p t. 
^ia vero fufer o h i k cubibafi,& altitudine a tpfdern cubiconfiimturfyrarnuA o h 1 k, 
cubitertiafarsefi, fer coroll.’] duodecmi.Sedfyramidis a o h i nduplaefipyramisAim o ii,Jufer 
dupla bafi,fer fextam duodecimi.Pyramh igitur a i n o m duo tertia cubi complet. Cumautemfimi- 
lesfint pyramides alnom^abdf Q,fer fipimam diffinitionem vndecimi, Ifja triplam habent 
quam latera Avadu x,velAi ad a z ratiarie ^er coroU.odauaduodecmi.Sed az iffius A t Je/qui- 

alterumfuitlatus,feJquialteraigiturquantitasrationisterJumfta(ferqdiffnitionemfextt)trt- 
fUmtrtfartienSemodauascomfonet^acefl,q'jqHaiitasrationis. 2 (am irtnfie efficit 2 
rurfus^er i Erit igitur pyramis Azcnt ad fyramidemAi.es oiA,ficut 2 ’] ad 8 , 

in ea fcilicet ratione q i. Sed qualium Aiisois pyramis fuit S, cubis fuit izfejquialterum nempe 
pyramidis, .^altum igitur cubus fuit 12 eorum totum odahedrum (duplum ,fciiicet pyramida 
Azi3Xc')eritqq.^aquidemqafadi2rationemhabent quadruplam fejquialteram. Totum ita- 
que odahedruminfcripti cuhiquadrupium fi/quialterum erit. Datum igitur odahedrum, fibtin- 
fcripti cubi quadruplum fefquialterum patefecimus. 

CoroUarlum. 

Oftahedrum 5 i fibi infariptus Cubus rationem quam latera potentia habent. Nam i^hth 
tus latus odahedri quadruplum fejquialterumpotuit lateris fibi infer ifti cubi. 


Profojttio 'vigejtmanond. 


Prollema 


Propodtum Odahedrum, fibi infetiptx trilatcrs squilater* Pyrami- 
dis, trcdccuplum fefquialterum oftcnderc. 

rropo 
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P^opofitumocfahedrumesio K^ cui ir.firihatur cubus f c e d, 

■^cr quiirtl decimiquinti-dffi -vero cubofyraniU f e g pi- 
ma/n deamiquimi infiTibdlttr^uonia unguit praniidii (^exea- 
deni) tn cubi angulis morantur ^enhi -vero anguli in centris ba~ 
fianicHahedriconfifitint f e c t> ci,fer quartam decimiquinti, 
anguli itaque fyramidis in centris bafmmoclahedri f e c ers»- 
Jtituentur.Pyraniis igitur f-i-oQ ociahedro {prfixtamdecimi 
quinti) inferipa erit, cum autem ociahedrum a b Jlbi inferipti 
euh’ F c E D {^per prafatam ) quadruplum fifquialterum osten- 
fim fuerit, cubus i ero c d e tpyramtdU f e d g fbeinfcript‘e(ex 
-vigeftmaquinta huius) triplus ejfe demonjireiur. Tribus igitur 
magnitudinibus expofitis ,oCiahcdro Jcilicei cubo ^pyramide 
e::tremcruT» ( obiahedri fiilicet adpyramidem)rationem,ex ra- 
ticnisus mediis (^fcilicet ociahedri ad cubum,^ cubi adpyrami- 
dem) eliciamus, tuxta ea qua decimam quinti diffmtionem exponet es docuimus. Tum igitur mul- 
tiplscadieerunt rationii {oclahedriad cubum qua fuit 44,^ cubi adpyramidemqha fuit f)quan- 
titates,ex quinta diffinitiane fextiyvi oriatur 15 {ociahedriadfbiinjcriptampyramidem ratio: 
nam 4 t-per y duci a, 134 rejliiuent,pyramidd igitur inferipta otiahedrum tredecuplum fijquial- 
terum erit.Vropofiium itaque edlahedrum fbi inferipta trilatera, &c. 





Propojtlio UigefimA. ProhUma C. 

Trilateram zquikteramPyraraidcrnjfibi inferipti cubinocuplam elfe 
dcmonftrarc. 

Ejlopyramis A-i cxi,cutusduahaJesfntAsc mc, earum 
vero centra fint c ^ i,ab angulo a in bajlm s c perpendicularis 
agatur A t,ab angulo autemD in ba/im eandem ^ cfatperpen- 
dicularists i,ipfaconuenientintfeciionem,per tertiamtertq, 
pineis erunt centra o ^iprcorollariumprima tertiyccum 
autem At>ftpyramiduktus,ipfi AD erit dimetiens bojis cubi 

pyramidem obeuntis, perprimamdecimiquinti.Iungantur ideo 

o I rebia c 1 cetra coniungit hafiumpyramidis,ipfa o i e- 

yit dimetiens bafis cuhi ipji pyramidi inferipti, per decimaocia- 

uamd‘cimiquinti,cimaiitemAcfitipftus Ci dupla,ex corol- 
lar io duodecimo decimitertti,tota a e tripla erit recia c s.,necnon d e rebia i t^quareparatleiajunt 
A D o i,perfecudamfexti:& ideo f milia aedo ^itriangulafercorollariumeiufdem.^Sutavera 

fimilUCunt triangula a e d o e i pipia erit a d ipftus o i,per quartam fexti,fed a d/*« dmetiet 

ha(iscubipyramidiA-BCDcircunfcripti,aivero fuit dimetiens hafs cubi etdem pyramidi a^co 
inferipti bafiumi erb dimetientes, laterum funt aquemultiplkes (nempe potent ta dupli ) cubi igi- 
tur circunfcrspti ipfi Ai cd pyramidi latus, triplum erit Uteris cubi eidem pyramidi infcripti,per 
decimamqutntam quintif miles autem cuhi triplam habent Uterum rationempr trigefi^mter- 
ttam vndecimi, latera 'vero triplam inter fe habent. T ripU itaque ter fumpta vtgeflmamjeptuplam 
producet, qua ejlzq ad j -.nam quatuor terminis 2 7, J, i , w tripU ratione confittutts , erit (per 
decimam diffinitionem quinti) tripla ratio primi 2-j ad quartum i ,fua rationis primi 2 7 aa jej 
eundum 9 , pn quidem est tripU Uterum ratio, f milibus cenueniensfelidis,qualiumjSaque etreu- 
feriptus cubus erit 2 7, eorum infer iptus erit vniusifed qualium circuferiptus cubus fuit 2 7 eorum 

'^/ibi inferiptapyramis fuit 9, per vigejimamquintamhuiur.qualiumigstur pyramis ABC oertt 9, 

'^eorumpyramidi inferiptus cubus erit vnius.Trilaleram igitur aquilatera pyramidem, Jtbi injcn- 
fti cubinocupUmefft demonfrauimus. 

profiojtlio tri^ejimaprtma. 

Odahedrum ad (Ibi infcriptumlcofabcdrum cam feruac quam bin? O- 
ftahedribafcs ad quinque Icofahcdtibafcs rationem. 



FRANC. FLVSSAT. CANDAL. ELEM. GEOM. 

Sit propojitr/m offaMram ab c o-fibi 
verbinfcri^ta icojahedritefloic h m kl i 

o: oico o~l‘>bedrit!7tadnoj.ihedru>ti 

cutdKS oii<thedrt b^fis ad qumtjue icofihc- 
dri bafis: quoniam oclahedri fohdum con- 
fiat ociofyramidibHS,fiifer ociahedri bafi- 

bus altitudine nero recia a centro in bafim 

perfendiculari conBituris,fiteaperpendi- 
cslaru ■ET.nels.s, dcmijfii abi centro fili- 
dorum eodme(J>er corollar.nigefimnprima 
decimiquinli) in cetra bafiam r(^s.T res 
igitur pyrarnides,cu>n fint aquales (^rfir»i- 
les, aquales erunt prijmati juper eadem ba 
fi , & altitudine per corollariu fept ima du/^ 
decimi. Sed humprifmatisdupluefi quod 
Juper eade bafi dupla vero altitudine , fciti- 

cettetaB.%,peTCoroliariH>nvigefimaquin- r 

U vndecimiinam aquum est binUaquiseJ-fimilthusex quibus compOnttur.Prif q } f 
bafi oaahedri ,altitudineverb r s aquum eritfexpyramidibusfuper bafibusfix oclahedri vertice 
vero E R cofitutis.Superfunt autem bina pyramides y;um fint ocio oclahedri bajes, qua igitur aqua- 
les ernntprifmati, quod fuper tertia hafis oclahedri parte, & altitudine R s continetur ; namprij- 

■ ■ idfefuntvtbajes,per corollarium fptimaduodecimi.Binaigitur prtjmata 

/- nFly,hfdritvramidlbuS,flaeU 


mataeiufdemverticisadJejunivioajes,pert.uTaua,iKmi^q;.»--^->-^----—- , i j 

qua fuper o&ahedri bafi ^tertia eius parte, vertice vero k%,oc1o oclahedrtpyramdtbus,pe tott 
oclahedri filido , fiunt aqualia. Cum autem eclahedro inferiptum icofahedrum inbafibus ociahedn 

faasbafesl}atuat,perdecimamfeptmamdecimiquinttfequetur pyramides fuper bajibustcojahedrt 

consiitutas atque ad idem centrum e conos deducentes fub eadem altitudine pyramidum oHahedn 

consineri,fcilicetipfaEKveUs:&proindeprifmafuperbafiicofahedrt,altitudineverodupUpyra. 

midis fcilket tota r %,aquHmeffe fex pyramidibus fuper bafi icofahedri,verticeaute tnveUs cen- 
fiitutis , vt oHendimus in oclahedro. Viginti igitur hafium icofahedri pyramides , aquantur tribus 
prijmatif fuper hafiicofahedrivertice autem r s confiieutts,acinfuperalteriprifmatifuperterUai- 

(sfahedrtbafisparte,verticeverbeadcmv.%c0ntento,quodprifmaprioristerUaparsefipercorolU 

rium feptima duodecimucum ad fe fint vt bafes.Sina itaque prifmaia qua fuper bafi oclahedri & e- 

tustertiaparte,verticeaiitem^% continentur. ^^dquatuor qua fupertrihttskofahedribafihus,^ 

vnius bafis tertia par te fub eodemverb R s vertice continentur,ad fi erunt vt bafes,hoc eH vt qua- 
tuor tertia hafis ociahedri{qua funt vni bafi (fi ^ aquales) ad dece tertus bafis icefahedri,qua funt 
tribsss (fi- hafibus aquales,fiue vt dua tertia oBahedri ad quinque tertus icofahedri , feddua ter- 
tia bajis ohahedri,ad quinque tertias bafis kofahedrifuntvt dua bafis ad quinque hafis, per deci- 
fnamquiniamquinii,partesnanqueaquemultiplicium.BinaverbollahedripriJinata,adquatuori- 
cofithedripriJmata,adfie funt vt oclahedri folidum ad icofahedri filidum,CHmvsraquefingulufili- 
dis (int aqualia. Erunt igitur (per vndecimam quinti) oclahedrum ad fibi injcriptumicojahedrum 
foUda,vi dua odahedri bafes ad quinque infiripti kejahedri bafis . Oclahedrum itaque ad fibi in- 
firiptum icofihedrum,eam fieruat quam,(fic, 

"T^ropojiuo trigejimaficunda. 


Icofahedri folidi ad fibi inferiptum dodecahcdrifolidum ratio conftar, 
ex ratione lateris Icofahcdriad latus cubi eadem Spha:racomprchcfi,Sc ra- 
tione tripla dimetieris, ad eam qua: coniungit oppofitarum Icofahedri ba- 
fium centra. 


Eslo dodecahedrum cuius dimetiens fit v.i,icofahedTumverb eadem fihara conceptum fit ab 
c c , cuius dimetiens a c . Reda autem oppofitarum hafium centra iungens, edo b g , idem infuper 
icojahedro inferiptum dodecahedrum fit quod fub dimetiente * o , per quintam decimiquinti , la- 
tus cubi edo D E, icofihedri vero edo d ? , eadem Jphara deferiptorum : Dico rationem icofahedri 
A B G c folidi ad fibi infiripti dedecahedri fuper dimetiente b g filidum condar e, ex ratiene ov ad 


liber d e C IM V S S e X T V s: 

B ^i&iriplaration^AcadeG.-qaOfiiZ 
ictfihedri a b g c dodecahedri h i, 
etd^j^hxra comprehsnforunt fohda^ad 
fijunt,vt D F a^oiyferociaujmdeci- 
miquartt . 'Dodecahtdru vero cuius di~ 
metiens h j ad illud cuius dimeucnseH 
B G^triplamhabet dimetieatiummad 
B c- rationem yper corollarium decima- 
feptima duodecimt,fed h i c funt <e- 

^uales ex hypotheJi.Ft Igitur h i ad to 
ftc eji Kzadi Q.Ratio itaque extremo- 
rum.,fcilicet icofihedri K% e c addode 
cahedrum Juh dimetiente o b cetra ian 
gente cosiatper quintam diffinitionem 
fexti , ex rationibus mediorum, fictltcet 
ex ratione icofithedri mccaddedeca 
hedrum h i {equa fuit eadem rationi d p 
adt>i)(fi ratione eiafde a i ad reliquu 
dodecakedrum fuh dimetiente e q, eidem icofahedro a b c c infcriptum ,per eandem quintam deei- 
tniquinti, qua fuit tripla rationis recia h i{vel kG)ad o siungentemcentraoppofitarumicofihedri 
bafium.lcojahedritiaqoe filidi ad jibi infiriptumdodecahedri /olidum ratio, efc. 

Proptsjitto tftgeJimAtertix. 

Dodecahcdri folidum excedit cubi fibi inferipti folidunijparallelepipe- 
do folidOjCuius bafis a bafi cubi deficit tertio minoris Tegmenti, vertex au- 
tem a cubi vertice minori Tegmento minoris, dimidij lateris. 

Quoniam patuit de- 

fimafiptimatertij ^ o- "h £_ 

eiauadecmiquinti,ba- ■' ^ ' ' ' / 

fim cubidodecahedro in- j,- " ^ 

/criptifuis lateribus qua 
tuor pentagonorum ad 
idem dodecahedri latus 
concurrentium, angulos 
fubtenderefiit igitur ha 
Jis cubi ABC D^quatHor 
vero ba/es dodecahedri 
circunfiripti ad latus 
quod fit E o concurrant, 

comprehendentes folidii ® m ~ 

per A B c D bafifecentur 

bifaria latera a s Cf d c ducta i ti,qua parallela efi lateri i G,vt patuit decimafeptima decimiter^ 
tq,necnonpeTpendicuUrest.K fsoipfasiungentes aquales e/fefingulas dimidiat, c lateri,ej/e^ 
maius fegmentum dimidii cubi lateris,^proinde totam e o totius l n cubi latens maius ejfe figme- 
UTn:ducanturperfignat.(fiorellaparaileUlateribus mcycti he fh \v.,quoniatn ta- 
gentesadbinas i k go langcntesjint parallela no in eodemplano,parallela funt qaaper ipfas pla- 
na ttn&Gi e. fer decimamqutnum vndecimifohdum a e b d g c fecantha.Sjiataoriiaqiie fSt 
pjramides,qHadrangulafuper reclangulisi. h l f n i,vertice autem t & c,qaonia trian- 

gule gg K ttnfunt aqualia ^ fimtlia fer quartam pnmiytquu nempe lateribus aquas angulos 
comprehendentiayic para llelaconfirucla fnplanis G i 't.(fittviconsiituta,parallelogrammaeriir.t 
o K H B o K H R,^ OCR t,per trigefimamfixtam diffinitionem primi , c' hac de re pnfiua erit 
QQZtfRjolidumfervnaecimamdiffinitionemvndecimifimiliargumeniopri/mapaiebil oo i 
ixtypuiaverbfisper aquis bafibusti Gt.c<fit.i.tv.,(fiverticibusGG %.tccnfiitutafuntpyrami- 
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dci,ipfii aquales funt fy- 
famidlqnafufer du^la 

baji c K I D,o~ sosle z'er- 
ticeo G^erfexiamduo- 
decmijcum etiam Ute- 
ris c B Utus G i Jii 
tM fegmetum-.recfa k h 
reBa o aequalis fertri 
gejimatertia fr!mt.,erit 
eiujde c B maius fegme- 
tum-ifer fecundam deci- 
msquarti, reliqua ita^^ 
c X H B comfonet mi- ' ^ 
nusfegmentu totius a. "O" 

Sicut autej-amaius ad 

famliflumo najUaoc h i,f,rf,ir,amfixti.Eictagdi Mcjte “ * 

rrnm fc/S o c a t „a,,gi,U,gu,hu agmkfMurrcaagdtuK, km J - 

c K extnmi rtxtLpmmiifmr tdi o k « s/«« term fnfr.tm fx/tr txdixihxp axjmdi 

p,edaJramrt,mcmlmmfiptixx,JmdmMi.^arifnftxtg»iflerdxdxjprlmhifa 

{{ „ 4-n«nrxmd,t., a o K c o rf- . . . H . -f*» 

feaionesMrtrmumcoTollanumvigefimaquintavndecmi^hafisxcofeatonesadje 

fiuenK fec7fones,perprimamJexti,bina Itaque pyramides nokcg^blbhe addunt prijm tt 
c o K ER njuotertiaprfmatisfuperhafio R m %:cumautem x ufitminusfegmeturnums b c,esi 

nanque aqualis binis GY. n.s,&fimiliteripfiY.i.ifeclHmfilprifmaquodfuperoKnts,vtpamt, 

pnfma bilis pyramidibus aquum addet pnfmati o o x e R h qnodjuper matort fegmntg k h duo 
tertia mimrisfegmentifupererti itaque in recla b c tertiaparsminortsfigmenti,& ideo in recla- 
qulo N i dimidia cubi baft idemfipererittertiumminorisfcgmenthhaud ficus dicemus tn reliquis 
pyramidibus okdig^rlaf i,aiqueprijmate o o i e r f eundem relsnqui bafis l a n b exccj- 
/um,teriium quidem minoris fegmenti.Totum igitur prifina quod intertriangula i o k f e «y»» 
longitudine vero maioris figmenti duobus tertiis minoris lateris cubi b c,aquumeJlfiltdo q vod 
fiper baji cubica quatuor dodecahedri bafibus componiturp^quare bafis eius prijmat is d tota cubi bafi 

tertio mimrisfiegmentitar.tumdefiicit,vertex autem eius prifimatis fiutt GOppnaius quidefiegmen~ 

tum^dimidij cubi lateris.Caterum quia trianguli i c k duplum esi reclangulu fisper eadem bafi i k, 

(prverticeocper quadragefimamprimamprimi,fiquetur tria reciangulafiiper eadem bafi i& !a- 

terecubi,vertice autem o g maiori figmento dimidq laieris-ptrianguli i o k fiexlupla ejfie,^a ideo 
reclangulumfiuper bafii Y., vertice vera recia oo tripla confiituunt,atquifix fini prifimatapropo- 
Jito prijmat i aqualia fiper fimgulis fiex cubi bafiihus conflit ut a ^ jimiliaper Jeptimam difif.niiione 
vndecimjqua adfie fiunt vt bafiesper 3 corollariujeptima duodecimt.Sdidum itaque illud fiexprifi 
matis compojitum ahaJiMCt> tertium mineris figmenti tolletyverticem vere d prafdte reSlagulo 
fimens tribus dimidij cubilateris maioribus fegmentis g o aquale habebit. Hac fi^enta oFfenda- 
mus d latere cubi minore minoris fiegmenti dimidq cubi lateris defcere.Ejlo latus cubi a b fieciunt 
i/iKG maius, ^ c b minus 

fiegmentum-fertrigefimam G • c i 1 . 

Jextiificentur bifariam a c 

in 0,0- c B in i, recta c o aqualis Jiat c quoniam a o ^ o c fiunt maiora fiegmenta dimidia a s, 
vel‘dimidiamaiorisquaidcmprofierunt:reclai-z ic erunt minora fiegmenta dimidia recia ab, 
entideotota c i maius , g e vero minus fiedjicut Gt-adc tjic ci ad reliquam t \.,rtcia igitur e l 
erit maius figmentum recia c e.,vei e z jihi aqualis, reliqua igitur l b erit eiufidem e b minus fieg- 
mentum:atqut ko og^gx. funt tria maiora fiegmenta dtmidia totius a i, verticem eius fiolidi ef- 
ficientia, vertex itaque (olidi d latere cubi as deficit recia i, s, qua fuit minus figmentum recia b e, 
£las rurfis 1 e minus fuit dimidia Uteris a b cubifilidum itaque fix /olidis consians, quibus do- 
decahedrumfihiinjcriptumciibumexcedit, continetur fiub bafi deficiente d bafi cubi tertio minoris 
Jegmenti,vertice vero deficiente d Utere cubi,minori figmento minoris dimidij cubi lateris.Hode- 
hadri itaque johdum excedit cubi Jibi infiripti fialidum,<fic. 


CoroS 
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ICO 


Dodecahednimeftfibiinfcripricubidupluro, dempto tenio minoris Jesmenti cubi-^ac 
infuper minori figmento minoris dimidij huius fi frtf enatur cahuf-^a quo fece- 

lur felidutn quod fu fer tertie minoris fegmenti bafs,eedem autem euhi t.ertice,abUtu tliud ad te- 
tnm rattonem feciionis adbafmferuat.fer trtgefimamfecurrdam-vndecimi^emttur itaque a cubo 
tertium mireris figmenti.Praierea quia reliquum defeit d vertice cubi mineri fegmento minoris 
dimidij verticis, vel lateris,cum reliquum illud ft farallelefifedumf fecetur fUno farallele cf- 
fofitis flanisyf er fignumfecans verticem cubutellet abeofarallelef ifedofelidutn-.kahcnsadiotum 
rationem feclionu ad verticem,fer tertium corollarium vigefmaquinta vndecimi. Defctt itaque 
excefus eidem cubo aquali tertio minoris fegmenti, ac infufer minori ferente minoris dimidij 
huius excejfus, 

ndrofofitio tri^ejimatfuarta. 

DodccaEedri ad fibi in&riptum Icofahedri folidum ratio, conflat ex 
tripla ratione dimetientis ad eam qusconiungic oppofitacum Dodecahe- 
dribafium centra, & ratione lateris cubi ad latus Icofahedri, eidem Sphs- 
r§ inferiptorum. 



ESio dodecahedrum a m b c s cuius 
dimetiens a •i,recla vero offofitarum 
bafium centra iungens fit k h, dodeca- 
hedro autem h^c inferi f tum icofahe- 
drum eUo » e f, cuius dimetiens d e, 
quia idem circulus comprehendit do- 
decuhedriquinquangulum,^ icofahe- 
dri triangulnm,eidemfihar<e defiipta- 
Tum{per quartam decimiquarti) fit il- 
le circulus I G o,erit ideo cubi latus t o, 
latus quidem icofiahedri i t,per ean- 
dem : Dico rationem Dodecahedri a h- 
scKad icofahedrum d e f fibi inferi- 
ptum conflare, ex trcpla rationis mad 
K M ^ ratione loadio; quoniam ico- 
fahedrum dee dodecahtdro a b c in- 

ficriptumeB,exhypothefi,aqualis erit 

dimetiens T>ireciar.Vi.,perfeft'imamdecmiquinti.Dodecahedrum igitur quod fuper dimetiente 
s H eidem fiherx cui ieofiahedrumo e t infcribeturiatquidodecahedrum k h b cr.addodecahedru 
quodjuper dimetiente k H,iripUmhabei rationem quam maditv. dimetientes, per corollarium de- 
cismefieptimaduodccmkidemautemdedecahedrumquodfiuper dimetiente k K,ad icofahedri dee 
(epuod fttper eadem dimelunte,antfibi aquali fUicet d e) rationem hahet,quam i o cubi latus ad i a 
icofahedri latus,eidemf>htra inferiptorum f er oclauamdecimiquarti.Dodecahedriitaque uKhCK 
ad icofahedrum dee fibi inficriptum ratio conslal,ex tripla ratione dimetientis ne, ad eam k h, qua 
esmiungtt oppofitarum dodecahedrihafiumcentTa,quafuit dodecahedri a h b c ^,ad dodecahedri 
a^oifuper dimetiente r.-».,^rattone lateris cubito ad lattts icofahedri t c, qua fuit dodecahedri 
quod fuper dimetiente k h adicofiahedrum d e t, eidem fphara definptorum, per quintam diffini- 
tionem fexti.Dodecahedri ttaque ad fibi inficriptum icofahedri filtdum ratio confiat, ex tripla ra- 
tione,&c- 


Propojtfio tnfefimAquint*. 


Dodecahedri folidum P5Tamidis (Ibi circufcript® folidi bipartitur no- 
nas dempto vnius noni (excrema & media ratione fc<5tij tertio minoris 
fcgmcnti,ac infuper minori fegmento minoris dimidij reliqui. 
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W"><» “** dmft, h« «d,n . ««/». B,dMh,dn ,pt»rpimm 

pyramidis fmcircunfcripdefihcih&t:- 

Pro^ojttto trigeJifU^fixtA. 


Oaahedtum excedit fibi infciiptam ico&hcdrum folidopatallclpipc- 
do quod fupet potentia latetis Icofahcdii vertice autem ea qua: fcmldimc- 
tientis OSabedti eft maius fegmentum. 



EHo oBahedrd a b c f p i» 
euiicof4hedrHm infcribatnsa 

HKEOMXNVDS<3_T , fer 

i6 decimiquinti , duciis di- 
metietihus azkc broif, 

(^ferpendicuUri iLO)faral- 
leU re^te a z. t.:Dico abcffl 
^cfahedrum wfcripto icofa- 
hedro maiuiejfe-,f4ralUlefi- 
pedo quod fiper potentia la- 
teris H K vel G £, vertice au- 
tem reCla k o vel r z >naio-'B 
rijemidimetietis a r fegt^en- 
to cotinetur.Ss^ttiam oSlen- 
Jitm eU eadem t6 ,trianguU 
K D c ^ K E <ijn hajihits ocia- 
hedri apf aif deferipta 
ejfi. Sjtare circaangulumfo- 
Udum s remaneat fiper baji 
F E c tria triagula k e o k e f 
K F Qtpyramidem k e f o con- 
cludentia , cui eadem caufi 
aqualis (jrfimilis erit,oppt>- 

'pyraLlimi a.HaJdfecus totidem fipererunt fiaguUs oSahedrifilidssangulis,fiilic€t bina py- 
ramides fif er haf, s. H e.,bina itemfiperzi^ vfiina^fiper d p ac bina fiper oj-i^puales &fi- 

miles,exd!ffinit.Zviidecimi.Duodecmttaquefientpyramides,fiperbaficemprehenJalasereicoJa. 

hedri dr binis minoribus fegmentis lateris ociahedri angulum re^um continentibus,vt otf.Cun» 
autem latus o ^angulum reclumfibtendensfiuplumpofiit {ex primi) fingularum e f f cfic^ 
HKLterumAK A^,finguU^f.H akWef t g duplum popnt JinguUrum uzvelzs. angu- 
lumreSium continentiumjioc efitriangalijiuebajis a h k. Sequetur latus c e vel h «.quadruplum 
pojfe trianguli e f o vel ah «.Pyramis autem kzt a^bajimsf o/nplanooPIabedrit l b p habensy 
fiJcipitverticemperpendicularemKO,per ^difiinil.fixti,qua quidem ejl maius fegmentum fimi- 
dimettentis oPlahedri.,per \6 decimiquinti, tres itaque pyramides fib eodem vertice (f aquis bafi- 
bus,prijmati quod fiper eifdem bafi ^vertice confruitur erunt aquales,per i coroll. 7 duodecimi, 
quatuor igitur prijmata fiper quadrupla baf ipjt g e f {qua aquatur potentia lateris o e ) vertice 
vero K o, {vel r z maiori figmento jibi aquali ) comprehendent filidum duodecim pyramidibus 
aquum.^ua quidemduodecim pyramides componunt excefiumociahedrtinicofahedrumfibiin- 
fcriptum.Oclahedrusn itaque excedit fiiiinfcriptumicofahedrum filide,(fic. 


Coroll 
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ICI 


Pyramisexceditfibiinfctiptiicofahedridupiumjfolidoquodfuper lateris icolahedri fibi 
infcripcipocentiajvertice autem ea tota cuiusjideft, maius icgmentum. 19 deci- 

miqumtitOcitthedrum d- fibi infcriftum icofahedmm eidem wfiderefyramidi. Oftendiravs infuper 
2 € hkms-^fyramide o^ahedri comfrehefi dupUmfuUfe.In htnis itaque ociahedns bini ieofithedro- 
tum duplicantur in vnum excejfus^ui quidem fufer eadem hafi latere icefihedri comprehenfa con- 
fiituitur, 'verttce autem dupla re^a k o perpendtcularis^cttius dupla fiUicet iungens oppojita Utera ^ 
H K X fi^effcit maius figmentum idem icofahedri Utusex prinw^ficundocoroll.decimaquar- 
ta decimiquinti.S^arejupereadembafi^ duplo '■jerticefilidum^folidi duplum ent^ex ceroll.tri- 
pefimaprima 'vndccimi-. 


Propojitio trt£ejimafeptma. 


Si trianguli certam propofitam bafim habentis,laterabafi potctiacom- 
menfurabiliafucrint, Ab vertice autem demiffapcrpcndicularis bafim fc- 
cucrir,Sc£tiones toti bafilongitudincjPerpcndicularisvcro potetiacom* 
mcnfurabiles erunt. 



Proponatur sriangu~ 
lum^-idyCuifesbaJis bo 
Jit certa propojita , latera 
vero A B A G eidem b o 
potentia faltem commen- 
fnrabilia exisiant.A ver- 
tice autem k tnhaJim'B o 

perpendicularis haftm Je- 

cet in p : Dico bajis ftcl io- 
nestoti b o commenjura- 
biles ejfe logiiudine, per- 
pendicularem vero A p ei- 
dem 10 baji potentia Jal- 
tem cemmenfurari. Pro- 
ducatur vndique recia^ 

B G ino ^ 1 . Ipji 'verb 

A O aqualisponJur o e, rtcia^ a b recia b c, & defcriUntur exipfts quadrata b x b d ^ c r. 
^ maiori autem quadratorum qua ex M vel a o, quodejo o i.,mtnori b k aquum^ auferatur 
V M oer A % primi ac per eandem reliquo c m aquum ad reclam c v comparetur o d. Cum emm re- 
m ht A p B ef- A p oanguli.Reaa a c binas a p p o potef.Recidque a s binas a p p i,perq-]prt- 
mi^antotgitur reda a g plus poteji reda k b, eodemptus potefi p o rcltqua b p. Kemje ablato 

A G (modefl G i)txcedit quadmum ex a i(tpfuTS quidem e k) rectaugub g m ( eel o e,)per 
llr.Lxeii.aiideduxiigii.equ.dex . g qu.de.tumex uj,ea.xgd. » 

auteauadraWK b a a aqualtafueruniex ut ticp-tx a 9 po quadrata.K^blaiufquefuiteoru 
excehs redangulum fciltcet o d. Relinquentur quadrata a p p o quadratis ap P^ aqualia. 
TeJLum ■ver, exue iikt, quudruU.ReUqu, ex u , & , o quudruu xquuh, er.xi^mmte «- 

Uttrdxeclee e, &, o}uquuliu erunt.Cuterumeumquudraia g l £^b .(aat hypeu^fi) certa, 

2mkdeirr,exexf.rab,iketm,«tx,riex,,f.,Gu1pf,,eSa,eururah,lu,r,,ax,,r.Lvud^^^ 
j- .'..iaiturcerliisjier 9 diffinitionem decimi.Certnm Itaque ooadcertamo-Divel b o)pro- 

e :7. ,^ MU E « V., par, mi o o e.vmeururel.r. ///a . o o o d* . o e.mmexf.ruUe, er.,. 

“dTer.de.,r>ide,,x,,.&c.r,lx,.e.S.ur,&rea.GGd,^^ 

t" lid) cLrue.f.ratimr.perdeeMaa, d,„M. Sui. veri tixx eo oo ernimeuf.rMe, 
'jinfau . G r,aa eoiSmep/e p) e.nmeufuruUi.r.fer e.xdem . . decimoB v.pue.de. e o 
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qujmnnnserifiriMnt.ferquhi^-nudeCi^r... u £ nerDcndicuUris a p b‘’fi b o fotenlu 

ne commonfurMles cruHt^perfixtJw decms . ^ ^ imothefm)fucrit coiwnenfu- 

fi id delasirm, cum iLm h.fi.puntU urMomnirfi.nhU. , ucriM ,f^,l«,idi^fil« 

\fieanmlagitiidiaspr^it^raimmm?ncnri,madlcesixpripfist,niiimfiflt]mindia 

■ uutjf,. 

j CoroUarhm primum. 

Hociuppofito3cquirinius.Si3potentiisbafis&raiuslaterum5reliquiUterispotentmde- 

macur. Eius autem quod fupcreft dimidium ad totam bafim comparetur laptudinem efficiet 
fcclioncm bafis qu* adprimum latus copuIatur.iY^« apotenmbafis b c &vmus Uterum a g, 

I hoceJ},iqudtdratistt, ^ o z.. Reliqui Uteris Ki petentia b Y.{hoc eJ},r,u)aufertur.£m4uUi» 

\ auodrupereflifcilicet quadrati b d ^reciangulior>,fme d b exhypotheft ipftoiiaqua.isjumpn) 

! dirnidiumifctlicetmiasf r quod erit p d:»4?»o b & ^^rechs o p o aquautuf)adtotam b o 
■ (vel G d) ci>mparetur,Utilud/»em efficiet p o feciionetn quippe bafis b q, qua Je cito ad primum la- 
■■ tus A O copulatur. Haud ficus inreliquo latere, fi a quadratis b d ^ b k quadratum g l tollatur, 

fupereritrei?angulum7o.?pamB}.ire0angulumipfia Kaquatur,GtiverbipfioT>.Reliqutigitur , 

' 1 0 dimidium t ^^latitudinem efficit b a, fixionem qua adfumptumprifts latus a b f epulatur. 


Si perpendicularis ab angulo trianguli bafim fecuerit, fe<aiones reliquis lateribus potentia 
{umzTithTneiiczs:3.tione^i:opoition^cs.7^mpatuitidemexcejJuspotentiarum e;? a g a s> 
qui fuit earum qua ex tGefis a.Siitaquepotentia aqualiter fefe excedant, fpfie ^Arithmetica ra- 
tione prepertionales erunt. 


10i_ 


CM 1 XT l S St compositis X.S.GV- 

L A R1 B V S SOLIDIS. 

B ^O M P 0 N 1 ^ miJcerid!Cunturre£uliinafolida,quAndoJingu- 
' Ia eomm in alia trAmfoiTnanturJolidaJeruatis hajlum forma^numero, 

^ inclinatione, ad fcinuicefrius hahitiSy^uoru tamen aliqua in mixta, 

{ aliainJim^liciatrasfgrmactirJoUdA.Inmixta/velutiDodecahedru^ 
i Icofahedran, transferuntur JtJcBu bifariam lateril>uf,tollatsturfi- 
lidi anguli, iut>BarumJecantiuTnf£ttriiJultenf,^ucd JupereHJolidum,icofdodecahedrcr 
dicetur. Si aihi ^ oStahedri latera bifariam fecla, recih coniungatur, anguli filidi planis 
a coniungentihus defriptUfulstenf ahlati.Jolidum relinquunt, quod exoSlahedron di- 
cetur. 'Vnde dicemus ex dodecahedro ^ icofahedro idem confci icofdodecahedron, ex cie 
ho autem ^ oBahedro aliud idem exeBahedron .lieliquumyerojolidumfcilketpyra- 
mis,^ fimplex transformatur folidum ; nam feBis Ufariam fngulispyramidu-Iateri^it', 
triangula afeBionesconiungentihmdefripta, angulos pjramidisfolidos fukedentia(^ 
tolienila,aqualia milia Junt reliSiis in fingulh hafilsui triangulis aquilateris, ex qui- 

hus oritur OBahedrum , fimplex non compofitum folidum . OBahedrum nanque quatu- 
or hahet hafesfimiles numero, forma, ^ inclinaticne mutua, pyramidis hafihus, Mc re- 
liquas quatuor fimili fitu priorihus oppofitas , O parallelas ,quare his repetita pyramidis 
applicatio, OBahedrumfimplex,'velun reliqua corpora compofitum mixtum,hmarumin- 
teruentu componit, ^lod iam antea injcriptum,fiue haclegepyramidi dejcriptum,fecun- 
da decimiquittti dfcufimus, quare huius fufioriparcemus cxpofitioni. 

Diffinitio prima. 

Exodahedron cft figura folida,rex squalibus quadratis bafibusoflo- 
que triangulis sqiiilateris & squalibus comprehcnfa. 


Diffinitio fecunda. 

YcoliJodccahcdron eft figura foIMa, duodecim quinquangulis arquila 
teris xqualibus & arquiangnlis, vigintique triangulis requalibus & zquila- 
tcris comprehenfa. 

Prohlema primum. 

Exodlahcdron ^quilatcrum & ^quiangulum conftruerej& daraSpliera 
comprchccnicrc.oftcndcrcquc dimetientem lateris duplam efle. 

ti,]uperi‘u‘U7 , r-.,f-,j^.arinQ-R\%.i.i.i-iior,&c.coiuttclutnri6itomhitsrecii4\-^ no 

prmt,C ^ r rehauftsiuaueti i p recIaseTtS,6‘fimiks:quadratumideoerifs\9 0,dr 

milsterdroppojit Kd-nGnireliaiiucubiba/ibusinfiriptaMuajHniJexiu 


franc. flvssat.cankall^ 

^-pMri,Uc,mkS!nio,-^lfMa,V“‘‘'“-n'“ ■ \ ,- , 

irianguhcocludere.Exociahedrcneriti^vov 

\\GY.,'perdiffnitionem^!tc^iidateriim:namjubt- .> _ . . _ . 

quaUhitifubundentihtisrecfis,&.tquianittlH7n^ ^ , / - '\ 

cum foUdnsquifque eius ingdus duobus quadrato / \^ / 

rumcr binis triafigulerum.equtUternmcotmea- / /f /\\ ' 

iurpUnkAngHlu.C^eterHmquiafirdlekfuntof- j / y, y \\ 

eariuctihilaiera&dmelieNtesbafiiifn.faralle- | \ y/ / 

loer.tr^-numerisplanufnquodperreeyojrvK. , y / /^' 

^^iaitemmeopUno iacet cuhidimeiies dy-y , 

cldqueidempldrHiwhifariaTnficansii-»,AnguWs ^ 

exoatihedrioppofitosiungensyhucideodmetten- 

umhifariamjecat per corollariu ^i^primycje- - T T r-Vc; C- 

ipjam in eodem Jimoper quartam primi. Ostende- — ^ 

oulim fin>’dis cibi bafibus degunt. Cetro Itaque dnteruallo^yeh y hara duclaymyosa^ 

bnlos aWno s aquidipntes t anget. S^ia vero a spropofiUpya dmeiiens,aqtyispoJita esi dt- 

%et.eJthaf,sclbifalicettpfiKr,eademporroyrecl^ 

m,quaquidempereentrumoppojitosexoc 7 ahedriiungiyguyeatiaydimey^^^ 

(bhlr/exo£iahedronconcipientts.DemquecumtriaguhKPtyerahifariamfecyeaay,pro- 

portionalia fecat bajibus,^ R adt^ r,vt vpado o,perfecudamfexti.Jtqut y iaefi f R reiia f ? ex 
hpothefiydupla igiiur erit r i (vel h m dmenens)retla p o latens exoctahedn.^xoBahedron tta-^ 

queaquilaterum^aquiangulumconjiruximus^^c. 


Icofidodecahcdron sequiktcrum &zquianguIumconft:ruere, & data 
Sph«racomprchcndete,ofl:endcrcquc dimetientem extrema & media ra- 
tione fciftam,efficcre maius fegmentum duplum lateris Icofidodecahedrl 

Ejiopropofita Jphara dimetiens ts 
qua (per trtgefimam fixti) fecetsirin i, 
efficiens maitu fegmetnm k i, «at n i re- 
(ia deferibatur cubus^per deciniaquin- y-' 

tam decimitertq, huic cubo circunfiri- \fi' 

hatur dodecahedrum,ex decimafeptima 
decimitertijfit autem illud a b c d e f- 
H K M o, cuius lasera fingula bifariam di 
uidantur fignis qjistvxyipeSg 
^(.coniunilis a ficiionibus reclis^ngu 
lospentagonorumfubtendentibus^velu- 

G V V CO QJf Y R R Q^V T T X 

X Vj<if reliquis..S^oniam ha recia fub- 
tendunt aquos pentagonorum angulos, 
aquii ( nempe dimidiis ) lateribus com- 
prehen/es,ipja fiint aquales,e.v ^primi, 
triangula igitur aquilatera erut g (^v, 

•e r,dr reliquafilidos dodecahe- . 

dri angulos tollentia. Rurfus quia cuili- 
bet pentagono defcribuntur quinque relia aquales, medias laterum fixiones iungentes,vl fiunt oy 

T Ts sR f.'x^illapentagonuminplanopenSagonidodecahedridefcrihunt,circHlocomprehen- 

fum, nempe a centro pentagoni dodecahedri,in huius pentagoni angulos demijfa fiunt aquales , cum 
fint perpendiculares inficias bafes,pem quarti,aquiangulum itaque eji pentagonum qj stv 
per 1 1 eiufidem,pari forma patebunt aqualia & firniha reliquapentagona, ia bafitus dodecahedri 

defiripta. 
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dcjcripi,i,<jii.e igitur fim KHTvero 12 ^trio/tgula •veri 'itpuaLa fmiU ,folitios angulos 20 Jcde- 
cahedrtjnbtcndcntiti,jiiietollenl!J,e.i dccaiifa 20 erunt numero triangula^tcoftdodecahedrum ita- 
que conjhuximus per diffinit tonem ■squtUterumquidcm^cum omnia triangulorum latera fint a- 
quaha ^ communia pentagonis , aqutanguium autem : nam finali angulifilidi ex duobus penta- 
goni (fr binis trianguli aqut lateri planis angulis conflant. Sttod autem datajphara cuius dimetiens 
futt N L contineatur ojlendamus , quoniam a centro dodecahedri in fisorum lateris dimidias fecito- 
fies perpendtcularesftmidta funt earum qua oppofitas coniungunt dodecahedri laterum medias fe- 
dlionesper 3 corolLvj decimitertfqua {per idem) fife bifariam in centro fecant^ab eo itaque figno 
in angulos duSia funt aquales, qua quidem funt triginta iuxia laterum dodecahedri numerum.pof 
fident nanque fingulianguiifngulorum dodecahedri Laterum dimidias fecliones,fuper dimetiente 
itaque per fingulosaquidif antes a centro angulos ffhara defcripta^folidum icofdodecahedro con- 
cludet, quia •vero huius folidt dimetiens esi ea recia, cuius maius fegmentum esi latus dodecahedro 
infcriplicubijper ^coroU.iq decimitertf, quod quidem latus fmt k \ per hypothefim , illud itaque 
filidum fphara data cuius dimetiens fuit n l concluf mus, quod infuper huius {fcilicet <iv ) lateris 
fu duplum dimetientis maius fegmentum doceamus.Sufa trianguli a e b laterafifariam fecantfi- 
gna (^£f- \-,para//eU funt q.v b i.,per coroll.fecundum q p primi.froportienalia itaque fint ut ad 
Avfcutf.z ad\- Q^per 2 fixti.Dupla autemesi Af.re&a a v, dupla igitur erit a recia ciy,per 4 
/extifed s e aquatur data n 1 fue lateri cubi, per 2 coroU.decmafptima decimiUrtf, qua qutdem 
eli maius fegmentum dimetientis a v.Maiut itaque dimetientis propefita figmentum duplum eH 
lateris icofidodecahedri data fphara infcripti.Icofidodecahedron itaque aquilaterum ^ aqttian- 
gulum conjlruximus ^ data ffhara,(fc, 

fMO N IT VM. 

Huius icofidodecahedri natura binas pracipuonm filidorum comple clitur inteUi^tias^ex vtro- 
rimque nempe hafbus conjias,vlriufque hafesoppofito jltu,fideadeadfi inclinatione difponit, qui- 
bus actiones reliquorum regularum /olidorum acpafiones in fi contegat. Huius filidi infiripiiones 
ac circunfcripnones,non'vanum apponere exiflimaffemus, ni praped^et temporis anguFtia. Sjsare 
ne quid Lectori circa huius intelligentia quafium defit, infiriptionum fingularum ac circunfcriptio- 
num inuenta,prout licuit,compendio defirtpfimus : quorumfubfidio modico •velnu/lonegocio, vifis 
priorum fiUdorumdifiufitontbusfingula illi, illudque fingulis inferibi demofirahit, implorato funt' 
tni artificis numine. 

De Icojtdodecahedri infiriptiomlw circunfiripttonihMS. 

Potest icofidodecahedron c ater a quinque regularia folida continere . Nam dodecahedri fiifcipiet 
angulos, in centris triangulorum fiolidos angulos dodecahedri fiubtendentium^quaquide funt 'vigin- 
ti,eo ordine quo filidi dodecahedri ab eu aolath-velfubtenfidifpofila. Ac proinde cubum ^pyrami- 
dem dodecahedro concepta fufcipiet,cum habeant angulos ad idem finum. , 

Oclahedrum autemfufeipit icofidodecahedron , in angulis oppofitas dodecahedri fi Itiones fixfi- 
cantibus non ficus ac fi finplexfuiffet dodecahedran. 

Icofahedron autemconcipii,ineifdemducdecimpenlagonorum centris collocans duodecim icofi 
hedri angulos. 

Potest non minus fingulis inferib/vtpote Pyramidi,c0llocansquatttor ha fies trigonas quaiuor py- 
ramidis bafibus concentricas more pyramidi infiripti icofahedri . Itidem octahedro , bafis octo fuit 
hafibus concentricas adaptare . Cubo vero infiribeiur fi angulos ociahedrum fibi infer iptum fufii- 
pientes , incentris bafium cubi consiituat . Icfoahedro autem , cum triangula pentagenam bafim ob- 
euntia, triangulis icofahedri angulum filidum componentibus concentrica fuerint. 

Dodecahedro demum.fingulos icofidodecahedriangulos fingulis dodecahedri laterum mediis fi- 
Hionibusfuxta construilionis eius ordinem coaptanses-atuUo tedio infiribemas. 

Parallela infuper funt huius filidi oppofitaplana^nam fuhtenduntur anguli filidi qui ex oppofirOf 
parallelis planis aqu'e in angulis dodecahedritrianguliffuhtenfis ,ifin angulis icofahednpentago- 
nis fubtenfis,quod facili demofirationiJubiacet.Praterea huic foUdo infinita adharehunt Jymetria^ 
ex folidis illud componentibus educta. 

Patet igitur dodecahedrum ^ icofahedrum mixta jn idem concurrere filidum itofidodecahe- 
dron , Cubum autem i/roclahedron mixta , in almd idem coire execlahedron.pyramydem demum 


FRANC. flvssat.candalla; 

d,M.q^J,m7fit':’>-Sm.M«Mr,fm,Ui4cr,t...rtMim^^ 

hiiq^ fc« i, Wfc W„- fa/fc ,f.p,rf,p,m..l, pudM /tbd.rn -v,,,- 

,Jm,v.d.d,cMr,&U4.h,dr.d,fcr,eUcmP«>.IlJudfm^PpP,^^ 
liisbiUrUmUieribusmfcnbditurtragdum dtqmUterum,quod quidem dcdeuhedrijublendat 

nnzulum felidum illi fuperpofilum,idem cmfurzet vtroque uiregro conpns {olidum. 

Eademcc,,ftrua,^Je,Sicubibdifihusquadrdiua,,gulo^oclahedrifilidosf.btendem^^^^ 

dribafihus trUngnk cubi [olidos angulos fubundeniia in[crtbanUir,exurget indejolidum vtroque 

intiiroconjlanstfcilicetcuho&oclahedro. 

Pyramidis vero bafibus feciis bifariam lateribus infer ipta triangula , pyramidis folidos angulos 
fit btendentia [olidum producunt binis pyramidibus aquis & fimilibus conflans . H orum autem flli- 
dorum a planis deleti anguli priora comofita [olida reflituuntqHempe a dodecahedro & icofahedro^ 
tcofldedecahedron,a cubo vero & oBahedro,exociahedro!!,a bis flumpta vero pyramide oclabedru. 
Perplura his [olidis [uffragari liceret, qua propenfls difeipUnarum cultoribus ocio nobis illud negan- 
te legamus. 

Hac fubeunt quinque folidorum aliqua: fymetris, partini cx diiSis,partim ex dicendis afilim-' 
pt2,naturain folidorum elucidantes, quarum fubuentu leftor fagax & attentus, longe plu- 
ra modico ludorc quam hadienus de folidorum regularium proflantia demonftratalinr, 
aperiet, quoin fuilcuamen velut obfonia inflanti cceno dicata decoximus.Hoc itaque rite 
concepta ad geometris fcEcunditatemfomnn Conditoris numine inimmcnfa volumina 
propagare valeat. 

De nuturei Pyramidis trilatera eecpuilater£. 


pyramis aquilatera trilatera, fecalur bifariam tribus quadratis aqualibus, [eje in centro pyra- 
midis bifariam^ ad rePlos [ecamibus, <[ quorum anguli in mediis, laterum pyramidis fictionibus 
degunt, pyramida tolluntur quatuor pyramides [imiles ioti,pyratnidifque latera penitus au fe- 
rentes, reliquum autem pyramidi infer iptum ociahedrum efficientes, cui quidem omniaapyramide 
concepta foltda infiriburttur. Perpendicularis ab angulo in baflmpyramidisflupla e fi dimetientis in- 
firipticubi. Recla vero medias oppofitorum pyramidis laterum lungens fic}iones,tripU efi lateris 
eiujdem cubi-.tripluno item pyramidis latus ad bafis cubi dimetientem.I dem itaque pyramidis latus, 
oppofitorum laterum feBiones iungentis reBa,duplum potefi.ReBa vero ah angule in hafim perpen- 
dtcularisjfiJquialterum.Perpendicularis igitur Jungentis fifqHitertiumpoterit.Pyramis,fibi infiri- 
ptum oBahedrum,oBahedroque infiriptum icofihedrum,eandem [haram fuficipiunt. 


De natum QHahedri. 


oBahedri quatuor perpendiculares, a duobus oppofiiu eius anguli, per bafis fi iungentes rhom- 
bumdefiribunt,cttii4svna dimetientium reliqua duplumpotesi -.ea quippe dimetientis ad latus eH 
ratio.OBahedrum^ftbiinfiriptumicofahedrum,eandemJpharamfufiipiunt. OBahedri filididi- 
metiensipotentia fefiquialtera eB dimetientis circuli bajim comprehendentis, tripla vero iungentu 
cppefitarum hafiumcenira,([ dupla bipartiens tertias perpendicularis fiue lateris prafati rhombi-, 
iungentis autemproximarumbafiumcentra longitudine tripla. <^ngulifs autem inclinationis ba- 
bafiumeBahedri,cumangHloincUnationisbafiumpyramidi‘,dHobi(sreBisaquos efficit angulos. 

DenatitraCuhi. 

Cubi dimetiens fefiuialterumpotefl dimetientis bafis, lateris vero triplum,iungentis autem prsh 
ximarum bafium centra,fixtuplHm. Infitper cubi latus efi ad fibi inferiptorum 'latera , icofihedri 
quidem,vt tota admaiusfi^ntum, Dodecahedri vero vt tota ad mmus,OBahedriduplumpoleB 
lateris, Py ramulis vero lateris dimidium. Cubus pr at er ea Pyramidis triplus fuit. Cubi autemdode- 
fahedrumfereduplum.ldem itaque dodecahedri eiufdetnpyramidisferefixtupli ejfe coperietur. 
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De natura Icofahedri. 

1 cofahedri angulafnfiUdum ceiiftituum ejuiriquetrUngiila^quorum reliqua bafis fe}2tagonuf/t 
compommt.Si itaque ab ofpojlt/shajihus aliud deJcriBium fumatur fenUgonumdi.tc fet.tagcra di’ 
mettentem icofahedri an^bsfrafatos cofulanteitt lU fec4bunt,vt qua mler plana maius figmen- 
tum fit, qua -vere a plano ad angulum retiqua,minus. Siquidem binarum comunclarum kaftum op- 
pofites angulos re^a coniungatfiuius redi a maius figmentum efi latus icofahedri.’^ centro autem 
icofahedriadangulosducla,quintuplumpotesi dimidia eius qua inter pentagona fuit fiifieptafiue 
dimidia eiiu qua a centro circuli prafaiumpentagonumcapier,tu,qua ideo Junt aquales. Singulas 
ipfarumpoleH latus icofahedri^tumeiiamminusjegmentumpoteii ab angulo fiolidoinpentagonum 
cadens.Icofihedri dimetienspotefi totamoppofitcs angulos cor.iuticlarum hafium copulantem ■,^1' 
maius eius figmentumfioc est latus icofahedri.Potesi etiam dimetiens quintuplum eius qua inter 
pentagona fufiepta fuit, flue eius qua a cenirotentageni ex lateribus icofahedri copofiti. Dimetiens 
potest reclamcentrabafittmoppofiiarumicofiihedri coniungentem, (f dimetientem circuli bafim 
continentis.Dimetiensinfi/per potest dimetientemcircnlipentagonumcontinentis-.^eam qua ex 
eiufdem centro Jioc eJi quintuplum eius qua ex centro, iungens centra oppofitartim hafium, petesi 
iungentem centra proxitnarum,^ reliquam cuius latus culiicofahedroinfiriptiefi maius figmen- 
tum jungens medias oppofitorum laserum ficliones, tripla efi laterisinfcripti dodecahedri. Su,are 
filaius icofahedri^ eius maius figmentum componantur,totim tertia pars,esl latus dodecahedri 
icefkhedro infiripti. 

De "Dodecahedri natura. 

Dodecahedri dimetknspotefi latus, efi- eam cuius latus eB minus figmentum, cuhl vero iufiripts 1 
■maius. Hia porro esi recla,qua fiubtendit angulum-inclinationis bafiumfinu perpendicularibus ba- ; 
Jlum dodecahedri consprehenfium.Si bina dodecahedri bafies longitudine unius Uteris di flantes fu- 
mantur,earum centra coniungens extrema ef media ratione fecla, efficit maius fegmeium coni un- 
gentem centra proximarum tafium.Stper centra quinque bafim circa unam bafim conflitutarum, 
ducatur planum,^per centra hafium qua circa oppofitam bafim,aliiid planumscentra autem oppo- 
fitarum hafium comungat reifa,ipfd apianis ita fecatur,ut fingula extra plana conBiluta,fint ma- 
ius figmentum eius qua interplana concluditur.Latus dodecahedri, efi maius fegmenium fubten- 
dentis angulum pentagoni. a centro dodecahedri in unam hafium perpendicularis , quintu- 

plumpoteB dimidia eius qua inter plana eB,^ideo tota hafium oppofisaru centra coiungens, quin- 
tuplumpotefi totius qua inter plana.Subtendens angulum bafisaodecahedri^bafis latus, pcffunt 
quintuplum eius qua ex centro circuli bafim coniinentis.Seilio fphara continens tres dodecahedri 
cafis fumit dimetientis tertiam partem.Dodecahedri latus ^angulii pentagoni fubiendens,aqud’ 
turrcBaconiungenti medias oppofitorum dodecahedri laterum felliones. 


Errstoium ordo |)er Jibros difiinguiair « f oflmodiim numeri procedentes line . ejuotara 
propolicionem indicantjdeindc linea quota demonftrationis, corollarij, aut moniti luccc- 
dit. Q^od li inhguram ,au: textum incidat error , ibidem e liminine offendes text.aiit 
figur. Primus. 

?To.^. linea 8 lege minori o aqua. i^. texi. lege fuhtenfiieade fTOf.lin. 1 1 ah indinationu. 5 . li.p 
fiecnon anguli ABI reliqui. Uemlin.i^ lege auferatur a g 1. 6. lin.i angulos 0 ba bg a. 

7./.-B.2 concurrant.! te lia.i'] ipfi AD cr-BD. lo.lin.z confituatur dcb. ii.figu. triangulum 
aquilateramo zi. z'!.lia..^.aqualesejfent. z-j.lin.-jperi^ diffinit, go.monit.lin.zz infnilie 
fupfoni. gzdm.’) anguhm e gh interiori. g$.coroli.ilin.^ cen/Htuanr. 41.//». trianguli 
A E B. a^.fguatd feciionemdmetien.z.ponatur. Secundus. 

Z>iffi.\.lt.g~! ab Ai adt> cinB.ibid.laiitHdinem^ah KT>. Diff.z.fa.fii cpro c.ttcmfg. meni. 
tranjponantur n c. frop.\dt.i^. Ad reclae. G. z.li.8.t)c.qua fubtota^tiemquolibet.lw.^con- 
tenta fcilicet AG ez gd ct.,^t>BiLi.lin.loquadratumAf.,lin.i2fcilicetipJiABi!.i. q.li.S 
GZerttfkbfegmentis. /\.lin.ii.exrecIaB o.lin.iz conlinerijtemfgune i incor.curfu. ^.li.t? 
a media b c. 6. lin.ii. reliqua BGreliqu.eaz, figura r in concurfa,. 8.text.defcriptoqiiadrato.li. 
x8{hoceJi inov..') p.lin.8perzveroreciaB cdin. 10 fiilicet gae gea ceb Qzi.lin.xi 
re 5 iivnius erunt, ii.tin.y tex.oppoftsangulofibid.lin.ioatquiAS quadralnrn. ig.lin.pfunt 
exAt> D G. ii^.lin.ioconfiituimus. Tertius, fy 

I>iff.8di.q reliquaB Q a minori. Diffi.io.moni.li.izneceffariomelie1nr(ffila. S.li.iaquo 
in.itemiin.^vtcunquefffn>KB diz dto. xz.figurafintcentraz 1. \6.Memt.li.\.cogniiio 
fiue.ibid.li.^l iuxtavera.ibid.li.o-^ ab hac anguloTum.ibid.li.qe maior rcclilincus. 24.//. 1 1 d z o 
velu z 6. gq.coroll.lin.^.fimpto. Quartus. q.Coroll.lin.zambligoniutn. Quintus. 

Dif fi. i.Un.q peculiaris exisiitihid.quoHifmodo a maiorefumpt. Diffi.g.ante fgu.6.lin.memo~ 
res ejje. Diff.‘).ad finem pracipit multiplicatione. monit.lin. 8.ftniorum Jalua, Diff.ip.fgur* 
ABB pro i.monit.li.xi fubuocemultiplicis. z.fg.appoKaturBintertx^s. Sextus, i.lin.ig 
ipji ACDaqnalia. 26.lw.ii.Siigiturd zp.lin.S deleatur in. Septimus. Prohe.lin.jvt 

pracinnimusproxi/nis. Diff.i.lin.xa^que quidemnumerus. Diffi.a^.li.jpartesvero. Diff.j, 
text.qufvnitate. Diffi. 8 .li.z difiernanturZye^.^. Diff.xS.lin.i antezlii.fgu.legecutaugens. 
Moni.fequete Jentetiasfaciei.li.^S loquerr.urpofihac numeris, '^.text.ntriuf^eadcmpars. €. 
fgu.sp a6 Dp Gd. 8 .fgu.ocritranfponantur. p.figtira:fantBia,&BT: e,,\i.fgu.AB 3 
E8 5 G24 Z04. \^.U.gquoniamvnitas. zi.Monit.fgura a 2 b 6 g iq. g 8 .lin.'j mini- 
motodbipfis. Odlauus. 8 .ffferas’!..ibid.li .8 e ad zfntvt a adi erit, la^.li.g fi g metiatur 
t)(^,ip.li.i8 fecerit %, erit per. 2-j.corell.lin.6 cubi fidem ofiendetur. Nonus. 

d.li.^qua cubus G ad cubi B. ii.li.^fitnt ahvmtatefitefg.g.pAqi^l. x8.Moni.li.8, zdccta 
ui. 2 x.li.t[.ipf porro BX) addatur, 2^.ti.i^dic0toiuABpaTe. 2dfg.traJpoxaturx>^G. 28.tex 
trdjpondtur^imparpar ^d.Mon.li.g.vtfidtxifJemushac. ^q.li.22.nulluseffehcru. Decimus. 
Prohemiofacie 3 ./<.3 5 reliqua vero illi. Hiffi-I monit.li.^. ad aliam rationem habeat aliquam, 
xq..li.pfcutBadQ, ij.li.xp.Plusigilur. xZ.Monit.poJ}fgu.li./^,OBq,A v $,//.5 v b 2,e h x 6, 
lin. 6 fecaturin \.li.p adxq,AS 2 x.Momt.li.22.delealurme.iiem.lin.28 res rei Jcilicet id2, 
^p.fg.Br.i.X2. ^z.li.xq antecedes ad A G cofequensfite fg-inler a^ Gefioxd. ^S.li.xpcofato 
exquadralis. 68.lin.x^ comenfurabile itaque erit quod, qi.tex.eamqtia ex binu neminibusqua, 
item li.p ^10 reclagulum, 7 2 .texjidinuicem inc'omenfurabilia.coroll.is. 2^ ex dffnitionibus hi- 
«omiorum. q8.Scholio.li.i6 huius cZ fex eamfite li.2q ad certam rcclii applicata. Zd.fg.fimatur 
pracedelis. px.li.g^ quadratam n xipfs. pd.li.22 illudi-xcompo, p8.li.xx exA\ xsmedia 
cbmenf pp.li.x^adcertatia. xo2.li.2^lbgiludineavi km. xoc^.li.xp quod fv.b gz zv) per. 

xo$.li.2 2 craj quod vero fub. 1 1 x.Monit.li .\ 5 eam autem cui fatutamfitem li.z 5 fea certam 
quodabea. Vndecimus. Diff.d.diff.fixta. z.li.xg extrafibieclu. xo.li.^.dico ipfts hi. 13. 
li.xoautinplano. xd.C0r.l{.inafiplanav g anfitemonit.li.^.quareead.necefitale. x8.li.pad 
angulos refiios exifletes. z^-fig-ejloxloco xfitemU.gz xoia lok^kom. z6.fg.loco Axefo 
AoJi.xqplanoB.ABVperperdi. g^.li.zqreffisBK el em rpfs. Duodecimus, xz.li.^t 
ptopriorii dimetietiSfiie mani f g.leco LT^i^.efoz 1,2. x8.li.io reliqua d ez. Decimustertiiis. 

'j.li.iSanguliBtA zDaaquales. lo.li.gxfuh b a AUper. x^.lt.p.duodccimamvndecimi^ 
itemli.xj^ieqaiadxi.') id.li.p eas itaque coiun.itemli.ddMquiipfts h c dt c cor.x .li.e^.fcilicct x e. 

xq.li.%6 quadratis o.li.%p Bzper quadragef1.lt.82 per ^ diff.xx. 18. //.48 decimafixtaefde- 
ftmafipt. Dccimusquartus. i^.li.xp angulos continentis, xx.li.vlti.adeclahedrucor.2o.lin.x, 
potetiadifinguere. Decimusquintus. d.cor.i.li.^.Juntper ipfisplana. 8.li.’j duodecimduxe~ 
rimus.li.id./abtedatangulos. Decimusfextus. ^.li.2’]rurfus parallela funt. z^.li.xp.tollatur 
(f, 2 q.cax.iin.^Jertiam minoris, g j.lia^x. pariem 11. decimi.fol.20g, lin. gq adidemfgnum. 









